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Libér pér mésuesin Matematika 12

Hyrje

Libri i mésuesit Matematika 12, drejtimi Shkenca t¢ natyrés, ju vjen si njé ndihmé pér punén tuaj té pérditshme né
formén e njé udhézuesi dhe qé éshté mbéshtetur né dokumentet bazé pér Arsimin Parauniversitar t¢ MAShTI-t.
Libri Matematika 12 qé éshté hartuar pér nxénésit e klasés 12, do t€ jeté mé kuptimploté pér ju, té dashur mésues/e,
kur do & pérdorni pérkrah tij edhe Librin e mésuesit. Kété libér do ta keni udhérréfyes pér punén tuaj gjaté vitit
shkollor me té gjitha dokumentet bazé qé i duhen njé mésuesi/eje t¢ Matematikés pér planifikim, zbatim dhe
vlerésim.

Njé planifikim i miré nuk do té thoté vetém njé letér mé shumé né portofolin e mésuesit/es, por njé skenar se si do
t€ zhvillohet mésimdhénia, té nxénit, arritja e rezultateve t€ synuara dhe vlerésimi né klasé.

Né té do té gjeni: planin vjetor, planin dymujor, plane ditore. Té gjitha kéto jané punuar né formatin e
dhéné né Udhézuesin praktik pér zbatimin e Kurrikulés (fusha e kurrikulés Matematika).

Pér ta pasur mé té lehté pérdorimin dhe zbatimin né praktiké t€ planeve dhe materialeve té tjera, do t'u japim
udhézime dhe sqarime veg e veg pér secilén nga to.

Plani vjetor

Plani vjetor éshté i ndaré né tri periudha, né té cilat jané shpérndaré temat qé jané marré nga libri bazé Matematika
12. Ndarja e periudhave éshté e pércaktuar me pushimet stinore té nxénésve. Plani vjetor pérmban rezultatet e
t€ nxénit pér kompetencat kryesore, t€ cilat merren nga Kurrikula Bérthamé e Arsimit t&¢ Mesém té Kosovés dhe
pércaktohen duke u bazuar né temat qé do té shijellohen pér njé vit shkollor.

Plani dymujor

Planet dymujore jané vazhdimési e planifikimit vjetor té fushés/léndés s¢ Matematikés. Né planin dymujor fillimisht
pérzgjidhen temat (nga plani vjetor), pércaktohen rezultatet e té nxénit pér kompetencat kryesore té shkallés qé
synohet té arrihen gjaté shijellimit t€ temave pér kété dymujorésh. Gjithashtu, ky planifikim pércakton dhe rezultatet
e t€ nxénit té fushés kurrikulare té shkallés qé synohet té arrihen pér temat e pérzgjedhura.

Né planin dymujor pérfshihen edhe rezultatet e t€ nxénit pér tema mésimore (nga plani léndor), nga té cilat mésuesi/
ja pércakton njésité mésimore dhe orét pér temén mésimore. Pjesé e planit dymujor jané edhe metodologjité e
mésimdhénies, metodologjia e vlerésimit, lidhja me 1éndé t€ tjera mésimore dhe ¢éshtjet ndérkurrikulare e burimet.
Té gjitha kéto elemente té planit dymujor jané elemente qé do 'i pérdorim pér planin ditor.

Pér periudhén e paré jané planifikuar dy plane: Shtator-Tetor dhe Néntor-Dhjetor, pér periudhén e dyté: Janar-
Shkurt dhe Mars, dhe pér periudhén e treté: Prill-Maj dhe Qershor.

Plani ditor

Plani i orés mésimore ka pér géllim qé t€ gjitha planifikimet e méhershme ti béjé té zbatueshme né punén me
nxénésit né klasé dhe jashté saj, brenda njé ore mésimore. Plani ditor éhté rrjedhojé e planit vjetor, dymujor dhe
javor.

Aspektet e pérgjithshme té planit té orés mésimore jané:
Fusha dhe lénda kurrikulare

Shkalla e kurrikulés dhe klasa

Tema (nga plani dymujor)

Rezultatet e té nxénit té temés (nga plani dymujor)

Rezultatet e té nxénit pér kompetencat kryesore té shkallés (€ synuara)

Rezultatet e fushés kurrikulare (té synuara)

Aspektet specifike té orés mésimore jané:
Nijésia mésimore (nga rezultati/et e t€ nxénit té temés)

Fjalét kyce — NE planifikimet e oréve t€ punuara né kété libér jané dhéné fjalét dhe togfjaléshat kycé pér secilén njési
mésimore.
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Rezultater e té nxénit pér oré mésimore — Kéto pércaktohen nga mésuesi/ja dhe duhet t¢ arrihen brenda njé ore
mésimore duke shtjelluar njésiné mésimore. Ato duhet té pércaktohen duke zbatuar Taksonominé e Blumit dhe
nivelet e njohjes te nxénésit. Né planifikimet e orés qé jané dhéné né kété libér, bashké me rezultatet jané pérfshiré
dhe kriteret.

Burimet, mjetet e konkretizimit dhe materialet mésimore — Pérveg librit bazé Matematika 12, né planet e dhéna jané
paraparé té pérdoren dhe shfrytézohen edhe burime té tjera q¢ mésuesi/ja mund t’i sigurojé lehté. Psh.: veglat e
gjeometrisé, kubet lidhése, flecushkat e dyqaneve, TIK-un etj.

Lidhja me léndeét e tiera mésimore dhelapo me ¢éshtjet ndérkurrikulare dbe situata jetésore

Mésimdhénia dhe nxénia éshté njé zinxhir léndor qé nuk mund té paramendohet si i ndaré. Nuk do té kishte
kuptim té mésuarit e Matematikés pa u lidhur me Gjuhén shqipe, gjuhén e huaj, Shkencat e natyrés, Shkencat
shogérore, Jetén dhe punén. Me 1éndén e Matematikés lidhen shumé situata jetésore dhe zhvillime né jetén reale.
Kot nuk thuhet: “Matematika éshté mbretéreshé dhe shérbétore e shkencave”.

Pérshkrimi i metodologjisé dbe veprimtarité e punés me nxénés gjaté orés mésimore

Fazat e orés, metodologjité e mésimdhénies, teknikat dhe strategjité e mésimdhénies dhe format e punés jané pjesét
kryesore té késaj pjese té planit té orés mésimore.

Ora mésimore né planifikim ndahet né tri faza, té cilat duhet té kené njé lidhje té forté dhe té pandaré.

Lidhja e temés me njohurité e méparshme (Rikujtimi i njohurive, gjithépérfshirja, motivimi apo vendosja e qéllimit
pér té nxéng)

Ndértimi i njohurive té reja (ndértimi i njohurive, kontrollimi i njohurive)

Prezantimi dhe demonstrimi i rezultateve té arritura (Pérforcimi i njohurive, krijimi i shkathtésive pér komunikim,
pérgatitja e nxénésve si mendimtaré kritiké, krijues dhe zgjidhés t& miré té problemeve.)

Metodologjité e mésimdhénies — Me nxénésin né qendér dhe gjithépérfshirje, bazuar né qgasjen e integruar, bazuar né
kompetenca, e diferencuar, e ¢éshtjeve ndérkurrikulare dhe ¢éshtjeve jashtékurrikulare jané pérfshiré né planifikimin
e béré né té gjitha planet e kétij libri.

Teknikat dhe strategjité e mésimdhénies, si dhe aktivitete té ndryshme té t€ nxénit qé jané pérdorur né planet e
orés mésimore, u jané pérshtatur niveleve dhe stileve té ndryshme t€ té nxénit te nxénésit, duke synuar arritjen e
rezultateve t€ té€ nxénit dhe zhvillimin e kompetencave t€ pércaktuara me kurrikulé. Gjithashtu, teknikat, strategjité
dhe aktivitetet zhvillojné dhe zbulojné shkathtésité e nxénésve té pércaktuara pér arritjen gjashté kompetencave.
Pérmendim kétu disa nga ato qé i kemi pérdorur dhe pérshkruar né planet e oréve mésimore né két libér.

Vlerésimi i nxénésve

Vlerésimi né orét mésimore €hté bazuar né parimet e vlerésimit: transparencé, vlefshméri, besueshméri dhe
paanshméri. Ai éshté vlerésim i vazhdueshém (népér orét mésimore me ané té instrumenteve t€ pércaktuara me
listén e kontrollit té njohurive dhe formave té tjera.

Detyrat dhe puna e pavarur

Jané paraparé detyrat dhe puna e pavarur, té cilat u jepet nxénésve t'i punojné né shtépi dhe qé jané t&¢ dhéna né
Matematiken 12.

Reflektimi pér rrjedhén e orés mésimore

Kjo pjesé plotésohet pas pérfundimit t€ orés mésimore. Mésimdhénési/ja bén njé vetéreflektim, vetévlerésim pér
cilésiné e orés mésimore né raport me pérmbushjen e planifikimit t& orés mésimore, né ményré t€ veganté né raport
me ndikimin e orés né arritjet dhe rezultatet e nxénésve.

Si mésues/e matematike duhet té nxitim te nxénésit idené se t€ dish matematikén, do t€ thoté té kuptosh marrédhéniet
ndérmjet koncepteve té ndryshme matematikore, té zgjidhésh problema té vérteta né ményré konkrete dhe qé kané
kuptim pér jetén, dhe jo thjesht té dish t& bésh llogari me numra.

Shpresojmé qé ky Libér i mésuesit i 1éndés Matematika 12, té jeté udhézues pér njé puné té suksesshme, t€ frytshme
dhe lehtésisht té realizueshme pér ju. Qéllimi madhor i Kurrikulés q¢ mésimdhénia dhe nxénia té jené t€ bazuara né
kompetenca qé udhéhiqgen nga qéllimet dhe parimet e arsimit parauniversitar, le té jeté abc-ja e punés sé mésuesit/es.

Suksese!
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PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE

Mésimdhénési/ja: Data:

ASPEKTET E PERGJITHSHME TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Fusha kurrikulare: MATEMATIKA Lénda: MATEMATIKE Shkalla e kurrikulés: VI Klasa: 12

Tema (nga plani dymujor): Rezultati i té nxénit té temés (nga plani dymujor)

-Liston llojet e funksionit.
FUNKSIONI NUMERIK -Pérkufizon funksionin real (numerik).

vlerave (kodomenin) té funksionit.

Rezultatet e té nxénit pér kompetencat kryesore té shkallés (té synuara):
I. KOMPETENCA E KOMUNIKIMIT DHE E TE SHPREHURIT: 1.9; II. KOMPETENCA E TE MENDUARIT: IL1;
III. KOMPETENCA E TE NXENIT: 111.2,3;

Rezultatet e fushés sé kurrikulés (té synuara):
3.KOMUNIKIMI NE/PERMES MATEMATIKES- 1; 5. PERFAQESIMET MATEMATIKE- 1;
7. STRUKTURIMI I TE MENDUARIT MATEMATIK- 1

ASPEKTET SPECIFIKE TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Tipi i orés: Zhvillim

Njésia mésimore: Pérséritje. Funksioni numerik Nr.: 1

Fjalét kyce: relacion, funksion numerik, vlera, formulé, domena, kodomena

Rezultati/et e té nxénit pér oré mésimore:
Nxénési/ja:
e Dallon funksionin numerik.

e Dallon domenén dhe kodomenén e funksionit.
e Cakton domenén (bashkésing e pércaktimit) e funksionit.

Kriteret e suksesit:

e Jlustron me ané t€ diagramit domenén dhe kodomenén e funksionit y = x%2 -1 pérx € {-3,-2,-1,0,1,2}.
e Meané téy = f(x), cakton sasiné y té€ nxénésve qé mbeten né njé sallé nga shembulli i dhéné.

e Pé&rcakton bashkésiné e vlerave t€ mundshme t€ x-it pér bashkésiné E.

Burimet, mjetet e konkretizimit dhe materialet mésimore: libri, tabela, markeri/shkumési.

Lidhja me léndét tjera mésimore dhe/apo me ¢éshtjet ndérkurrikulare dhe situatat jetésore:
Fiziké (temperatura)

PERSHKRIMI I METODOLOGJISE DHE VEPRIMTARITE E PUNES ME NXENES GJATE ORES MiESIMORE
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Pérshkrimi i metodologjisé:
TEKNIKAT

E Stuhi mendimesh
R Leksion i pérparuar
R Mendo/puno né dyshe/thuaja grupit

FAZAT E ORES

Evokim/Pjesa hyrése

Detyré: Funksioni f éshté dhéné me ané té formulés y = x* — 1 dhe x € {—3,—2,-1,0,1,2}.

a) Gjeni f(=2), £(0), £ (D).

b) Pér ¢’vlera té x kemi
f(x)=8? x Yy

¢) Jepni két€ funksion me ané té tabelés :

d) Paraqitni grafikun e funksionit f né
rrafshin(planin) xOy.

Nga nxénésit kérkohet qé t€ shprehin mendimet e tyre né lidhje me detyrén e dhéné, duke mos i diskutuar dhe duke mos dhéné
komente né lidhje me ideté e tyre, né ményré qé t€ identifikojmé zgjidhjet e mundshme.

Realizim/Pjesa kryesore

Nxénésit bashkohen né€ dyshe dhe s€ bashku shqyrtojné zgjidhjen e detyrés. Pastaj mésimdhénési i udhézon qé t’iu tregojné edhe t&
tjeréve né grup ato q€ kané gjetur dhe ideté i shkémbejné mes tyre. Né tabelé shénohen zgjidhjet e nxénésve dhe kérkohet prej tyre té
lexojné pjesén e leksionit (mé&simit) dhe té plotésojné listat e tyre me ide té reja.

Duke u nisur nga shembulli i mésipérm vérejmé se:

“Relacioni f me bashkési fillimi X dhe bashkési mbarimi Y S
quhet funksion, kur ¢do element i X lidhet me njé element
té vetém té Y”. e z

Shénohet: f: X > Yapo fix >y, x€EX,y€EY i |

Funksioni f: X =Y , kuX dhe Y jané nénbashkési té bashkésisé IIIl -2 —I"I—l'- 3

s€ nr.realé R quhet funksion numerik. | = 0
Funksioni numerik f: X — Y mund té jepet me diagram shigjetor, o -1

me tabel€, me ané té formulés etj. 1

Funksionet numerike f:y = f(x), xeE; dhe g:y = g(x), xeE,

jané té barabarta atéheré dhe vetém atéheré ku plotésohen 2 3
njéherésh dy kushtet:

1.Kané t€ njéjtén bashkési pércaktimi(domena) E; = E,

2. f(x) =gx),Vx €E; KODOMENA
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N Funksiont Domena
1 flx) =a* D(f)=R

2 | flx) =logax (f(x)=Inx) D(f) =(0,)

3 flx)=x2 D(f) = (—oa,02)

4 £ = - D(f) = (—oo,—1) U (—1,1) U (1, ¢0)
5 f(x)=3x2—4x+6 D(f) = (—o0,0)

6 fx) =+1—x2 D(f)=[-11]

7 f(x) = sinx D(f) = (—oo,00)

8 f(x) = cosx D(f) = (—oa,02)

9 f(x) = tanx R_(2n+1).g

10 flx) = cotx R—n-m

Shembulli 1
Gjeni bashkésiné e pércaktimit té funksioneve:

a) f() =1:b) f@) =9~ 2% 1) f(x) = In(2 — ).

Zgjidhja:

a) f(x) = i ,Vx €R;b) f(x) =9 —x%,Vx €R; ¢) f(x) = In(2 — x).
x#0,D(f) =(—0,00U(0,+0)9—x2>02—x>0

x> <9x<2,D(f) =(—,2)
x < +3,D(f) = [—3. 3] (njéjté vlen edhe pér funksionet logaritmike).

Pas leximit rishikohen listat, nése ka gjéra qé jané lexuar dhe i kemi né listé dhe gjérat e reja qé jan€ mésuar radhiten né listé. Nése
pjesét e lexuara nuk kan€ ndonjé shképutje logjike, vazhdohet késhtu me lexime dhe me plotésimin e list€s s€ ideve deri né fund té
mésimit. Por nése kemi shképutje logjike né njésin€ mésimore, atéheré rifillojmé procesin, duke angazhuar prapé ciftet, pér té
formuar listé t€ re idesh.

Reflektim/Pjesa pérfundimtare

Detyré: Né njé sallé ka 20 nxénés. Prej saj dalin x nxénés.

a) Jepni me formulé té trajtés y = f(x) sasiné y t€ nxénésve qé mbeten.
b) Cila éshté bashkésia E e vlerave t€ mundshme té x?

Nxénésit diskutojné né dyshe lidhur me detyrén e dhéné nga mésimdhénési dhe, pasi té arrijné zgjidhjen e detyrés, njérés prej tyre i
kérkohet t€ shkémbejé mendimet né njé diskutim me té gjithé nxénésit. M€simdhénési vazhdimisht i motivon nxénésit té lévizin nga
faza né fazg gjaté kétij procesi.

VLERESIMI I NXENESVE

e Vlerésimi i pjes€émarrjes aktive t€ nxénésve né orén mésimore.
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DETYRAT DHE PUNA E PAVARUR

1. Né tabelé éshté dhéné funksioni numerik:

x [2[-1]0 [t [2 [3
y |4 |1 [0 |1 [4 |9 |16

a) Tregoni bashkésiné e pércaktimit dhe bashkésiné e vlerave.
b) Paraqitni grafikun né€ planin xOy.
¢) Jepni funksionin me formulg.

2_ —
2. Gjeni bashkésing e pércaktimit té funksioneve: @) y = le ,b)y = L ,€)y = log (g) ,d)y =Vx% -4+ Inx.

xZ+x-2

Reflektimi pér rrjedhén e orés mésimore

® Zgjedhja e mésimdhénésit sa i pérket rrjedhés sé orés mésimore.

40




Libér pér mésuesin Matematika 12

PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE

Mésimdhénési/ja: Data:

ASPEKTET E PERGJITHSHME TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Fusha kurrikulare: MATEMATIKA Lénda: MATEMATIKE Shkalla e kurrikulés: VI Klasa: 12

Tema (nga plani dymujor): Rezultati i té nxénit té temés (nga plani dymujor):

-Njehson zerot e funksionit (nése ekzistojné).

FUNKSIONI NUMERIK -Shqyrton shenjén, paritetin dhe periodén e funksionit, si dhe 1
interpreton ato né€ formén gjeometrike.

-Pérkufizon monotoning (rrit€s dhe zvogélues),
kufizueshméring, vlerat ekstreme (min, max), lakueshméring,
pikat e lakes€s s€ njé funksioni.

Rezultatet e té nxénit pér kompetencat kryesore té shkallés (té synuara):

I. KOMPETENCA E KOMUNIKIMIT DHE E TE SHPREHURIT: 1.9; II. KOMPETENCA E TE MENDUARIT: II.1;
III. KOMPETENCA E TE NXENIT: 111.2,3.4

Rezultatet e fushés sé kurrikulés (té synuara):

3. KOMUNIKIMI NE/PERMES MATEMATIKES- 1; 5. PERFAQESIMET MATEMATIKE- 1:
6. MODELIMI MATEMATIK- 2:

ASPEKTET SPECIFIKE TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Tipi i orés: Zhvillim

Njésia mésimore: Pérséritje. Funksioni numerik Nr.: 2

Fjalét kyce: funksion numerik, grafik, domena, kulmi, pikat e prerjes me boshtin Ox, monotonia

Rezultati/et e té nxénit pér oré mésimore:

e Interpreton grafikun e funksionit numerik.
e Pércakton domenén dhe bashkésing e vlerave t€ funksionit numerik.
e Ndérton grafikun e funksionit numerik dhe pé€rcakton kulmin dhe pikat e prerjes me boshtin Ox.

Kriteret e suksesit:

e Duke u bazuar né grafikun e figurés s¢ dhéné, pércakton domenén dhe bashkésiné e vlerave té funksionit.
e Ndérton grafikun e funksionit y = x2 — 4.

e Cakton nga grafiku i funksionit y = x? — 4, kulmin dhe pikat e prerjes me boshtin Ox.

Burimet, mjetet e konkretizimit dhe materialet mésimore: Libri, tabela, markeri/shkumési, materialet ndihmése
pér nxénésit (tabela e funksioneve/monotonia/grafiku), vizore.

Lidhja me léndét e tjera mésimore dhe/apo me c¢éshtjet ndérkurrikulare dhe situatat jetésore:
Ekonomi (investimet)
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PERSHKRIMI I METODOLOGJISE DHE VEPRIMTARITE E PUNES ME NXENES GJATE ORES MESIMORE

Pérshkrimi i metodologjisé:
TEKNIKAT
E Stuhi mendimesh

R Di/Dua té di/Mésova
R Ditari dypjesésh

FAZAT E ORES

Evokim/Pjesa hyrése

Detyré: N¢ figurén e méposhtme &sht€ paraqitur rrethi me gendér né origjinén e koordinatave dhe me rreze 1 njési.

a) A mund t€ shérbejé kjo vijé si grafik i njé funksioni numerik? Pse?

b) Duke ditur ekuacionin e rrethit (x2 + y? = r2), jepni me formulé funksionin, si grafik i t& cilit shérben
gjysma e sipérme e rrethit. Tregoni bashkésiné e pércaktimit dhe bashkésiné e vlerave té kétij funksioni.

Nga nxénésit kérkohet q€ té shprehin mendimet e tyre n€ lidhje me detyrén e dhéné, duke iu pérgjigjur kérkesave té detyrés, duke
mos i diskutuar dhe duke mos dhéné komente né lidhje me ideté e tyre, né ményré qé t€ identifikojmé pérgjigjet/zgjidhjet e
mundshme.

Realizim/Pjesa kryesore

Dimé qé grafiku i funksionit numerik €shté bashkésia e t€ gjitha pikave t€ planit xOy, q€ kané€ si abshisa fytyrat (elementet e
bashkésisé sé pércaktimit), kurse si ordinata kané vlerat pérgjegjése té funksionit.
Grafik i funksionit numerik f: X —> R né planin koordinativ xOy quhet bashkésia e té gjitha pikave (x, f{x)) ku x € X.

-

i Abshisa

Grafiku Pika e prerjes
me boshtin x
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Meésimdhénési i udhézon nxénésit qé t€ vizatojn€ njé tabelé t€ ndaré né tri pjesé. Ata lexojné mésimin dhe pastaj fillojné té plot€sojné
shtyllat e tabelés: shtylla e paré “DI”, nése ata kané njohuri me até ¢faré lexuan; shtylla e dyté “DUA TE DI”, nése ata kané digka t&
panjohur, q& déshirojné t& diné rreth asaj; dhe shtylla e treté “MESOVA”, e plotésojné nése ka pérgjigje dhe shkruajné informacionet
e reja q€ nx€énésit 1 kané marré gjaté leximit.

Detyré: N¢ figurén 1.5 a),b), jepet grafiku i funksionit eksponencial y = a*, x € R.

a) Pércaktoni, nga trajta e grafikut, nése 0 <a<1lapoa>1. i
b) Gjeni vlerén e a prej grafikut.

Kujtojmé dy pérkufizime:

1. Funksioni numerik f quhet rrités né bashkésiné A, nése pér ¢do ¢ift numrash x;, x, € A, nga mosbarazimi x, > x; rrjedh
mosbarazimi f(x;) > f(x1).

2. Funksioni numerik f quhet zbrités né bashkésiné A, nése pér ¢do ¢ift numrash x;, x, € A, nga mosbarazimi x, > x; rrjedh
mosbarazimi f(x,) < f(x1).

NE tabelé (fig. 1.7) jané€ pérmbledhur pérfundime t& njohura pér monotoniné e disa funksioneve, duke i ilustruar me grafikét e tyre.
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Reflektim/Pjesa pérfundimtare
Detyré: Ndértoni grafikun e funksionit y = x — 4, duke gjetur kulmin dhe pikat e prerjes me boshtin Ox.

Nxénésit udhézohen t€ térheqin njé vijé vertikale né mes té fletores, ku né anén e majté do té shénojné detyrén e kérkuar dhe né anén
e djathté zgjidhjen e saj. Pastaj nxénésve u kérkohet q¢ té tregojné zgjidhjet e tyre dhe mésimdhénési mund té béjé pyetje rreth
zgjidhjes sé& detyrés kur dégjon njé koment. Pastaj mésimdhénési pyet nése ka nxénés q€ e kané zgjidhur njéjt€ detyrén dhe, nése ka,
kérkon edhe nga ata komentet e tyre. Né fund, mésimdhénési mund té béjé edhe disa pyetje t€ pergjithshme pér t€ shikuar nése e kané
kuptuar nxénésit detyrén.

VLERESIMI I NXENESVE

e Vlerésimi i punés individuale dhe né ¢ift i nxénésve gjaté orés mésimore.

DETYRAT DHE PUNA E PAVARUR

1. a) Cila nga vijat e dhéna né figurén e méposhtme (figura 1. 8) mund té shérbejé si grafik funksioni me bashkési pércaktimi

(domené) [-3, 3]? B
i i |

-

\“‘-,.‘\ e C‘)O- .{:f:. s o ,1\‘,/?\1,‘_‘}

Fig. 1. 8

b) Pér secilin funksion, tregoni bashkésiné e vlerave.

2. Duke pérdorur grafikun e funksionit y = ax? t& dhéné né figurén 1. 9 (rastet 1 dhe 2), gjeni shenjén dhe vlerén e a.

Fig. 1.9

Reflektimi pér rrjedhén e orés mésimore

® Zgjedhja e mésimdhénésit sa i pérket rrjedhés sé orés mésimore.
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PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE

Mésimdhénési/ja: Data:

ASPEKTET E PERGJITHSHME TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Fusha kurrikulare: MATEMATIKA Lénda: MATEMATIKE Shkalla e kurrikulés: VI Klasa: 12

Tema (nga plani dymujor): Rezultati i té nxénit té temés (nga plani dymujor):

FUNKSIONI NUMERIK -Shqyrton shenjén, paritetin dhe periodén e funksionit, si dhe 1
interpreton ato né formén gjeometrike.

-Pérkufizon monotoning (rrit€s dhe zvogélues),
kufizueshméring, vlerat ekstreme (min, max), lakueshméring,
pikat e lakes€s s€ nj€ funksioni.

Rezultatet e té nxénit pér kompetencat kryesore té shkallés (té synuara):

I. KOMPETENCA E KOMUNIKIMIT DHE E TE SHPREHURIT: 1.8; 1. KOMPETENCA E TE MENDUARIT: 11.1.5;
IIIl. KOMPETENCA E TE NXENIT: I11.2,3.4

Rezultatet e fushés sé kurrikulés (té synuara):

3. KOMUNIKIMI NE/PERMES MATEMATIKES- 1,2; 5. PERFAQESIMET MATEMATIKE- 1;
6. MODELIMI MATEMATIK- 2: 7. STRUKTURIMI I TE MENDUARIT MATEMATIK- 1;

ASPEKTET SPECIFIKE TK PLANIT TE ORES MiESIMORE

Tipi i orés: Zhvillim

Njésia mésimore: Pérséritje. Funksioni numerik Nr.: 3

Fjalét kyce: funksion, grafik, domena, monotonia, rritja, zvogélimi

Rezultati/et e té nxénit pér oré mésimore:

Dallon monotoning e funksionit.

Pércakton rritjen dhe zvogélimin (monotoniné) e funksioneve.

Ndérton grafikun e funksionit numerik dhe cakton domenén (bashkésiné e pércaktimit).
Interpreton monotoning e funksionit.

Kriteret e suksesit:

e (Cakton domenén e funksioneve y = % ; y=x - |x|
Il
x b
e Interpreton monotoniné e funksioneve t&€ dhéna duke i paragitur ato né€ trajt€ shume.

o Konstrukton grafikun e funksioneve y = y=x - |x|

Burimet, mjetet e konkretizimit dhe materialet mésimore: libri, tabela, markeri/shkumési, vizore.

Lidhja me léndét e tjera mésimore dhe/apo me ¢éshtjet ndérkurrikulare dhe situatat jetésore:
Ekonomi (investimet)
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PERSHKRIMI I METODOLOGJISE DHE VEPRIMTARITE E PUNES ME NXENESIT GJATE ORES MESIMORE

Pérshkrimi i metodologjisé:
TEKNIKAT

E Bashkébisedim
R Leksion i pérparuar

R Diskutim né cift

FAZAT E ORES

Evokim/Pjesa hyrése

Detyré: 1. Dihet se [x| = x pér x = 0, ndérkaq |x| = —x pér x < 0. Ndértoni grafikun e funksionit y = x + [x|.

2. Funksionet y = x + 1 dhe y = 2x jané rrités né [0, +oo]. C’mund té thoni pér funksionin y = (x + 1) + 2x né kété interval?
Pse?

Mésimdhénési shkruan detyrén né tabelé dhe nxénésit bashkébisedojné pér detyrén dhe japin argumentet pér mendimet e tyre.
Pastaj mésimdhénési fillon t&€ shpjegon njésiné pér té cilén béhet fjalé.

Realizim/Pjesa kryesore

Nxénésit bashkohen né dyshe dhe sé bashku shqyrtojné zgjidhjen e detyrés. Pastaj mésimdhénési i udhézon g€ t’iu tregojné edhe té
tjeréve né grup ato qé kané gjetur dhe ideté i shkémbejné né mes tyre. Né tabelé shénohen zgjidhjet e nxénésve dhe kérkohet prej tyre
té lexojné pjesén e leksionit (mésimit) dhe t€ plotésojné listat e tyre me ide t€ reja.

Shembulli 1

xZpérx =0
—xpérx <0

Né kété shembull, bashkésia e pércaktimit éshté ndaré né dy pjesé, prandaj edhe grafiku i funksionit pérbéhet nga dy pjesé.

Le té ndértojmé grafikun e funksionit f, me bashkési pércaktimi R, t€ dhéné né kété€ ményré: f:y = {

Elemente té tjera té studimit t¢ monotonisé sé funksionit.

Pranojmé pa vértetim teoremén:

Teorema 1

Nése funksionet f, g jané rritése né bashkésiné A, atéheré edhe funksioni y = f{x) + g(x) éshté rrités né A.
Nése funksionet f, g jané zbritése né bashkésiné A, atéheré edhe funksioni y = f(x) + g(x) éshté zbrités né A.

Shembulli 2

Funksioni y = x> +— &shté zbrités né [—o0, 0], sepse éshté shumé e dy funksioneve y = x2, y = —, té cilat jané zbrités né kété bashkési.
x x

Do té pranojmé pa vértetim teoremén:
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Teorema 2

Pér funksionet f, g q¢ marrin vetém vlera pozitive né bashkésiné A:
-nése f, g jané rritése né A, atéheré edhe funksioni y = f (x) - g(x) éshté rrités né A.
-nése f, g jané zbritése né A, atéheré edhe funksioni y = f(x) - g(x) éshté zbrités né A.

Shembulli 3
Funksioni Yy = X + /X &shté rrités né [0, +o0], sepse &shté prodhim i dy funksioneve gé jané rritése né kété interval (y = x2, y =\/§)
dhe marrin vetém vlera pozitive né té.

Reflektim/Pjesa pérfundimtare

Detyré: 1. Pér funksionin e méposhtém té gjendet bashkésia e pércaktimit dhe pastaj té ndértohet grafiku:

|x]
)y="";
2. Studioni monotoniné e funksionit t&¢ méposhtém, duke e paraqitur até né trajté shume:

b)y=x - |x|

a) y = x>+ 3x né [0, +00] ; b) y =v/x+ Inx né [0, +o]; c)y:Ex —— néR*
X

Nxénésit diskutojné né ¢ifte mbi zgjidhjen e detyrave, nxjerrin pérfundimet, krahasojné zgjidhjet dhe diskutojn€ pér ndonjé
mospérputhje. Pas bashkébisedimit, mé€simdhénési angazhon njérin prej nxénésve q€ jané né ¢ift pér t& dhéné zgjidhjen e detyrave
dhe pérfundimet e nxjerra gjat€ diskutimit.

VLERESIMI I NXENESVE

e Vlerésimi i aktivitetit t€ nxénésve dhe bashképunimi i tyre me té tjerét.

DETYRAT DHE PUNA E PAVARUR

1. Eshté dhéné funksioni y = 6x — x%, xeR:

a) Gjeni koordinatat e kulmit t&€ parabolés, qé €shté grafik i kétij funksioni.
b) Skiconi grafikun.

¢) Gjeni bashkésiné e vlerave t€ funksionit.

d) C’mund té thoni pér vlerén mé t€ madhe (mé t& vogél) t€ funksionit?

2. Njé person qé ushtrohet n€ pérdorimin e kompjuterit, pas njé kohe ¢ (javé) nga fillimi i kursit, arrin t& shtypé » fjalé né (minuté), ku
n=60(1-2)te {34,510}

a) Gjeni shpejtésiné mesatare t€ ndryshimit t€ » kur ¢ rritet nga 4 né 8 javé.
b) E njéjta kérkesé, kur » rritet nga 4 né 6 javé.

Reflektimi pér rrjedhén e orés mésimore

e Zgjedhja e mésimdhénésit sa i pérket rrjedhés s€ orés mésimore.
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PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE

Mésimdhénési/ja: Data:

ASPEKTET E PERGJITHSHME TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Fusha kurrikulare: MATEMATIKA Lénda: MATEMATIKE Shkalla e kurrikulés: VI Klasa: 12

Tema (nga plani dymujor): Rezultati i té nxénit té temés (nga plani dymujor):

-Shqyrton shenjén, paritetin dhe periodén e funksionit, si dhe i
FUNKSIONI NUMERIK interpreton ato n€ formén gjeometrike.

-Pérkufizon monotoninég (rrit€s dhe zvogélues),
kufizueshméring, vlerat ekstreme (min, max), lakueshméring,
pikat e lakes€s s€ njé€ funksioni.

Rezultatet e té nxénit pér kompetencat kryesore té shkallés (té synuara):

1. KOMPETENCA E KOMUNIKIMIT DHE E TE SHPREHURIT: 1.9; II. KOMPETENCA E TE MENDUARIT: I1.1;
III. KOMPETENCA E TE NXENIT: 111.2,3.4

Rezultatet e fushés sé kurrikulés (té synuara):

3. KOMUNIKIMI NE/PERMES MATEMATIKES- 1: 5. PERFAQESIMET MATEMATIKE- 1;
6. MODELIMI MATEMATIK- 2

ASPEKTET SPECIFIKE TK PLANIT TE ORES MiESIMORE

Tipi i orés: Zhvillim

Njésia mésimore: Pérséritje. Funksioni numerik

Fjalét kyce: funksion, grafik, domena, pika mé e larté, pika mé e ulét, esktremume, min, max

Rezultati/et e té nxénit pér oré mésimore:
e Dallon pikén mé t& larté dhe pikén mé t& ulét t&€ funksionit.
e (Cakton ekstremumet e funksionit (min, max).

Kriteret e suksesit:
e Duke u bazuar né grafikun e figur€s sé dhéné, pércakton pikén mé té larté dhe pikén mé té ulét t& funksionit.
e Gjeni vlerén mé t€ madhe t€ funksionity = x (g - x) dhe vlerén mé té vogél té funksionit y = (x - 3)>.

Burimet, mjetet e konkretizimit dhe materialet mésimore: libri, tabela, markeri/shkumési.

Lidhja me léndét e tjera mésimore dhe/apo me c¢éshtjet ndérkurrikulare dhe situatat jetésore:
Meteorologji (temperatura e ajrit)

PERSHKRIMI I METODOLOGJISE DHE VEPRIMTARITE E PUNES ME NXENESIT GJATE ORES MESIMORE

Pérshkrimi i metodologjisé:
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TEKNIKAT

E Leximi né dyshe
R Di/Dua té di/Mésova
R Ditari dypjesésh

FAZAT E ORES

Evokim/Pjesa hyrése
Detyré: Né fig. 1. 11 éshté dhéné grafiku i njé funksioni numerik f me bashkési pércaktimi intervalin [0,1].
a) A ekziston né grafikun e kétij funksioni pika mé e larté? Po pika mé e ulét? "
b) A ekziston vlera mé e madhe e kétij funksioni? Po vlera mé e vogél? i

M\

A}
hY

-1 0 1 T

Nga nxénésit kérkohet q€ té shprehin mendimet e tyre n€ lidhje me detyrén e dhéné, duke iu pérgjigjur kérkesave té detyrés, duke
mos i diskutuar dhe duke mos dhéné komente né lidhje me ideté e tyre, né ményré qé t€ identifikojmé pérgjigjet/zgjidhjet e
mundshme.

Realizim/Pjesa kryesore

Mésimdhénési i udhézon nxénésit q€ té vizatojné njé tabelé té ndaré né tri pjesé. Ata lexojné mésimin dhe pastaj fillojné té plotésojné
shtyllat e tabelés: shtylla e paré “DI”, nése ata kané njohuri me até ¢faré lexuan; shtylla e dyté “DUA TE DI”, nése ata kané dicka té
panjohur, q& déshirojné t& diné rreth asaj; dhe shtylla e treté¢ “MESOVA”, e plotésojné nése ka pérgjigje, dhe shkruajné informacionet
e reja q& nxénésit 1 kané marré gjaté leximit.

Ka bashkési numerike qé nuk kané as element mé té€ madh, as element mé té vogél, si p.sh. intervali [0,2]. Pra, mund té ndodhé qé
bashkésia F e vlerave té njé funksioni numerik t& mos keté as element mé té€ madh, as element mé t€ vogél, d.m.th. t&€ mos ekzistojé as
vlera mé e madhe dhe as vlera mé e vogél e funksionit.

Themi qé funksioni numerik /' merr né bashkésiné A vlerén e vet mé t&€ madhe, nése ekziston njé element x; € A i tillé gé: f{x) < f(x1),
péredox € A.

Themi gé funksioni f'merr né bashkésiné A vlerén e vet mé té vogél, nése ekziston njé element x, € A, i tillé qé: fix) > f{x2), pér ¢do x
€ A.

Shembulli 1

¥i

Fig. 1. 12

Né figurén 1.13 éshté dhéné grafiku i njé funksioni numerik f'me bashkési pércaktimi segmentin [-2, 8].

49




Libér pér mésuesin Matematika 12

Detyré:
a) Nga grafiku i dhéné né figurén 1.13, gjeni té gjitha pikat ku funksioni i dhéné ka minimum.
b) A ka ky funksion ndonjé minimum mé t€ madh se ndonjé maksimum?

Vémé re se minimumi i njé funksioni, duke qené€ vlera mé e voggél e funksionit n€ njé€ interval qé rrethon, mund t€ mos jeté vlera mé e
vogél e funksionit né bashkésiné e pércaktimit. Po ashtu, maksimumi mund té mos jeté vlera mé e madhe e funksionit né bashkésiné e
pércaktimit.

Maksimumet dhe minimumet e funksionit quhen ekstremume t€ tij.

Reflektim/Pjesa pérfundimtare

Detyré:
1. Gjeni vlerén mé t€ madhe pér funksionin y = x (g — x).

2. Gjeni vlerén mé té vogél pér funksionin y = (x — 3)%

Nxénésit udhézohen té térheqin njé vijé vertikale né mes té€ fletores, ku né anén e majté do t€ shénojné detyrén e kérkuar dhe n€ anén
e djathté zgjidhjen e saj. Pastaj nxénésve u kérkohet qé té tregojné zgjidhjet e tyre dhe mésimdhénési mund té béj pyetje rreth
zgjidhjes sé detyrés kur dégjon njé koment. Mésimdhénési pastaj pyet nése ka nxénés q€ e kané zgjidhur njéjté detyrén dhe, nése ka,
kérkon edhe nga ata komentet e tyre. Né fund, mésimdhénési mund t€ béjé edhe disa pyetje t& pérgjithshme pér té paré nése nxénésit
e kané kuptuar detyrén.

VLERESIMI I NXENESVE

e Vlerésimi i punés individuale t€ nxénésve gjaté orés mésimore.

DETYRAT DHE PUNA E PAVARUR

1. Ndértoni grafikun e njé funksioni me bashkési pércaktimi segmentin [—1, 9], qé té keté maksimume pérx =2, x =5, x = 8 dhe
minimume pérx =3, x = 6.

. 2hérx <
2. Eshté dhéné funksioni £ y = {" perx <1

2 —xperx>1° Ndértoni grafikun dhe gjeni ekstremumet e tij nga grafiku.

Reflektimi pér rrjedhén e orés mésimore

e Zgjedhja e mésimdhénésit sa i pérket rrjedhés s€ orés mésimore.
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PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE

Mésimdhénési/ja: Data:

ASPEKTET E PERGJITHSHME TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Fusha kurrikulare: MATEMATIKA Lénda: MATEMATIKE Shkalla e kurrikulés: VI Klasa: 12

Tema (nga plani dymujor): Rezultati i té nxénit té temés (nga plani dymujor):

-Pérkufizon monotoning (rrit€s dhe zvogélues),
FUNKSIONI NUMERIK kufizueshméring, vlerat ekstreme (min, max), lakueshméring,
pikat e lakesés sé& njé funksioni.

Rezultatet e té nxénit pér kompetencat kryesore té shkallés (té synuara):

I. KOMPETENCA E KOMUNIKIMIT DHE E TE SHPREHURIT: 1.8; II. KOMPETENCA E TE MENDUARIT: II.1,5;
III. KOMPETENCA E TE NXENIT: 111.2,3.4

Rezultatet e fushés sé kurrikulés (té synuara):

3. KOMUNIKIMI NE/PERMES MATEMATIKES- 1,2; 5. PERFAQESIMET MATEMATIKE- 1:
6. MODELIMI MATEMATIK- 2; 7. STRUKTURIMI I TE MENDUARIT MATEMATIK- 1

ASPEKTET SPECIFIKE TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Tipi i orés: Zhvillim

Njésia mésimore: Pérséritje. Funksioni numerik

Fjalét kyce: funksion numerik, grafik, domena, kulmi, pikat e prerjes me boshtin Ox, monotonia.

Rezultati/et e té nxénit pér oré mésimore:
e (Cakton veprimet me funksione numerike.
e Pé&rcakton bashkésiné e vlerave t€ funksionit.
e Interpreton kufizueshmérin€ e funksionit.

Kriteret e suksesit:

e (Cakto shumén e dy funksioneve f+ g, ku f: y = x>+ 3x dhe g: y = —x.
e Krahaso funksionin e fituar f+ g me funksionin f.
o Konstrukto grafikun e njé funksioni t€ kufizuar né R.

Burimet, mjetet e konkretizimit dhe materialet mésimore: libri, tabela, markeri/shkumési.

Lidhja me léndét e tjera mésimore dhe/apo me c¢éshtjet ndérkurrikulare dhe situatat jetésore:
Ekonomi (investimet)

PERSHKRIMI I METODOLOGJISE DHE VEPRIMTARITE E PUNES ME NXENESIT GJATE ORES MESIMORE

Pérshkrimi i metodologjisé:
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TEKNIKAT

E Stuhi mendimesh
R Di/Dua té di/Mésova
R Ditari dypjesésh

FAZAT E ORES

Evokim/Pjesa hyrése
Detyré: Jepni me formulé funksionin f+ g, ku f: y = x>+ 3x dhe g: y = —x. Krahasoni funksionin f+ g me funksionin f.

Mésimdhénési paraqet detyrén para nxénésve. Ata do t€ punojné né ¢ift duke i hedhur mendimet e tyre né lidhje me detyrén né letér
dhe pastaj duke i shkémbyer me shokét. Mésimdhénési shkruan né tabelg té gjitha ideté e nxénésit.

Realizim/Pjesa kryesore

Mésimdhénési i udhézon nxénésit q€ té vizatojné njé tabelé té ndaré€ né tri pjesé. Ata lexojné mésimin dhe pastaj fillojné té plotésojné
shtyllat e tabelés: shtylla e paré “DI”, nése ata kané njohuri me até ¢faré lexuan; shtylla e dyté “DUA TE DI”, nése ata kané digka té
panjohur, qé déshirojné t& diné rreth asaj; dhe shtylla e treté “MESOVA”, e plotésojné nése ka pérgjigje dhe shkruajné informacionet
e reja € nxénésit i kané marré gjaté leximit.

Le té jené€ f'dhe g dy funksione numerike me bashkési pércaktimi pérkatésisht A;, A,. Shénojmé me D prerjen e bashkésive Aj, As.
Pra, D= A] M Az.

Pér ¢do vleré t€ x€D, ekziston njé vleré e vetme f{x) e funksionit f'dhe njé vleré e vetme g(x) e funksionit g. Duke i ¢iftuar vlerés sé x
shumén f{x) + g(x), marrim njé funksion té ri t€ pércaktuar né D. Ky funksion i ri quhet shumé e funksioneve f'dhe g dhe

shénohet f+ g.
Nga sa thamé, shuma '+ g e funksioneve f'dhe g &shté funksioni i pércaktuar né€ D, i dhéné késhtu: f+ g: y = fix) + g(x) apo [+ g:
x=f(x) + g(x).

Fakti q€ vlera e funksionit f+ g né pikén x &shté sa shuma e vlerave té funksioneve f'dhe g né kété piké, shénohet késhtu:

(f+2) (x) =fix) + g(x).

Shembulli 1:

a) Le t€ kemi funksionet f, g me bashkési pércaktimi R. £ y =3 +x; g: y =2*.

Shuma f'+ g éshté funksioni (me bashkési pércaktimi R) i dhéné€ me formulén y = 3 + x + 2*,

b) Le té kemi funksionet: 4 y = Inx, me bashkési pércaktimi [0, +oo] dhe k: y = V1 — x, me bashkési pércaktimi [—o0, 1] .

Shuma /4 + k &shté funksioni me bashkési pércaktimi prerjen e bashkésive [0, +oo] dhe [—oo, 1], d.m.th. bashkésia [0,1], e dhéné me
formulén y = V1 —x + Inx.

Funksiomi Bashk#sia e pércaktimit Menyra e ¢iftimit
f-g A1nA; x = f(x) - g(x)
x
! AinB.kuB={x € 4,/g(x) # 0} x—«‘*&
g g(x)
c-f Ay x—c - f(x)
Detyré
NE € njéjtén figuré (fig. 1. 17) éshté paraqitur grafiku i funksionit 4: y = %, x € [—o0,0] dhe grafiku i
funksionit g: y =x*>+ 1, xeR.
{339 bt
4=+ 1 Fig. 1.17
h -2
e
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a) Tregoni bashkésiné e vlerave pér secilin funksion.

b) Pér funksionin g, a ka ndonjé numér qé €shté mé i madh se té gjitha vlerat e funksionit? Po ndonjé numér qé éshté mé i vogél se té
gjitha vlerat e funksionit?

¢) T& njéjtat pyetje pér funksionin f.

Mund t€ ndodhé qé té gjitha vlerat e njé funksioni numerik f't€ jené mé t€ vogla se njé numér i caktuar (pér to ka njé kufi nga lart).
NEé kété rast, funksioni ' quhet i kufizuar nga lart.

Pérkufizim 1:
Funksioni numerik f'quhet i kufizuar nga lart né bashkésiné A, nése ekziston njé numér M i tillé qé fix) <M pér ¢do x € A.
NEé kété rast, grafiku i funksionit f ndodhet nén drejtézén y = M.

Pérkufizim 2:
Funksioni numerik /' quhet i kufizuar nga poshté né bashkésiné A, nése ekziston njé numér m i tillé¢ qé fix) > m pér ¢do x € A.
Né kété rast, grafiku i funksionit f ndodhet mbi drejtézén y = m.

Shembulli 2

Njé njeri jetoi 80 vjet. N& ¢do cast té caktuar té jetés sé tij, ai kishte njé gjatési t€ caktuar L. Funksioni L =f{¢), t € [0, 80], i cili
shpreh lidhjen e gjatésis€ sé tij L (né cm) me kohén e jetuar ¢ (n€ vjet), duket qarté se éshté i kufizuar nga lart dhe nga poshté (p.sh. L
<300 cm dhe L > 10 cm, pér ¢do ¢ € [0, 80]).

Reflektim/Pjesa pérfundimtare

Detyré
1. Pér funksionet 4, k t& shembullit 1/c jepni me formulé funksionin:
a) b) 2h — k

dhe tregoni bashkésiné e pércaktimit té tij.
2. Vizatoni grafikun e njé funksioni t&€ kufizuar né R.

Nxénésit udhézohen t€ térheqin nj€ vijé vertikale né mes té fletores, ku né anén e majté do té shénojné detyrén e kérkuar dhe né anén
e djathté zgjidhjen e saj. Pastaj atyre u kérkohet qé t& tregojné€ zgjidhjet e tyre dhe mésimdhénési mund t€ b&j€ pyetje rreth zgjidhjes
sé€ detyrés kur dégjon njé koment. Mésimdhénési pastaj pyet nése ka nxénés qé e kané zgjidhur njéjté detyrén dhe, nése ka, kérkon
edhe nga ata komentet e tyre. Né fund, mésimdhénési mund t€ béjé edhe disa pyetje t€ pérgjithshme pér té shikuar nése e kané
kuptuar nxénésit detyrén.

VLERESIMI I NXENESVE

e  Vlerésimi i pjes€émarrjes aktive t&€ nxénésit dhe punés sé€ tyre gjaté zhvillimit t&€ orés mésimore.

DETYRAT DHE PUNA E PAVARUR

x+2

1. Jané dhéné funksionet £ y = 2(-2)

dheg:y = oy
a) Gjeni bashkésité e pércaktimit t€ funksioneve f, g.
b) Gjeni funksionet -3 - f; f—g; /- g.

1 5
(x-2)2 "

c) A éshté 1 barabarté funksioni /- g me funksionin y =

Reflektimi pér rrjedhén e orés mésimore

e Zgjedhja e mésimdhénésit sa i pérket rrjedhés s€ orés mésimore.
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PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE

Mésimdhénési/ja: Data:

ASPEKTET E PERGJITHSHME TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Fusha kurrikulare: MATEMATIKA Lénda: MATEMATIKE Shkalla e kurrikulés: VI Klasa: 12

Tema (nga plani dymujor): Rezultati i té nxénit té temés (nga plani dymujor):

-Shqyrton shenjén, paritetin dhe periodén e funksionit, si dhe i
FUNKSIONI NUMERIK interpreton ato n€ formén gjeometrike.

-Pérkufizon monotoninég (rrit€s dhe zvogélues),
kufizueshméring, vlerat ekstreme (min, max), lakueshméring,
pikat e lakes€s s€ njé€ funksioni.

Rezultatet e té nxénit pér kompetencat kryesore té shkallés (té synuara):

1. KOMPETENCA E KOMUNIKIMIT DHE E TE SHPREHURIT: 1.9; II. KOMPETENCA E TE MENDUARIT: I1.1;
IILKOMPETENCA E TE NXENIT: 111.2,3,4

Rezultatet e fushés sé kurrikulés (té synuara):

3. KOMUNIKIMI NE/PERMES MATEMATIKES- 1: 5. PERFAQESIMET MATEMATIKE- 1;
6. MODELIMI MATEMATIK- 2

ASPEKTET SPECIFIKE TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Tipi i orés: Zhvillim

Njésia mésimore: Pérséritje. Funksioni numerik Nr.: 6

Fjalét kyce: funksion, grafik, pariteti, ¢ift, tek, perioda.

Rezultati/et e té nxénit pér oré mésimore:
e Dallon grafikun e funksioneve numerike.
®  Pércakton paritetin e funksioneve.
® Dallon periodén e funksioneve.

Kriteret e suksesit:
e Shqyrtoni paritetin (¢ift, tek) e funksioneve :q) y=x> -1 b) y:lxs c) y=+x*+1 d)y=x’ +i3
2 b

e  Caktoni periodén e funksioneve : @) y = —3; b) y = sin® x + cos® x; ¢) y = e™¥1?

Burimet, mjetet e konkretizimit dhe materialet mésimore: libri, tabela, markeri/shkumési, materialet ndihmése
pér nxénésit (grafikét n€ fleta punuese).

Lidhja me léndét e tjera mésimore dhe/apo me ¢éshtjet ndérkurrikulare dhe situatat jetésore:
Fiziké (mekanika kuantike)
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PERSHKRIMI I METODOLOGJISE DHE VEPRIMTARITE E PUNES ME NXENESIT GJATE ORES MESIMORE

Pérshkrimi i metodologjisé:
TEKNIKAT

E Mendo/ puno né dyshe/ thuaja grupit
R Ditari dypjesésh

R Diskutim né cift

FAZAT E ORES

Evokim/Pjesa hyrése

Detyré
Interpretoni grafikét e méposhtém.

Nxénésit bashkohen né dyshe dhe s€ bashku shqyrtojné zgjidhjen e detyrés. Pastaj mésimdhénési i udhézon qé t’iu tregojné edhe t&
tjeréve né grup ato qé kané gjetur dhe ideté i shkémbejné mes tyre. Né tabelé shénohen zgjidhjet e nxénésve dhe kérkohet prej tyre té
lexojné pjesén e leksionit (mésimit) dhe té plotésojné listat e tyre me ide té reja.

Realizim/Pjesa kryesore

Nxénésit udhézohen té térheqin njé€ vijé vertikale né mes té fletores, ku né anén e majté do t€ shénojné pjesét karakteristike q€ ata
kang veguar gjaté leximit dhe né anén e djathté shénojné pjesét pérbérése t€ tyre. Pastaj atyre u kérkohet qé t& lexojné ato qé kané
shkruar dhe mésimdhénési mund t€ b&j€ pyetje kur dégjon njé koment. Mésimdhénési pastaj pyet nése ka nxénés q€ kané shénuar
pjesét e njéjta dhe, nése ka, kérkon edhe nga ata komentet e tyre. Né fund, mésimdhénési mund t&€ b&jé edhe disa pyetje té
pérgjithshme pér t€ paré nése e kané kuptuar nxénésit mésimin.

Funksionet y = x2, y = |x| gézojné vetiné:
(—=x)? = x? dhe |—x| = |x|pér ¢do x € R d.m.th. f(—x) = f(x),Vx € R)
Ka funksione numerike qé pér ¢do vleré té x nga njé bashkési e caktuar gézojné vetiné f—x) = —f{x). T¢ tilla jan€ p.sh. funksionet y =
x3, y=x, X € R.
Le té jeté fnjé funksion numerik me bashkési pércaktimi E.

Pérkufizimi 1:
Funksioni f quhet ¢ift né qofté se pér cdo x € Eplotésohen njéherésh dy kushte: (—x) € E dhe f(—x) = f(x).

Pérkufizimi 2:
Funksioni f quhet tek né qofté se pér ¢do x € E plotésohen njéherésh dy kushte: (—x) € E dhe f(—x) = —f{(x).

Shembulli 1
Diagrami mé poshté (fig. 1.21) paraget njé elektrokardiogram, né t€ cilin jepen ndryshimet e intensitetit t€ rrymés elektrike sipas
aktivitetit t€ zemrés.
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_ ernl \J{ﬁ;‘_ _J?,-fah__‘f'f‘-m

Fig. 1. 21
Nga figura shohim se pjesa e grafikut q€ i pérgjigjet segmentit [AB] pérséritet njélloj pér segmentin [BC], po ashtu, pér segmentin
[CD] e késhtu mé te;j.
Ky &shté grafiku i njé funksioni periodik.
Le té jeté fnjé funksion numerik me bashkési pércaktimi E.

Pérkufizim:
Funksioni f quhet periodik né qofté se ekziston té paktén njé numér a # 0 i tillé qé pér ¢dox € E té kemi (x—a) € E, (x + a)
€ E dhe f(x + a) = f{x) (1).

Shembulli 2

Nése grafiku i njé funksioni t€ pércaktuar né€ R €shté dhéné né segmentin [ 1, 1] dhe dihet qé ai €shté periodik me periodé 2, atéheré
grafiku i tij do té keté pamjen e dhéné né figurén 1.23.

NALNANL,

-5 -4 -3 -2 -

Fig. 1.23

Reflektim/Pjesa pérfundimtare
Nxénésit diskutojné né ¢ifte mbi zgjidhjen e detyrave, nxjerrin pérfundimet, krahasojné zgjidhjet dhe diskutojné pér ndonjé
mospérputhje. Pas bashkébisedimit, mésimdhénési angazhon njérin prej nxénésve qé jan€ né ¢ift pér t€ dhéné zgjidhjen e detyrave

dhe pérfundimet e nxjerra gjaté diskutimit.

1. Shqyrtoni nése funksioni i méposhtém &shté ¢ift apo tek:

1 1
a)y=x"-1 b)y:Ex5 c) y=+x*+1 d) y=x’+—
X
2. A éshté periodik funksioni: @)y =-3; b)y =sin®>x + cos®x; c) y = e"*1?
VLERESIMI I NXENESVE

e  Vlerésimi i punés sé nxénésve né ¢ifte.

DETYRAT DHE PUNA E PAVARUR

1. Jepni 3 shembuj funksionesh qé nuk jané as gift, as tek.

2. Jepni njé shembull funksioni qé éshté edhe ¢ift, edhe tek.

Reflektimi pér rrjedhén e orés mésimore

® Zgjedhja e mésimdhénésit sa i pérket rrjedhés s€ orés mésimore.
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PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE

Mésimdhénési/ja: Data:

ASPEKTET E PERGJITHSHME TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Fusha kurrikulare: MATEMATIKA Lénda: MATEMATIKE Shkalla e kurrikulés: VI Klasa: 12

Tema (nga plani dymujor): Rezultati i té nxénit té temés (nga plani dymujor):

-Pérkufizon funksionin e pérbéré.

FUNKSIONI NUMERIK -Interpreton kompozimin e funksioneve.

Rezultatet e té nxénit pér kompetencat kryesore té shkallés (té synuara):

1. KOMPETENCA E KOMUNIKIMIT DHE E TE SHPREHURIT: 1.8; II. KOMPETENCA E TE MENDUARIT: 11.1.5;
III. KOMPETENCA E TE NXENIT: 111.2,3.4

Rezultatet e fushés sé kurrikulés (té synuara):

3. KOMUNIKIMI NE/PERMES MATEMATIKES- 1,2; 5. PERFAQESIMET MATEMATIKE- 1;
6. MODELIMI MATEMATIK- 2; 7. STRUKTURIMI I TE MENDUARIT MATEMATIK- 1

ASPEKTET SPECIFIKE TE PLANIT T ORES MESIMORE

Tipi i orés: Zhvillim

Njésia mésimore: Pérséritje. Funksioni numerik Nr.: 7

Fjalét kyce: funksion i pérbéré, kompozim i funksioneve, domena.

Rezultati/et e té nxénit pér oré mésimore:
e Dallon funksionin e pérbéré.
e Pércakton kompozimin e funksioneve.

Kriteret e suksesit:

e Cakton kompozimin e dy pasqyrimeve f, g.
e Me fillim e mbarim né R jané dhéné funksionet: f; x — 2x — 1 dhe g: x — x°. Gjeni fog dhe gof.

Burimet, mjetet e konkretizimit dhe materialet mésimore: libri, tabela, markeri/shkumési.

Lidhja me léndét e tjera mésimore dhe/apo me ¢éshtjet ndérkurrikulare dhe situatat jetésore:
Ekonomi (blerja e produkteve)

PERSHKRIMI I METODOLOGJISE DHE VEPRIMTARITE E PUNES ME NXENESIT GJATE ORES MESIMORE

Pérshkrimi i metodologjisé:
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TEKNIKAT

E Leximi né dyshe
R Di/Dua té di/Mésova
R Ditari dvpjesésh

FAZAT E ORES

Evokim/Pjesa hyrése

Detyré
Jepet y = u? dhe u = sinx —1. Jepni me formulé varésiné e y nga x.

Nga nxénésit kérkohet q€ té shprehin mendimet e tyre né lidhje me detyrén e dhéné, duke iu pérgjigjur kérkesave té saj, duke mos i
diskutuar dhe duke mos dhéné komente né lidhje me ideté e tyre, né ményré qé t¢ identifikojmé pérgjigjet/zgjidhjet e mundshme.

Realizim/Pjesa kryesore

Shembull 1
Né njé qark t€ rrymés sé vazhduar, fugia e gliruar né rezistencén R, sipas Ligjit t& Xhaulit, éshté P = R - 12, ku I éshté intensiteti i

rrymés qé€ e pérshkon. Sipas Ligjit t€ Omit, nése U &shté tensioni ndérmjet skajeve té rezistencés, kemi [ = %. Meqé P varet nga I dhe
2 2
I varet nga U, éshté e qarté se P varet nga U. Kemi: P =R-[> =R - (%) ,dm.th. P = UT . Themi se funksioni % i dhéné me

2
formulén P = U? éshté pérbérja e funksionit 4: [ = %me funksionin g: P=R - I,

Né pérgjithési, le t€ na jené dhéné dy funksione numerike £, g. Funksioni i paré (f) le té keté bashkési pércaktimi X dhe bashkési
vlerash F. Funksioni i dyt€ (g) le té keté bashkési pércaktimi Y, qé e pérmban bashkésiné F (F CY) dhe bashkési mbarimi R.
Funksioni £, ¢do element x; € X e ¢ifton me njé element t& vetém y; € F. Eshté e qarté qé y1 € Y (sepse F CY). Funksioni g i gifton
¢do elementi y; t€ bashkésisé sé tij té pércaktimit njé element té vetém z; € R (fig. 1. 25).

Fig. 1.25

Duke zbatuar njéri pas tjetrit, né fillim funksionin f'dhe pastaj funksionin g, ¢do element x; i bashkésisé X ¢iftohet me njé element t&
vetém z; € R. Merret késhtu njé funksion i ri numerik, me bashkési pércaktimi X dhe me bashkési vlerash R. Kjo quhet pérbérje ¢
funksionit f me funksionin g dhe shénohet me gof (lexohet g rreth f), duke nénkuptuar se i pari zbatohet funksioni f'dhe pastaj, mbi
shémbéllimet e tij, zbatohet funksioni g.

Pra, vlera e funksionit gof né pikén x &shté g[f(x)].

Shembulli 2
Né R jané dhéné funksionet f: x —> 2x; g: x —> x> . T€ gjenden: a) gof} b) fog.
a) g°f = g(f(x)) = g(2x) = (2x)3 P I TR 3 Shumdrir fre & |
X 3
(2x)

b) fog=f(g®) =f(x® =22 i
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Mésimdhénési i udhézon nxénésit q€ té vizatojné njé tabelé té ndaré né tri pjesé. Ata lexojné mésimin dhe pastaj fillojné té plotésojné
shtyllat e tabelés: shtylla e paré “DI”, nése ata kané njohuri me até ¢faré lexuan; shtylla e dyté “DUA TE DI”, nése ata kané dicka t&
panjohur, qé& déshirojné t& diné rreth saj; dhe shtylla e treté “MESOVA”, e plotésojné nése ka pérgjigje dhe shkruajné informacionet e
reja q€ ata 1 kané marré gjaté leximit.

Reflektim/Pjesa pérfundimtare

Detyré
Me fillim e mbarim né R jané dhéné funksionet: £ x = 2x — 1 dhe g: x — x3. Gjeni fog dhe gof.

Nxénésit udhézohen té térheqin njé vijé vertikale né mes té fletores, ku né anén e majté do t€ shénojné detyrén e kérkuar dhe né anén
e djathté zgjidhjen e saj. Pastaj atyre u kérkohet qé t& tregojné zgjidhjet e tyre dhe mésimdhénési mund t€ b&jé pyetje rreth zgjidhjes
sé& detyrés kur dégjon njé koment. Mésimdhénési pastaj pyet nése ka nxénés qé e kané zgjidhur njéjté detyrén dhe, nése ka, kérkon
edhe nga ata komentet e tyre. Né fund, mésimdhénési mund té béjé edhe disa pyetje t€ pérgjithshme pér té shikuar nése e kané
kuptuar nxénésit detyrén.

VLERESIMI I NXENESVE

e Vlerésimi i punés individuale dhe né ¢ift i nxénésve gjaté orés mésimore.

DETYRAT DHE PUNA E PAVARUR

1. Né tabel€ jepen matjet pér tri madhési x, y, z t& marra gjaté njé eksperimenti (fig 1.28). f'€shté funksioni qé ¢do vleré té x nga
rreshti i paré, i ¢ifton vlerén pérgjegjése y nga rreshti i dyt€. g éshté funksioni qé€ ¢do vleré y nga rreshti i dyté, i ¢ifton vlerén
pérgjegjése té z nga rreshti i treté.

x [5 [10 [15 [20 [25 [30 [35 |40
y |4 |6 [9 |11 12108 [7
z |8 |12 |18 [22 [24 [20 [16 |14

Fig. 1.28

Gjeni shémbéllimet e elementeve 10, 15, 35 n€ funksionin gof.
: . : - . x—1
2. f, g jané dy funksione me bashkési pércaktimi R, t€ tillé qé f{x) = 3x — 2; g(x) = T

a) Gjeni shémbéllimin e numrit 5 n€ funksionet fog dhe gof.

b) Shkruani g[f(x)], fg(x)].
¢) Jepni funksionet fog dhe gof.

Reflektimi pér rrjedhén e orés mésimore

e Zgjedhja e mésimdhénésit sa i pérket rrjedhés s€ orés mésimore.
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PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE

Mésimdhénési/ja: Data:

ASPEKTET E PERGJITHSHME TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Fusha kurrikulare: MATEMATIKA Lénda: MATEMATIKE Shkalla e kurrikulés: VI Klasa: 12

Tema (nga plani dymujor): Rezultati i té nxénit té temés (nga plani dymujor):

-Pérkufizon funksionin (anasjellté) invers.
FUNKSIONI NUMERIK -Njehson funksionin invers t€ njé¢ funksioni (nése ekziston).
-Klasifikon funksionet.

Rezultatet e té nxénit pér kompetencat kryesore té shkallés (té synuara):

I. KOMPETENCA E KOMUNIKIMIT DHE E TE SHPREHURIT: 1.9; 1. KOMPETENCA E TE MENDUARIT: I1.1;
III. KOMPETENCA E TE NXENIT: 111.2,3.4

Rezultatet e fushés sé kurrikulés (té synuara):

3. KOMUNIKIMI NE/PERMES MATEMATIKES- 1; 5. PERFAQESIMET MATEMATIKE- 1;
6. MODELIMI MATEMATIK- 2

ASPEKTET SPECIFIKE TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Tipi i orés: Zhvillim

Njésia mésimore: Pérséritje. Funksioni numerik Nr.: 8

Fjalét kyce: funksion i anasjellté, invers, domena.

Rezultati/et e té nxénit pér oré mésimore:
e Dallon funksionin e anasjellté.
e Pércakton funksionin e anasjellté t€ njé funksioni.

Kriteret e suksesit:

e (Cakton funksionin e anasjellé t€ funksionit y = x.

DETYRA DHE PUNE E PAVARUR
e Me bashkési fillimi A = {Shkumbin, Vjos€, Osum, Erzen} dhe bashkési mbarimi B = {Elbasan, Fier, Pérmet,
Berat, Shijak, Tirané}, jepet relacioni F "x kalon népér qytetin y".
a) Konstruktoni grafikun e relacionit F. A &shté F funksion?
b) Konstruktoni grafikun e relacionit F'. A &shté F' funksion?
¢) Shprehni me fjali me dy ndryshore relacionin F-'.

Burimet, mjetet e konkretizimit dhe materialet mésimore: libri, tabela, markeri/shkumési.

Lidhja me léndét e tjera mésimore dhe/apo me ¢éshtjet ndérkurrikulare dhe situatat jetésore:

Gjeografi (popullsia)
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PERSHKRIMI I METODOLOGJISE DHE VEPRIMTARITE E PUNES ME NXENESIT GJATE ORES MESIMORE

Pérshkrimi i metodologjisé:
TEKNIKAT

E Kllaster
R Leksion i pérparuar

R Diskutim né cift

FAZAT E ORES

Evokim/Pjesa hyrése

/

Mésimdhénési kérkon nga nxénésit né ményré té lir€ té paragesin mendimet e tyre lidhur me temén e pércaktuar nga ai.

Realizim/Pjesa kryesore

Nxénésit bashkohen né dyshe dhe sé bashku shqyrtojné zgjidhjen e detyrés. Pastaj mésimdhénési i udhézon qé t’iu tregojné edhe t&
tjeréve né grup ato qé kané gjetur dhe ideté i shkémbejné mes tyre. Né tabelé shénohen zgjidhjet e nxénésve dhe kérkohet prej tyre té
lexojné pjesén e leksionit (mé&simit) dhe té plotésojné listat e tyre me ide té reja.

Detyré

Eshté dhéné funksioni fme fillim R e mbarim R. Tregoni qé ai ka funksion té anasjellé dhe jepni £ ~! me formulé: y = x.

Pérkufizim:
Relacion i anasjellé (invers) i relacionit R me fillim X, mbarim Y dhe graf G, quhet relacion me fillim Y, mbarim X dhe graf

G', ku G' pérbéhet nga ciftet e anasjella té cifteve té G. Ai shénohet R

Kur relacioni R éshté dhéné me diagram shigjetor, diagramin shigjetor t€ relacionit t& anasjellé R~ e marrim duke ndryshuar kahun e
secilés shigjeté né paraqitjen e R.

Kur relacioni R &shté dhéné me tabelé me dy rreshta, relacionin R ' mund ta marrim duke kémbyer vendet e rreshtave.
Nése pér funksionin f : X —Y relacioni i anasjellé f ! ashts funksion, atéheré themi q€ funksioni f'ka funksion t€ anasjellé.
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Grafiku i funksionit f ! &shté simetrik me grafikun e funksionit fné lidhje me drejtézén d: y = x (fig. 1. 30)
y / s
,// o
.-__.-".

Funksionet e anasjella té disa funksioneve té njohura
Pér n tek, funksioni fugi ¥=X", X € R, ¥ € R ka funksion t& anasjellé dhe ky éshté funksioni Y =4/X, X €ER, y €R.

Pér n ¢ift, funksioni fugi y=x", X € R", ¥ € R" ka funksion t& anasjellé dhe ky &shté funksioni )’ =dx_, XeER",yeR".
Funksioni y = a*, x € R ku 0 < a # 1 ka funksion té anasjell€ y = log.x, x > 0.

Funksioni y = sinx, x € [— g, g], ka funksion té€ anasjell€ y = arcsinx, x € [—1,1].

Funksioni y = cosx, x € [0, ], ka funksion té anasjellé y = arccosx, x € [—1,1].

Funksioni y = tgx, x €] — g,g [, ka funksion té anasjell€ y = arctgx, x € R.

Reflektim/Pjesa pérfundimtare

Nxénésit diskutojné né ¢ifte mbi zgjidhjen e detyrave, nxjerrin pérfundimet, krahasojné zgjidhjet dhe diskutojné pér ndonjé
mospérputhje. Pas bashkébisedimit, mésimdhénési angazhon njérin prej atyre q€ jané né ¢ift pér t&€ dhéné zgjidhjen e detyrave dhe
pérfundimet e nxjerra gjaté diskutimit.

Detyré

Me bashkési fillimi A = {Shkumbin, Vjosé, Osum, Erzen} dhe bashkési mbarimi B = {Elbasan, Fier, Pérmet, Berat, Shijak, Tirané},
jepet relacioni F "x kalon népér qytetin y".

a) Jepni grafikun e relacionit F. A €shté F funksion?

b) Jepni grafikun e relacionit F . A &shté F ' funksion?
¢) Shprehni me fjali me dy ndryshore relacionin F

VLERESIMI I NXENESVE

e Vlerésimi i aktivitetit t€ nxénésit gjaté orés mésimore dhe punés né ¢ift.

DETYRAT DHE PUNA E PAVARUR

1. Funksioni f'éshté dhéné me tabelé:

A) B)
fytyra -2 | -1 0 1 3 fytyra 27 | -8 0 |1 8
shémbéllimi 6 3 0 -3 19 shémbéllimi 2 1 0 [2 |3

a) Jepni me tabel€ relacionin e anasjellé f ', A éshté funksion ai?
b) Jepni me formulé funksionin f.

¢) Jepni me formul€ funksionin f° o

Reflektimi pér rrjedhén e orés mésimore

e Zgjedhja e mésimdhénésit sa i pérket rrjedhés s€ orés mésimore.
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PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE

Mésimdhénési/ja: Data:

ASPEKTET E PERGJITHSHME TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Fusha kurrikulare: MATEMATIKA Lénda: MATEMATIKE Shkalla e kurrikulés: VI Klasa: 12

Tema (nga plani dymujor): Rezultati i té nxénit té temés (nga plani dymujor):

-Zbaton funksionet pér zgjidhjen e problemeve nga jeta reale.
FUNKSIONI NUMERIK -Pérdoré gjuhén matematike dhe teknologjiné.

Rezultatet e té nxénit pér kompetencat kryesore té shkallés (té synuara):

I. KOMPETENCA E KOMUNIKIMIT DHE E TE SHPREHURIT: 1.2; II. KOMPETENCA E TE MENDUARIT: I1.1.5,8;
III. KOMPETENCA E TE NXENIT: 111.2,3.4

Rezultatet e fushés sé kurrikulés (té synuara):

3. KOMUNIKIMI NE/PERMES MATEMATIKES- 1,2: 5. PERFAQESIMET MATEMATIKE- 1:
6. MODELIMI MATEMATIK- 2

ASPEKTET SPECIFIKE TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Tipi i orés: Ushtrime (Pérséritje)

Njésia mésimore: Pérséritje. Funksioni numerik Nr.: 9

Fjalét kyce: domena, grafiku, funksioni, monotonia, funksioni i pérbéré, funksioni i anasjellté.

Rezultati/et e té nxénit pér oré mésimore:

Cakton domenén e funksionit.

Ndérton grafikun e funksionit dhe cakton bashkésiné e vlerave.
Shpjegon monotoning e funksionit.

Llogarit funksionin e pérbéré.

Arsyeton zgjidhjen e funksionit t& anasjellté.

Kriteret e suksesit:

e Cakton domenén e funksioneve a)y 12 =;b)y=1-x%
k4

e  Konstrukton grafikun e funksionit t&€ mésipé€rm dhe, nga grafiku, cakton bashkésiné e vlerave.

e  Shpjego monotoniné e funksionit £ y = x> — 5x + 6.

e Llogarit funksionin e pérbéré t& funksioneve f; X —> X+ 2; gx— 2% h:x—> sinx, gof dhe hog.
2x-3

e  Arsyeton zgjidhjen e funksionit t& anasjellté pér funksionin ) = .

2

Burimet, mjetet e konkretizimit dhe materialet mésimore: tabela, markeri/shkumési, materiale ndihmése pér
nxénésit (fleta punuese).

Lidhja me Iéndét e tjera mésimore dhe/apo me ¢éshtjet ndérkurrikulare dhe situatat jetésore:

63




Libér pér mésuesin Matematika 12

Inxhinieri elektrike dhe kompjuterike (dizajnimi i sistemeve kompjuterike)

PERSHKRIMI I METODOLOGJISE DHE VEPRIMTARITE E PUNES ME NXENESIT GJATE ORES MESIMORE

Pérshkrimi i metodologjisé:
TEKNIKAT

E Stuhi mendimesh
R Kéndet

R Rishikim né grupim

FAZAT E ORES
Evokim/Pjesa hyrése
Detyré 1
Pér funksionin e méposhtém, gjeni bashkésiné e pércaktimit, ndértoni grafikun dhe gjeni prej tij bashkésiné e vlerave:

a)y=%;b)y=lfx2.

Mésimdhénési paraqet detyrén para nxénésve. Nxénésit do t&€ punojné né ¢ift duke i hedhur né letér mendimet e tyre né lidhje me
detyrén dhe pastaj i shkémbejné me shokét. Mésimdhénési shkruan né tabelé t€ gjitha ideté e nxénésve.

Realizim/Pjesa kryesore

Ky aktivitet &shté shumé i dobishém kur mésimdhénési déshiron té theksojé faktin se jo té gjithé né klasé kané piképamje t€ njéjta ose
pér té théné se ka disa zgjidhje pér disa probleme. Kjo metodé mésimore i lejon nxénésit, t€ cilét normalisht nuk komunikojné né
klasé, pér té marré pjesé dhe t€ komunikojné me shokét e tyre.

Organizimi i nxénésve béhet né kété ményre:

N¢ katér kéndet e klas€s i vendosim etiketat me detyrat e caktuara varésisht prej numrit t€ nxénésve (pra, numri i etiketave té ngjashme
pér secilén detyr€), ku nxénésit do t&€ fokusohen dhe i vendosim né vendet e caktuara pér to. Mésimdhénési prezanton para nxénésve
llojet e detyrave t€ vendosura né katér kéndet e klas€s dhe u jep njé kohé té caktuar nxénésve pér t€ menduar né lidhje me to. Pastaj
kérkohet prej tyre qé t€ b&jné pérzgjedhjen e detyrave t€ dhéna, secili nga njé etiketé. Pasi nxénésit béjné zgjedhjen e tyre, kérkohet
prej tyre qé prapa etiketave té pérzgjedhura, té japin mendimet e tyre né lidhje me detyrat e caktuara. Pasi i zgjidhin detyrat, ata
udhézohen té drejtohen te kéndet nga i kané pérzgjedhur detyrat. Te kéndet ata bashkohen né€ grupe me anétarét, d.m.th. secili kénd i
klasés do té keté grupe me nxénés, q€ ndajné detyrat e ngjashme dhe diskutojné né lidhje me pérzgjedhjen e béré. Pas njé diskutimi t&
shkurtér, nxénésit thirren né ményré t& rasté€sishme, pra nga njé nxénés q€ prezanton grupin pérkatés, pér t&¢ dhéné njé mendim té
thjeshté, e cila mbéshtet zgjedhjen e tyre.

Detyré 2

Eshté dhéné funksioni £ y = x>— 5x + 6.

a) Skiconi grafikun e tij dhe gjeni bashkésiné e vlerave.
b) Studioni monotoniné e funksionit.

Detyré 3
Jepen funksionet f: X —> X+ 2; gx— 2% h:x—> Sinx. Gjeni gof dhe hog.

Reflektim/Pjesa pérfundimtare

Nxé&nésit ndahen né grupe varésisht prej numrit t€ tyre.
Mésimdhénési i shpérndan nga njé fleté secilit grup, né té cilén shtrohet detyra e kérkuar. Pastaj, kur grupet ta kryejné punén né fletat
e tyre, fletat pércillen nga njéri grup te tjetri derisa t€ gjitha grupet t'i shkruajné mendimet e tyre lidhur me detyrén apo t’i plotésojné
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mendimet qé 1 kané dhéné grupet tjera.

Detyré 4
Funksioni i anasjellé i funksionit ) = — &shté
pyo3T2E 23 2xm3 0 243,
2 2 2 2
Arsyetoni pérgjigjen tuaj. _ -
VLERESIMI I NXENESVE

e  Vlerésimi i aktivitetit t€ nxénésve gjaté orés mésimore dhe punés s€ tyre né grup.

DETYRAT DHE PUNA E PAVARUR

1. Jepen funksionet f: x — X —xdhe g: x > sin2x. Gjeni:

) flg(D]: b gAn: o) gl2); d) fIAD)].

Reflektimi pér rrjedhén e orés mésimore

e Zgjedhja e mésimdhénésit sa i pérket rrjedhés s€ orés mésimore.
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PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE

Mésimdhénési/ja: Data:

ASPEKTET E PERGJITHSHME TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Fusha kurrikulare: MATEMATIKA Lénda: MATEMATIKE Shkalla e kurrikulés: VI Klasa: 12

Tema (nga plani dymujor): Rezultati i té nxénit té temés (nga plani dymujor):

-Zbaton funksionet pér zgjidhjen e problemeve nga jeta reale.
FUNKSIONI NUMERIK -Pérdor gjuhén matematike dhe teknologjiné.

Rezultatet e té nxénit pér kompetencat kryesore té shkallés (té synuara):

I. KOMPETENCA E KOMUNIKIMIT DHE E TE SHPREHURIT: 1.2; 1. KOMPETENCA E TE MENDUARIT: 11.1,5.8;
IIl. KOMPETENCA E TE NXENIT: 111.2,3.4

Rezultatet e fushés sé kurrikulés (té synuara):

3. KOMUNIKIMI NE/PERMES MATEMATIKES- 1,2: 5. PERFAQESIMET MATEMATIKE- 1;
6. MODELIMI MATEMATIK- 2

ASPEKTET SPECIFIKE TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Tipi i orés: Vlerésim

Njésia mésimore: Pérséritje. Funksioni numerik Nr.: 10

Fjalét kyce: domena, grafiku, funksioni, monotonia, funksioni i pérbér€, funksioni i anasjellté.

Rezultati/et e té nxénit pér oré mésimore:

e Zgjidh detyra t€ ndryshme né lidhje me funksionet numerike.
e Cakton vlerat e funksioneve t& dhéna.

Kriteret e suksesit:
e Llogarit vlerén e funksioneve t€ dhéna né fletat punuese.
e Konstrukton grafikun e funksioneve té caktuara né fletat punuese.

Burimet, mjetet e konkretizimit dhe materialet mésimore: tabela, markeri/shkumési, fleta t€ gatshme punuese.

Lidhja me léndét e tjera mésimore dhe/apo me ¢éshtjet ndérkurrikulare dhe situatat jetésore:

Inxhinieri elektrike dhe kompjuterike (dizajnimi i sistemeve kompjuterike)

PERSHKRIMI I METODOLOGJISE DHE VEPRIMTARITE E PUNES ME NXENESIT GJATE ORES MESIMORE
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Pérshkrimi i metodologjisé:
TEKNIKAT
E Stuhi mendimesh

R Ditari dypjesésh
R Ditari dypjesésh

FAZAT E ORES
Evokim/Pjesa hyrése

Mésimdhénési shpérndan detyrat para nxénésve. Ata do té punojné né ményré individuale, duke i zgjidhur detyrat né
fletat e tyre punuese.

Realizim/Pjesa kryesore

Nxénésit fillojné té zgjidhin detyrat né fletat punuese, ku né anén e majt€ kané detyrén e kérkuar dhe né anén e djathté
kryejné zgjidhjen e saj. Pas zgjidhjes sé detyrave, mésimdhénési i grumbullon ato pér t’i vlerésuar.

Reflektim/Pjesa pérfundimtare

Nxé&nésit fillojné€ té zgjidhin detyrat né€ fletat punuese, ku né anén e majté kané detyrén e kérkuar dhe n€ anén e djathté
kryejné zgjidhjen e saj. Pas zgjidhjes s¢ detyrave, mésimdhénési i grumbullon ato pér t’i vlerésuar.

VLERESIMI I NXENESVE

e Vlerésimi i punés individuale té nxénésve.

DETYRAT DHE PUNA E PAVARUR

Reflektimi pér rrjedhén e orés mésimore

® Zgjedhja e mésimdhénésit sa i pérket rrjedhés sé¢ orés mésimore.
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PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE

Mésimdhénési/ja: Data:

ASPEKTET E PERGJITHSHME TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Fusha kurrikulare: MATEMATIKA Lénda: MATEMATIKE Shkalla e kurrikulés: VI Klasa: 12

Tema (nga plani dymujor): Rezultati i té nxénit té temés (nga plani dymujor)

-Pérkufizon vargun numerik

VARGU NUMERIK. PROGRESIONET -Identifikon kufizat e vargut numerik
-Paraget vargun numerik nép&rmjet kufiz€s s€ pérgjithshme

Rezultatet e té nxénit pér kompetencat kryesore té shkallés (té synuara):
I. KOMPETENCA E KOMUNIKIMIT DHE E TE SHPREHURIT: 1.9; I. KOMPETENCA E TE MENDUARIT: 11.1,3.5;
III. KOMPETENCA E TE NXENIT: 111.2,3.4;

Rezultatet e fushés sé kurrikulés (té synuara):

5. PERFAQESIMET MATEMATIKE- 1; 6. MODELIMI MATEMATIK- 2.3; 7. STRUKTURIMI I TE MENDUARIT
MATEMATIK- 1;

ASPEKTET SPECIFIKE TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Tipi i orés: Zhvillim

Njésia mésimore: VARGU NUMERIK Nr.:1

Fjalét kyce: varg, kufizé, bashkési, tabelé, grafik, funksion

Rezultati/et e té nxénit pér oré mésimore:

Nxénési/ja:
e cakton vargun numerik me bashké&si pércaktimi bashkésiné e numrave natyroré N;
e kupton vargun si funksion té dhé&né né formé tabelore dhe pércakton kufizén e pérgjithshme;
e paraqet grafikisht vargun numerik né planin Oxy.

Kriteret e suksesit:
e ishogéron ¢do elementi t€ bashkésisé E ={1, 2, 3, 4, 5}, dyfishin e tij dhe e paraget né¢ ményré tabelore;
e shkruan vargun né trajtén yi, y», ...., ysnése éshté dhéné formula e tij yo=vn, ne {1, 2, 3, 4, 5} dhe ndérton
grafikun e atij vargu;
cakton 4 kufizat e para té vargut y,=n’— 9, neN, dhe e paraqget né planin Oxy;
e tregon nése numrat 143 dhe 102 jané kufiza pér vargun y,=n’— 1, neN.

Burimet, mjetet e konkretizimit dhe materialet mésimore: libri, tabela, shkumési/markeri, vizore

Lidhja me léndét e tjera mésimore dhe/apo me ¢éshtjet ndérkurrikulare dhe situatat jetésore:
Biologji
(Qeliza)
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PERSHKRIMI I METODOLOGJISE DHE VEPRIMTARITE E PUNES ME NXENES GJATE ORES MESIMORE

Pérshkrimi i metodologjisé:
TEKNIKAT

E Stuhi mendimesh
R Leksion i pérparuar
R Mendo/puno né dyshe/thuaja grupit

FAZAT E ORES

Evokim/Pjesa hyrése

Detyré:

a) Shkruani vargun e numrave natyroré tek.

b) Shkruani vargun e numrave natyroré, q€ jané shuméfisha t€ numrit 5.

¢) Pér secilin nga vargjet e mésipérme, tregoni kufizén e dyté, té gjashté, t€ njéqindté.

Nga nxénésit kérkohet g€ t&€ shprehin mendimet e tyre n€ lidhje me detyrén e dhéné, duke mos i diskutuar dhe duke mos dhéné
komente né lidhje me ideté e tyre. Mendimet e nxénésve shénohen né tabelé né ményré qé t€ analizohen mé tutje gjaté zhvillimit t&
orés mésimore.

Realizim/Pjesa kryesore

Nxénésit bashkohen né dyshe dhe sé bashku shqyrtojné zgjidhjen e detyrave. Pastaj, mésimdhénési i udhézon qé t’iu tregojné edhe té
tjeréve né grup ato q€ kané gjetur dhe ideté i shkémbejné€ mes tyre. Duke u nisur nga zgjidhjet e nxénésve t€ shénuara né tabelé,
kérkohet prej tyre t€ lexojné pjesén e leksionit (mésimit) dhe té plotésojné listat e tyre me ide té reja.

Shembulli 1
Cdo elementi t& bashkésisé E ={1, 2, 3, 4, 5} i shoqérojmé (¢iftojmé) dyfishin e tij:
152,2543—-56,4->8,5->10

Marrim késhtu njé funksion numerik me bashkési pércaktimi E.
Ky funksion ka kété paraqitje tabelore:

| | IR E O R
vz E L E
Shembulli 2
Cdo numri natyror i ¢iftojmé t€ anasjellin e tij:
1—>1;2—>l;3—>l; ......... ;n—)l;...
2 n

Né kété ményré, merret njé funksion numerik me bashkési pércaktimi bashkésiné e numrave natyroré N. Ai mund té jepet me

1
formulén y =—, xeN.
X

Pérkufizim: Funksioni numerik f, qé ka si bashkési pércaktimi bashkésiné e numrave natyroré N ose bashkésiné & té
numrave té paré natyroré, quhet varg numerik.
Vlerat e kétij funksioni quhen kufiza té vargut.

_— ~—~_

1 1
l>—;25>—;3—>—; ......... N>

1 2 3 n

-Domena-

N Varg numerik i pafundmé
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1,2l ,%, ,% - Varg numerik i pafundmé
// -Domena- \\ @ N
1522543564585 10 ey Disanr.té paré sy  Varg numerikifundme
t é < y
2,4,6,8,10- Varg numerik i fundmé - TR ///

Vargun numerik y = flx), xeN, e shkruajmé né radhitjen yi, »,..., ¥n,... Treguesi n i kufizés y, s’éshté gjé tjetér vecse vlera e
ndryshorit x (x = n), kurse veté kufiza y, pérfagéson, si¢ thamé, vlerén pérgjegjése té funksionit.

Vargun numerik y = f{x), xe {1, 2, 3, ...., k}, e shkruajmé né radhitjen y1, y2,..., Yk

Vargun numerik shpesh e shénojmé edhe me simbolin (y), ku y,= f(n).

Shembulli 3

Eshté dhéné vargu numerik i fandmé:
1,4,9, 16, 25, 36, 49, 64. Ky varg &shté funksion, i cili mund t€ jepet me tabelén:

ose me formulény =x%, x e E= {1, 2,3,4,5,6,7, 8}.

Vargun numerik, si ¢do funksion numerik, mund ta paraqitim grafikisht n€ planin koordinativ xOy. Meqgenése vargu ka si bashkési
pércaktimi N ose bashkésiné {1, 2, 3, ..., k} t€ disa numrave t& paré natyroré, grafiku i tij do t€ jeté njé bashkési pikash né planin
xQOy, qé€ kané si abshisa numrat natyroré, kurse si ordinata kané kufizat pérgjegjése té vargut.

Shembulli 4

Le té na jepet formula y,=n?— 1, neN.

Duke véné né kété formulé né vend té n, njéri pas tjetrit, numrat natyroré 1, 2, 3, 4,..., marrim: y; = 12— 1=0; y,=22-3; 3= 3% 1
=8 etj.

Késhtu, pérftojmé vargun numerik 0, 3,8, ..., n>~ 1,... ku yo=n?— 1.

Formula gé shpreh ¢do kufizg té vargut népérmjet treguesit té saj n quhet formulé e kufizés sé pérgjithshme té vargut.

Pas leximit rishikohen listat, nése ka gjéra q€ jané lexuar dhe nése i kemi né listé, si dhe gjérat e reja qé€ jan€ mésuar, radhiten né
listg.

Reflektim/Pjesa pérfundimtare

Detyré 1

Vargu numerik i fundmé éshté dhéné me ané t& formulés y,=vn, ne{l, 2, 3, 4, 5}.
a) Shkruani vargun né trajtén y1, ys, ...., ys.
b) Ndértoni grafikun e kétij vargu.

Detyré 2

Cakto 4 kufizat ¢ para té vargut y,=n>— 9, neN dhe paragqit né planin Oxy.

Detyré 3

Trego nése numrat 143 dhe 102 jané kufiza pér vargun y,=n>— 1, neN.

Nxénésit diskutojné né dyshe lidhur me detyrat e dhéna nga mésimdhénési dhe, pasi arrijné té japin mendimet e tyre lidhur me
zgjidhjen e detyrave, njérés dyshe i kérkohet t& shkémbejé mendimet né njé diskutim me té gjithé nxénésit e tjeré. Mésimdhénési
vazhdimisht i motivon nxénésit t€ 1€vizin nga faza né fazg gjaté kétij procesi.

VLERESIMI I NXENESVE

e  Vlerésimi i pjes€émarrjes aktive t€ nxénésve né orén mésimore dhe i punés s€ tyre né dyshe/grupe.

DETYRAT DHE PUNA E PAVARUR

1.a) Shkruani vargun e numrave ¢ift dyshifroré.
b) Tregoni bashkésiné e pércaktimit dhe jepni kété varg me formulé.
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2.Tregoni 4 kufizat e para pér secilin nga vargjet:

n+1
a) y, = ; b) ya=2n-75;
n

o)y, =1+/n.

Reflektimi pér rrjedhén e orés mésimore

e Zgjedhja e mésimdhénésit sa i pérket rrjedhés s€ orés mésimore.
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PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE

Mésimdhénési/ja: Data:

ASPEKTET E PERGJITHSHME TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Fusha kurrikulare: MATEMATIKA Lénda: MATEMATIKE Shkalla e kurrikulés: VI Klasa: 12

Tema (nga plani dymujor): Rezultati i té nxénit té temés (nga plani dymujor):

-Kupton pérkufizimin e formulave rekurrente.
VARGU NUMERIK. PROGRESIONET -Analizon logjikén e dhénies sé vargut numerik né ményré
rekurrente.

Rezultatet e té nxénit pér kompetencat kryesore té shkallés (té synuara):

L. KOMPETENCA E KOMUNIKIMIT DHE E TE SHPREHURIT: 1.9; II. KOMPETENCA E TE MENDUARIT: II.1,3,5;
III. KOMPETENCA E TE NXENIT: 111.2,3.4;

Rezultatet e fushés sé kurrikulés (té synuara):

2. ARSYETIMET DHE VERTETIMET MATEMATIKE- 1,2; 5. PERFAQESIMET MATEMATIKE- 1; 6. MODELIMI
MATEMATIK- 2.3; 7. STRUKTURIMI I TE MENDUARIT MATEMATIK- 1;

ASPEKTET SPECIFIKE TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Tipi i orés:_Zhvillim

Njésia mésimore: VARGJE TE DHENA NE MENYRE REKURRENTE Nr.: 2

Fjalét kyce: varg, kufizé, bashkési, tabelg, grafik, funksion

Rezultati/et e té nxénit pér oré mésimore:
e cakton kufizat n€pérmjet formulés rekurrente;
¢ kupton ményrén e dhénies sé vargut numerik né ményré rekurrente, sipas:
1. kufizés s€ paré€ té vargut (ose disa kufizave t€ para);
2. njé formule rekurrente qé shpreh kufizén e pérgjithshme y, t€ vargut népérmjet kufizés paraardhése yn_1.

Kriteret e suksesit:
e cakton n€ ményré rekurrente vargun yn+1=yn (n+ 1), nése y1=1;

e tregon qé te vargu (vn), ku vip,= —, diferenca vy + 1 — vy €shté konstante pér ¢do ne N, nése vargu (yn) €sht€ dhéné

n

y1=3
né ményré rekurrente _ Yn
Yn+1 = T
o cakton gjashté kufizat e para t€ vargut t&€ dhéné n€ ményré rekurrente y1 =1 dhe yn+1=yn+ 2; y1 =4 dhe

1
T
Vo Yn

Burimet, mjetet e konkretizimit dhe materialet mésimore: libri, tabela, shkumési/markeri, fleta shuméngjyréshe

Lidhja me léndét tjera mésimore dhe/apo me ¢éshtjet ndérkurrikulare dhe situatat jetésore:
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Statistiké
(lojérat sportive)

PERSHKRIMI I METODOLOGJISE DHE VEPRIMTARITE E PUNES ME NXENES GJATE ORES MESIMORE

Pérshkrimi i metodologjisé:
TEKNIKAT
E Stuhi mendimesh

R Di/Dua té di/Mésova
R Ditari dypjesésh

FAZAT E ORES

Evokim/Pjesa hyrése

Detyré

Vargu numerik i pafundmé e ka kufizén e paré€ 3 dhe ¢do kufizé e métejshme €shté sa dyfishi i kufizés paraardhése.

Tregoni pér kété varg kufizén e dyté, té treté, t& katért.

A jeni né gjendje té gjeni, njérén pas tjetrés, secilén nga kufizat e kétij vargu?

Secilit prej nxénésve i shpérndahet nga njé letér g€ pérmban detyrén e dhéné. Nga nxénésit kérkohet t€ shprehin mendimet e tyre né
lidhje me detyrén e dhéné, duke u pérgjigjur n€ kérkesat e detyrés, por duke mos i diskutuar dhe duke mos dhéné komente né lidhje
me ideté e tyre, si dhe udhézohen qé né letrat me ngjyra t€ shénohen kufizat e kérkuara dhe kufizat tjera té identifikuara nga ata, sipas
kérkesave té detyrés.

Realizim/Pjesa kryesore

Formula q€ shpreh ¢do kufizé t€ vargut népérmjet kufizave paraardhése quhet formulé rekurrente.

Njé ményré pér t& dhéné vargun numerik éshté e ashtuquajtura ményré rekurrente. Sipas késaj ményre, zakonisht jepen:

1. kufiza e paré e vargut (ose disa kufiza t€ para);

2. njé formul€ rekurrente, qé shpreh kufizén e pérgjithshme y, té vargut népérmjet kufizé€s paraardhése yn 1

(ose népérmjet yn—1 € yn-2).

Kur vargu éshté dhéné né ményré rekurrente, duke u nisur nga kufizat e para té njohura té tij, ne mund t€ gjejmé, njérén pas tjetrés,
secilén nga kufizat e tij.

Shembulli 1
Kufiza e paré€ e vargut €shté y; = 1, kurse ¢do kufiz€ (duke filluar nga e dyta) éshté e barabart€ me prodhimin e treguesit té saj me
kufizén paraardhése d.m.th. yn+1=yn  (n + 1).
Atéheré kemi: y,=2-y;=1"2
y3=3'y2=1'2‘3
y4=4'y3:1'2‘3‘4

Yn+1=Mm+D)y=1-2-3-...n-(n+1)

Shembulli 2
y =3
Vargu (yn) éshté dhéné né ményré rekurrente _ Yn .
Yns1 = 14+yn

Tregoni gé€ te vargu (vs), ku v, = —, diferenca vy + 1 — vy €shté konstante pér ¢do ne N.

n

Zgjidhje

1 1+ 1 .
— Vn dhe Vn:—,pranda]:vn+|—vn:———:l,PérﬁdOHEN-
Yn+1 Yn Yn Yn Vn

Kemi vy+1=

‘Zbatim: Pér njehsimin e pérafért t€ rrénjés katrore t€ njé numri pozitiv a, zgjedhim né fillim njé pérafrim t& paré x; dhe ndértojmé

. o o " , 1 a
pastaj vargun e pérafrimeve t€ métejshme x1, x2, ..., X, duke pérdorur formulén rekurrente: x, + 1 = 2 Xat —).
n

Procesin e njehsimeve e vazhdojmé derisa vlerat e njépasnjéshme x;, x, + 1 t€ ndodhen brenda intervalit t€ pérafrimit q€ déshirojmé.
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Meésimdhénési i udhézon nxénésit qé té€ vizatojné njé tabelé t€ ndaré né tri pjesé, nxénésit lexojné mésimin dhe pastaj fillojné t&
plotésojné shtyllat e tabelés: shtylla e paré “DI”, nése ata kané njohuri pér até ¢faré lexuan; shtylla e dyté “DUA TE DI”, nése ata
kané dicka té panjohur qé déshirojné té diné rreth asaj; dhe shtylla e treté “MESOVA”, e plotésojné nése ka pérgjigje dhe shkruajné
edhe informacionet e reja q€ nxénésit 1 kané marré gjaté leximit.

Reflektim/Pjesa pérfundimtare

Detyré 1
ul = u2

= . +
Uy = 3'”,, +1 dhe vargu (yn), kuyn 2 upt 1.

Eshté dhéné vargu (uy), i tillé qé {

Shprehni y, + 1 népérmjet u, dhe tregoni qé€ te vargu (ya) raporti i secilés kufiz€ me paraardhésen éshté konstant.

Detyré 2

Gjeni gjashté kufizat e para t&€ vargut té€ dhéné n€ ményré rekurrente:
a)y1=1dheyns1=ya+2; by =4 dhe yoo :yi

Nxénésit udhézohen t€ térheqin njé vijé vertikale né mes t€ fletores, ku né anén e majté do té shénojné detyrén e kérkuar dhe n€ anén
e djathté zgjidhjen e saj. Pastaj nxénésve u kérkohet qé t&€ prezantojné punén e tyre dhe mésimdhénési mund té b&jé pyetje rreth
zgjidhjes sé detyrés té prezantuar nga ata. Mésimdhénési pastaj pyet nése ka nxénés qé e kané zgjidhur njéjté detyrén dhe, nése ka,
kérkon edhe nga ata komentet e tyre. Né fund mésimdhénési mund té béjé edhe disa pyetje té pérgjithshme pér té shikuar nése i kané
kuptuar nxénésit detyrat.

VLERESIMI I NXENESVE

e  Vlerésimi i punés individuale dhe né ¢ift i nxénésve gjaté orés mésimore.

DETYRAT DHE PUNA E PAVARUR

1.Gjeni kufizén e 10-t€ dhe kufizén e n-t€ t& vargut.

2.Gjeni gjashté kufizat e para t€ vargut t€ dhéné né ményré rekurrente:

a) t€ numrave natyroré€ ¢ift: a)y; =5 dhe yn+1=yn — ;; b)y1 =4 dhe yn1 = yi

b) t& numrave natyroré tek;
¢) té shuméfishave natyroré té treshit;
d) t€ fuqive natyrore t&€ numrit 2.

Reflektimi pér rrjedhén e orés mésimore

e Zgjedhja e mésimdhénésit sa i pérket rrjedhés sé orés mésimore
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PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE

Mésimdhénési/ja: Data:

ASPEKTET E PERGJITHSHME TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Fusha kurrikulare: MATEMATIKA Lénda: MATEMATIKE Shkalla e kurrikulés: VI Klasa: 12

Tema (nga plani dymujor): Rezultati i té nxénit té temés (nga plani dymujor):

VARGU NUMERIK. PROGRESIONET -Pérkufizon vargjet monotone (rritése dhe zvogéluese)
-Kupton pérkufizimin e vargjeve té kufizuara

Rezultatet e té nxénit pér kompetencat kryesore té shkallés (té synuara):

1. KOMPETENCA E KOMUNIKIMIT DHE E TE SHPREHURIT: 1.9; II. KOMPETENCA E TE MENDUARIT: 11.1,3,5;
III. KOMPETENCA E TE NXENIT: 111.2,3.4;

Rezultatet e fushés sé kurrikulés (té synuara):

2. ARSYETIMET DHE VERTETIMET MATEMATIKE- 1; 5. PERFAQESIMET MATEMATIKE- 1; 6. MODELIMI
MATEMATIK- 2.3; 7. STRUKTURIMI I TE MENDUARIT MATEMATIK- 1;

ASPEKTET SPECIFIKE TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Tipi i orés: Zhvillim

Njésia mésimore: VARGJE MONOTONE DHE VARGJE TE KUFIZUARA Nr.: 3

Fjalét kyce: varg, kufizé, rrités, zvogélues, monoton, i kufizuar, kufi i sipérm, kufi i poshtém

Rezultati/et e té nxénit pér orén mésimore:
e analizon metodat pér t€ studiuar monotoning e vargut;
e zbaton teoremén e vargjeve té kufizuara pér t€ pércaktuar infimumin (kufirin e poshtém) dhe supremumin
(kufirin e sipérm) t€ vargut.

Kriteret e suksesit:

e cakton monotoning€ e vargut y, = 3" —n, n€ N , duke zbatuar metodén e diferencés;
e krahason raportin Z ;“

n

. 2" _—
me 1, pér vargun y, = — ,n € N dhe tregon monotoning;

1
n2+1’

e shqyrton kufizueshmérine e vargut y, = (-1)"+

Burimet, mjetet e konkretizimit dhe materialet mésimore: libri, tabela, shkumési/markeri, fleta shuméngjyréshe

Lidhja me léndét tjera mésimore dhe/apo me ¢éshtjet ndérkurrikulare dhe situatat jetésore:

Bankat
(Kursimet)
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PERSHKRIMI I METODOLOGJISE DHE VEPRIMTARITE E PUNES ME NXENES GJATE ORES MESIMORE

Pérshkrimi i metodologjisé:
TEKNIKAT

E Bashkébisedim
R Leksion i pérparuar
R Diskutim né cift

FAZAT E ORES

Evokim/Pjesa hyrése

Detyré:

a)Tregoni nése né vargjet me kufizg té pérgjithshme y,= 4n dhe y,= i, kufizat vijné duke u rritur apo duke u zvoggluar.
b) C’mund té thoni pér vargun 1,2, 1,2, 1,2,...7

Meésimdhénési shkruan detyrén né tabel€ dhe nxénésit bashkébisedojné pér detyrén dhe japin argumentet pér mendimet e tyre, t& cilat
shénohen né tabelé nga ana e mésimdhénésit.
Pastaj, mé&simdhénési fillon t€ shpjegojé njésiné pér té cilén béhet fjalé.

Realizim/Pjesa kryesore

Nxénésit bashkohen né dyshe dhe, sé bashku, shqyrtojné zgjidhjen e detyrés. Pastaj mé€simdhénési i udhézon gé t’iu tregojné edhe t&
tjeréve né grup ato qé kané gjetur dhe ideté i shkémbejné mes tyre. N¢ tabelé shénohen zgjidhjet e nxénésve dhe kérkohet prej tyre t&
lexojné pjesén e leksionit (mésimit) dhe t& plotésojné listat e tyre me ide té reja, gjaté leximit t€ leksionit.

Né vargun 3, 6, 12, 24, ... ¢do kufizé€ &shté mé e madhe se paraardhésja, pra kufizat e tij vijné duke u rritur (me rritjen e treguesve té
tyre). Ky varg, i paré si funksion numerik, éshté rrités.
Né vargun numerik té pafundmé 1, 1/2, 1/3,..., 1/n, ..., ¢do kufizé éshté mé e vogél se paraardhésja, pra kufizat e tij vijné duke u
zvogéluar (me rritjen e treguesve té tyre). Ky varg, i par€ si funksion numerik, &shté zbrités.
Eshté e qarté se vargu f éshté rrités atéheré dhe vetém atéheré kur ¢do kufizé e tij éshté mé e madhe se kufiza paraardhése, d.m.th.
kur pér ¢do vieré té n nga bashkésia e pércaktimit kemi

Yn+1 > V.
(sepse né kété dhe vetém né két€ rast kemi rritjen e vlerave té funksionit y = f{x), xeN, kur rriten vlerat e ndryshorit x, d.m.th.
treguesit e kufizave).
Formuloni njé pérfundim t&€ ngjashém pér rastin e vargut zbrités.
Shtrohet pyetja: si mund t€ gjykojmé nése njé varg numerik &shté monoton (rrités ose zbrités)?

Shembulli 1

Le té studiojmé monotoniné e vargut me kufizé t€ pérgjithshme
¥n=3"—n,neN. Kemi y, + | = 3! — (n + 1), prandaj
Pas1—yn=3""—n—1-[3"-n]=3-3"-3"—1=23"—1.

Megqenése 3"> 1, atéheré 2 3" — 1 > 0 pér ¢do ne N. Vargu &shté rrités.

1. Kur kufizat e vargut jané pozitive, krahasohet raporti L me 1.
Yn
Shembulli 2
n
Le té studiojmé monotoniné e vargut me kufizé t€ pérgjithshme y, = ——,neN.
n+
Kemi y,> 0 pér ¢do ne N. Veg késaj:
Vst 2mt gn 2" 4l 2n+2
= : = = dhe
Y, n+2 n+l n+2 2 n+2
2n+2 n
Yl -1= -1= >0 dmth Lo —1> 0 pér ¢do neN, prej ku (meqé yn> 0) del yus1 >yn, pér ¢do n €N. Vargu
, n+2 n+2 v,

éshté rrités.
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Il. Pérdorim teoremén: Nése funksioni y = f(x) éshté rrités (zbrités) né bashkésiné [1,+ o[, atéheré edhe vargu me kufizé té
pérgjithshme y, = f(n) éshté rrités (zbrités).

Le té vértetojmé teoremén. Ta zémé se funksioni numerik y = f{x) éshté rrit€s né bashkésiné [1, + 00 [. At€heré, ai éshté rrités edhe né
bashkésiné N, qé éshté pjesé e kétij intervali. Pra, éshté rrit€s funksioni numerik y = f(x), xeN, i cili &€shté vargu numerik yi, y»,.....,

Vn,-... Ku yn =f(n).

Le té vértetojmé teoremén. Ta z€mé se funksioni numerik y = f{x) &shté rrités né bashkésiné [1, + oo [. Ateheré, ai éshté rrités edhe né
bashkésiné N, qé éshté pjesé e kétij intervali. Pra, &shté rrités funksioni numerik y = f(x), xeN, i cili €shté vargu numerik yi, y»,.....,
Vn,-... ku yn =f(n).

Shembulli 3
Le té studiojmé monotoniné e vargut me kufizé té pérgjithshme
1
Vn= ,neN.
n+1

, - 1 , . , 1

Shqyrtojmé funksionin f; y = I né [1,+0o[. Ky funksion éshté zbrité€s né [1,+ 00 [. Prandaj, vargu yn, ku y, = ,neN
X+ n+

apo yn = f(n), ne N &shté zbrités.
Ka vend teorema: Nése funksioni f'éshté rrités né R dhe vargu i dhéné né ményré rekurrente me formulén u, + 1 = f{u,) gézon vetiné qé
u2> 1w (U2 < up), at€heré ky varg €shté rrités (zbrites). (Kété teoremé do ta pranojmé pa vértetim.)

Themi se vargu numerik (y,) €shté i kufizuar nga lart, nése ekziston njé numér real M i tillé q€ pér ¢do ne N t€ kemi y, < M.

Themi se vargu numerik (yn) €shté 1 kufizuar nga poshté, nése ekziston njé numér real m i till€ qé pér ¢do ne N t& kemi y, < m.

Themi se vargu (yn) éshté i kufizuar nése ai éshté i kufizuar edhe nga lart, edhe nga poshté. Kjo ndodh atéheré dhe vetém atéheré kur
ekziston njé numér real pozitiv k, i till€ q€ |ya| <k, pér ¢doneN.

C’mund té themi pér kufizueshméring e njé vargu rrité€s? Po t€ njé vargu zbrités?

Shembulli 4

Shqyrtojmé vargun numerik (yn), ku yn = (=1)"+ — .Pérg¢doneN, kemi 0 <— <ldhe—-1 < (— l)n <1, prandaj —1 <y, <

n-+1 n-+1

2 (pse?).
Vargu éshté i kufizuar.

Teoremé: Le té jeté £ njé funksion numerik, i pércaktuar né [0, +o0], dhe (y,) njé varg i tillé qé y, = An). Nése funksioni f &shté i
kufizuar nga lart (nga posht€) né [0, + o], atéheré vargu (yn) éshté i kufizuar nga lart (nga poshté).

Reflektim/Pjesa pérfundimtare

Detyré 1
Tregoni qé vargu me kufizé t& pérgjithshme y, = n> — E n, n€N, éshté rrités, ndonése funksioni y = x> — — x nuk &shté rrités né
[1, +oo].

Detyré 2
n(n-3)

Numri i diagonaleve t€ njé shumékéndéshi t& mysét jepet nga formula d,= T ku n &shté numri i brinjéve (n > 4). A éshté

vargu (dn) monoton?

Nxénésit né ¢ifte diskutojné mbi zgjidhjen e detyrave, nxjerrin pérfundimet, krahasojné zgjidhjet dhe diskutojné pér ndonjé
mospérputhje mes tyre dhe né fletat shuméngjyréshe shénojné zgjidhjet pérfundimtare t€ detyrave. Pas bashkébisedimit,
mésimdhénési angazhon njérin prej nxénésve qé jané né ¢ift pér té dhéné zgjidhjen e detyrave dhe pérfundimet e nxjerra gjaté
diskutimit. Secili prej nxénésve pérfagésues té cifteve né tabelé, vendos fletat shuméngjyréshe me zgjidhjet e tyre, té cilat né fund
mblidhen nga mésimdhénési pér t’i analizuar mé tutje pas orés mésimore.

VLERESIMI I NXENESVE

e Vlerésimi i aktivitetit t€ nxénésve dhe bashképunimi i tyre me té tjerét.
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DETYRAT DHE PUNA E PAVARUR

1. Shkruani kufizén e pérgjithshme té njé vargu qé éshté:

a) rrités; b) zbrités, ku ¢do kufizé zvogélohet me 5;
¢) rrités, ku ¢do kufizé rritet 5 heré; d) as rrités, as zbrités.
n+3

2

. Gjeni bashkésiné e vlerave t&€ n pér t€ cilat y, € [0, 1].

2. Shqyrtoni monotoning e vargut t€ dhéné me formulén: a)y,=5—n; b)y,=

3n-17
n

3. Vargu numerik éshté dhéné me formulén y,=

Reflektimi pér rrjedhén e orés mésimore

e Zgjedhja e mésimdhénésit sa i pérket rrjedhés s€ orés mésimore.
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PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE

Mésimdhénési/ja: Data:

ASPEKTET E PERGJITHSHME TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Fusha kurrikulare: MATEMATIKA Lénda: MATEMATIKE Shkalla e kurrikulés: VI Klasa: 12

Tema (nga plani dymujor): Rezultati i té nxénit té temés (nga plani dymujor):

-Pérkufizon progresionin aritmetik.
VARGU NUMERIK. PROGRESIONET -Identifikon ndryshesén (diferencén) e njé progresioni (varg)
aritmetik.

Rezultatet e té nxénit pér kompetencat kryesore té shkallés (té synuara):

1. KOMPETENCA E KOMUNIKIMIT DHE E TE SHPREHURIT: 1.9; II. KOMPETENCA E TE MENDUARIT: 11.1,3,5;
III. KOMPETENCA E TE NXENIT: 111.2,3.4;

Rezultatet e fushés sé kurrikulés (té synuara):

2. ARSYETIMET DHE VERTETIMET MATEMATIKE- 1; 5. PERFAQESIMET MATEMATIKE- 1; 6. MODELIMI
MATEMATIK- 2,3; 7. STRUKTURIMI I TE MENDUARIT MATEMATIK- 1;

ASPEKTET SPECIFIKE TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Tipi i orés:_Zhvillim

Njésia mésimore: PROGRESIONI ARITMETIK (Formula pér kufizén e pérgjithshme té tij) Nr.: 4

Fjalét kyce: varg aritmetik, kufizé, ndryshesé, shumé, kufizé paraardhése, konstant

Rezultati/et e té nxénit pér oré mésimore:
o vérteton formulén e kufiz€s s€ pérgjithshme té njé progresioni aritmetik (yn);
e cakton ndryshesén (diferencén) e njé vargu artitmetik;
e kupton diferencén e njé vargu aritmetik si konstante;
e njehson elementet e panjohura té njé vargu aritmetik.

Kriteret e suksesit:

e cakton ndryshesén nga vargu numerik i pafundmé y, =5 — 3n, neN;

e njehson oy nga vargu : —10, =8, ...

e Analizon dhe tregon se cili nga vargjet paraqet progresion aritmetik:
a)3,5,7,9,.... ¢)10,7,4,1,....... €2,-2,2,-2,...
b) 1,2,4,8, 16,... d)6,6,6,6,...

Burimet, mjetet e konkretizimit dhe materialet mésimore: libri, tabela, shkumési/markeri, vizore

Lidhja me léndét e tjera mésimore dhe/apo me ¢éshtjet ndérkurrikulare dhe situatat jetésore:
Banka
(Kursimet)
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PERSHKRIMI I METODOLOGJISE DHE VEPRIMTARITE E PUNES ME NXENES GJATE ORES MESIMORE

Pérshkrimi i metodologjisé:

TEKNIKAT

E Leximi né dyshe
R Di/Dua té di/Mésova

R Ditari dypjesésh

FAZAT E ORES

Evokim/Pjesa hyrése

Detyré

a) Pér vargun numerik +3, +1, -1, -3, -5, njehsoni ndryshesén (diferencén) e ¢do kufize (duke filluar nga e dyta) me kufizén
paraardhése. Cfaré vini re?

b) Ndértoni grafikun e kétij vargu. Cfar€ vini re?

Nga nxénésit kérkohet € té shprehin mendimet e tyre n€ lidhje me detyrén e dhéné, duke iu pérgjigjur kérkesave té detyrés, por duke
mos i diskutuar dhe duke mos dhéné komente né€ lidhje me ideté e tyre, né ményré qé t€ identifikojmé pérgjigjet/zgjidhjet e
mundshme.

Realizim/Pjesa kryesore

Meésimdhénési i udhézon nxénésit t& vizatojné nj€ tabelé t€ ndaré né tri pjesé. Nxénésit lexojné mésimin dhe pastaj fillojné té
plotésojné shtyllat e tabelés: shtylla e paré “DI”, nése ata kané njohuri pér até ¢faré lexuan; shtylla e dyté “DUA TE DI”, nése ata
kané digka t& panjohur qé déshirojné té diné rreth saj; dhe shtylla e treté “MESOVA”, e plotésojné nése ka pérgjigje dhe shkruajné
edhe informacionet e reja qé nxénésit i kané marré gjaté leximit. Kéto informacione shkémbehen vazhdimisht né mes té
mésimdhénésit dhe nxénésve.

Shembulli 1

Né njé varg numerik t&€ pafundmé, kufiza e par€ éshté 2 dhe ¢do kufizé (duke filluar nga e dyta) éshté sa shuma e kufizés paraardhése
me numrin 3.

a) Plotésoni barazimin yy — yn-1= ... n>1)

b) Shkruani 6 kufizat e para té vargut.

¢) Gjeni 6 pikat e para t€ grafikut t€ vargut. Cfaré vini re?

Vargjet numerike q€ shqyrtuam né dy ushtrimet e mésipérme, gézojné vetin€ q€ né to, ¢do kufizé€ (duke filluar nga e dyta) €shté
shumé e kufizés paraardhése me té njéjtin numér (konstant). Kéto lloj vargjesh emértohen progresione aritmetike.

Pérkufizim: Progresion aritmetik quhet vargu numerik, tek i cili ¢do kufizé (duke filluar nga e dyta) éshté e barabarté me
shumén e kufizés paraardhése me té njéjtin numér.

Ky numér shénohet me d dhe quhet ndryshesé (diferencé) e progresionit aritmetik. Ai €shté i ndryshém né progresione té ndryshme.
Sipas pérkufizimit, vargu (yn) éshté progresion aritmetik atéheré dhe vetém atéheré kur, pér ¢do vleré t& n® nga bashkésia e
pércaktimit (n > 1), kemi: yn=yn_+d.

Ky barazim éshté i njévlershém me: y, — yn-1=d.
Pra, vargu numerik éshté progresion aritmetik atéheré dhe vetém atéheré, kur ndryshesa e ¢do kufize (duke filluar nga e dyta)
me kufizén paraardhése éshté njé numér konstant.

Shembulli 1
Vargu numerik i pafundmé éshté dhéné me ané t€ formul€s y,=5 — 3n, neN. A &shté ky varg progresion aritmetik?

Zgjidhje

Shkruajmé y, -1 (duke z€vendésuar né formulé né vend té n—n — 1)
w=5-3n,pray,_-1=5-3(n-1),dm.th. y,_1=8 - 3n.

Kemi yn—yn-1=(5—-3n)— (8 — 3n), dm.th. yn— yn_1=-3 (pérn>1).
Ky varg éshté progresion aritmetik me diferencé d =-3.
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A ekziston njé formul€ qé té shprehé kufizén e pérgjithshme yy, t€ progresionit aritmetik népérmjet kufizés sé paré (y;), ndryshesés (d)
dhe treguesit té veté kufizés (n)?

Sipas pérkufizimit t€ progresionit aritmetik, kemi:

y=y+d

y=ym+d=01+d)+d,dmth y3=y;+2d

ya=y3+d=(y +2d)+d,dm.th. ys =y +3d

V5 =Va +d= (yl + 3d) + d, d.m.th. Vs =)1 +4d

Sa éshté v6? Po y10? Po y100?

Teoremé: Formula pér kufizén e pérgjithshme té njé progresioni aritmetik (yn) éshté:
Ya=yi+(n-1d
Vértetim
Sipas pérkufizimit t€ progresionit aritmetik, kemi:
m=ntdy=ym+td,u=y+d....n-1=yn2+d, yn=ya-1+d.
Kemi shkruar (n — 1) barazime (pse?).
I mbledhim ato ané pér ané dhe marrim:
Mty Fyt ot e it =ittt Aot +d+d+.+d
(n—1) mbledhoré
dmth. (2 +y3+tys+ ..t D)t m=yi+0ntys+ .. 2t yn-1) +(n—1)d
Duke u zbritur t€ dyja anéve shprehjen (2 +y3 + .... + yn_1), marrim y, = y; + (n — 1)d. Cfaré deshém té vértetonim!

Shembulli 2
Eshté dhéné progresioni aritmetik i pafundmé —10, -8, .... Té gjendet 1.

Shembulli 3
T€ gjendet kufiza e paré dhe ndryshesa e progresionit aritmetik, n€ qofté se njihet kufiza e pesté dhe e dyzeté e tij ys= 2 dhe ys0= 142.

Reflektim/Pjesa pérfundimtare

Detyré
1. A jané progresione aritmetike vargjet e fundme:
a)6,16,26,36 b)-13,-3,3,13,23 ) 2,22,222,2222?

NEé rast se po, gjeni ndryshesén e progresionit.

Nxénésit udhézohen t€ térheqin njé vijé vertikale né mes té fletores, ku né anén e majté do té shénojné detyrén e kérkuar dhe n€ anén
e djathté zgjidhjen e saj. Pastaj, nxénésve u kérkohet qé t€ tregojné zgjidhjet e tyre dhe mésimdhénési mund t€ b&j€ pyetje rreth
zgjidhjes sé detyrés kur dégjon njé koment. Mésimdhénési mé pas pyet nése ka nxénés qé e kané zgjidhur njéjté detyrén dhe, nése ka,
kérkon edhe nga ata komentet e tyre. Né fund, mésimdhénési mund t€ b&jé edhe disa pyetje t&€ pérgjithshme pér té€ shikuar nése
nxénésit e kané kuptuar detyrén.

VLERESIMI I NXENESVE

e Vlerésimi i punés individuale t&€ nxénésve gjaté orés mésimore.

DETYRAT DHE PUNA E PAVARUR

1.Plotésoni vendet bosh né progresionin aritmetik:
a)2,...,5,... b)...,6,...,12, ... )3, .7,

2.a) NE progresionin aritmetik me 8 kufiza, kufiza e paré éshté 7 dhe ajo e fundit &shté 35. Shkruani progresionin.
b) Né progresionin aritmetik njihet kufiza e shtaté dhe kufiza e tridhjetedyté: y» =5 dhe y3» = 70. Gjeni y; dhe d.

3.a) Shkruani formulén e kufizés sé n-t€ té progresionit aritmetik me té cilin y; = 4,5 dhe d = 0,5.
b) Sa &shté treguesi i kufizés s¢ barabarté me 54,5?
¢) Vértetoni q€ numri 16,6 nuk &shté kufizé e kétij progresioni.

Reflektimi pér rrjedhén e orés mésimore

® Zgjedhja e mésimdhénésit sa i pérket rrjedhés sé€ orés mésimore.
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PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE

Mésimdhénési/ja: Data:

ASPEKTET E PERGJITHSHME TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Fusha kurrikulare: MATEMATIKA Lénda: MATEMATIKE Shkalla e kurrikulés: VI Klasa: 12

Tema (nga plani dymujor): Rezultati i té nxénit té temés (nga plani dymujor):

-Kupton praktikisht shumén e kufizave te vargu aritmetik.
VARGU NUMERIK. PROGRESIONET -Zbaton formulén e shumés sé vargut té fundmé aritmetik.
-Analizon kufizat e baraslarguara te njé varg i fundmé
aritmetik.

Rezultatet e té nxénit pér kompetencat kryesore té shkallés (té synuara):

1. KOMPETENCA E KOMUNIKIMIT DHE E TE SHPREHURIT: 1.9; Il. KOMPETENCA E TE MENDUARIT: 11.1,3.5;
III. KOMPETENCA E TE NXENIT: 111.2,3.4;

Rezultatet e fushés sé kurrikulés (té synuara):

2. ARSYETIMET DHE VERTETIMET MATEMATIKE- 1; 5. PERFAQESIMET MATEMATIKE- 1; 6. MODELIMI
MATEMATIK- 2.3; 7. STRUKTURIMI I TE MENDUARIT MATEMATIK- 1;

ASPEKTET SPECIFIKE TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Tipi i orés: Zhvillim

Njésia mésimore: SHUMA E n KUFIZAVE TE FILLIMIT TE PROGRESIONIT ARITMETIK Nr.: 5

Fjalét kyce: varg aritmetik, kufizé, shumé, teoremé, pérkufizim, baraslarguar

Rezultati/et e té nxénit pér oré mésimore:
e vérteton teoremén e shumés s€ vargjeve;
e shqyrton kufizat e baraslarguara (nga e majta dhe e djathta) te njé varg i fundmé aritmetik;
e njehson shumén e n- kufizave té vargut aritmetik.

Kriteret e suksesit:

e Krahason shumén e vargjeve Sjpo=1+2+3 + ... +98 + 99 + 100 dhe Sipo0=100+99 +98 + ... + 3 +2 + 1.

Cfaré véren?
_ityn)n

e Zg&vendéson y, =y + (n — 1)d, né S“—T si dhe njehson shumén e 40 kufizave t€ fillimit t€ progresionit
aritmetik 3, 7, ...
e Njehso shumén e: a) 20 kufizave té fillimit t€ progresionit aritmetik 1, 4, ... ; b) 15 kufizave t€ fillimit té

progresionit aritmetik -5, —1, ...

Burimet, mjetet e konkretizimit dhe materialet mésimore: libri, tabela, shkumési/markeri

Lidhja me léndét e tjera mésimore dhe/apo me ¢éshtjet ndérkurrikulare dhe situatat jetésore:
Banka

(Financat)
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PERSHKRIMI I METODOLOGJISE DHE VEPRIMTARITE E PUNES ME NXENES GJATE ORES MESIMORE

Pérshkrimi i metodologjisé:

TEKNIKAT

E Leximi né dyshe
R Di/Dua té di/Mésova

R Ditari dypjesésh

FAZAT E ORES
Evokim/Pjesa hyrése

Detyré

Gjeni shumén e 100 numrave t€ paré natyroré€ duke pérdorur barazimet.Sjgo=1+2+3 + ... + 98 + 99 + 100 dhe Sig0= 100 + 99 + 98
+ ... +3+ 2+ 1. Mblidhini ané pér ané kéto dy barazime. Cfaré vini re?

Nga nxénésit kérkohet qé t€ shprehin mendimet e tyre né lidhje me detyrén e dhéné, duke i shénuar mendimet e tyre né tabel€, pa i
diskutuar dhe pa dhéné komente lidhur me zgjidhjen e detyrés, né ményré qé t€ marrim sa mé€ shumé informacione nga ata.

Realizim/Pjesa kryesore

Meésimdhénési 1 udhézon nxénésit té vizatojné njé tabelé t€ ndaré né tri pjesé. Nxénésit lexojn€ mésimin dhe pastaj fillojné t&
plotésojné shtyllat e tabelés: shtylla e paré “DI”, nése ata kané njohuri pér até ¢faré lexuan; shtylla e dyté “DUA TE DI”, nése ata
kané dicka t& panjohur q& déshirojné t& diné rreth saj; dhe shtylla e treté “MESOVA”, e plotésojné nése ka pérgjigje dhe shkruajné
edhe informacionet e reja qé nxénésit i kané marré gjaté leximit.

Shqyrtojmé progresionin aritmetik t€ fundmé: 9, 13, 17, 21, 25, 29, 33, 37, 41 Kufizat e skajeve (e para me t€ fundit) jané 9 me 41
dhe shuma e tyre &shté 50.Kufiza t& baraslarguara nga skajet jané: 13 me 37 (e dyta nga fillimi me t€ dytén nga fundi); 17 me 33; 21
me 29; 25 me 25. C’vini re pér shumén e dy kufizave té baraslarguara nga skajet? Kontrolloni mendimin tuaj né progresionin
aritmetik t€ fundmé 1, 2, 3,..., 9, 99, 100.

Shqyrtimi i kétyre shembujve na shtie ndér mend kété pérfundim t€ pérgjithshém:

Teoremé: Né progresionin aritmetik té fundmé, shuma e dy kufizave té baraslarguara nga skajet éshté e barabarté me
shumén e kufizave té skajeve.

Vértetim

Le té kemi progresionin aritmetik t€ fundmé: yi, y2, y3,..., Yn2, Yn-1, o me diferencé d.

Kufiza t€ skajeve jané y; me y,. T€ baraslarguara nga skajet jan€ y>» me yn—1, ys me yn2etj. Kemi yo+ yn 1= 1+ d) + n—d) =y1 +
In

Vit 2= +2d)+ (n—2d)=y1+

vatyn_3=O1+3d) + ()n— 3d) = y1 + yn € késhtu me radhé. (¢.d.v.).

Le té kemi progresionin aritmetik y1, 3, ..., Yn.... Shumén e n kufizave t€ fillimit t€ tij e shénojmé me S,. Pra, Sp=y1+ y»+y3+... +
In.

Njehsimi i S, duke i mbledhur kufizat njé pas njé do t&€ kérkonte mjaft koh€. Do t& nxjerrim njé formulé t€ thjeshté pér njehsimin e
saj.

E shkruajmé shumén S, dy heré, duke ndryshuar né rastin e dyté radhitjen e mbledhoréve né t€ kundért:

Se=yity2tyst .ot ynot ynat (D

So=Ynt Y1t Yot ...ty €8

Mbledhim ané pér ané barazimet (1) dhe (2). Kemi:

2S5 =01ty t 2ty ) T sty t 02t y) ot y) Ot )

NEé anén e djathté jané n kllapa dhe shuma brenda ¢do kllape &sht€ e barabarté me y; + y, (Pse?).

+ ‘n
Prandaj: 2S,= (1 + )2) ' n, d.m.th. Snzu.

83




Libér pér mésuesin Matematika 12

Shembulli 1
T€ gjendet shuma e numrave natyroré prej 1 deri né n.

Zgjidhje
Vargu 1, 2, 3,..., n ésht€ nj€ progresion aritmetik me n kufiza, né t€ cilin y; = 1 dhe y,= n. Prandaj, shuma n e kufizave t€ para t& kétij
vargu €shté:

S, =M,d.m.th. 1+2+3+....+n =M.
2 2
Shembulli 2

Té gjendet shuma e 40 kufizave t€ fillimit t€ progresionit aritmetik 3, 7, ...

Reflektim/Pjesa pérfundimtare

Detyré
1. Gjeni me ané t€ formulés shumén 1 +2 +3 + ... + 100.

2.Gjeni shumén e:

a) 20 kufizave té fillimit t€ progresionit aritmetik 1, 4, ...

b) 15 kufizave t€ fillimit t€ progresionit aritmetik —5, —1, ...

Nxénésit udhézohen t€ té€rheqin njé vijé vertikale né mes t& fletores, ku né anén e majté do té shénojné detyrén e kérkuar dhe né anén
e djathté zgjidhjen e saj. Pastaj, nxénésve u kérkohet qé t€ tregojné zgjidhjet e tyre dhe mésimdhénési mund té béj€ pyetje rreth
zgjidhjes sé detyrés kur dégjon njé koment. Mésimdhénési mé pas pyet nése ka nxénés qé e kané zgjidhur njéjté detyrén dhe, nése ka,
kérkon edhe nga ata komentet e tyre. Né fund, mé&€simdhénési mund té béjé edhe disa pyetje t€ prgjithshme pér t€ shikuar nése
nxénésit e kané kuptuar detyrén.

VLERESIMI I NXENESVE

e Vlerésimi i punés individuale t€ nxénésve gjaté orés mésimore

DETYRAT DHE PUNA E PAVARUR

1. Gjeni shumén e 10 kufizave té fillimit té progresionit aritmetik, né té cilin:
a)y1= 16 dhe d =2; b)y: =12 dhe d =-0,5.
2. Gjeni shumén: a) 1 +5+9+....+49; b)3+8+13+.....+98.

3. Né secilin rresht té tabelés jané dhéné vlerat e tri ndryshoreve. Gjeni vlerat € dy ndryshoreve té tjera:

Y1 Jn d n Su
18 -27 —72
54 6 264
-30 10 —120
—4 8 —24
31 —4 136

Reflektimi pér rrjedhén e orés mésimore

e Zgjedhja e mésimdhénésit sa i pérket rrjedhés s€ orés mésimore.
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PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE

Mésimdhénési/ja: Data:

ASPEKTET E PERGJITHSHME TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Fusha kurrikulare: MATEMATIKA Lénda: MATEMATIKE Shkalla e kurrikulés: VI Klasa: 12

Tema (nga plani dymujor): Rezultati i té nxénit té temés (nga plani dymujor):

-Pérkufizon progresionin gjeometrik.
VARGU NUMERIK. PROGRESIONET -Identifikon herésin te njé progresion (varg) gjeometrik.

Rezultatet e té nxénit pér kompetencat kryesore té shkallés (té synuara):

I. KOMPETENCA E KOMUNIKIMIT DHE E TE SHPREHURIT: 1.9; 1. KOMPETENCA E TE MENDUARIT: 11.1.3.5;
IIl. KOMPETENCA E TE NXENIT: 111.2,3.4;

Rezultatet e fushés sé kurrikulés (té synuara):

5. PERFAQESIMET MATEMATIKE- 1; 6. MODELIMI MATEMATIK- 2,3; 7. STRUKTURIMI I TE MENDUARIT
MATEMATIK- 1;

ASPEKTET SPECIFIKE TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Tipi i orés: Zhvillim

Njésia mésimore: PROGRESIONI GJEOMETRIK (Formula pér kufizén e pérgjithshme té tij) Nr.: 6

Fjalét kyce: varg gjeometrik, kufizé ,herés, shumé, kufizé paraardhése, formulé, teoremé, konstant

Rezultati/et e té nxénit pér oré mésimore:
e vérteton teoremén e kufizés e pérgjithshme t&é njé progresion gjeometrik (yn);
e cakton herésin e nj€ vargu gjeometrik;
e kupton herésin e ¢farédo dy termave t€ njépasnjéshém té njé vargu gjeometrik, si konstante;
e njehson elementet e panjohura t€ njé vargu gjeometrik.

Kriteret e suksesit:
e Tregon nése &shté progresion gjeometrik vargu i dhéné me formulén y,= 2" neN.
e Cakton 6 kufizat e para t€ progresionit gjeometrik nése jané dhéné: a) y; =4 dhe q=2; b) y1=12 dhe q = 1/2.
e Sido té duket formula e pérgjithshme e vargut gjeometrik:

a) 2,%, ........ b)-2,-4,-8,.... c)1,§,§,.... d) sina, 3sina, ...
e Analizon dhe tregon se cilat nga vargjet paraqet progresion gjeometrik:
123 4

3)2,4,6, 8, 10, C)g,g,g,ﬁ,...
b) 2,4, 8, 16, 32; d) 3,-6, 12, 24, 48;

€)5,3,1,-1,-3.

Burimet, mjetet e konkretizimit dhe materialet mésimore: libri, tabela, shkumési/markeri

Lidhja me Iéndét tjera mésimore dhe/apo me ¢éshtjet ndérkurrikulare dhe situatat jetésore:
Fiziké
(Shtypja e ajrit)
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PERSHKRIMI I METODOLOGJISE DHE VEPRIMTARITE E PUNES ME NXENES GJATE ORES MESIMORE

Pérshkrimi i metodologjisé:
TEKNIKAT

E Bashkébisedim
R Di/Dua té di/Mésova
R Ditari dypjesésh

FAZAT E ORES
Evokim/Pjesa hyrése

Detyré
C’vini re te vargjet: a) 10, 1, 1/10, 1/100, ... b)3,-3,3,-3,...7

Mésimdhénési shkruan detyrén né tabelé dhe nxénésit bashkébisedojné pér detyrén dhe japin argumentet pér mendimet e tyre, té cilat
shénohen né tabelé nga ana e mésimdhénésit.
Pastaj, mé&simdhénési fillon t€ shpjegojé njésiné pér té cilén béhet fjalé.

Realizim/Pjesa kryesore

Meésimdhénési i udhézon nxénésit t€ vizatojné nj€ tabelé t€ ndaré né tri pjes€. Nxénésit lexojné€ mésimin dhe pastaj fillojné té
plotésojné shtyllat e tabelés: shtylla e paré “DI”, nése ata kané njohuri pér até ¢faré lexuan; shtylla e dyté “DUA TE DI”, nése ata
kané digka té& panjohur qé déshirojné t& diné rreth saj; dhe shtylla e treté “MESOVA”, e plotésojné nése ka pérgjigje dhe shkruajné
edhe informacionet e reja qé nxénésit i kané marré gjaté leximit.

Shqgyrtoni vargun numerik 2, 6, 18, 54, 162.
Vémé re qé ¢do kufizg e tij, duke filluar nga e dyta, &shté sa prodhimi i kufizés paraardhése me té njéjtin numér (3).

Pérkufizim: Vargu numerik me kufiza té ndryshme nga zero, né té cilin ¢do kufizé, duke filluar prej sé dytés, éshté e
barabarté me prodhimin e kufizés paraardhése me té njéjtin numér, quhet progresion gjeometrik.

Ky numér quhet herés i progresionit gjeometrik, zakonisht ai shénohet q.

Sipas pérkufizimit, vargu numerik () ku yn# 0 €shté progresion gjeometrik atéheré dhe vetém atéheré kur pér ¢do vleré t€ n nga
bashkésia e pércaktimit (n > 2), kemi:

Vn=q V¥n-1 Ky barazim &shté i njévlershém me: ﬁ =q

Pra, vargu numerik (yn), ku yn# 0, éshté progresion gjeometrik atéheré dhe vetém atéheré kur herési i ¢do kufize, duke filluar
nga e dyta, me kufizén paraardhése éshté njé numér konstant.

Vémeé re qé progresioni gjeometrik me kufizé té paré pozitive dhe q > 1 éshté varg rrités. Progresioni gjeometrik me y; > 0 dhe 0 < q
<1 &shté varg zbrités.
Kur q = 1, t& gjitha kufizat e progresionit gjeometrik jané té barabarta ndérmjet tyre.

Shembulli 1
A &shté progresion gjeometrik vargu i dhéné€ me formulén y, = 2", neN?
Zgjidhje
n
Né kété varg té pafundmé, marrim herésin e kufizés sé ¢farédoshme y, me paraardhésen e saj yn—1=2""' dhe kemi:yy = Zi_ T =
n-1

27D dm th, 2

Yn-1

=2,pérgdon>2.
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Ky &shté progresion gjeometrik me herés q = 2.

Le té kemi njé progresion gjeometrik me kufizé t€ paré€ y, dhe herés q. Sipas pérkufizimit, kemi:

y=y'q

y3=y"q=01"q)q dm.th. ys=y1" ¢’
ya=y3'q=01"q)q dmth. ys=y1"q’
ys=yi"q=(1"q)q dm.th. ys=yi"q*

C’mund té€ thoni pér ys? Pér y10? Pér y,?
Arsyetimet e mésipérme na shtien né mend kété pérfundim té pérgjithshém:
Teoremé: Né progresionin gjeometrik me kufizé té paré y1 dhe herés q, kufiza e n"© jepet nga formula: y, =y, q" !

Vértetim
Pér progresionin gjeometrik (yn) me herés q, si¢ pamé mé lart, mund t&é shkruajmeé:

&zq &:q &zq y”_lzq yn
Vi Y V3 Yoz Yo —q

Kemi shkruar (n — 1) barazime (pse?). I shumézojmé ato ané pér ané dhe marrim:

%,—/

(n-1) faktoré

Pas thjeshtimeve né anén e majté, do té kemi:

3;—" =q"', dmth. y, = y; - ¢" . Cfaré deshém t& vértetonim!
1
Shembulli 2

a) Né progresionin gjeometrik me y; = z dhe q=1/2, le t& gjejmé ys.
. s 513y 1 3
Kemiys=y1"q°~'= Q) - ' = .
b) Né progresionin gjeometrik me kufizé t€ paré y; dhe herés q le té shprehim y19, yn - 1 népérmjet tyre:

Kemiyio=y1"q"""'=y1"q" s yo1=y1"q" V"= y1"q"%
Formula pér kufizén e n-té té€ progresionit gjeometrik y» =y * q"~ ! mund té shkruhet y,= 3;—1 - q". Kjo kufizé €shté vlera e funksionit

y=%-qx,pérx=n.
Pra, progresioni gjeometrik éshté funksion i dhéné me formulén y = % -q*, kuxeN, osexe{l, 2, 3, ..., k}. Kété lloj funksioni (qé

quhet funksion eksponencial) ne do ta shqyrtojmé holl€sisht mé tej.

Reflektim/Pjesa pérfundimtare

Detyré
1.Shkruani 6 kufizat e para té progresionit gjeometrik duke ditur qé: a)y; =4 dhe q =2; b)y; =12 dhe q = 1/2.

2.Shkruani formulén e kufizés sé n'® t& progresionit gjeometrik:

a) 2., b)-2,-4,-8,... OLz,z,.. d)sing, 3sina, ..

3.Cili nga vargjet e méposhtme &shté progresion gjeometrik:

a)2,4,6,8,10; o232 e)5,3,1,-1,-3.
376’9’ 12

b) 2, 4,8, 16, 32; d) 3, -6, 12, -24, 48;
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Nxénésit udhézohen t€ térheqin njé vijé vertikale né mes t€ fletores, ku né anén e majté do té shénojné detyrén e kérkuar dhe n€ anén
e djathté zgjidhjen e saj. Pastaj nxénésve u kérkohet q¢ té tregojné zgjidhjet e tyre dhe m&€simdhénési mund té béjé pyetje rreth
zgjidhjes sé detyrés kur dégjon njé koment. M€ pas mésimdhénési pyet nése ka nxénés qé e kané zgjidhur njéjté detyrén dhe, nése ka,
kérkon edhe nga ata komentet e tyre. Né fund, mésimdhénési mund té béjé edhe disa pyetje t€ pérgjithshme pér t€ shikuar nése
nxénésit e kané kuptuar detyrén.

VLERESIMI I NXENESVE

e  Vlerésimi i punés individuale té nxénésve gjaté orés mésimore.

DETYRAT DHE PUNA E PAVARUR

1.a) Kufizat e para té progresionit gjeometrik jané 2, 10,.... Gjeni y; dhe ya.
L i Lo ., 33
b) Gjeni ys dhe y10 né progresionin gjeometrik 3, 23

2.Trysnia e ajrit né nivelin e detit éshté p,= 760 mm té shtyllés sé zhivés. Me rritjen e lartésisé, pér ¢do km, trysnia éshté sa 0,8826 ¢
trysnisé né lartésiné e méparshme.
a) Tregoni qé vargu (pn), ku pn éshté trysnia né lartésiné n km mbi nivelin e detit, Eshté progresion gjeometrik.

b) Sa &shté trysnia né lart€sin€ 4 km? N¢ larté€sin€ h km?

Reflektimi pér rrjedhén e orés mésimore

e Zgjedhja e mésimdhénésit sa i pérket rrjedhés sé orés mésimore.
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PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE

Mésimdhénési/ja: Data:

ASPEKTET E PERGJITHSHME TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Fusha kurrikulare: MATEMATIKA Lénda: MATEMATIKE Shkalla e kurrikulés: VI Klasa: 12

Tema (nga plani dymujor): Rezultati i té nxénit té temés (nga plani dymujor):

-Kupton shumén e kufizave te vargu gjeometrik.
VARGU NUMERIK. PROGRESIONET -Zbaton formulén e shumés s€ vargut té fundmé aritmetik.

Rezultatet e té nxénit pér kompetencat kryesore té shkallés (té synuara):

1. KOMPETENCA E KOMUNIKIMIT DHE E TE SHPREHURIT: 1.9; II. KOMPETENCA E TE MENDUARIT: 11.1,3,5;
1II. KOMPETENCA E TE NXENIT: 111.2,3.4;

Rezultatet e fushés sé kurrikulés (té synuara):

2. ARSYETIMET DHE VERTETIMET MATEMATIKE- 1; 5. PERFAQESIMET MATEMATIKE- 1; 6. MODELIMI
MATEMATIK- 2.3; 7. STRUKTURIMI I TE MENDUARIT MATEMATIK- 1;

ASPEKTET SPECIFIKE TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Tipi i orés: Zhvillim

Njésia mésimore: SHUMA E n KUFIZAVE TE FILLIMIT TE PROGRESIONIT GJEOMETRIK Nr.: 7

Fjalét kyce: varg gjeometrik, kufizé, shumé, teoremé, pérkufizim, herés

Rezultati/et e té nxénit pér oré mésimore:
e vérteton teoremén e shumés s€ vargut gjeometrik;
e zbaton shembuj praktiké duke zbatuar progresionin gjeometrik;
e njehson shumén e n kufizave t€ vargut gjeometrik.

Kriteret e suksesit:

e Njehso nshumén e 6 kufizave té€ fillimit t€ progresionit gjeometrik 1, 3,...

1

R i i nq . . . i .
e Zévendéson y, = y1'q" ~ ' néS, = yl.qu, si dhe njehson herésin dhe numrin e kufizave t€ progresionit

gjeometrik né t€ cilin y; = 3, yn= 96, S,= 189.

e Identifikon elementet e panjohura: a) n=4, q=2, ys= 16; b)n=7,q=2,y7=— %;
224 7

Oy =5 m=6ys =73

e Cakton shumén 2 + 2%+ 2%+ ... + 27 duke zbatuar formulén S,, = % 4).

Burimet, mjetet e konkretizimit dhe materialet mésimore: libri, tabela, shkumési/markeri

Lidhja me léndét e tjera mésimore dhe/apo me ¢éshtjet ndérkurrikulare dhe situatat jetésore:
Ekonomi
(Cmimet)
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PERSHKRIMI I METODOLOGJISE DHE VEPRIMTARITE E PUNES ME NXENES GJATE ORES MESIMORE

Pérshkrimi i metodologjisé:

TEKNIKAT

E Leximi né dyshe
R Di/Dua té di/Mésova

R Ditari dypjesésh

FAZAT E ORES

Evokim/Pjesa hyrése

Detyré

Né progresionin gjeometrik (yn) me herés q = 1, gjeni shumén e n kufizave t€ fillimit: y;+ y2+ ... + yn.

Nga nxénésit kérkohet € t&€ shprehin mendimet e tyre n€ lidhje me detyrén e dhéné, duke u pérgjigjur né€ kérkesat e detyrés, por duke
mos i diskutuar dhe duke mos dhéné komente né lidhje me ideté e tyre.

Realizim/Pjesa kryesore

Meésimdhénési 1 udhézon nxénésit t€ vizatojné nj€ tabelé t€ ndaré né tri pjes€. Nxénésit lexojné mésimin dhe pastaj fillojné€ té
plotésojné shtyllat e tabelés: shtylla e paré “DI”, nése ata kané njohuri pér até cfaré lexuan; shtylla e dyté “DUA TE DI”, nése ata
kané dicka t& panjohur dhe déshirojné t& diné rreth saj; dhe shtylla e treté “MESOVA”, e plotésojné nése ka pérgjigje dhe shkruajné
edhe informacionet e reja qé nxénésit i kané marré gjaté leximit.

Le té jeté vargu (yn) njé progresion gjeometrik me herés q # 1. Shénojmé me S, shumén e n kufizave té fillimit té kétij progresioni.
1) Sa=yi+ty;m+...t a1+

Le té gjejmé S,,. Shumézojmé t€ dyja anét e barazimit (1) me q dhe marrim:

@) g Sa=yi"qtyqt..Fywm1qtinq

Poryi"q=y2,2"q=ys ... Ja-1"q=n.

Barazimi (2) shkruhet: (3) q* Sn=12+y3+ ... yat 10" q

Zbresim ané pér ané nga barazimi (3) barazimin (1)

Q' Sa=Sa=02tyst . tynt @) =ittty

Pra,q" Su—Sa=mn"q—y1, dmth. (q—1). Sa=yn"q—y1.

Duke i pjesétuar t€ dyja anét me q — 10, marrim:

_ Yn'd-1
45, =20
Shumén S, ne mund ta shprehim edhe népérmjet n, y1, q.
-
q-1

Pér kété, né formulén (4) zévendésojmé y, me y1* q"~'. Do té marrim (5) S, = y; *

Shembulli 1
T& gjendet shuma e 6 kufizave té fillimit t& progresionit gjeometrik 1, 3,...

Zgjidhje

Né kété progresion gjeometrik, kemi y; =1 dhe q = 3/1 = 3. Kérkohet S¢=y1+ y>+y3+ ... + y6 (pran=06).
6_ 6_ 6_

Pérdorim formulén (5): Sg =y, qq—_ll =1 % = 32—1 = 364.

Dy formulat kryesore t€ progresionit gjeometrik lidhin 5 ndryshore y1, yn, g, 1, Sn. Kur njohim vlerat e tri prej kétyre ndryshoreve,

pérftojmé njé sistem v =y, q" pér t€ gjetur vlerat e dy ndryshoreve té tjera.

§ —2dh
qg-1
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Shembulli 2
T& gjendet herési dhe numri i kufizave té progresionit gjeometrik né té cilin y; = 3, y, = 96, S, = 189.
Zgjidhje

Yo=Y q" " 96=3-q"""
Duke béré zévendésimet né sistemin { g —Ynday, marrim 189 = 264=3 - Ky sistem €éshté i njévlershém me

L q-1 - q-1

qv =32 {q"‘1 =25 {q"_l =25 L
{189(q ~1)=96q—3 = 189 — 969 = 189 — 3 = 93q = 186 (sepse g=1). Nga ekuacioni i dyté, nxjerrim q = 2.

Duke zévendésuar kété né ekuacionin e paré, marrim 2"! = 32, d.m.th. 2= 25 géngan—1=35, dm.th. n =6.

Vérejtje:
Kemi gjetur qé kur q = 1, shuma e n kufizave t€ fillimit t€ progresionit gjeometrik éshté Sn=n - y1.

Reflektim/Pjesa pérfundimtare

Detyré
1. Gjeni shumén 2 + 22+ 23+ ... + 27 duke pérdorur formulén (4).

2. Gjeni y, dhe S, né progresionin gjeometrik né t€ cilin:
a)n=4,q=2y.=16; byn=7.q=2y=~¢.

Nxénésit udhézohen t€ térheqin nj€ vijé€ vertikale né mes t€ fletores, ku né anén e majté do té shénojné detyrén e kérkuar dhe n€ anén
e djathté zgjidhjen e saj. Pastaj, nxénésve u kérkohet qé té tregojné zgjidhjet e tyre dhe mésimdhénési mund t€ béjé pyetje rreth
zgjidhjes sé detyrés kur dégjon njé koment. M€ pas mésimdhénési pyet nése ka nxénés qé e kané zgjidhur njéjté detyrén dhe, nése ka,
kérkon edhe nga ata komentet e tyre. Né fund, mé&simdhénési mund té béjé edhe disa pyetje t€ pergjithshme pér t€ shikuar nése
nxénésit e kan€ kuptuar detyrén.

VLERESIMI I NXENESVE

e Vlerésimi i punés individuale t&€ nxénésve gjaté orés mésimore.

DETYRAT DHE PUNA E PAVARUR

1.Gjeni shumén e numrave pa i mbledhur njé pér njé:
a) 17,5, b)1,2,4,8,16,32, 64, 128; ©)2, 6, 18, 54, 162.
2.Gjeni shumén e 5 kufizave té para t€ progresionit gjeometrik, né t€ cilin:

a1 =9dhe g=1; b) y1=2 dhe ¢ =-3; c)y1=—8 dhe g = .

Reflektimi pér rrjedhén e orés mésimore

e Zgjedhja e mésimdhénésit sa i pérket rrjedhés s€ orés mésimore.
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PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE

Mésimdhénési/ja: Data:

ASPEKTET E PERGJITHSHME TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Fusha kurrikulare: MATEMATIKA Lénda: MATEMATIKE Shkalla e kurrikulés: VI Klasa: 12

Tema (nga plani dymujor): Rezultati i té nxénit té temés (nga plani dymujor):

-Zbaton vargjet aritmetike dhe gjeometrike né€ zgjidhjen e
VARGU NUMERIK. PROGRESIONET problemeve té ndryshme praktike.

Rezultatet e té nxénit pér kompetencat kryesore té shkallés (té synuara):

1. KOMPETENCA E KOMUNIKIMIT DHE E TE SHPREHURIT: 1.2; II. KOMPETENCA E TE MENDUARIT: 11.1,5.8;
III. KOMPETENCA E TE NXENIT: 111.2,3.4;

Rezultatet e fushés sé kurrikulés (té synuara):

3. KOMUNIKIMI NE/PERMES MATEMATIKES- 1,2; 5. PERFAQESIMET MATEMATIKE- 1; 6. MODELIMI MATEMATIK-
2.

-

ASPEKTET SPECIFIKE TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Tipi i orés: Ushtrime

Njésia mésimore: USHTRIME Nr.: 8

Fjalét kyce: varg, varg aritmetik, varg gjeometrik, kufizg, grafik, shumé, vlerat e ndryshores x, vlerat pérgjegjése t&
funksionit y

Rezultati/et e té nxénit pér oré mésimore:
e shkruan kufizat e vargut t€ dhéné€ dhe i paraqet grafikisht;
e vérteton natyrén e vargjeve t&€ dhéna;
e njehson shumén e kufizave t€ vargut gjeometrik;
e zbaton vargjet n€ zgjidhjen e problemeve nga jeta reale.

Kriteret e suksesit :

e Konstrukton grafikun e vargut t&¢ dhéné me formulén y,, = ?, pér vlerat e caktuara t€ n-it: ne {1, 2, 3, 4, 5}.

e Zg&vendéson y, = y; + (n — 1)d, né Sﬁ@ si dhe njehson shumén e 40 kufizave t€ fillimit t€ progresionit

aritmetik 3, 7, ...
e Cakton shumén e 10 kufizave té para té vargut gjeometrik: 2)3v3,3,... b) 1,sin30°, ...
e Pércakton trysniné e ajrit n€ pompén thithése dhe vérteton nése Eshté varg gjeometrik.

Burimet, mjetet e konkretizimit dhe materialet mésimore: tabela, markeri/shkumési, materiale ndihmése pér
nxénés (fleta punuese), vizore

Lidhja me léndét e tjera mésimore dhe/apo me ¢éshtjet ndérkurrikulare dhe situatat jetésore:
Fiziké
(Shtypja e ajrit)
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PERSHKRIMI I METODOLOGJISE DHE VEPRIMTARITE E PUNES ME NXENES GJATE ORES MESIMORE

Pérshkrimi i metodologjisé:
TEKNIKAT

E Stuhi mendimesh
R Kéndet
R Rishikim né grupim

FAZAT E ORES
Evokim/Pjesa hyrése

Detyré
a) Shkruani t€ gjitha kufizat e vargut té¢ dhéné me formulén y,, = %, ne{l, 2,3,4,5} dhe ndértoni grafikun e tij.
b) A &shté ky varg progresion aritmetik? Gjeometrik?

Mésimdhénési paraget detyrén para nxénésve. Nxénésit punojné né ¢ift duke i hedhur mendimet e tyre n€ lidhje me detyrén né letér
dhe pastaj i shkémbejné ideté me shokét. Mé€simdhénési shkruan né tabelé té gjitha ideté e nxénésve.

Realizim/Pjesa kryesore

Ky aktivitet &shté shumé i dobishém kur mésimdhénési déshiron t€ theksojé faktin se jo t€ gjith€ n€ klas€ kané piképamje t&€ njéjta ose
q¢ ka disa zgjidhje pér disa probleme. Kjo metodé mésimore lejon nxénésit, té cilét normalisht nuk komunikojné né klasé, pér t&
marré pjesé dhe pér t€ komunikuar me shokét e tyre.

Organizimi i nxénésve b&het né kété ményré:

NEé katér kéndet e klasés vendosim etiketat me detyrat e caktuara varésisht prej numrit t€ nxénésve (pra nr. i etiketave t€ ngjashme pér
secilén detyré). Mésimdhénési prezanton para nxénésve llojet e detyrave t€ vendosura né katér kéndet e klas€s dhe u jep njé kohé té
caktuar nxénésve pér t€ menduar né lidhje me to. Pastaj kérkohet prej tyre qé té béjné pérzgjedhjen e detyrave té€ dhéna, secili nga njé
etiketé. Pasi nxénésit béjné zgjedhjen e tyre, kérkohet prej tyre qé prapa etiketave té pérzgjedhura té japin mendimet e tyre né lidhje
me detyrat e caktuara. Pasi i zgjidhin detyrat, ata udhézohen t€ drejtohen te kéndet nga i kané pérzgjedhur detyrat. Te kéndet ata
bashkohen né€ grupe me anétarét, d.m.th. secili kénd i klasés do t€ keté grupe me nxénés, q€ ndajné detyrat e ngjashme dhe diskutojné
né lidhje me pérzgjedhjen e béré. Pas njé diskutimi t& shkurtér, nxénésit thirren né ményré té rastésishme, pra nga njé nxénés qé
prezanton grupin pérkatés, pér t€ dhéné njé deklaraté t& thjeshté, e cila mbéshtet zgjedhjen e tyre.

Detyré 1

Vlerat e ndryshores x jané kufiza té progresionit aritmetik x;, x2, ..., Xn, ..., me diferencé d. Tregoni qé:

a) vlerat pérgjegjése y1, 2, ..., ¥n, ... t€ funksionit y = 3x + 5 jané kufiza té njé progresioni aritmetik me diferencé 3d,
b) vlerat pérgjegjése té funksionit y = 3 - 2* jané kufiza té njé progresioni gjeometrik me herés q = 2¢.

Detyré 2

Gjeni shumén e 10 kufizave t€ para t€ progresionit gjeometrik:

2)3v/3,3, ... b) 1, sin30°, ...
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Reflektim/Pjesa pérfundimtare

Detyré

Njé pompé thithése me ¢do 1évizje t€ pistonit largon nga ena 1/8 e ajrit g€ ndodhet brenda saj. Trysnia fillestare e ajrit né ené ka qené
Po= 760 mm té shtyll€s s€ zhivés.

a) Tregoni qé vargu pi, P2, ..., Pn, ... Ku pa Eshté trysnia € ajrit né ené pas 18vizjes sé n t€ pistonit, éshté progresion gjeometrik.

b) Gjeni trysniné e ajrit né ené€ pas 1évizjes s€¢ 10-té t€ pistonit.

Nxénésit ndahen né grupe varésisht prej numrit té tyre.

Meésimdhénési i shpérndan secilit grup nga njé fleté, né té cilén shtrohet detyra e kérkuar. Pastaj, kur grupet ta kryejné punén né fletat
e tyre, fletat pércillen nga njéri grup te tjetri derisa té gjitha grupet t'i shkruajné mendimet e tyre lidhur me detyrén apo t’i ploté€sojné
mendimet g€ i kané dhéné grupet tjera.

VLERESIMI I NXENESVE

e Vlerésimi i aktivitetit t& nxénésve gjaté orés mésimore dhe punés s¢ tyre né grup.

DETYRAT DHE PUNA E PAVARUR

1.Gjeni: a) shumén e té gjithé numrave natyroré me dy shifra; b) shumén e té gjithé numrave tek mé té vegjél se 50.

2. Gjeni shumén e t€ gjitha kufizave pozitive t€ progresionit aritmetik 45, 40, ...

Reflektimi pér rrjedhén e orés mésimore

e Zgjedhja e mésimdhénésit sa i pérket rrjedhés s€ orés mésimore.
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PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE

Mésimdhénési/ja: Data:

ASPEKTET E PERGJITHSHME TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Fusha kurrikulare: MATEMATIKA Lénda: MATEMATIKE Shkalla e kurrikulés: VI Klasa: 12

Tema (nga plani dymujor): Rezultati i té nxénit té temés (nga plani dymujor):

-Zbaton vargjet aritmetike dhe gjeometrike n€ zgjidhjen e
VARGU NUMERIK. PROGRESIONET problemeve t& ndryshme praktike.

Rezultatet e té nxénit pér kompetencat kryesore té shkallés (té synuara):

1. KOMPETENCA E KOMUNIKIMIT DHE E TE SHPREHURIT: 1.2; II. KOMPETENCA E TE MENDUARIT: 11.1,5.8:
1II. KOMPETENCA E TE NXENIT: 111.2,3.4;

Rezultatet e fushés sé kurrikulés (té synuara):

3. KOMUNIKIMI NE/PERMES MATEMATIKES- 1,2; 5. PERFAQESIMET MATEMATIKE- 1; 6. MODELIMI MATEMATIK-
2

ASPEKTET SPECIFIKE TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Tipi i orés: Vlerésim

Njésia mésimore: DETYRA DHE USHTRIME TE ZGJEDHURA Nr.: 9

Fjalét kyce: varg, varg aritmetik, varg gjeometrik, kufizg, grafik, shumé, vlerat e ndryshores x, vlerat pérgjegjése té
funksionit y

Rezultati/et e té nxénit pér oré mésimore:

e Zgjidh detyra t€ ndryshme né lidhje me vargjet.
e (Cakton vlerat e detyrave t& dhéna.

Kriteret e suksesit:
e Zgjidh detyra me vargje, duke u bazuar né formulén e pérgjithshme né fletat punuese.

o i N . -3 N
e Konstrukton tri pikat e fituara t€ vargut me formulén e pérgjithshme y, = nT, n € N, né fletat punuese.

Burimet, mjetet e konkretizimit dhe materialet mésimore: tabela, markeri/shkumési, fleta té gatshme punuese

Lidhja me léndét e tjera mésimore dhe/apo me ¢éshtjet ndérkurrikulare dhe situatat jetésore:
Ekonomi
(Bankat)

PERSHKRIMI I METODOLOGJISE DHE VEPRIMTARITE E PUNES ME NXENES GJATE ORES MESIMORE

Pérshkrimi i metodologjisé:
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TEKNIKAT

E Stuhi mendimesh
R Ditari dypjesésh
R Ditari dypjesésh

FAZAT E ORES

Evokim/Pjesa hyrése

Meésimdhénési shpérndan detyrat para nxénésve. Nxénésit do t& punojné né ményré individuale, duke i zgjidhur detyrat né fletat e tyre
punuese.

Realizim/Pjesa kryesore

Nxénésit né fletat punuese fillojné t€ zgjidhin detyrat, ku né anén e majté e kané detyrén e kérkuar dhe né anén e djathté kryejné
zgjidhjen e saj. Pas zgjidhjes s€ detyrave nga ana e tyre, mésimdhénési i grumbullon detyrat pér vlerésim t€ métutjeshém.

Reflektim/Pjesa pérfundimtare

Nxénésit né fletat punuese fillojné t€ zgjidhin detyrat, ku né anén e majté e kané detyrén e kérkuar dhe né anén e djathté kryejné
zgjidhjen e saj. Pas zgjidhjes s€ detyrave nga ana e tyre, mésimdhénési i grumbullon detyrat pér vlerésim t€ métutjeshém.

VLERESIMI I NXENESVE

e  Vlerésimi i punés individuale t&€ nxénésve.

DETYRAT DHE PUNA E PAVARUR

/

Reflektimi pér rrjedhén e orés mésimore

e Zgjedhja e mésimdhénésit sa i pérket rrjedhés sé orés mésimore.
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PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE

Mésimdhénési/ja: Data:

ASPEKTET E PERGJITHSHME TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Fusha kurrikulare: MATEMATIKA Lénda: MATEMATIKE Shkalla e kurrikulés: VI Klasa: 12

Tema (nga plani dymujor): Rezultati i té nxénit té temés (nga plani dymujor):

LIMITI I FUNKSIONIT -Pérkufizon limitin e funksionit né pambarim.
-Interpreton grafikisht limit e funksionit né pambarim.
-Kupton se pér vlera t€ médha té x ,edhe f{x) arrin vlera té
médha.

Rezultatet e té nxénit pér kompetencat kryesore té shkallés (té synuara):
I. KOMPETENCA E KOMUNIKIMIT DHE E TE SHPREHURIT: 1.9; II. KOMPETENCA E TE MENDUARIT: 1L1;
III. KOMPETENCA E TE NXENIT: 111.2,3;

Rezultatet e fushés sé kurrikulés (té synuara):
3. KOMUNIKIMI NE/PERMES MATEMATIKES- 1; 5. PERFAQESIMET MATEMATIKE- 1;
7. STRUKTURIMI I TE MENDUARIT MATEMATIK- 1;

ASPEKTET SPECIFIKE TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Tipi i orés: Zhvillim

Njésia mésimore: 3.1 FUNKSIONET QE KANE LIMIT + o, kur x — +o0 Nr.: 1

Fjalét kyce: funksion, infinit, vleré, limit

Rezultati/et e té nxénit pér oré mésimore:
e Vérteton shembuj duke u bazuar n€ pérkufizimin e limit t€ funksionit n€ pambarim.
e Shqyrton limitin e funksionit né pambarim pér vlera t€ médha té x.
e Tlustron grafikisht termin: “Kur abshisa e saj rritet pambarimisht, edhe ordinata e saj rritet pambarimisht”.

Kriteret e suksesit:

e Vérteton me ané té pérkufizimit g€ lim Yx = + 0.
X—>+00

e Interpreton shembullin paraprak ne planin xoy, pér sado vlera t€ médha t€ x. Cfar€ vérehet?
e Krahason limitet e funksionit n€ pambarim dhe grafikét e funksioneve eksponenciale dhe logaritmike.

Burimet, mjetet e konkretizimit dhe materialet mésimore: libri, tabela, markeri/shkumési

Lidhja me léndét e tjera mésimore dhe/apo me ¢éshtjet ndérkurrikulare dhe situatat jetésore:
Fiziké
Gjeografi
Mjekési
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PERSHKRIMI I METODOLOGJISE DHE VEPRIMTARITE E PUNES ME NXENES GJATE ORES MESIMORE

Pérshkrimi i metodologjisé:
TEKNIKAT

E Karrigia e autorit (12 min) - individuale

R Kubimi (20 min) - grupe
R Mendo/puno né dyshe/thuaja grupit (10 min) - cifte

FAZAT E ORES

Evokim/Pjesa hyrése

Para nxénésve té ndar€ né ¢ifte shtrohet problemi qé ata do ta shqyrtojné.

fiy=x", x [0+, grafiku i t& cilit &shté paraqitur né figuré v

a) A ka vlera té x nga [0;+oc[ pér té cilat f(x)>100? f(x)>10°?

b) Le té jeté M njé numér i dhéné pozitiv. Pér ¢’vlera t€ x kemi

fx)>M?

o b ) p

Realizim/Pjesa kryesore

Pasi t€ jeté prezantuar njésia mésimore, kérkohet té béhet parafytyrimi i limitit t€ funksionit kur x tenton né
pambarim dhe mé pas zbulohen 6 fazat, té cilat nxénési duhet t’i punojé né ményré individuale:
1. pé€rshkruan xgr}rqw 2*= 4+ oo duke e vértetuar n€ bazé té teoremés;
. krahason lim /log,x = +oo0 me limitin paraprak;
X—>+0
. shogéron vlerén e x pér t€ cilén i pérgjigjet f(x);
. analizon dhe ilustron né ményré grafike shembujt parapraké;
. zbaton shembujt parapraké;
. arsyeton q€ pér vlera t€¢ médha t€ x, edhe f{x) arrin vlera t€ médha.

NN B~ W N

Reflektim/Pjesa pérfundimtare

1. Eshté dhéné funksioni f :y=3x, xe R.
a) Pér ¢’vlera té x kemi f(x) > 1000? f(x) > 10%?

b) Le té jet€ M nj€ numér pozitiv i dhéné. A ekziston njé numér xo, 1 till€ q€ pér x > xo t€ kemi f(x) > M?

2. Vértetoni qé:
a) lim (Vx +5)= +o;
X—>+00

VLERESIMI I NXENESVE

e  Vlerésimi i pérgjigjes me gojé.
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Libér pér mésuesin Matematika 12

DETYRAT DHE PUNA E PAVARUR

1. Cilét nga funksionet, grafikét e té cilave jané paraqitur né figurén 3.4, kané limit + o, kur x — +00 ?

] v
o

u : ¥ ——

a b €l d] &)

2. Eshté dhéné funksioni 1 :y = x*—4, x €[0,+o0[ .

a) Pér ¢’vlera t& x € [0,+o0[ , kemi f(x) >100? f(x) >107?

b) Le té jeté€ M njé numér pozitiv i dhéné. A ekziston njé numér xo nga [0,+oo[ , 1 tillé g€ pér x > xo t€ kemi
f(x) >M?

. o . 2 o —
c¢) Tregoni qé x1_1)r£100 (x*—4)=+o.

Reflektimi pér rrjedhén e orés mésimore

e Zgjedhja e mésimdhénésit sa i pérket rrjedhés s¢ orés mésimore.
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PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE

Mésimdhénési/ja: Data:

ASPEKTET E PERGJITHSHME TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Fusha kurrikulare: MATEMATIKA Lénda: MATEMATIKE Shkalla e kurrikulés: VI Klasa: 12

Tema (nga plani dymujor): Rezultati i té nxénit té temés (nga plani dymujor):
-Vérteton teoremén e krahasimit t€ dy funksioneve.
-Kupton teoremén e shumés (ndryshimit) t€ dy funksioneve.
-Shqgyrton limitin e funksionit negativ kur +x —.

FUNKSIONI NUMERIK

Rezultatet e té nxénit pér kompetencat kryesore té shkallés (té synuara):
1. KOMPETENCA E KOMUNIKIMIT DHE E TE SHPREHURIT: 1.9; II. KOMPETENCA E TE MENDUARIT: IL.1;
III. KOMPETENCA E TE NXENIT: 111.2,3;

Rezultatet e fushés sé kurrikulés (té synuara):
3. KOMUNIKIMI NE/PERMES MATEMATIKES- 1;5. PERFAQESIMET MATEMATIKE- 1;
7. STRUKTURIMI I TE MENDUARIT MATEMATIK- 1;

ASPEKTET SPECIFIKE Tk PLANIT TE ORES MEESIMORE

Tipi i orés: Zhvillim

Njésia mésimore: 3.2 DISA TEOREMA Nr.: 2

Fjalét kyce: funksion, infinit, vleré, shumé, ndryshim, prodhim, koeficient, negativ

Rezultati/et e té nxénit pér oré mésimore:

e Zbaton teoremat e shumés (ndryshimit), prodhimit t€ dy funksioneve.
e Njéson shembuj me teoremén e limitit t&€ funksionit né pambarim, kur koeficienti &shté numér pozitiv (k>0).
e [lustron me shembuj limitin pér funksionet negative, kur +x —x.

Kriteret e suksesit:

e Vérteton teoremén qé kur dy funksione pozitive kané€ limite né pambarim, at€¢heré edhe shuma
(ndryshimi) e limitit t€ tyre €shté pambarim.

e Sipas pérkufizimit, shqyrton lim /og, (lj
X—>+00 X

Teoremén “Nése lim f(x) = +© dhe lim g(x) = + o, atéheré lim f(x)-g(x) = +«”, zbatoje me njé
X—>+00 X—>+00 X—>+00

shembull.

Burimet, mjetet e konkretizimit dhe materialet mésimore: libri, tabela, markeri/shkumési

Lidhja me léndét e tjera mésimore dhe/apo me c¢éshtjet ndérkurrikulare dhe situatat jetésore:
Fiziké

PERSHKRIMI I METODOLOGJISE DHE VEPRIMTARITE E PUNES ME NXENES GJATE ORES MESIMORE
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Pérshkrimi i metodologjisé:
TEKNIKAT:
E Stuhi mendimesh

R Leksion i pérparuar
R Mendo/puno né dyshe/thuaja grupit

FAZAT E ORES

Evokim/Pjesa hyrése

Detyré

Gjeni: lim ()c2 +\/;)
X—>+00
Si do té njésohet limiti i shumés sé dy funksioneve?

Nga nxénésit kérkohet g€ t&€ shprehin mendimet e tyre n€ lidhje me detyrén e dhéné, duke mos i diskutuar dhe duke mos dhéné
komente né lidhje me ideté e tyre, né ményré qé t€ identifikojmé zgjidhjet e mundshme.

Realizim/Pjesa kryesore

Nxénésit bashkohen né€ dyshe dhe, sé bashku, shqyrtojné zgjidhjen e detyrés. Pastaj mé€simdhénési i udhézon qé t’iu tregojné edhe t&
tjeréve né grup ato qé kané gjetur dhe ideté i shkémbejné mes tyre. N¢ tabelé shénohen zgjidhjet e nxénésve dhe kérkohet prej tyre té
lexojné pjesén e leksionit (mé&simit) dhe ta ploté€sojné me ide té reja.

Nga ideté e nxénésve né lidhje me shembullin, nxjerrim teoremat:

Teorema 1:
Nése pér x € [a,+oo[ , kemi g(x) > f(x),dhe lim f(x) = + 0, atéheré edhe lim g(x) =+0.
X—>+00 X—>+a0
Veértetim
Le té jeté M njé numér pozitiv i dhéné.
Meqenése kemi  lim  f(x) = 4+ o0, ekziston njé xo nga [a,+o0[ , i tillé qé pér x > xo, kemi f{x) > M (1). Por pér ¢do X € [a,+o0[
X—>+00
(pra edhe pér x > xo), ne kemi g(x) > f(x) (2).
Duke krahasuar mosbarazimet (1) dhe (2), del g€ pér x > xo, kemi g(x) > M.
Pra, sipas numrit t& dhéné M > 0, ne gjetém njé xo nga [a,+o0[ , té tillé q& pér x > xo t& kemi g(x) > M. Kjo do t& thoté, sipas

érkufizimit, ¢ lim g(x) = +00.
pérkufizimit, g¢  lim_ 2(x)

Shembulli 1

1 . . 1
Pérx >0, kemi x>+ — >x% Por lim x2= + 00, prandaj (sipas teoremés) edhe lim | x> +— | = + 0.
X X—>+00 X—>+00

Teorema 2:
Nése lim f(x) =400 dhe lim g(x)= + o, atéheré edhe
X—>+0 X—>+0

lim [f{x) +g(x)]= +©.
X—>+00

Shembulli 2

Kemi paré ¢ lim x*= +00 dhe lim x*= +00.
X—>+0 X—>-+20
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Nga teorema 2, rrjedh g&¢ lim (x> +x%) = + .
X—>+00

Teoremé 3:
Nése lim flx)= + o dhe lim g(x)= + 0, atéheré lim fx) - g(x)= + 0.
X—>+00 X—>+00 X—>+00

Shembulli 3

Megenése lim x*>= 4+ dhe lim 3\/_ = + 00, rrjedh (sipas teoremés) ¢ lim x> 3/x = + 0.
X—>+00 X—>+00 X—>+00

Teoremé 4:

Nése lim flx)= + o dhe k>0, atéheré lim [k fix)]= + .
X—>+00 X—>+00

Pérkufizim
Themi qé funksioni y = f{x) ka limit kur x — +00, nése funksioni y = —f(x) ka limit + 00 kur x — +00.

Shénojmé lim f{x) = — o0, duke nénkuptuar me kété shénim (sipas pérkufizimit) g¢ lim [-fx)]= + 0.
X—>+00 X—>+0
Shembulli 4
. 1
Kura>1,kemi lim /og, x= +00.Shqyrtojmé funksioniny = fog,, (—j .
X

X—>+00

1 1
Pérx >0, kemi (og, (—j = log,1-log,x,dmth. log,, (—j =-log ,x.
x X

— 1
Prandaj llr}rl log,|—|=—.
X—>+00 X

Reflektim/Pjesa pérfundimtare
Detyré

1. Duke pérdorur teoremén 1, tregoni q€ funksioni y = 3x + — ka limit + 00, kur x — +00.
X

2. Tregoni g€ funksioni y = —2*— \/; ka limit — oo kur x — +00.
Nxénésit diskutojné né dyshe lidhur me detyrat e dhéna nga mésimdhénési dhe, pasi t€ arrijné zgjidhjen e detyrés, njérit prej tyre i

kérkohet t€ shkémbejné mendimet né njé diskutim me té gjithé té tjerét. Mésimdhénési vazhdimisht i motivon nxénésit té 1évizin nga
faza né faz€ gjaté kétij procesi.

VLERESIMI I NXENESVE

e  Vlerésimi i pjes€émarrjes aktive t€ nxénésve né orén mésimore.

DETYRAT DHE PUNA E PAVARUR

1
1.Gjeni limitin kur x — 400 t& funksionit: a) y = 2* + x%; b) £nx +2x;c)y = Logx + sz.

. . 1 .
2. Vértetoni gé&: a) lim x%/x = +0;b) lim xZ(XS +—|=+%5¢) lim (x+x°)=+00.
X—>+0 X—>+00 X X—>+00

Reflektimi pér rrjedhén e orés mésimore

® Zgjedhja e mésimdhénésit sa i pérket rrjedhés sé orés mésimore.
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PLANIFIKIMI I OREKES MESIMORE

Mésimdhénési/ja: Data:

ASPEKTET E PERGJITHSHME TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Fusha kurrikulare: MATEMATIKA Lénda: MATEMATIKE Shkalla e kurrikulés: VI Klasa: 12

Tema (nga plani dymujor): Rezultati i té nxénit té temés (nga plani dymujor):
-Pérkufizon funksionin f'qé ka limit zeron, kur x — 400.

LIMITET E FUNKSIONEVE KUR x — +0 -Komunikon né gjuhén e matematikés gjaté arsyetimeve
matematike.

-Vérteton shembuj me funksionet qé kané limit zeron kur
X —> 10,

Rezultatet e té nxénit pér kompetencat kryesore té shkallés (té synuara):
L. KOMPETENCA E KOMUNIKIMIT DHE E TE SHPREHURIT: 1.9; II. KOMPETENCA E TE MENDUARIT: IL.1;
III. KOMPETENCA E TE NXENIT: 111.2,3;

Rezultatet e fushés sé kurrikulés (té synuara):
3. KOMUNIKIMI NE/PERMES MATEMATIKES- 1; 5. PERFAQESIMET MATEMATIKE- 1;
7. STRUKTURIMI I TE MENDUARIT MATEMATIK- 1;

ASPEKTET SPECIFIKE TK PLANIT TE ORES MESIMORE

Tipi i orés: Zhvillim

Njésia mésimore: 3.3 FUNKSIONET QE KANE LIMIT ZERON, KUR x — +o Nr.: 3

Fjalét kyce: funksion, infinit, vleré, zero, pakufi, pérpjestim, i zhdrejté

Rezultati/et e té nxénit pér oré mésimore:

e Zbaton pérkufizimin e funksioneve q€ kané limit zeron, kur x — +00.

e Kupton g€ funksionet qé€ kané limit zeron jan€ funksione pérpjesétimore t&€ zhdrejta ,kur x — +00.

e Interpreton grafikun e funksionit y = f{x), t& pércaktuar né [a, +o0], pér té cilin dihet qé lirJIrl fix)=0.
X—>+00

Kriteret e suksesit:

1 1
*  Krahason funksionet f{x)= —-, x € R * dhe f{x) = -—, X€R * | pér vlerat x=1, x=10 , x=100, x=1000, ¢faré vérehet?
X X

. 1
e  Me pérkufizim vérteto g¢ lim — =0.
xX—>+oo 3 / X

Burimet, mjetet e konkretizimit dhe materialet mésimore: libri, tabela, markeri/shkumési.

Lidhja me léndét e tjera mésimore dhe/apo me ¢éshtjet ndérkurrikulare dhe situatat jetésore:
Fiziké

PERSHKRIMI I METODOLOGJISE DHE VEPRIMTARITE E PUNES ME NXENES GJATE ORES MESIMORE

103




Libér pér mésuesin Matematika 12

Pérshkrimi i metodologjisé:
TEKNIKAT:
E Stuhi mendimesh

R Di/Dua té di/Mésova
R Mendo/puno né dyshe/thuaja grupit

FAZAT E ORES

Evokim/Pjesa hyrése

Detyré

s . 1 % 1 «
Jang dhéné funksionet flx) = —-, X € R*dhe g(x) = —, x € R*.

X X

a) Plotésoni tabelén.

X 1 10 102 103 106 10°

Jx)

g(x)

Cfaré vérehet?

Nga nxénésit kérkohet t& shprehin mendimet e tyre n€ lidhje me detyrén e dhéné, duke mos i diskutuar dhe duke mos dhéné komente
né lidhje me idet€ e tyre, né ményré qé t€ identifikojmé zgjidhjet e mundshme.

Realizim/Pjesa kryesore

Meésimdhénési i udhézon nxénésit t€ vizatojné nj€ tabelé t€ ndaré né tri pjes€. Nxénésit lexojné€ mésimin, provojné t€ njehsojné
shembujt dhe pastaj fillojné t& plotésojné shtyllat e tabelés: shtylla e paré “DI”, nése ata kan€ njohuri pér até ¢far¢ lexuan; shtylla e
dyté “DUA TE DI”, nése ata kané digka t€ panjohur dhe déshirojné té diné rreth asaj; dhe shtylla e treté¢ “MESOVA”, e plotésojné
nése ka pérgjigje dhe shkruajné edhe informacionet e reja qé nxénésit i kané marré gjaté leximit.

Pérkufizim

Le té jeté dhéné funksioni fi pércaktuar né [a,+oo], themi qé funksioni fka limit zeron kur X — +00 nése, sidoqofté dhéné numri
pozitiv &, ekziston njé numér pozitiv M, i tillé€ q& pér x > M t€ kemi [f{x) - 0| < & .

Né kété rast, shénojmé lim f{x) = 0.
X—>+00

Detyré

Té vértetohet ¢ llm — =0.
¥ St 3y

Zajidhje

1

x
1 Y 1Y

< &, injévlershém me 3/| x | > — d.m.th. |x| > [—] . Marrim M = (—j )
& &

Le té jet€ & njé numeér pozitiv i dhéné. T€ gjejmé numrin pozitiv M q€ nga x > M t€ rrjedhé < & . Mosbarazimi i fundit

1]
13/x |

shkruhet

< &, dm.th.,
&

1
Yl

3
1 1
Atéher€, pér x > M, kemi [x| > M, d.m.th. [x| > (—j , qé nga rrjedh mosbarazimi i njévlershém |—=—0
&

Yx

< &, ¢far€ deshém t&

vértetonim.
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Pérgjithésim
Njélloj vértetohet se té gjitha funksionet e trajtave
1 1 1 1 o
Y= yE Sy =iy = — = (N E N ) kané limit 0, kur X — +00.

x T lx {/x

Interpretimi grafik
NEé figurén 3.7 éshté paragitur grafiku i funksionit y = f{x), i pércaktuar né [a,+o0[ , pér té cilin dihet g¢ lim f{x) =0.
X—>+00
u

Le té jet€¢ M njé€ piké e grafikut me abshis€ x dhe P projeksioni i saj mbi Ox.
Ordinata e M éshté ym = f(x).
Kemi [f{x) — 0] = [ym — yp| = ym, d.m.th., |f(x) — 0| paraqget largesén e pikés M nga boshti Ox.

Megenése lim f{x) = 0, del qé kjo largesé béhet sa té duam e vogél, nése shqyrtohen vlera mjaft té médha té x.
X—>+00

Pra, largesa e pikés M nga boshti Ox zvogélohet pambarimisht kur X — +00 .

Reflektim/Pjesa pérfundimtare

Detyré
) 1
1. Vértetoni g¢ lim —- =0.
X—>+0 ¥

2. Cilat nga funksionet e paraqitura grafikisht né figurén 3.8 kané limit 0, kur X — +00.

v v

——

il o T

Nxénésit diskutojné né dyshe lidhur me detyrat ¢ dhéna nga mésimdhénési dhe, pasi té arrijné zgjidhjen e detyrés, njérit prej tyre i
kérkohet t€ shkémbejé mendimet né€ njé diskutim me t€ tjerét. Mésimdhénési vazhdimisht i motivon nxénésit t€ 1&vizin nga faza né
fazé gjaté kétij procesi.

VLERESIMI I NXENESVE

e Vlerésimi i pjes€marrjes aktive t&€ nxénésve n€ orén mésimore.

DETYRAT DHE PUNA E PAVARUR

" . . 3 . 5 . V4 . 3 . 1
Vértetoni qéra) lim | —— [ =0;b) lim — =0;¢) lim — =0; d) lim —= =0; ¢ lim =0.
X—>+00 X X—>+00 X—>+0 X—=>+0 [y X—>to0 ¥

Reflektimi pér rrjedhén e orés mésimore

e Zgjedhja e mésimdhénésit sa i pérket rrjedhés s€ orés mésimore.
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PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE

Mésimdhénési/ja: Data:

ASPEKTET E PERGJITHSHME TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Fusha kurrikulare: MATEMATIKA Lénda: MATEMATIKE Shkalla e kurrikulés: VI Klasa: 12

Tema (nga plani dymujor): Rezultati i té nxénit té temés (nga plani dymujor):

-Rikujton teoremén pér dy funksione £, g, t€ cilat mund té
LIMITI I FUNKSIONIT krahasohen, atéheré edhe limitet e tyre né pambarim mund té
krahasohen.

-Kupton teoremén e funksionit f{x) polinom, kur x — 4.

Rezultatet e té nxénit pér kompetencat kryesore té shkallés (té synuara):
L. KOMPETENCA E KOMUNIKIMIT DHE E TE SHPREHURIT: 1.9; II. KOMPETENCA E TE MENDUARIT: 1L1;
III. KOMPETENCA E TE NXENIT: 111.2,3;

Rezultatet e fushés sé kurrikulés (té synuara):
3. KOMUNIKIMI NE/PERMES MATEMATIKES- 1; 5. PERFAQESIMET MATEMATIKE- 1;
7. STRUKTURIMI I TE MENDUARIT MATEMATIK- 1;

ASPEKTET SPECIFIKE TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Tipi i orés: Zhvillim

Njésia mésimore: 3.4 LIMITI I POLINOMIT, KUR x — 4o Nr.: 4

Fjalét kyce: limit, polinom, shkallé, zero, krahasim, funksion, shkallg

Rezultati/et e té nxénit pér oré mésimore:
e Zbaton teoremén 1.2, pér zgjidhjen e problemeve te limitet me polinome.
e Bazohet né funksionet pérpjesétimore té zhdrejta, té cilat kané limit zero, kur x — +c0.
e Zbaton teoremén e shkallés sé& polinomit qé e ka pér limit.
Kriteret e suksesit:
. T T
e Analizon pse vlerat e funksionit poit! afrohen zeros.
e Shqyrton polinomin Q(x) = —2x* + x> + x* + x + 2.

e Argumenton me njé shembull teoremén “funksioni y = f{x), ku f(x) &shté polinom, kur x — 4+, ka po
at€ limit q€ ka monomi i tij me fuqiné mé t¢ lart&”.

Burimet, mjetet e konkretizimit dhe materialet mésimore: libri, tabela, markeri/shkumési

Lidhja me léndét e tjera mésimore dhe/apo me c¢éshtjet ndérkurrikulare dhe situatat jetésore:
Fiziké
(Temperatura)
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PERSHKRIMI I METODOLOGJISE DHE VEPRIMTARITE E PUNES ME NXENES GJATE ORES MESIMORE

Pérshkrimi i metodologjisé:

TEKNIKAT:

E Bashkébisedim

R Di/Dua té di/Mésova
R Ditari dypjesésh

FAZAT E ORES

Evokim/Pjesa hyrése

Detyré

Dimé gé¢ lim (2x%) = 4+ . Provoni qé edhe lim Q2¥*+x*+x+1)=+ 0.
X—>+00 +00

x>
Nga nxénésit kérkohet qé t€ shprehin mendimet e tyre né lidhje me detyrén e dhéné, duke u pérgjigjur né kérkesat e detyrés, por duke
mos i diskutuar dhe duke mos dhéné komente né lidhje me ideté e tyre, né ményré qé t€ identifikojmé pérgjigjet/zgjidhjet e
mundshme.

Realizim/Pjesa kryesore

Meésimdhénési i udhézon nxénésit té vizatojn€ njé tabelé t€ ndaré né tri pjesé. Nxénésit lexojn€ mésimin, provojné t€ njehsojné
shembujt dhe pastaj fillojné té plotésojné shtyllat e tabelés: shtylla e paré “DI”, nése ata kané njohuri pér até ¢faré lexuan; shtylla e
dyté “DUA TE DI”, nése ata kané dicka t& panjohur dhe déshirojné t& diné rreth saj; dhe shtylla e treté “MESOVA”, e plotésojné nése
ka pérgjigje dhe shkruajné edhe informacionet e reja qé nxénésit i kan€ marré gjaté leximit.

Detyré
Jepet polinomi P(x) =x* — x> —x + 1.

Té tregojmé q¢ lim P(x)= lim »°,dm.th, lim P(x)= +.
X—>+00 X—>+00 X—>+00

Ne mund t€ arsyetojmé késhtu:

1 1 1 1 1 1

Shkruajmé (pérx > 0) P(x) =x°| [ —— — —+ — | (kemi faktorizuar x°). Pér x mjaft t€ médha, vlerate —, —-, — jané shumé
X X X X X X

. ) 1 1 Ly, . e .
afér zeros (pse?), d.m.th. vlerat e shprehjes | 1 — — — — +—5 | jané shumé afér numrit 1.
X X X
Prandaj, vlerat e P(x), qé éshté x3| 1 — — — — +—5 |, jan€ shumg afér vlerave t&€ monomit x*+1 = x3. Prandaj, pér x mjaft t&¢ médha,
X X X

vlerat e P(x) béhen mé t& médha se ¢do numér pozitiv i dhéné qé mé paré, pra lim P(x) = + 0.
X—>+00

Ndryshe, mé sakté mund té veprojmé késhtu:

; . I 1 1 1 1
Pérx>10,kemi — < —; — <= <
x 10 x 100 x 1000
1 1 1 1 1 1 1
<

1 1
Prandaj, — 4 — <ty oL bbb
T Y Y X 2 ¥ 10 100 1000

(1 1 1) 1 (1 1 1]
Del —| —+———|>——,dmth, | - | —+——— | >1-
x x> x 2

2 3
: 1 1 1 | - ) , 1,
Prandaj, x*| 1 — —t—— >Ex . Késhtu, pér x > 10, kemi P(x) > Ex .
X

\Y

1
5
1

3

X X X
X X
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. 1 .
Por lim (—xSJ = + o0, prandaj nga teorema 1, mésimi 2, kemi lim P(x)= + .
X—>+00 X—>+00

Teoremé

Funksioni y = f(x), ku f{x) éshté polinom, kur x — +00, ka po até limit qé ka monomi i tij me fuqin€ mé té larté.

Reflektim/Pjesa pérfundimtare

Detyré
Duke u bazuar né teoremén mé lart, vérteto g8 lim Q(x) =—2x*+x3+ x> +x+2= -0
X—>+00
Nxénésit diskutojné€ né dyshe lidhur me detyrat e dhéna nga mésimdhénési dhe, pasi t€ arrijné zgjidhjen e detyrés, njérit prej tyre i

kérkohet t€ shkémbejé mendimet n€ njé diskutim me t€ gjithé nxénésit. Mésimdhénési vazhdimisht i motivon nxénésit t& 1€vizin nga
faza né faz¢ gjaté kétij procesi.

VLERESIMI I NXENESVE

e  Vlerésimi i pjesémarrjes aktive t€ nxénésve né orén mésimore.

DETYRAT DHE PUNA E PAVARUR

A 94 32 =

1. Dimé qengw( 2x™) oo, Tregoni qexngrrlw( 2xT—x° —x"—X) 00,

2. Gjeni: a) lim (3x* — 1000x — 10°); b) lim (-5x* +x*+100x — 1).
X—>+00 X—>+00

Reflektimi pér rrjedhén e orés mésimore

e Zgjedhja e mésimdhénésit sa i pérket rrjedhés sé€ orés mésimore.

108




Libér pér mésuesin Matematika 12

PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE

Mésimdhénési/ja: Data:

ASPEKTET E PERGJITHSHME TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Fusha kurrikulare: MATEMATIKA Lénda: MATEMATIKE Shkalla e kurrikulés: VI Klasa: 12

Tema (nga plani dymujor): Rezultati i té nxénit té temés (nga plani dymujor):

-Kupton pérkufizimin lim fix)= /.
LIMITI I FUNKSIONIT X—>+00

-Arsyeton n€ gjuhén matematikore 1_1)1}3 (fix)—£)=0.
X 00

Rezultatet e té nxénit pér kompetencat kryesore té shkallés (té synuara):
L. KOMPETENCA E KOMUNIKIMIT DHE E TE SHPREHURIT: 1.9; II. KOMPETENCA E TE MENDUARIT: IL.1;
III. KOMPETENCA E TE NXENIT: 111.2,3;

Rezultatet e fushés sé kurrikulés (té synuara):
3. KOMUNIKIMI NE/PERMES MATEMATIKES- 1; 5. PERFAQESIMET MATEMATIKE- 1:
7. STRUKTURIMI I TE MENDUARIT MATEMATIK- 1;

ASPEKTET SPECIFIKE TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Tipi i orés: Zhvillim

Njésia mésimore: 3.5 FUNKSIONET QK KANE LIMIT L x — 4+ Nr.:4

Fjalét kyce: limit, vleré, pakufi, zero, krahasim, funksion, pérkufizim

Rezultati/et e té nxénit pér oré mésimore:

e Pérkufizon funksione q¢ kané limit /, kur x — +oo.
e Shqyrton analitikisht funksionet e formés %—L Q(x)# 0.
e Vérteton shembuj duke u bazuar né€ pérkufizim.

Kriteret e suksesit:

e Shqgyrton né€ ményré tabelore funksionin y = 2x +11 , X #1, duke i dhéné vlera x.
x f—
e Vérteton g¢ lim 35 —3,
x—>+0 1 —=2x 2
3
e Vértetoni qé: a) lim 3d 5 ) _ 0; b) lim X 0.
x>+  x x—>+0  y

Burimet, mjetet e konkretizimit dhe materialet mésimore: libri, tabela, markeri/shkumési

Lidhja me léndét e tjera mésimore dhe/apo me ¢éshtjet ndérkurrikulare dhe situatat jetésore:
Fiziké
(Temperatura)
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PERSHKRIMI I METODOLOGJISE DHE VEPRIMTARITE E PUNES ME NXENES GJATE ORES MESIMORE

Pérshkrimi i metodologjisé:
TEKNIKAT:
E Bashkébisedim

R Leksion i pérparuar
R Diskutim né cift

FAZAT E ORES
Evokim/Pjesa hyrése
Detyré
Shqyrtoni tabelén.
X 2 4 11 101 1001 10001
2x+1 5 3 2.3 2,03 2,003 2,0003
x—1
2x+1 5 3 1 03 0,03 0,003 0,0003
x—1

Cfaré vérehet né tabel&?

Nga nxénésit kérkohet € t&€ shprehin mendimet e tyre n€ lidhje me detyrén e dhéné, duke iu pérgjigjur kérkesave té detyrés, por duke
mos i diskutuar dhe duke mos dhéné komente né€ lidhje me ideté e tyre, né ményré qé t€ identifikojmé pérgjigjet/zgjidhjet e
mundshme.

Realizim/Pjesa kryesore

Nxénésit bashkohen né dyshe dhe, s€ bashku, shqyrtojné zgjidhjen e detyrés. Pastaj, mé€simdhénési i udhézon qé t’iu tregojné edhe t&
tjeréve né grup ato qé kané gjetur dhe ideté i shkémbejné mes tyre. N¢ tabelé shénohen zgjidhjet e nxénésve dhe kérkohet prej tyre t&
lexojné pjesén e leksionit (mésimit) dhe té plotésojné listat e tyre me ide té reja.

Pérkufizim
Themi qé funksioni y = f{x) ka limit numrin £, kur X — +00, nése funksioni y = f{x) — £ ka limit numrin 0, kur X — +00 . N& kété

rast, shénojmé lim fix)= £.
X—>+00

Sipas kétij pérkufizimi, kemi [ I_I)IP =01 I_I)T (flx)— £)=0].
X 0 X 00

Detyré
- Wi 3X=5 3
Té vértetohet q¢ lim =——.
x>+ 1 —-2x 2
Zgjidhje
. T .. 3x-5 3 - : o -7
Mjafton t& vértetojmé qé funksioni y = — | ——| ka limit numrin 0, kur X — +00 . Ky funksion &shté y = .
1-2x 2—-4x
Le té jet€ € njé numér pozitiv i dhéné. TE€ gjejmé xo, t€ tillé qé nga x > xo té rrjedhé
-7
Y4 — 0| < &.Ky mosbarazim éshté i njévlershém me
—4aXx
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= 7 |12—4x| 1 7
< —<ES — > — & |Ix-2]> —.
|2 —4x| |2 —4x| 7 & £

Megenése X —> +00, shqyrtojmé x > 1; pér kéto vlera t& x kemi 4x — 2 > 0, prandaj [4x — 2| = 4x — 2.

7 7 1 7
Mosbarazimi i fundit, shkruhet: 4x —2> — < 4x>2+ — <& x> —+—

& & 2 4g
Marrim xo = — + — . At€heré pér x > xo (dhe x > 1) kemi |4x — 2| > — , prej nga rrjedh mosbarazimi i njévlershém Y4 <&,
g & — 44X

¢faré deshém té vértetonim.
Detyré

D 1
Vértetoni g€ lim (5 + —j =5.

X—>+0 X
Reflektim/Pjesa pérfundimtare
Detyré
Vértetoni qé:
. 3(1-x . X +x
a) lim -9 b) lim -0,
x>t 2 x>+ x

Nxénésit diskutojné n€ dyshe lidhur me detyrat e dhéna nga mésimdhénési dhe, pasi t€ arrijn€ zgjidhjen e detyrés, njérit prej tyre i
kérkohet té shkémbejé mendimet né njé diskutim me t€ gjithé nxénésit. Mésimdhénési vazhdimisht i motivon nxénésit té 1&vizin nga
faza né fazé gjaté kétij procesi.

VLERESIMI I NXENESVE

e Vlerésimi i pjes€marrjes aktive t€ nxénésve n€ orén mésimore.

DETYRAT DHE PUNA E PAVARUR

1. Vértetoni qé:

. 1 . 1 .
2 lim [2+—) =2; b) lim (3——j =3; ¢) lim [e—izj =e.
X—>+00 X X—>+00 X X—>+00 X
2. Vértetoni qé:
. 3+4x . 5x7+10
a) lim =4; b) lim ——— =5,
X—>+00 X X—>+00 X

3. Vértetoni qé:

a) lim [L—ZJ =-2; b) lim (€n10+%j = /nl0.

X—>+00 \/; X—>+00 \/;

Reflektimi pér rrjedhén e orés mésimore

e Zgjedhja e mésimdhénésit sa i pérket rrjedhés s€ orés mésimore.
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PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE

Mésimdhénési/ja: Data:

ASPEKTET E PERGJITHSHME TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Fusha kurrikulare: MATEMATIKA Lénda: MATEMATIKE Shkalla e kurrikulés: VI Klasa: 12

Tema (nga plani dymujor): Rezultati i té nxénit té temés (nga plani dymujor):

LIMITI I FUNKSIONIT -Shndérron funksionin y = f{x) i pérkufizuar né[-oo, a], né
funksionin y = f{-x), pérkufizuar né [a+oo].

-Kupton se kushti x = —o0 z€vendésohet me kushtin

! —> +00.

Rezultatet e té nxénit pér kompetencat kryesore té shkallés (té synuara):
L. KOMPETENCA E KOMUNIKIMIT DHE E TE SHPREHURIT: 1.9; II. KOMPETENCA E TE MENDUARIT: IL.1;
III. KOMPETENCA E TE NXENIT: 111.2,3;

Rezultatet e fushés sé kurrikulés (té synuara):
3. KOMUNIKIMI NE/PERMES MATEMATIKES- 1; 5. PERFAQESIMET MATEMATIKE- 1;
7. STRUKTURIMI I TE MENDUARIT MATEMATIK- 1;

ASPEKTET SPECIFIKE TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Tipi i orés: Zhvillim

Njésia mésimore: 3.6 LIMITE TE FUNKSIONIT KUR x — - Nr.: 6

Fjalét kyce: limit, funksion, ndryshore, z€vendésim, rriten, zvogé€lohen, pambarim

Rezultati/et e té nxénit pér oré mésimore:
e Zbaton z€vendésimin e ndryshores x = -¢, n€ cilindo funksion.
e Analizon g€ me rritjen e vlerave t€ ndryshores x, vlerat e ndryshores ¢ = —x zvogélohen.
e Tregon qé nése funksioni y = f{ —x) ka limit (£, ose+ o0, ose—), kur x = +o0, ne themi q€ funksioni
v =f{x) ka po até limit, kur x — —o0.

Kriteret e suksesit:
e Argumenton zgjidhjen e limitit pér funksionin: f{x) =2 + 1 , kur x = —0.
X

e Sido t€ njésohet limiti pér funksionin f{x) = 2%, kur x — —0?
e Té& vértetohet qé gm (=22 +x-3)= -,
X —o0

Burimet, mjetet e konkretizimit dhe materialet mésimore: libri, tabela, markeri/shkumési

Lidhja me léndét e tjera mésimore dhe/apo me ¢éshtjet ndérkurrikulare dhe situatat jetésore:
Fiziké
(Temperatura)
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PERSHKRIMI I METODOLOGJISE DHE VEPRIMTARITE E PUNES ME NXENES GJATE ORES MESIMORE

Pérshkrimi i metodologjisé:
TEKNIKAT:
E Stuhi mendimesh

R Di/Dua té di/Mésova
R Mendo/puno né dyshe/thuaja grupit

FAZAT E ORES

Evokim/Pjesa hyrése

Detyré
1

Si do té njésohet funksioni f{x) =2 + —, kur X — —00?
X

Po nése e zévendésojmé ndryshoren x = -£?
Nga nxénésit kérkohet qé t& shprehin mendimet e tyre né lidhje me detyrén e dhéné, por duke mos i diskutuar dhe duke mos dhéné
komente né lidhje me ideté e tyre, né ményré qé té identifikojmé zgjidhjet e mundshme.

Realizim/Pjesa kryesore

Mésimdhénési 1 udhézon nxénésit té vizatojn€ njé tabelé t€ ndaré né tri pjesé. Nxénésit lexojné mésimin, provojné t€ njehsojné
shembujt dhe pastaj fillojné té plotésojné shtyllat e tabelés: shtylla e paré “DI”, nése ata kan€ njohuri pér até ¢faré lexuan; shtylla e
dyté “DUA TE DI”, nése ata kané digka té panjohur dhe déshirojné té diné rreth saj; dhe shtylla e treté “MESOVA”, e plotésojné nése
ka pérgjigje dhe shkruajné edhe informacionet e reja q€ nxénésit i kané marré gjaté leximit.

. 1
Pasi nxénésit t& kené analizuar shembullin te pjesa hyrése, kuptojné g¢ lim 2+ —, duke zévendésuar —x = ¢, funksioni f{x)
X—>—0 X
shndérrohet né funksionin y = f{—), kurse kushti X — —00 zg€vendésohet me kushtin { —> 400 . Pérkatésisht, limiti shndérrohet né

lim (2 — lj )
{—>+0o0 t

Pérgjithésim: Le té jeté dhéné funksioni y = f(x) i pércaktuar né [—o0, a]. Shqyrtojmé funksionin y = f{ —x) né [a,+o]. Nése
Sfunksioni y = f{ —x) ka limit (£, ose+ 0, ose — 0 ) kur X —> +00, ne themi qé funksioni y = f{x) ka po até limit, kur X —> —0.
Detyré
Njehso lim 2~

X—>—00
Zgjidhje
Béjmé zévendésimin ¢ = —x (x = —f) dhe marrim funksionin y = 2.
Ne dimé g¢ lim 2*= lim — =0. Themiqé lim 2*=0.

= ! x—>

+00 t—>+0 ) —00

Detyré
Té vértetohet ¢ lim (x* —2x*> +x-3)= — 0.
X—>—00

Vértetim

Shénojmeé f(x) = x3 - 2x? +x - 3.

Atéheré, fl—x) = (=x)> — 2(—x)> + (—x) — 3, d.m.th,, f—x) = =’ - 2x> —x— 3. Kemi lim f{—x)= lim (=% = — 0 (pse?). Prandaj,
X—>+00 X—>+00

lim fix)= — o0, ¢faré deshém té vértetonim.
X—> —o0
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Reflektim/Pjesa pérfundimtare
Detyré

Vértetoni ¢ lim (2x*—x*+x+1)= 4+ 0.
X—> —0

Nxénésit diskutojn€ n€ dyshe lidhur me detyrat e dhéna nga mésimdhénési dhe, pasi t€ arrijné zgjidhjen e detyrés, njérit prej tyre i
kérkohet t€ shkémbejé mendimet né njé diskutim me té tjerét. Mésimdhénési vazhdimisht t’i motivojé nxénésit t& 1€vizin nga faza né
fazé gjaté kétij procesi.

VLERESIMI I NXENESVE

e  Vlerésimi i pjesémarrtjes aktive t&€ nxénésve né orén mésimore.

DETYRAT DHE PUNA E PAVARUR

: ) _ 1
1. Vértetoni qé: a) lim (5 + l) =5; b) lim (— 2+ _3) =_0.
X—> =0 X X—>+00 X
. . 1 . A
2. Vértetoni qé€: a) lim (2+—] =2; b) lim ACAEY )
X—> —© V; X—>—00 x
2
3. Vértetoni qé: a) lim 1 =4 b) lim 2’“—2“ =2,
X—> —% X X— —©0 x

4. Vértetoni qé€: a) Em (4+29=4.
X —00

Reflektimi pér rrjedhén e orés mésimore

e Zgjedhja e mésimdhénésit sa i pérket rrjedhés sé orés mésimore.
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PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE

Mésimdhénési/ja: Data:

ASPEKTET E PERGJITHSHME TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Fusha kurrikulare: MATEMATIKA Lénda: MATEMATIKE Shkalla e kurrikulés: VI Klasa: 12

Tema (nga plani dymujor): Rezultati i té nxénit té temés (nga plani dymujor):

LIMITI I FUNKSIONIT -Identifikon né€ grafik asimptotén e funksionit.

- Pérkufizon asimptotén horizontale te funksionet.
-Analizon teoremat mbi limitet e funksioneve kur x — +00
(x > —o0).

Rezultatet e té nxénit pér kompetencat kryesore té shkallés (té synuara):
L. KOMPETENCA E KOMUNIKIMIT DHE E TE SHPREHURIT: 1.9; II. KOMPETENCA E TE MENDUARIT: IL.1;
III. KOMPETENCA E TE NXENIT: 111.2,3;

Rezultatet e fushés sé kurrikulés (té synuara):
3. KOMUNIKIMI NE/PERMES MATEMATIKES- 1; 5. PERFAQESIMET MATEMATIKE- 1:
7. STRUKTURIMI I TE MENDUARIT MATEMATIK- 1;

ASPEKTET SPECIFIKE TE PLANIT T ORES MESIMORE

Tipi i orés: Zhvillim

Njésia mésimore: 3.7ASIMPTOTA HORIZONTALE Nr.: 7

Fjalét kyce: limit, funksion, ndryshore, asimptoté horizontale, pambarim, grafik

Rezultati/et e té nxénit pér oré mésimore:

Nxénési/ja:
e Kupton drejtézén y = ¢ si asimptoté horizontale t& grafikut t€ funksionit y = f{x), kur x — +o0, nése
xl—l)r-il:loo fix)y=1¢.

e Interpreton grafikisht funksionin dhe asimptotén horizontale t€ tij.
e Njéson asimptotat horizontale t€ funksionit.
e Zbaton teorema mbi limitet, kur x — +00 (x = —0).

Kriteret e suksesit:

o Tregon qé drejtéza y = 2 éshté asimptoté horizontale e grafikut té funksionit y = 2x+1 ,kur x — 400,

X—

e Cilado té jeté asimptota pér funksionin y=2*?

e Vérteton shembuj me ané té teoremés 1 pér dy funksione té cilat kané limit 7, /,, kur x — 400
(x = —0).

e Vérteton shembuj me ané t€ teoremeés sé€ krahasimit té limiteve.
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Burimet, mjetet e konkretizimit dhe materialet mésimore: libri, tabela, markeri/shkumési

Lidhja me léndét e tjera mésimore dhe/apo me c¢éshtjet ndérkurrikulare dhe situatat jetésore:
Fiziké
(Temperatura)

PERSHKRIMI I METODOLOGJISE DHE VEPRIMTARITE E PUNES ME NXENES GJATE ORES MESIMORE

Pérshkrimi i metodologjisé:
TEKNIKAT:
E Stuhi mendimesh

R Di/Dua té di/Mésova
R Mendo/puno né dyshe/thuaja grupit

FAZAT E ORES

Evokim/Pjesa hyrése
Detyré

1
a) Ndértoni grafikun e funksionity=1+ —.
X

o 1
b) Gjeni lim |1+—|.
X—>+00 X
¢) Cilés drejtéz i afrohen pambarimisht pikat e grafikut, kur X — +00?

Nga nxénésit kérkohet t&€ shprehin mendimet e tyre né lidhje me detyrén e dhéné, por duke mos i diskutuar dhe duke mos dhéné
komente né lidhje me ideté e tyre, n€ ményré g€ té identifikojmé zgjidhjet e mundshme.

Realizim/Pjesa kryesore

Mésimdhénési i udhézon nxénésit t€ vizatojné nj€ tabelé t€ ndaré né tri pjes€. Nxénésit lexojné mésimin, provojné t€ njehsojné
shembujt dhe pastaj fillojné té plotésojné shtyllat e tabelés: shtylla e paré “DI”, nése ata kan€ njohuri pér até ¢faré lexuan; shtylla e
dyté “DUA TE DI”, nése ata kané digka t& panjohur dhe déshirojné té diné rreth saj; dhe shtylla e treté “MESOVA”, e plotésojné nése
ka pérgjigje dhe shkruajné edhe informacionet e reja qé kan€ marré gjaté leximit.

. 1
Pasi nxénésit t& kené analizuar shembullin te pjesa hyrése, kuptojné q¢ lim 1+ —, kuptojné qé limit i funksionit y &shté i barabarté
X—>—0 X
me 1 dhe drejtéza e kérkuar éshté y = 1.

Supozojmé se largésia e pikés M té vijés 1 nga origjina (OM) shkon né +00 ; themi qé pika M largohet pambarimisht nga origjina.
Mund t€ ndodhé qé ndérkaq, largesa MK e pikés M nga ndonjé drejtéz e planit t€ zvogélohet pambarimisht (t’i afrohet pambarimisht

numrit zero). P.sh., né figuré kjo ndodh pér drejtézén d 5 » kur pika M e vijés | largohet pambarimisht majtas; kjo ndodh pér drejtézén

d | » kur pika M largohet pambarimisht djathtas.

Detyré ~1.

1
T& shqyrtohet grafiku i funksionit y = —, i cili €shté paraqitur né figuré.
b
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-

) 1
Njésojmé limitin e funksionit: lim (— =0, ndérsa pika M(x, y) e grafikut i afrohet pambarimisht boshtit Ox, i cili ka si ekuacion
x—>+0 | x

) 1
y = 0. Gjithashtu, thm (— —j =0 dhe vémé re qé kur X — —00, pika M(x, y) e grafikut i afrohet pambarimisht boshtit Ox
—>+00 ¢

(drejtézés y = 0).

Pér drejtézén y = 0 themi se éshté asimptoté horizontale e funksionit y =

8=

Rasti i pérgjithshém
Le té kemi funksionin £ y = f{x) pér & cilin dihet ¢ lim flx)= /.
xX—>+00

Atéherg, y = fix) — £ ka limit 0, kur X — 400, d.m.th., [f{x) — £ |i afrohet pambarimisht zeros, kur X — +00 . Por |f{x) — £ | = |[ym —
yp| =PM dhe paraqget largesén e pikés M (me abshisé x) té grafikut nga drejtéza me ekuacion y = £ (fig. 3.13).

—l M

{ e
o = T
Fig. 3.13

Pra, kur x — +00, largesa e pikés M té grafikut nga drejtéza y = £ i afrohet pambarimisht zeros (pika M i afrohet pambarimisht
drejtézés y = £).
N& kété rast, drejtéza y = £ &éshté asimptoté horizontale e grafikut, kur X — +00.

Pérkufizim
Drejtéza y = éshté asimptoté horizontale e grafikut té funksionit y = f{x), kur X —> 400 nése lim fix) = (.
X—>+00

Njéjté, themi qé drejtéza y = f{x) éshté asimptoté horizontale e grafikut té funksionit y = f{x), kur X —> —00 né rast se lim f(x) =/
X—>—00

Detyré
. . . " o 2x+1
Me pérkufizim, cakto asimptotén e funksionit y = T
x j—

Zgjidhje

. 2x+1 s g e i N 1

lim = 2. Atéheré, drejtéza y = 2 &shté asimptoté horizontale e grafikut t& funksionit y = kur X — +00.

x40 x —1] x—1

Disa teorema mbi limitet, kur x — +o© (x - —x©)

Teoremé 1
Nése funksionet y = fi(x), y = f2(x) kané limite pérkatésisht numrat £, £, , kur x — 400 (X —> —00), atéheré:

a) funksioni y = fi(x) + f2(x) ka limit numrin £, + ¢ ,;
b) funksioni y = fi(x) - £>(x) ka limit numrin ¢ L / 25
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X
fl( ) ka limit numrin —- .

¢) nése akoma kemi ¢, # 0, funksioni y =
> (%) ¢,

Detyré

2 1
Jané dhéné funksionety = 1+—dhe y = 2+ £— , njéso limitet e funksioneve kur x — 400 (X —> —00) dhe vérteto teoremén 1.
X

nx
Zgjidhje
o 2 : 1 L
Megenése lim |[1+— | =1dhe lim |2+—— | = 2, atéheré kemi:
X—>+00 X xX—>+00 Inx
a) lim (1+2 + 2+Lj =1+2=3.
X—>+00 X nx
b) lim (1+2] (2+Lj =12=2.
X—>to0 x Inx
1+ 2 |
0 lim g
X 0
2+ — 2
Inx
Teoremé 2

Nése lim fix)= £ #0 dhe lim g(x)= + o0, atéheré lim f{x)-g(x)= +0o0.
X—>+00 X—>+00 X—>+00
Teorema 2 mbetet né fuqi edhe kur X — —00.
Detyré
Le té jené dhéné dy funksione y,;= 2+ — dhe y - \/; ,vértetojmé teoremén 2:
b
Zgjidhje

. 1 . .
Nga lim (2 + —j =2dhe lim A/x = + o0, prandaj vlen edhe lim
X—>+00 x X—>+00 X—>+00

3\/;(2+lj =00-2=+00.
X

Teoremé 3

Nése pér ¢do x> a, kemi f(x) < h(x) < g(x) dhe lim fix)= lim g(x)= {, atéheré edhe lim A(x)= /.
X—>+00 X—>+00 X—>+©

Detyré
, . sinx

Njéso lim .

X—>+00 X
Zgjidhje

N - . - o 1 _sinx _1
Meqenése pér ¢dox € R, vlen —1 < sin x <1, pér x > 0 (duke pjesétuar me x mosbarazimin) rrjedh se — — < <—.

X X X
T | : 1 e s . sinx
Nga faktise lim — =0dhe lim | —— | =0, né bazé t& teoremés 3 rrjedh se edhe lim =0.
X—>+0 x X—>+00 X x>+ x

Reflektim/Pjesa pérfundimtare

Detyré
. 2x+1
a) Gjeni lim .
x>0 x—1]

b) Cila drejtéz éshté asimptoté horizontale e grafikut té funksionit y = , kur x — —00?

X —
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Nxénésit diskutojné né dyshe lidhur me detyrat e dhéna nga mésimdhénési dhe, pasi t€ arrijné zgjidhjen e detyrés, njérit prej tyre i
kérkohet t€ shkémbejé mendimet n€ njé diskutim me t€ tjerét. Mésimdhénési vazhdimisht i motivon nxénésit t€ 1€vizin nga faza né
fazé gjaté kétij procesi.

VLERESIMI I NXENESVE

e Vlerésimi i pjes€marrjes aktive t€ nxénésve n€ orén mésimore.

DETYRAT DHE PUNA E PAVARUR

1. Gjeni limitet e funksioneve kur X — +00 (X —> —00) dhe tregoni asimptotat horizontale pér grafikét e tyre:

Jye L byezs L. gy 22l ) x’ -1 byo3e
a)y= —: - oy= : - : e)y= : — 3,
y e \/; y . y y " y

X

—>+00 X—>+00

. 1 . 1 1
a) xl_l)er(1+3—j ($+2j b) xl—l>r41;100(1+3_x+$+2}.

1 o
2. NJCSOIH lim ( 3—) lim (—4—2} dhe pastaj gjeni:

Reflektimi pér rrjedhén e orés mésimore

e Zgjedhja e mésimdhénésit sa i pérket rrjedhés s€ orés mésimore.
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PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE

Mésimdhénési/ja: Data:

ASPEKTET E PERGJITHSHME TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Fusha kurrikulare: MATEMATIKA Lénda: MATEMATIKE Shkalla e kurrikulés: VI Klasa: 12

Tema (nga plani dymujor): Rezultati i té nxénit té temés (nga plani dymujor):

-Kupton teoremén dhe e zbaton até n€ shembu;.
LIMITI I FUNKSIONIT -Arsyeton né€ gjuhén matematikore zgjidhjen e
problemeve matematike.

Rezultatet e té nxénit pér kompetencat kryesore té shkallés (té synuara):
L. KOMPETENCA E KOMUNIKIMIT DHE E TE SHPREHURIT: 1.9; II. KOMPETENCA E TE MENDUARIT: IL.1;
I1II. KOMPETENCA E TE NXENIT: 111.2,3;

Rezultatet e fushés sé kurrikulés (té synuara):
3. KOMUNIKIMI NE/PERMES MATEMATIKES- 1; 5. PERFAQESIMET MATEMATIKE- 1;
7. STRUKTURIMI I TE MENDUARIT MATEMATIK- 1;

ASPEKTET SPECIFIKE TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Tipi i orés: Zhvillim

Njésia mésimore: 3.8 LIMITI I FUNKSIONIT RACIONAL THYESOR , KUR x — 4o (x = —o0) Nr.: 8

Fjalét kyce: limit, vleré, pakufi, zero, krahasim, funksion, racional, thyesor, raport, fuqi, monom

Rezultati/et e té nxénit pér oré mésimore:

e Shqyrton funksionet racionale thyesore % , Q(x)# 0.

e Vérteton shembuj duke u bazuar n€ teoremén bazé dhe teoremat ndihmése.
e Dallon limitin e funksionit, né bazé té shkallés mé té larté t&€ monomit né emérues dhe numérues.

Kriteret e suksesit:

2 —_—
e Njehson lim 2x° +5x-4 2+5x 4.
¥>+0 3xT —x4+6

. . ox+2x  —x+1
e Arsyeton pérse lim 5 =
X+ xT —4x+5
2
. 2x -1
e Vérteton g€ lim rrexmloy,

x>+ x3 4 x+5

e Kupton gé€ limiti i funksionit racional paraget asimptotén horizontale t€ funksionit.
[ ]

0.

Burimet, mjetet e konkretizimit dhe materialet mésimore: libri, tabela, markeri/shkumési
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Lidhja me léndét e tjera mésimore dhe/apo me c¢éshtjet ndérkurrikulare dhe situatat jetésore:
Fiziké
(Temperatura)

PERSHKRIMI I METODOLOGJISE DHE VEPRIMTARITE E PUNES ME NXENES GJATE ORES MESIMORE

Pérshkrimi i metodologjisé:
TEKNIKAT:
E Bashkébisedim

R Leksion i pérparuar
R Diskutim né cift

FAZAT E ORES

Evokim/Pjesa hyrése

Detyré
Analizo limitet e funksioneve racionale thyesore:
. +3 . oxT+1 . +1
a) lim ad ; b) lim ; c) lim al
x>+ y x>+ X400y

Nga nxénésit kérkohet qé t&€ shprehin mendimet e tyre né lidhje me detyrén e dhéné, duke iu pérgjigjur kérkesave t€ detyrés, por duke
mos i diskutuar dhe duke mos dhéné komente né lidhje me ideté e tyre, né ményré qé té identifikojmé pérgjigjet/zgjidhjet e
mundshme.

Realizim/Pjesa kryesore

Nxénésit bashkohen né dyshe dhe, sé bashku, shqyrtojné zgjidhjen e detyrés. Pastaj, mésimdhénési i udhézon qé t’iu tregojné edhe té
tjeréve né grup ato qé kané gjetur dhe ideté i shkémbejné mes tyre. N€ tabelé shénohen zgjidhjet e nxénésve dhe kérkohet prej tyre t&
lexojné pjesén e leksionit (mésimit) dhe té plotésojné listat e tyre me ide té reja.

Detyré

, . 2x?+5x-4
a) Njehso lim ————.
x40 3xT —x+6
b) Trego qé limiti i funksionit racional paraget asimptotén horizontale.

Zgjidhje
a) Nxjerrim né dukje né numéruesin dhe né eméruesin e thyesés fuqiné mé té larté té x (d.m.th. x?).
5 4
2
2e+2- T
2x2+5x—47 ( X xz)
2 _ B 1 6.
X

Por lim (2+§—izj=2dhe lim (3—l+£2j=3(sepse lim S lim (—izj= lim (—l)= lim %=

X—>+0 X X X—>+00 x X X>+0 yx  X—>+00 X X—>+00 X X+
o . 2x*+5x—-4 2
0). Rijedhimisht, lim ——— = —.
x40 3xT —x+6 3

. 2
b) Nga pérkufizimi i asimptotés horizontale: lim f{x) = £, pérfundojmé qé ¢ =§ &shté asimptoté horizontale.
X—>+00
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Detyré
X +2x7 —x+1 B

Arsyeto pérse lim .
x>to x? _4x+5
Zgjidhje
2 1 1 2 1 1
3 ) CA+5-—+ ) I+5——+—
. x +2x —x+1 . X x2 x3 . X xz x3 .
lim > = lim =lim x- —————=—= lim x — =»
x>0 x2 _4x+5 X—>+00 ) 4 5 X—>+00 4 5 P |
X (1——+—2 1——+—2
X X X X
(sepse lim x= +00).
X—>+00
Detyré
. Lo xT+2x-1
Vérteto g¢ lim ——— =0.
X>40 x7 £ x4 5
Zgjidhje
2 1 2 1
2
x(1+—=— 1+———
. ox+2x-1 . (xxz) .1 ¥ x? .11 1
lim —— = lim = lim —- =lim —-—=—=
x>0 y3 4L x4 5 x40 4 1 5 X+ 1 5 xot0 x 1 o
X X
Teoremé

Limiti i njé funksioni racional, kur X — +00 (X —> —00 ), éshté i barabarté me limitin e raportit t¢ monomeve me fuqi mé té larté té

x né numérues dhe né emérues.

Reflektim/Pjesa pérfundimtare

Detyré
. s 3x* =2x* +10x* —4x+5 ) 3x*
Vérteto g¢  lim = lim

X—>+00 2x* +4x° —x+10 x—>+0 Qx4

3
5
Nxénésit diskutojné né dyshe lidhur me detyrat e dhéna nga mésimdhénési dhe, pasi t€ arrijné zgjidhjen e detyrés, njérit prej tyre i

kérkohet t€ shkémbejé mendimet n€ nj€ diskutim me t& gjithé nxénésit. Mésimdhénési vazhdimisht i motivon nxénésit t& 1€vizin nga
faza né faz¢ gjaté kétij procesi.

VLERESIMI I NXENESVE

e  Vlerésimi i pjesémarrjes aktive t&€ nxénésve né orén mésimore.

DETYRAT DHE PUNA E PAVARUR

Gjeni asimptotat horizontale t& grafikut t& funksionit:

ay= 274, b) _ 2 —x-1, 0 _x' -1
y 3x+7° Y x2+5x+4° Y P

Reflektimi pér rrjedhén e orés mésimore

e Zgjedhja e mésimdhénésit sa i pérket rrjedhés sé orés mésimore.
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PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE

Mésimdhénési/ja: Data:

ASPEKTET E PERGJITHSHME TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Fusha kurrikulare: MATEMATIKA Lénda: MATEMATIKE Shkalla e kurrikulés: VI Klasa: 12

Tema (nga plani dymujor): Rezultati i té nxénit té temés (nga plani dymujor):

-Njihet me termat, faktet dhe konceptet bazé t& limitit t&

LIMITI I VARGUT vargut.

-Komunikon n€ gjuhén e matematikés gjaté arsyetimeve
matematike.

Rezultatet e té nxénit pér kompetencat kryesore té shkallés (té synuara):
L. KOMPETENCA E KOMUNIKIMIT DHE E TE SHPREHURIT: 1.9; II. KOMPETENCA E TE MENDUARIT: IL.1;

1II. KOMPETENCA E TE NXENIT: 111.2,3;

Rezultatet e fushés sé kurrikulés (té synuara):
3. KOMUNIKIMI NE/PERMES MATEMATIKES- 1; 5. PERFAQESIMET MATEMATIKE- 1:

7. STRUKTURIMI I TE MENDUARIT MATEMATIK- 1;

ASPEKTET SPECIFIKE TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Tipi i orés: Zhvillim

Njésia mésimore: 3.9 LIMITI I VARGUT Nr.: 9

Fjalét kyce: varg, konvergon, divergon, piké grumbullimi, limit, term

Rezultati/et e té nxénit pér oré mésimore:

Kupton numrin L si piké grumbullimi rreth s€ cilés grumbullohen pambarimisht shumé terma t€ vargut.
Zbaton teoremén e limitit t€ vargut pér zgjidhjen e shembujve té limitit t€ vargut.

Argumenton pérkufizimin: vargu yn konvergon n€ numrin real L.

Numri L quhet limit i vargut pér t€ cilin vlen: lim y, =L

n—>+o0

Kriteret e suksesit:

1
Tregon se vargu u, = 2 + —, ne N, konvergon né numrin 2.

n
Argumenton me shembuj qé ekzistojné vargje t€ cikat nuk kané limit né njé piké (jané divergjente).
1 3n—-5
Me anén té teoremés 1, vérteto limitet e vargjeve: a) yn = ( E )*;b)yn= .
n+

Burimet, mjetet e konkretizimit dhe materialet mésimore: libri, tabela, markeri/shkumési

Lidhja me léndét e tjera mésimore dhe/apo me ¢éshtjet ndérkurrikulare dhe situatat jetésore:

Fiziké
(Temperatura)
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PERSHKRIMI I METODOLOGJISE DHE VEPRIMTARITE E PUNES ME NXENES GJATE ORES MESIMORE

Pérshkrimi i metodologjisé:
TEKNIKAT

E Stuhi mendimesh
R Di-Dua té di-Mésova
R Rishikim né grupim

FAZAT E ORES

Evokim/Pjesa hyrése

Shqyrtoni vargun (v,), ku v, = n%, n€N.

a) C’ndodh me kufizat e vargut kur treguesit e tyre rriten pambarimisht?

b) Pér ¢’vlera té n, kemi n2 > 10?? n2> 10, ke N? n>>M ku M > (0?

Mésimdhénési paraget detyrén para nxénésve. Nxénésit do t€ punojné né ¢ift duke i hedhur mendimet e tyre né lidhje me detyrén né
letér dhe pastaj, duke i shkémbyer me shokét. Mésimdhénési shkruan né tabelé t€ gjitha ideté e nxénésve.

Realizim/Pjesa kryesore

Mésimdhénési i udhézon nxénésit t€ vizatojné nj€ tabelé t€ ndaré né tri pjes€. Nxénésit lexojné€ mésimin dhe pastaj fillojné té
plotésojné shtyllat e tabelés: shtylla e paré “DI”, nése ata kané njohuri pér até ¢faré lexuan; shtylla e dyté “DUA TE DI”, nése ata
kané digka t& panjohur dhe déshirojné t& diné rreth asaj; dhe shtylla e treté “MESOVA”, e plotésojné nése ka pérgjigje dhe shkruajné
edhe informacionet e reja qé nxénésit i kané marré gjaté leximit.

Pérkufizim: Nése kufizat e vargut béhen sa té duam té médha, mjafton qé té zgjidhen treguesit e tyre mjaft té médhenj, atéheré themi
qé vargu (vy) ka limit + 0 dhe shkrugjmé: 1im y, = +o0.

n—>+00
Pérkufizim: Themi qé vargu (u,) ka limit —o0 nése dhe vetém nése vargu (v,), ku v, = —uy,, ka limit + 00.
Le té kemi vargun numerik té pafundmé (yn).

Pérkufizim: Nése kufizat e vargut i afrohen sa té duam numrit L, mjafton té zgjidhen treguesit e tyre mjaft té médhenj, atéheré themi

qé vargu (v») ka limit numrin L dhe shkrugjmé: 1im y, = L.

n—>+o0

Ndryshe, themi g¢ lim y, =L, né qofté se, sado i vogél t& jeté dhéné numri & > 0, gjendet njé numér natyror p, i tillé qé t& gjitha

n—>+w0
kufizat e vargut me tregues n 2 p té ndryshojné nga numri L me mé pak se & (yn—L| < & pérn=p).
¢ Teorema 1
Le té jeté njé funksion f'i pércaktuar né [1, + oo [ dhe (v,) njé varg i tillé qé y, = f(n).
a) Nése funksioni f ka limit numrin L, kur x —> + 00, atéheré vargu (v,) ka limit L.

b) Nése funksioni f ka limit + 00 kur x— + 00, atéheré vargu (y») ka limit + 0 fy y—> +00.

Detyré
. . 1
T€ shqyrtohet konvergjenca e vargut us, =2 + —,neN.
n

Detyré
Shembujt e méposhtém t& vértetohen duké u bazuar né Teoremén 1.

Iy Shqyrtojmé funksionin pérkatés fi y = —
+1 x4+

1. Le t& kemi vargun (uy,) té tillé qé u, = T Kemi u, = f{in) dhe lim f{x) = 3.
X—>+00

Né bazé té teoremés 1, themi lim u, = 3.
n—+w
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1 1 . 1
2. Le t& kemi vargun (v,) & tillé q& v, = n? + — . Shqyrtojmé funksionin pérkatés £ y = x>+ —. Kemi v, = f{n) dhe lim x>+ — =+
n X X—>+00 X

. 1
00 . Né bazé té teoremés 1, themi qé lim (n>+ — )=+ 0.
n—>+0 n

Reflektim/Pjesa pérfundimtare

Detyré
a) Tregoni qé vargu (yn), ku yn = sin(n 77 ), nuk ka limit.
b) Vargun y, shkruaje si funksion dhe ndérto grafikun e tij.

Nxénésit né ¢ifte diskutojné mbi zgjidhjen e detyrave, nxjerrin pérfundimet, krahasojné zgjidhjet dhe diskutojné pér ndonjé
mospérputhje. Pas bashkébisedimit, mésimdhénési angazhon njérin prej nxénésve qé jané né ¢ift pér t€ dhéné zgjidhjen e detyrave
dhe pérfundimet e nxjerra gjaté diskutimit.

VLERESIMI I NXENESVE

e Vlerésimi i pjes€marrjes aktive t€ nxénésve né orén mésimore.

DETYRAT DHE PUNA E PAVARUR

Detyré
Me ané t€ teoremés 1, gjeni limitet e vargjeve:

a) yn=2n; b)yn=—="n; c¢)y=d-n(d>0); d) yjn=d n(d<0).

W | =

Reflektimi pér rrjedhén e orés mésimore

o Zgjedhja e mé€simdhénésit sa i pérket rrjedhés sé orés mésimore.
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PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE

Mésimdhénési/ja: Data:

ASPEKTET E PERGJITHSHME TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Fusha kurrikulare: MATEMATIKA Lénda: MATEMATIKE Shkalla e kurrikulés: VI Klasa: 12

Tema (nga plani dymujor): Rezultati i té nxénit té temés (nga plani dymujor):

-Njehson limitin e vargjeve sipas rregullave
LIMITI I FUNKSIONIT -Pércakton numrin e si limit t& vargut

Rezultatet e té nxénit pér kompetencat kryesore té shkallés (té synuara):
1. KOMPETENCA E KOMUNIKIMIT DHE E TE SHPREHURIT: 1.9; II. KOMPETENCA E TE MENDUARIT: IL.1;
III. KOMPETENCA E TE NXENIT: 111.2,3;

Rezultatet e fushés sé kurrikulés (té synuara):
3. KOMUNIKIMI NE/PERMES MATEMATIKES- 1; 5. PERFAQESIMET MATEMATIKE- 1;
7. STRUKTURIMI I TE MENDUARIT MATEMATIK- 1;

ASPEKTET SPECIFIKE TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Tipi i orés: Zhvillim

Njésia mésimore: 3.10 VEPRIMET ME LIMITET E VARGJEVE. NUMRI E Nr.: 10

Fjalét kyce: varg, rrités, zvogélues, monoton, i kufizuar, limit, teoremé, teorema e Vejershtrasit, numri i Neperit

Rezultati/et e té nxénit pér oré mésimore:
e Analizon teoremat pér t€ studiuar konvergjencén e vargut.
e Argumenton se ¢do varg i kufizuar dhe monoton, ka limit.

e Shqyrton lim(1 +l)" .
n—>0 n

Kriteret e suksesit:

e Analizon teoremat dhe i zbaton ato né shembujt: a) lim (3 + E ); b) lim 3n+2 .

n—+ow n n—>+o0 3p — 2

. o 1\"
e Njehson limitin: lim (1 + —) .

n—ow n+1

Burimet, mjetet e konkretizimit dhe materialet mésimore: libri, tabela, markeri/shkumési

Lidhja me léndét e tjera mésimore dhe/apo me ¢éshtjet ndérkurrikulare dhe situatat jetésore:
Fiziké

PERSHKRIMI I METODOLOGJISE DHE VEPRIMTARITE E PUNES ME NXENES GJATE ORES MESIMORE

Pérshkrimi i metodologjisé:
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TEKNIKAT:

E Stuhi mendimesh
R Leksion i pérparuar
R Mendo/puno né dyshe/thuaja grupit

FAZAT E ORES

Evokim/Pjesa hyrése

Detyré
A kané limit vargjet e dhéna? Nése po, pse?
2) arl+s: b)a~—"

n+1’

Nga nxénésit kérkohet t& shprehin mendimet e tyre n€ lidhje me detyrén e dhéné, por duke mos i diskutuar dhe duke mos dhéné
komente né lidhje me ideté e tyre, né ményré qé t€ identifikojmé zgjidhjet e mundshme.

Realizim/Pjesa kryesore

Nxénésit bashkohen né€ dyshe dhe, sé bashku, shqyrtojné zgjidhjen e detyrés. Pastaj mé€simdhénési i udhézon qé t’ju tregojné edhe t&é
tjeréve né grup ato qé€ kané gjetur dhe ideté i shkémbejné mes tyre. Né tabel€ shénohen zgjidhjet e nxénésve dhe kérkohet prej tyre té
lexojné pjesén e leksionit (mésimit) dhe t€ plotésojné listat e tyre me ide té reja.

Duke u nisur nga shembulli i mésipérm, vérejmé se:

Nése vargjet (un) dhe (vn) kané limite pérkatésisht lim u, = L1 dhe lim v, = L, at€heré edhe:

n—>+% n—>+o0

lim (¢ un)=c Li=c ( lim un)

n—+ow
lim (un+vn) =Li + L2 =( lim un) + ( lim vn)
n—>+oo n—>+0 n—>+0
lim (Un. vo) = L1 Lo =(lim uy) " ( lim vp)
n—>+0 n—>+0o n—>+00

lim

. un Ll n—>+00 un

lim (—)= — =—
ey, Lz lim vn

n—>+w
Detyré

) . 2x*+5x—4
Nga teorema e mésipérme njehso lim -—
no+e 3x° —x+6

Zgjidhje
2 5 4
Lo asx—4 . YT _m3)
lim ——— = lim ﬁzg
3x"=x+6 x2(3_7+7
X X
Sepse lim (2+§—izj=2dhe lim (3_l+£2j=3
X—>+o X X X—>+00 x X
Detyré

B o 1
Nga pérkufizimi i numrit té Neperit:lim(1+—)"=e.
n—>00 n

. s 1\"
a) T€ njehsohet limiti: rlll_lg (1 + n_+1) .
Zgjidhje

n n+1 -1 n+1 -1

1 1 1 1 1
i (14— =i (1) () e (10 ) (14 ) e =
n-w n+.1 n-oo nit.1 n+.1 n-0 n+1 n-ow n+1
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n
b) Té njehsohet limiti lim (“—“)

n—-ow \n—1
Zgjidhje
no1)EEn =
n n _ n n L\ 2 . 2n li_r)rgOL
lim (22)" = lim (1+25-1) =lim (1+2222)" = lim (1+ %) = lim (1 +21 = edBaT = R E =
n-oow \n—1 n-w n-1 n-w n-1 n-w n-1 n-w 2
imt
e 17 =1 = e2
Reflektim/Pjesa pérfundimtare
Detyré
Duke pérdorur teoremén, gjeni:
3
5=
.3 . 3 . " . 5n-3
a) lim —; b) lim (5- —); ¢) lim ; d) lim .
n—-+o n—>+wo n n—+oo n—>+o §p 4+ 3
n
Detyré

. e 1)37
T& njehsohet limiti: lim (1 + —)
n—-oo n

Nxénésit diskutojné né dyshe lidhur me detyrén e dhéné nga mésimdhénési dhe, pasi té arrijné zgjidhjen e detyrés, njérit prej tyre i
kérkohet t€ shkémbejé mendimet n€ njé diskutim me t€ gjithé t& tjerét. Mésimdhénési vazhdimisht i motivon nxénésit t€ 1€vizin nga
faza né faz¢ gjaté kétij procesi.

VLERESIMI I NXENESVE

e  Vlerésimi i pjes€émarrjes aktive t&€ nxénésve né orén mésimore.

DETYRAT DHE PUNA E PAVARUR

Detyré

Duke pérdorur teoremén, gjeni limitet e vargjeve:
2

3+—
a) lim 2 —; b) Iim 3+ —); ¢) lim ; d) lim .
n—»+% n n—>+0 n n—>+0 2 n—>+o 3p —

n

Detyré

. C 1\"*5
T& njehsohet limiti: lim (1 + —)
N—ox0 n

Reflektimi pér rrjedhén e orés mésimore

o Zgjedhja e mésimdhénésit sa i pérket rrjedhés s€ orés mésimore.
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PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE

Mésimdhénési/ja: Data:

ASPEKTET E PERGJITHSHME TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Fusha kurrikulare: MATEMATIKA Lénda: MATEMATIKE Shkalla e kurrikulés: VI Klasa: 12

Tema (nga plani dymujor): Rezultati i té nxénit té temés (nga plani dymujor):

-Njihet me termat, faktet dhe konceptet bazé t& limitit t&
LIMITII VARGUT vargut.

-Komunikon n€ gjuhén e matematikés gjaté arsyetimeve
matematike.

Rezultatet e té nxénit pér kompetencat kryesore té shkallés (té synuara):
I. KOMPETENCA E KOMUNIKIMIT DHE E TE SHPREHURIT: 1.9; II. KOMPETENCA E TE MENDUARIT: 1L1;
III. KOMPETENCA E TE NXENIT: 111.2,3;

Rezultatet e fushés sé kurrikulés (té synuara):
3. KOMUNIKIMI NE/PERMES MATEMATIKES- 1; 5. PERFAQESIMET MATEMATIKE- 1;
7. STRUKTURIMI I TE MENDUARIT MATEMATIK- 1;

ASPEKTET SPECIFIKE TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Tipi i orés: Zhvillim

Njésia mésimore: 3.11 LIMITI I VARGUT Nr.11

Fjalét kyce: varg, konvergon, term, krahasim, metodé, teoremé, varg aritmetik, varg gjeometrik

Rezultati/et e té nxénit pér oré mésimore:
e Zbaton teoremén e limitit t€ vargut pér zgjidhjen e shembujve té limitit t€ vargut.
e Shndérron vargun y, n€ varg gjeometrik u, ,n€ varési t&€ n, n€ ményré q€ t€ njésojé limitin e vargut y,.
e Zbaton teoremat e krahasimit pér t€ njésuar limitin e vargut y,.

Kriteret e suksesit:

n

. 1-
o Tregon se nga vargu i dhéné yn = o2
+

N | —

mund t&é nxjerrim herésin e vargut gjeometrik q =

n+l 2

. 1=2"
e Vérteton se lim =1
oo 142" 2
e Zbaton metodat e krahasimit pér t€ njésuar limitet e vargjeve:

-1)" cosn
( 2) ; d) Vn = .
n

a)ya=n2+in;  b)ya=-n’+logosn; )yn=1+

Burimet, mjetet e konkretizimit dhe materialet mésimore: libri, tabela, markeri/shkumési

Lidhja me léndét e tjera mésimore dhe/apo me ¢éshtjet ndérkurrikulare dhe situatat jetésore:
Fiziké
Mekaniké
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PERSHKRIMI I METODOLOGJISE DHE VEPRIMTARITE E PUNES ME NXENES GJATE ORES MESIMORE

Pérshkrimi i metodologjisé:
TEKNIKAT

E Stuhi mendimesh
R Di-Dua té di-Mésova
R Rishikim né grupim

FAZAT E ORES

Evokim/Pjesa hyrése

Cfaré i karakterizon vargjet aritmetike dhe vargjet gjeometrike?
Si do t€ duken vargjet e dhéna nése i japim vlera n?

1 -3
a)yn:(E)“; b) yn = ?; C)yn=2" 3"
Mésimdhénési paraget detyrén para nxénésve. Nxénésit do t€ punojné né ¢ift duke i hedhur mendimet e tyre né lidhje me detyrén né
letér dhe pastaj i i shkémbejné me shokét. Mésimdhénési shkruan né tabelé té gjitha ideté e nxénésve.

Realizim/Pjesa kryesore

Meésimdhénési 1 udhézon nxénésit t€ vizatojné nj€ tabelé t€ ndaré né tri pjes€. Nxénésit lexojné mésimin dhe pastaj fillojné té
plotésojné shtyllat e tabelés: shtylla e paré “DI”, nése ata kané njohuri pér até ¢faré lexuan; shtylla e dyté “DUA TE DI”, nése ata
kané dicka t& panjohur qé déshirojné t& diné rreth saj; dhe shtylla e treté “MESOVA”, e plotésojné nése ka pérgjigje dhe shkruajné
edhe informacionet e reja qé nxénésit i kané marré gjaté leximit.

¢ Limitet e vargjeve qé jané progresione aritmetike apo gjeometrike

*» Kufiza e pérgjithshme e progresionit aritmetik me diferencé d jepet nga formula y, = y; + (n — 1)d, dm.th. y, =d -n + (y; — d).
Funksioni pérkatés y = d - x + (y1 — d) ka si limit +00, kurd > 0; =00 kurd < 0.

Prandaj 1im y, = + 00 (kurd > 0) dhe 1im y, = -0 (kurd <0).
n—+0o n—>+o0

* Kufiza e pérgjithshme e progresionit gieometrik me herés q > 0 jepet nga formula y, = y; ¢"~ d.m.th. y, PRy q" . Duke shqyrtuar

Sfunksionin pérkatés y = ( &) -q" né[1, + o[, nxjerrim kéto pérfundime:
q

Nése 0 < g < 1, atéheré 1im y, = 0. Nése q = 1, atéheré 1lim y, =y, .

n—>+0 n—>+w
Nése q > 1 dhe y; > 0, atéheré 1im y, = + 00 Nése g > 1 dhe y; < 0, atéheré lim y, = —c0.
n—+owo n—+0

¢ Metoda pér gjetjen e limitit té vargut (yn)

1. Mund té pérdoret teorema 1, duke gjetur njé funksion f (me limit té njohur, kur x —> +00) té tillé qé y, = f(n) .

2. Mund té pérdoren teoremat 2 dhe 3.

3. Né rast se teoremat 2 dhe 3 nuk mund té pérdoren dot drejtpérsédrejti, pérpigemi té shndérrojmé né ményré té pérshtatshme
shprehjen qé jep y, né varési té n.

Detyré

n

TE gjendet limiti i vargut (yn) ku y, = _—n+l
1+2
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Zgjidhje
Faktorizojmé 2" né numéruesin dhe né eméruesin e thyesés:

EEE

n I N
2" —+2 -
(2” j (2) 2

1Y’ 1 1 (1Y
Vargu (u,) kuu, = (Ej &shté progresion gjeometrik me herés q = 5 . Megenése 0 < 5 <1, atéheré lim (—j =0.

n—o+o \

n—+o0

N 1Y’ (1Y
Nga teorema 2 rrjedh qé¢ lim [ 5 —1]=0-1=-1dhe lim [ 5 +2]=0+2=2.

. 1
Nga teorema 3 rrjedh q¢ lim y, =——.
n—>+o0 2

Detyré
Vérteto teoremén me shembujt:
-1" cosn
) yn=n2+3n; b) yn =-n* + logosn; Om=1+ ( 2) ; d) =
n n
Zgjidhje
a) Kemin? + 3/n >n% Meqenése lim n?=+00, atéheré lim (n? + % ) =400 (teorema 4a).

n—-+o n—+w0

b) Kemi —n? + loggsn < —n? (sepse logosn< 0). Megenése lim (—n?) =—o0
n—>+

(sepse lim n?=+00), atéheré 1im (—n’+logosn) =—% (teorema 4/b).
n—+o

n—+ow
-1 - 1
( 2) nga del qé wn—llzw,d.m.th o —1]= —.
n n n

c)Kemiy,— 1=

. .1 .
Megenése lim |y, —1|= lim — =0, atéheré lim y, =1 (teorema 4/c).
n—+w

n—+wo g n—-+owo
: 1 cosnm 1 o1
d) Kemi -1 <cosn<1, prandaj — — < < —.Megenése lim — =0 dhe
n n n n—+oo n

cosn

. 1 .
lim (——) =0, atéheré lim =0 (Teorema 4/d).
n

n—+oo n—+o  p

Reflektim/Pjesa pérfundimtare

Detyré
. o _ D" sinn
Njehso limitin pér vargjet: a) y, = ;0 b=
n+5 2"
Nxénésit diskutojné né ¢ifte mbi zgjidhjen e detyrave, nxjerrin pérfundimet, krahasojné zgjidhjet dhe diskutojné pér ndonjé
mospérputhje. Pas bashkébisedimit, mé€simdhénési angazhon njérin prej tyre q€ jané né ¢ift pér t€ dhéné zgjidhjen e detyrave dhe
pérfundimet e nxjerra gjaté diskutimit.

VLERESIMI I NXENESVE

e Vlerésimi i pjes€marrjes aktive t&€ nxénésve n€ orén mésimore.

DETYRAT DHE PUNA E PAVARUR

Detyré

1. Me ané té teoremave gjeni limitet e vargjeve:
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Reflektimi pér rrjedhén e orés mésimore

e Zgjedhja e mésimdhénésit sa i pérket rrjedhés sé orés mésimore.
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PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE

Mésimdhénési/ja: Data:

ASPEKTET E PERGJITHSHME TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Fusha kurrikulare: MATEMATIKA Lénda: MATEMATIKE Shkalla e kurrikulés: VI Klasa: 12

Tema (nga plani dymujor): Rezultati i té nxénit té temés (nga plani dymujor):

-Zbaton limitet pér zgjidhjen e problemeve nga jeta reale.
LIMITI I FUNKSIONIT DHE LIMITI I -Pérdor gjuhén matematike dhe teknologjiné.

VARGUT

Rezultatet e té nxénit pér kompetencat kryesore té shkallés (té synuara):

I. KOMPETENCA E KOMUNIKIMIT DHE E TE SHPREHURIT: 1.2; II. KOMPETENCA E TE MENDUARIT: I1.1,5,8;
1II. KOMPETENCA E TE NXENIT: 111.2,3.4;

Rezultatet e fushés sé kurrikulés (té synuara):

3. KOMUNIKIMI NE/PERMES MATEMATIKES- 1,2; 5. PERFAQESIMET MATEMATIKE- 1;
6. MODELIMI MATEMATIK- 2;

ASPEKTET SPECIFIKE TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Tipi i orés: Vlerésim

Njésia mésimore: 3.12 DETYRA DHE USHTRIME TE ZGJEDHURA Nr.: 12

Fjalét kyce: limit, funksion, varg, asimptoté

Rezultati/et e té nxénit pér oré mésimore:

e Zgjidh detyra t€ ndryshme né lidhje me limitin e funksionit dhe limitin e vargut.
e (Cakton asimptotat e funksionit.

Kriteret e suksesit:

e Llogarit limitin funksioneve t& dhéna né fletat punuese.

e Vérteton limitin e funksionit duke u bazuar né teoremé.

e Zbaton teoremén e krahasimit pér t€ njésuar limitin e vargut.
[ ]

Burimet, mjetet e konkretizimit dhe materialet mésimore: tabela, markeri/shkumési, fleta té gatshme punuese

Lidhja me léndét e tjera mésimore dhe/apo me ¢éshtjet ndérkurrikulare dhe situatat jetésore:

Inxhinieri elektrike dhe kompjuterike
(Dizanjimi i sistemeve kompjuterike)
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PERSHKRIMI I METODOLOGJISE DHE VEPRIMTARITE E PUNES ME NXENES GJATE ORES MESIMORE

Pérshkrimi i metodologjisé:

MATRICE APO PLAN TESTI

1 Béhet njé tabel€ si mé poshté, me aq kolona sa kemi zhvilluar njési mésimore.

2 Caktohet numri i pyetjeve qé duam té ketg testi (9).

3 Pyetjet e nivelit t€ ulét duhet t& jené rreth 60%, ndérsa té nivelit t& larté rreth 40%.

4 Nése ndonjé njési €shté mé e réndésishme, nga ajo pjesé duhet té keté mé shumé pyetje (5+3).
5 Caktohet numri i pyetjeve né njésité tjera.

6 Mblidhet numri i pyetjeve t€ dy niveleve dhe plotésohet kolona me numrin e pyetjeve.

Njésité mésimore / Pyetje nga niveli i ulét / Pyetje nga niveli i larté / Nr. i pyetjeve

Pas pérfundimit t& tabelés, shkruhen pyetjet e testit (tabela mé poshté):

1 Pyetjet shkruhen né test sipas radhés sé njésive.

2 Pyetjet duhet té jené té tipave t€ ndryshém (té hapura, t€ mbyllura, t€ kombinuara...)

3 Numri i poenave pér pyetje caktohet nga niveli pyetjeve (pyetjet e nivelit té larté t€ kené mé shumé poena se ato té nivelit t€ ulét).
4 N¢ fund caktohet kriteri pér vlerésim mbi baz€ t€ numrit t€ poenave, mbi 40% kaluese...

FAZAT E ORES

Evokim/Pjesa hyrése

Mésimdhénési shpérndan detyrat para nxénésve. Ata do té punojné né ményré individuale duke i zgjidhur detyrat né fletat e tyre
punuese.

Realizim/Pjesa kryesore

Nxénésit n€ fletat punuese fillojné t€ zgjidhin detyrat, ku né anén e majté kan€ detyrén e kérkuar dhe n€ anén e djathté kryejné
zgjidhjen e saj. Pas zgjidhjes s€ detyrave nga ana e tyre, mé€simdhénési i grumbullon detyrat pér vleré€sim t€ métutjeshém.

Reflektim/Pjesa pérfundimtare

Nxénésit né fletat punuese fillojné té zgjidhin detyrat, ku né anén e majté e kané detyrén e kérkuar dhe né anén e djathté kryejné
zgjidhjen e saj. Pas zgjidhjes s€ detyrave nga ana e tyre, mé€simdhénési i grumbullon detyrat pér vlerésim t€ métutjeshém.

VLERESIMI I NXENESVE

e  Vlerésimi i punés individuale t&€ nxénésve.

DETYRAT DHE PUNA E PAVARUR

/

Reflektimi pér rrjedhén e orés mésimore

® Zgjedhja e mésimdhénésit sa i pérket rrjedhés sé€ orés mésimore.
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PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE

Mésimdhénési/ja: Data:

ASPEKTET E PERGJITHSHME TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Fusha kurrikulare: MATEMATIKA Lénda: MATEMATIKE Shkalla e kurrikulés: VI Klasa: 12

Tema (nga plani dymujor): Rezultati i té nxénit té temés (nga plani dymujor):

-Pérvetéson konceptet bazé pér pikén.

PIKA DHE DREJTEZA NE PLANIN -Njehson distancén ndérmjet dy pikave n€ boshtin numerik né
KOORDINATIV rrafsh dhe né hapésiré.

-Interpreton né formé gjeometrike dhe analitike pikén
simetrike t€ pikés s€ dhéné né sistemin koordinativ (né simetri
ndaj boshteve, ndaj drejtézés t€ ¢farédo forme.

-Interpreton né formé gjeometrike pikén simetrike ndaj
drejtézés.

Rezultatet e té nxénit pér kompetencat kryesore té shkallés (té synuara):
1. KOMPETENCA E KOMUNIKIMIT DHE E TE SHPREHURIT: 1.9; II. KOMPETENCA E TE MENDUARIT: I1.1,5;
1II. KOMPETENCA E TE NXENIT: 111.2,3.4; IV. KOMPETENCA PER JETE, PER PUNE DHE PER MIJEDIS: IV.5;

Rezultatet e fushés sé kurrikulés (té synuara):

1. ZGIIDHJA E PROBLEMEVE- 1; 3. KOMUNIKIMI NE/PERMES MATEMATIKES- 1; 5. PERFAQESIMET MATEMATIKE-
1; 7. STRUKTURIMI I TE MENDUARIT MATEMATIK- 1;

ASPEKTET SPECIFIKE Ti PLANIT TE ORES MESIMORE

Tipi i orés: Pérséritje

Njésia mésimore: PIKA NE BOSHTIN DHE NE PLANIN KOORDINATIV. PRODHIMI NUMERIK I DY
VEKTOREVE Nr.:1

Fjalét kyce: pika, boshti koordinativ, plani koordinativ, koordinata, vektoré, vektoré njési, origjina, largesa (distanca),
prodhimi numerik (skalar), kénd, kosinus

Rezultati/et e té nxénit pér oré mésimore:
Nxénési/ja:
e Pércakton pikén simetrike ndaj origjinés dhe boshteve né planin koordinativ.
e Cakton largesén ndérmjet dy pikave.
e lustron grafikisht pikén simetrike ndaj drejtézés.
e Pérkufizon prodhimin numerik t& dy vektoréve.

Kriteret e suksesit:
e Né boshtin koordinativ cakton pikén simetrike t& pikés M(—4).
o Ng& boshtin koordinativ cakton largesén ndérmjet pikave M(—4) dhe N(-2).
o Llogarit largesén ndérmjet pikave A dhe B t€ dhéna me koordinata A(2, 3) dhe B(5, 7).
e Nése &shté dhéné trekéndéshi me kulme né pikat A(3, 4), B(-5,0), C(5, 0), vérteton se ky trekéndésh éshté
kénddrejté.
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Burimet, mjetet e konkretizimit dhe materialet mésimore: libri, tabela, shkumési/markeri, vizore, fletat punuese

Lidhja me léndét e tjera mésimore dhe/apo me ¢éshtjet ndérkurrikulare dhe situatat jetésore:
Aerodinamika
(Lévizja e aeroplanéve)

PERSHKRIMI I METODOLOGJISE DHE VEPRIMTARITE E PUNES ME NXENES GJATE ORES MESIMORE

Pérshkrimi i metodologjisé:
TEKNIKAT

E Bashkébisedim

R Leksion i pérparuar
R Diskutim né cift

FAZAT E ORES

Evokim/Pjesa hyrése

Meésimdhénési shkruan detyrén né tabelé dhe nxénésit bashkébisedojné pér detyrén dhe japin argumentet pér mendimet e tyre.
Pastaj mésimdhénési fillon t€ shpjegoj€ njésiné pér t€ cilén béhet fjalé.

Detyré

1. Gjeni: a) simetriken e pikés M(—4) ndaj origjinés né boshtin koordinativ;

b) largesén midis pikave M(—4) dhe N(-2) né boshtin koordinativ.

2. Ng planin koordinativ xOy &shté dhéné pika M(3; 2). Gjeni pikén simetrike té saj n€ lidhje me:
a) origjinén e koordinatave; b) boshtin Ox; ¢) boshtin Oy.

Realizim/Pjesa kryesore

Nxénésit bashkohen né dyshe dhe, sé bashku, shqyrtojné zgjidhjen e detyrave. Pastaj mésimdhénési 1 udhézon qé t’iu tregojné edhe té
tjeréve né grup ato qé kané gjetur dhe ideté i shkémbejné mes tyre. Duke u nisur nga zgjidhjet e nxénésve té shénuara né tabelg,
kérkohet prej tyre t€ lexojné pjesén e leksionit (mésimit) dhe té plotésojné listat e tyre me ide té reja.

-

Né figurén 4.1 &shté paraqitur boshti koordinativ me origjin€ O dhe me vektor njési i .

—

i-. - - -

-'ql:fu 0 M M, ﬂ?z T

Fig. 4.1
Koordinaté (abshis€) té pikés M té boshtit quajmeé raportin e rrezevektorit OMme vektorin njési i . Pra, nése M(x) kemi x = OTM
dmth.OM = x 1.

Nése shénojmé me M, pikén simetrike t€ M ndaj origjinés, kemi OM, = —OM, praOM, = —(x - i) = (—x) - i. Kjo tregon se
abshisa e pikés M, éshté —x. Nése kemi dy pika M(x;) dhe Ma(x2) né boshtin koordinativ, shkruajmé:

OM, + MyM, = OMyM,My=GQM, — OM; = x5 - i —x; - i = (X3 —%,) - i

Kjo tregon se koordinata e vektorit My M, &shté (x> — x1). Prandaj, gjatésia e kétij vektori, d.m.th. largesa ndérmjet pikave M; dhe M,
éshté |x, — xq].

Né figurén 4.2 jané paraqitur dy boshte koordinative x’x dhe y’y, pingul njéri me tjetrin dhe me origjiné t€ pérbashkét O. Kéta dy
boshte formOJne njé€ sistem kénddrejté koordinativ.

Le t€ jené i, j vektorét njési, pérkatésisht t& boshteve, kurse M njé piké ¢farédo e planit. Vektori OM quhet rrezevektor i pikés M.
Nga pika M heqim pingulet ndaj boshteve x x dhe y y Le té Jene P, Q pikat ku kéto pingule presin boshtet.

Ekziston njé numér real i vetém x, i tillé qé 0P xi(x= —) Ky numér x quhet abshisé e pikés M; ai quhet gjithashtu abshisé e

rrezevektorit OM .
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Ekziston njé numér real i vetém y, i till€ qé Fd =y j(y= %). Ky numér y quhet ordinaté e pikés M; ai quhet gjithashtu ordinaté e

rrezevektorit OM.

Y .
Pér t€ véné né dukje qé pika M (dhe rrezevektori OM) ka abshisé€ x dhe ordinaté y, pérdoren
: A L
Q@ M shénimet: M(x; y); (OM = (;))
Nése M(x, y), kemi OM =xi +yj (1).
, : ; L1 = -
¥ 0 i P Shqgyrtojmé né planin koordinativ vektorin M; M, pér té cilin njihen koordinatat e skajeve Mi(x1; y1)
dhe M(xz; y2) (fig. 4.3). Kemi M; M, = (xa—x1)i + (02 —y1)j .
Cdo koordinaté e njé vektori éshté e barabarté me diferencén e koordinatave pérkatése
té mbaresés dhe té fillesés sé tij.
b Cdo koordinaté e shumés sé dy vektoréve éshté sa shuma e koordinatave pérkatése té
/ T vektoréve qé mblidhen.

Kur shumézohet vektori me njé numér, me po até numér shumézohet secila nga
koordinatat e tij.

Fig. 4.3

Prodhim numerik i dy vektoréve a dhe b quhet numri i barabarté me prodhimin e gjatésive t€ vektoréve me kosinusin e kéndit
ndérmjet tyre. Shénohet a - b.
Sipas pérkufizimit, kemi: a - b = |a| . |b| - cos a.

Nése kemi pikat M, (x,; ¥;) dhe M, (x,; y,), duke ditur q¢ M, M, = (;2 : §1> nxjerrim q€ gjatésia e tij (d.m.th. largesa midis pikave
2 1

M dhe M>) éshté:M My = [(x; — x1)% + (¥2 — ¥1)?

Shembulli 1
Largesa midis pikave A(2, 3) dhe B(5, 7) éshté AB=/(5 —2)>+ (7 —3)2 =9 + 16 = 5.

Shembulli 2

Gjeni simetriken e pikés A(3, 5) kundrejt pikés B(4, 6).

Zgjidhje

Shénojmé M(x, y) simetriken e kérkuar. Kemi barazimin vektorial AB = BM.

Por AB = (4 - 3) = (1) dhe BM = (; : z) Prandaj shkruajmé {1 =x-4

x=5_.
f_c 1:y_6:>{y=7.Keshtu,1vl(5,7).

Pas leximit rishikohen listat, nése ka gjéra q€ jané lexuar dhe i kemi né listé dhe gjérat e reja q€ jané mésuar radhiten né listé.

Reflektim/Pjesa pérfundimtare

Detyré 1
Vértetoni qé trekéndéshi me kulme né pikat A(3, 4), B(-5,0), C(5, 0) éshté trekéndésh kénddre;jté.

Nxénésve né ¢ifte iu shpérndahet detyra e dhéné né fleta punuese dhe pastaj diskutojné mbi zgjidhjen e detyrés, nxjerrin pérfundimet,
krahasojné zgjidhjet dhe diskutojné pé€r ndonjé mospérputhje.

Pas bashkébisedimit, mésimdhénési angazhon njérin prej nxénésve g€ jané né ¢ift pér té€ dhéné zgjidhjen e detyrave dhe pérfundimet e
nxjerra gjaté diskutimit.

VLERESIMI I NXENESVE

e Vlerésimi i pjes€marrjes aktive t€ nxénésve n€ orén mésimore.
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DETYRAT DHE PUNA E PAVARUR

1. Jepen pikat A (3; —7), B (8;-3), C (2; 1). Gjeni koordinatat e vektoréve.
a) AB + BC
b) AB + BC + CA

2. Tregoni qé pikat A (1; 1), B (1; 3), C (3; 3) dhe D (3; 1) jan€ kulme t& nj€ katrori.

Reflektimi pér rrjedhén e orés mésimore

e Zgjedhja e mésimdhénésit sa i pérket rrjedhés sé orés mésimore.
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PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE

Mésimdhénési/ja: Data:

ASPEKTET E PERGJITHSHME TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Fusha kurrikulare: MATEMATIKA Lénda: MATEMATIKE Shkalla e kurrikulés: VI Klasa: 12

Tema (nga plani dymujor): Rezultati i té nxénit té temés (nga plani dymujor):

-Njehson koordinatat e ortogendrés sé¢ trekéndéshit.
PIKA DHE DREJTEZA NE PLANIN -Njehson syprinén e sipérfages sé trekéndéshit nése dihen

KOORDINATIV koordinatat ¢ kulmeve 8¢y.
-Njehson syprinén e sipérfages s¢ shumékéndéshave té

cfarédoshém nése dihen koordinatat e kulmeve té tij.

Rezultatet e té nxénit pér kompetencat kryesore té shkallés (té synuara):

1. KOMPETENCA E KOMUNIKIMIT DHE E TE SHPREHURIT: 1.9; II. KOMPETENCA E TE MENDUARIT: 11.1,5;
III. KOMPETENCA E TE NXENIT: 111.2,3.4; IV. KOMPETENCA PER JETE, PER PUNE DHE PER MJEDIS: IV.5;

Rezultatet e fushés sé kurrikulés (té synuara):

1. ZGJIDHJA E PROBLEMEVE - 1: 3. KOMUNIKIMI NE/PERMES MATEMATIKES- 1; 5. PERFAQESIMET MATEMATIKE-
1; 7. STRUKTURIMI I TE MENDUARIT MATEMATIK- 1; 8. PERDORIMI I TIK-ut NE/PER MATEMATIKE-1;

ASPEKTET SPECIFIKE TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Tipi i orés:_Zhvillim

Njésia mésimore: SYPRINA E TREKENDESHIT NiE PLANIN KOORDINATIV. SYPRINA E
SHUMEKENDESHIT TE MYSET. Nr.: 2

Fjalét kyce: pika, plani koordinativ, koordinata, kulme, trekéndésh, kénddrejté, shumékéndésh i mysét, vektoré, sypriné

Rezultati/et e té nxénit pér oré mésimore:

Nxénési/ja:
e Shpjegon se trekénd€shi me kulme A(-5, 0), B(5, 0) dhe C(4, 3) éshté trekéndésh kénddrejté dhe cakton syprinén
e tij.

e Llogarit syprinén e trekéndéshit nése dihen kulmet e tij.
e Llogarit syprinén e shumékéndéshit t&€ mysét.

Kriteret e suksesit:

Shpjegon nése €shté trekéndésh kénddrejté trekéndéshi me kulme A(-5, 0), B(5, 0) dhe C(4, 3).

Cakton syprinén e treké€ndé€shit me kulme A(-5, 0), B(5, 0) dhe C(4, 3).

Nése jané dhéné kulmet A(3, 3), B(5, 5) dhe C(0,1) llogarit syprinén e trekéndéshit q€ formojné ato pika.

Nése jané dhéné kulmet A(1, 1), B(2, 4), C(4, 3) dhe D(5, 0) llogarit syprinén e katérkénd&shit qé formojné ato
pika.

e Vleréson nése jané né vijé t&€ drejté pikat R(3, 4), S(5,6) dhe T(1, 1).

Burimet, mjetet e konkretizimit dhe materialet mésimore: libri, tabela, shkumési/markeri, fleta shuméngjyréshe

Lidhja me léndét e tjera mésimore dhe/apo me céshtjet ndérkurrikulare dhe situatat jetésore:
Ndértimtari
(Matjet e objekteve)

139




Libér pér mésuesin Matematika 12

PERSHKRIMI I METODOLOGJISE DHE VEPRIMTARITE E PUNES ME NXENES GJATE ORES MESIMORE

Pérshkrimi i metodologjisé:
TEKNIKAT

E Stuhi mendimesh
R Di/Dua té di/Mésova
R Ditari dypjesésh

FAZAT E ORES

Evokim/Pjesa hyrése

Secilit prej nxénésve iu shpérndahet nga njé letér q€ pérmban detyrén e dhéné. Nga nxénésit kérkohet té shprehin mendimet e tyre né
lidhje me detyrén e dhéné, duke u pérgjigjur n€ kérkesat e detyrés, por duke mos i diskutuar dhe duke mos dhéné komente né lidhje
me idet€ e tyre, si dhe udhézohen qé né€ letrat me ngjyra té shénohen kufizat e kérkuara dhe kufizat tjera t& identifikuara nga ata sipas
kérkesave t€ detyrés.

Detyré 1
Eshté dhéné trekéndéshi me kulme A(=5, 0), B(5,0) dhe C(4, 3). Tregoni qé ky trekéndésh &shté kénddrejté dhe gjeni syprinén e tij.

Realizim/Pjesa kryesore

Mésimdhénési i udhézon nxénésit t&€ vizatojné nj€ tabelé t€ ndaré né tri pjes€. Nxénésit lexojné mésimin dhe pastaj fillojné té
plotésojné shtyllat e tabelés: shtylla e paré “DI”, nése ata kané njohuri me até ¢faré lexuan; shtylla e dyté “DUA TE DI”, nése ata
kané digka t& panjohur qé déshirojné t& diné rreth asaj; dhe shtylla e treté “MESOVA”, e plotésojné nése ka pérgjigje dhe shkruajné
edhe informacionet e reja qé nxénésit i kané marré gjaté leximit.

Ng planin koordinativ xOy, jané dhéné pikat A(x1; y,); B(x,; ¥2); C(x3; ¥3). Kérkohet t€ gjendet syprina e trekéndéshit ABC.
Arsyetojmé késhtu:

Kulmet e trekéndéshit mund té shihen si pika té€ hapésirés me koordinata:

X3 — X1 X2 — X1
A(x1;¥1;0); B(x9; y4; 0); C(x3; ¥3; 0). Marrim vektorét: AC = <y3 — yl) ;AR = (yz — yl>
0 _ 0
. i Ji k
Prodhimi vektorial AB x AC jepet nga pércaktori | x, —x;, vy, —y; 0[. Duke e zbérthyer kété pércaktor sipas elementeve t&
X3—% Y3—y1 0

X2 —=X1 Y2 —
L X3 —X1 Y3~ .
Gjatésia e vektorit AB x AC &shtg sa vlera absolute (moduli) e numrit qé€ shumézon vektorin k, d.m.th. sa vlera absolute e

shtyll€s s€ tret€, marrim ABxAC =k - zi (ky vektor éshté pingul me planin xOy, prandaj ka drejtimin e boshtit Oz).

|x2 X1 Y2 _Y1|
X3 —X1 Y3—N1

Por gjatésia e AB x AC na jep syprinén e paralelogramit, t€ ndértuar mbi vektorét AB;AC. Syprina e trekéndéshit t&€ ndértuar mbi
vektorét AB; AC &shté sa gjysma e syprinés sé kétij paralelogrami, d.m.th. sa gjysma e vlerés absolute té pércaktorit:
|x2 —X1 Y2~

X3 — X, ys3— gi | Arrijmé né pérfundimin qé syprina e trekéndéshit ABC, me kulme né pikat A(x1; y,); B(x2; ¥2); C(x3; ¥3), jepet

Xy — X -
nga formula Sapc =% |x§ _ xi i; - §1| (1.

Kjo formulé mund té shkruhet edhe ndryshe.

x1 Y1 e oy 1 X1 Y1 1
X2 Yo 1|2 y2 1j=|x2—x1 y2—»1 Of
X3 Ya. M= 1l Iz —x; y3=y1 0
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X2 =X1 Y2—W1

Nése pércaktorin e anés s€ djathté e zbérthejmé sipas elementeve té shtyllés sé treté, do t€ marrim X3 — X, Vs—yl
1 1

oyl X2 —=X1 V2=
Prandaj |x; ¥z 1) = |x3 — X1 Y3— Y1l
X3 Y3
1 x 1
Si pérfundim, formula (1) mund t€ shkruhet ndryshe késhtu: Sagc = 7%z Y2 1
x3 ¥z 1
Shembulli 1
Gjeni syprinén e trek&ndéshit me kulme A(3, 3), B(5, 5) dhe C(0,1).
3 31
Duke pérdorur formulén mé sipér pér syprinén, marrim: S = % 5 5 1]}
0 1 1

Njehsojmé pércaktorin sipas rregullés sé Sarusit dhe gjejmé qé ai €shté 2. At€heré syprina e trekéndéshit t€ shqyrtuar éshté 1.

Rrjedhim

Qé tri pika A(x1,¥1); B(x2,¥2); C(x3,Yy3) té jené né vijé
X1 Y1

té drejté duhet e mjafton qé té kemi (x, 'y, 1|=0
x3 y3 1

Syprinén e shumékéndéshit té mysét né planin koordinativ, mund ta gjejmé duke e ndaré até né disa trekéndésha (p.sh. duke hequr t&
gjitha diagonalet g€ dalin prej njé kulmi) dhe duke mbledhur syprinat e kétyre trekéndéshave.

Shembulli 2
Gjeni syprinén e katérkéndéshit ABCD, ku: A(1; 1), B(2; 4), C(4; 3) dhe D(5; 0) (fig. 4.6).

Zgjidhje

Fig. 4.6

Duke hequr diagonalen AC, e ndajmé katérkéndéshin né dy trekéndésha, ABC dhe ADC. Shkruajmé:

111

1 1 1 7
SABC=52 4 1=5|4+4+6—16—3—2|=5|—7|:E,

4 3 1

1A | 1
SADC=5451 3 i=E|3+0+5_15_0_4|:5|_H|27

7 11 18
Prandaj, syprina e katérkéndéshit ABCD &sht& E + ? = 7 = 9 njési katrore.
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Reflektim/Pjesa pérfundimtare

Nxénésit udhézohen t€ térheqin njé vijé vertikale né mes t€ fletores, ku né anén e majté do té shénojné detyrén e kérkuar dhe n€ anén
e djathté zgjidhjen e saj. Pastaj atyre u kérkohet qé€ té prezantojn€ punén e tyre dhe mé€simdhénési mund té béjé pyetje rreth zgjidhjes
sé detyrés s€ prezantuar nga nxénésit. M€ pas, mésimdhénési pyet nése ka nxénés qé e kané zgjidhur njéjté detyrén dhe, nése ka,
kérkon edhe nga ata komentet e tyre. Né fund, mé&simdhénési mund té béjé edhe disa pyetje t€ pérgjithshme pér t€ shikuar nése
nxénésit i kané kuptuar detyrat.

Detyré
1. Gjeni syprinén e trekéndéshit me kulme M(2, 5), N(3, 4) dhe P(6, 6).
2. A jané né vijé t€ drejté pikat R(3; 4), S(5; 6) dhe T(1; 1)?

VLERESIMI I NXENESVE

e  Vlerésimi i punés individuale dhe né ¢ift i nxénésve gjaté orés mésimore.

DETYRAT DHE PUNA E PAVARUR

1.Gjeni syprinén e trekéndéshit me kulme né pikat: a) A(4; 1), B(3; 0) dhe C(2; -2); b) E(2; 0), K(0; 4) dhe L(-2; -5).
2. Jepen pikat A(3; 4) dhe B(2; 6).

a) Gjeni x q€ pika M(x; 5) t€ ndodhet né drejtézén AB.

b) Gjeni pikén e boshtit Oy qé ndodhet né drejtézén AB.

Reflektimi pér rrjedhén e orés mésimore

® Zgjedhja e mésimdhénésit sa i pérket rrjedhés sé orés mésimore.
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PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE

Mésimdhénési/ja: Data:

ASPEKTET E PERGJITHSHME TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Fusha kurrikulare: MATEMATIKA Lénda: MATEMATIKE Shkalla e kurrikulés: VI Klasa: 12

Tema (nga plani dymujor): Rezultati i té nxénit té temés (nga plani dymujor):

-Njehson koordinatat e mesit t€ njé segmenti t€ dhéné.
PIKA DHE DREJTEZA NE PLANIN -Njehson koordinatat e ortogendrés sé trekéndéshit.
KOORDINATIV -Njehson syprinén e sipérfages s€ trekéndéshit nése dihen
koordinatat e kulmeve té tij.

-Njehson syprinén e sipérfages s¢ shumékéndéshave té
cfar€doshém nése dihen koordinatat e kulmeve té tij.

Rezultatet e té nxénit pér kompetencat kryesore té shkallés (té synuara):

1. KOMPETENCA E KOMUNIKIMIT DHE E TE SHPREHURIT: 1.9; II. KOMPETENCA E TE MENDUARIT: 11.1.5;
III. KOMPETENCA E TE NXENIT: 111.2,3.4; IV. KOMPETENCA PER JETE, PER PUNE DHE PER MJEDIS:1V.5;

Rezultatet e fushés sé kurrikulés (té synuara):

1. ZGJIDHJA E PROBLEMEVE- 1; 3. KOMUNIKIMI NE/PERMES MATEMATIKES- 1: 5. PERFAQESIMET MATEMATIKE-
1; 7. STRUKTURIMI I TE MENDUARIT MATEMATIK- 1;

ASPEKTET SPECIFIKE TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Tipi i orés: Zhvillim

Njésia mésimore: NDARJA E VEKTORIT NE RAPORT TE DHENE. MESI I SEGMENTIT Nr.: 3

Fjalét kyce: pika, koordinata, vektoré, segment, raport, barazim

Rezultati/et e té nxénit pér oré mésimore:
Nxénési/ja:
e (Cakton koordinatat e pikés n€ raport me segmentin e dhéné.
e Pércakton koordinatat e pikés qé e ndan segmentin né raport t& dhéné.
e Vérteton barazimet e dhéna bazuar né koordinatat e pikave.
e Cakton koordinatat e pikés sé dhéné.

Kriteret e suksesit:
e (Cakton koordinatat e pikés M, nése jané dhéné pikat A(2, 4) dhe B(5, -3), ashtu qé AM =2MB.
e Nése jané dhéné pikat A(2,0) dhe B(2, 5), cakton koordinatat e pikés F, g€ e ndan segmentin né raport t&€ dhéné
e (Cakton koordinatat e pikés M qé vérteton barazimet AM = —2MB ,AM —3MB =0 pér pikat e dhéna A(4, 6)
dhe B(-2,-3)
e  Pércakton pikén M, duke ditur q€ simetrikja e saj ndaj pikés N(2, 2) éshté pika P(0, —1).

Burimet, mjetet e konkretizimit dhe materialet mésimore: libri, tabela, shkumési/markeri, fleta shuméngjyréshe

Lidhja me léndét e tjera mésimore dhe/apo me c¢éshtjet ndérkurrikulare dhe situatat jetésore:

Ndértimtari
(Matjet e objekteve )
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PERSHKRIMI I METODOLOGJISE DHE VEPRIMTARITE E PUNES ME NXENES GJATE ORES MESIMORE

Pérshkrimi i metodologjisé:

TEKNIKAT

E Leximi né dyshe
R Di/Dua té di/Mésova

R Diskutim né cift

FAZAT E ORES

Evokim/Pjesa hyrése

Nga nxénésit kérkohet té shprehin mendimet e tyre né lidhje me detyrén e dhéné, duke u pérgjigjur né kérkesat e detyrés, por duke
mos i diskutuar dhe duke mos dhéné komente né€ lidhje me ideté e tyre, né ményré qé t€ identifikojmé pérgjigjet/zgjidhjet e
mundshme.

Detyré 1
Jepen pikat A(2; 4) dhe B(5; —3). Gjeni pikén M(x; y) té tillé g¢ AM =2MB .
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Realizim/Pjesa kryesore

Mésimdhénési 1 udhézon nxénésit té vizatojn€ njé tabelé t&€ ndaré né tri pjesé. Nxénésit lexojné mésimin dhe pastaj fillojné t&
plotésojné shtyllat e tabelés: shtylla e paré “DI”, nése ata kané njohuri pér até ¢faré lexuan; shtylla e dyté “DUA TE DI”, nése ata
kané dicka t& panjohur dhe déshirojné té diné rreth saj; dhe shtylla e treté “MESOVA”, e plotésojné nése ka pérgjigje dhe shkruajné
edhe informacionet e reja q€ nxénésit 1 kané marré gjaté leximit.

Themi se pika M(x; y) e ndan vektorin AB né raportin k (k — numér real i ndryshém nga —1), né rast se ka vend barazimi

AM = k - MB.

Le té gjejmé koordinatat e pikés M, né rast se njihen koordinatat e pikave A(xi; y1) dhe B(x2; y2).

Gjejmé koordinatat e vektoréve AM dhe k. MB. Kemi:

— (X=X = (X —X —  (kx, —kx . L —_ . S

AM = ( >;MB = ( ) 3k -MB = ( ) Nga barazimi vektorial AM = k - MB rrjedhin barazimet algjebrike qé
Y= Y2 =y ky, —ky

lidhin koordinatat e vektoréve:

x —x, = kx, —kx {x+kx=x1+kx2 - . .
d.m.th. . Prej kétu, meqgenése k # —1 nxjerrim:
{y—y1=kyz—ky yky =y +ky, O 4 !
x = x1+kxy
(1) y::kkyz. Pra, koordinatat e pikés M qé ndan vektorin AB né raportin k jepen nga formulat (1).
Y= T

Shembulli 1
Jepen pikat A(2; 0) dhe B(2; 5). Né segmentin AB, merren né ményré t€ njépasnjéshme pikat C, D, E, F, qé e ndajné két€ segment né
5 pjesé té barabarta. T€ gjenden koordinatat e pikés F.

Zgjidhje
Eshté e qarté qé ka vend barazimi AF =4 -FB. Zbatojmé formulat (1) duke marré k = 4. Marrim:
2+2-4
oit® . prej nga del x = 2 dhe y = 4. Pra, F(2; 4).
T i

Pérgjysmorja e kéndit té

brendshém té trekéndéshit

e ndan brinjén pérballé né

dy segmente té

pérpjesshme me brinjét o

B =

B0 = 28 4.m.th. pika D e ndan vektorin BC né raportin k = 2
pc ~ AcC AC
Eshté e qarté qé pika M(x; y) éshté mes i segmentit AB, atéheré dhe vetém atéheré kur AM = MB, d.m.th. kur ajo ndan vektorin AB
né raportin k = 1. Prandaj, koordinatat e mesit M(x; y) t€ segmentit AB, me skaje A(xi;y1) dhe B(x2; y2) mund t’i gjejmé duke zbatuar
formulat (1) pér rastin k = 1. Gjejmé:

— X1+X3 — Xq1+X3
1+1 2
[ _ iy, dmih. L] iy, @

1+1 2

Reflektim/Pjesa pérfundimtare

Nxénésit diskutojné né ¢ifte mbi zgjidhjen e detyrave, nxjerrin pérfundimet, krahasojné zgjidhjet dhe diskutojné pér ndonjé
mospérputhje mes tyre dhe né fletat shuméngjyréshe shénojné zgjidhjet pérfundimtare té detyrave. Pas bashkébisedimit,
mésimdhénési angazhon njérin prej tyre qé jan€ né ¢ift pér t€ dhéné zgjidhjen e detyrave dhe pérfundimet e nxjerra gjaté diskutimit.
Secili prej nxénésve pérfagésues té cifteve, vendosin né tabelé fletat shuméngjyréshe me zgjidhjet e tyre, té cilat né fund mblidhen
nga mésimdhénési pér t’i analizuar mé tutje pas orés mésimore.
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Detyré 1
Jepen pikat A(4; 6) dhe B(—2; —3). Gjeni koordinatat e pikés M(x; y) q€ vérteton barazimin:
a)AM = —2MB b)AM — 3MB =0

Detyré 2
Gjeni pikén M, duke ditur qé simetrikja e saj ndaj pikés N(2; 2) éshté pika P(0; —1).

VLERESIMI I NXENESVE

e  Vlerésimi i aktivitetit t€ nxénésve dhe bashképunimi i tyre me té tjerét.

DETYRAT DHE PUNA E PAVARUR

1. Jepen pikat A(1; 3) dhe B(3; 1). Gjeni koordinatat e pikés M(x; y) qé vérteton barazimin:
a)AM = —3MB b)AM — 5MB =0

2. Pikat M(1; 0);N(0; 1) dhe P(1; 1) jané meset e brinjéve té trekéndéshit ABC. Gjeni koordinatat e kulmeve té kétij trekéndéshi.

Reflektimi pér rrjedhén e orés mésimore

e Zgjedhja e mésimdhénésit sa i pérket rrjedhés sé orés mésimore.
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PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE

Mésimdhénési/ja: Data:

ASPEKTET E PERGJITHSHME TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Fusha kurrikulare: MATEMATIKA Lénda: MATEMATIKE Shkalla e kurrikulés: VI Klasa: 12

Tema (nga plani dymujor): Rezultati i té nxénit té temés (nga plani dymujor):

-Pércakton pozitén e drejtézave né formé gjeometrike dhe

PIKA DHE DREJTEZA NE PLANIN analitike.
KOORDINATIV -Pércakton format e ndryshme t& ekuacionit t€ drejtézés né
rrafsh.

-Dallon format e ndryshme té ekuacionit t€ drejté€zés né rrafsh.
-Shndérron ekuacionin e drejtézés né rrafsh nga njé trajté né
njé€ trajté tjetér.

-Paraget grafikisht ekuacionin e drejtézés t€ dhéné né ciléndo
formé t€ tij.

-Arsyeton n€ ményré analitike dhe interpreton né trajté
gjeometrike pozitén e dy drejtézave né rrafsh.

Rezultatet e té nxénit pér kompetencat kryesore té shkallés (té synuara):

I. KOMPETENCA E KOMUNIKIMIT DHE E TE SHPREHURIT: 1.9; II. KOMPETENCA E TE MENDUARIT: I1.1,5;
III. KOMPETENCA E TE NXENIT: I11.2,3.4; IV. KOMPETENCA PER JETE, PER PUNE DHE PER MIEDIS:IV.5;

Rezultatet e fushés sé kurrikulés (té synuara):

1. ZGJIDHJA E PROBLEMEVE- 1; 3. KOMUNIKIMI NE/PERMES MATEMATIKES- 1: 5. PERFAQESIMET MATEMATIKE-
1; 7. STRUKTURIMI I TE MENDUARIT MATEMATIK- 1;

ASPEKTET SPECIFIKE TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Tipi i orés: Zhvillim

Njésia mésimore: EKUACIONI I VIJES. EKUACIONI I DREJTEZES QE KALON NGA NJE PIKE E DHENE
ME VEKTOR DREJTUES TE DHENE Nr.: 4

Fjalét kyce: drejtéz, ekuacion, pika, vektori drejtues, plan koordinativ, paralele

Rezultati/et e té nxénit pér oré mésimore:
Nxénési/ja:
e Dallon ekuacionin e drejtézes.
e Pércakton ekuacionin e drejtézes qé kalon né€pér nj€ pike.
e Cakton ekuacionin e drejt€zés varésisht prej pozités sé saj né rrafsh.

Kriteret e suksesit:
e Cakton koordinatat e vektorit AM nése &shté dhéné drejtéza g€ kalon nga pika A(2, 3) dhe &shté paralele me
.5 _ (5
vektorin v = ( 6)' .
e Shkruaj ekuacionin e drejtézés qé pérmban koordinatat e pikés M dhe vektorét AM dhe ¥ jané kolinearé.
e Pércakton ekuacionin e drejt€zés q€ kalon nga pika T(4,—1) dhe éshté paralele me boshtet Ox, Oy.

o (Cakton ekuacionin e drejtézés q€ kalon nga pika T(4,—1) dhe ka vektor drejtues 0P = (;3)
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Burimet, mjetet e konkretizimit dhe materialet mésimore: libri, tabela, shkumési/markeri, vizore

Lidhja me léndét e tjera mésimore dhe/apo me ¢éshtjet ndérkurrikulare dhe situatat jetésore:
Gjeografi
(Hartat)

PERSHKRIMI I METODOLOGJISE DHE VEPRIMTARITE E PUNES ME NXENES GJATE ORES MESIMORE

Pérshkrimi i metodologjisé:
TEKNIKAT

E Mendo/ puno né dyshe/ thuaja grupit
R Ditari dypjesésh
R Diskutim né cift

FAZAT E ORES

Evokim/Pjesa hyrése

Nxénésit bashkohen né€ dyshe dhe, sé€ bashku, shqyrtojné zgjidhjen e detyrés. Pastaj mésimdhénési i udhézon g€ t’iu tregojné edhe té
tjeréve né grup ato qé kané gjetur dhe ideté i shkémbejné mes tyre. Né tabelé shénohen zgjidhjet e nxénésve dhe kérkohet prej tyre té
lexojné pjesén e leksionit (mésimit) dhe té plotésojné listat e tyre me ide té reja.

Detyré 1
Jepet drejtéza qé kalon nga pika A(2; 3) dhe éshté paralele me vektorin ¥ = (Z)

a) Merrni njé piké M(x; y) né drejtéz dhe shkruani koordinatat e vektorit AM.
b) Duke pérdorur faktin qé vektorét AM dhe 7 jané kolinearé€, shkruani ekuacionin g€ vérteton koordinatat e pikés M t€ drejtézés.

Realizim/Pjesa kryesore

Nxénésit udhézohen té térheqin njé vijé vertikale né mes t€ fletores, ku né anén e majté do té shénojné pjesét karakteristike q€ ata
kané veguar gjaté leximit dhe né anén e djathté shénojné pjesét pérbérése t€ tyre. Pastaj nxénésve u kérkohet qé€ té lexojné ato q€ kané
shkruar dhe mésimdhénési mund té béjé pyetje kur dégjon njé koment. M€ pas, mésimdhénési pyet nése ka nxénés q€ i kané shénuar
pjesét e njéjta dhe, nése ka, kérkon edhe nga ata komentet e tyre. Né fund, mésimdhénési mund t& b&jé edhe disa pyetje té
pérgjithshme pér t€ shikuar nése nxénésit e kané kuptuar mésimin.

Themi se ekuacioni me dy ndryshore F(x; ) = 0 €shté ekuacioni i njé vije L né planin koordinativ xOy, né rast se plotésohen
njéherésh dy kushte:

1. koordinatat e ¢do pike qé ndodhet né vijén L vértetojné ekuacionin F(x; y) = 0;

2. ¢do piké, koordinatat e s€ cilés vértetojné ekuacionin F(x; y) = 0, ndodhet né vijén L.

Shembulli 1

Ekuacioni i boshtit Ox &shté y = 0 (pse?).

Eshté dhéné vektori OP = (g) dhe pika My(xo; yo). Té gjejmé ekuacionin e drejtézes d, q€ kalon nga pika My dhe ka drejtim té njéjté
me vektorin OP. (Ky vektor quhet vektor drejtues 1 drejtézés.)

—»_(x—xo

Le té jeté M(x; y) njé piké ¢farédo e planit. Gjejmé koordinatat e vektorit MyM ) Pika M ndodhet né drejtéz, atéheré dhe
i

vetém atéheré kur vektorét OP dhe MyM jané kolinearé. Dallojmé tri raste:

1) a dhe B jané numra té ndryshém nga 0. Né kété rast, kushti qé vektorét OP dhe M oM té jené kolinearé (d.m.th. qé pika M
té ndodhet né drejtézén d) shkruhet késhtu:

% = y;% (1). Né kété rast, ekuacioni i drejtézés d ka trajtén (1).

2) a = 0 (vektori OP shtrihet né boshtin QOy). Né kété rast, kushti qé OP dhe MM té jené kolinearé (d.m.th. qé pika M té
ndodhet né drejtézén d) shkruhet késhtu:
x —xp = 0 (2). N&é kété rast, ekuacioni i drejtézés d ka trajtén (2).
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3) B = 0 (vektori OP shtrihet né boshtin Ox). Né kété rast, kushti qé OP dhe M oM té jené kolinearé (d.m.th. qé pika M té
ndodhet né drejtézén d) shkruhet késhtu:
v —yo = 0 (3). N& kété rast, ekuacioni i drejtézés d ka trajtén (3).

Vérejtje

Né secilin nga rastet e mésipérme, ekuacioni i drejtézés d €shté njé ekuacion i fuqisé sé paré me dy ndryshore.
Arsyetimet q€ bémé mé lart vlejné pér ¢do drejtéz, sepse pér ¢do drejtéz mund té gjejmé njé piké dhe njé vektor qé€ ka té njéjtin
drejtim me t€. Prandaj, arrijmé n€ kété pérfundim:

Ekuacioni i ¢do drejtéze né planin koordinativ xOy éshté ekuacion i fuqisé sé paré me
dy ndryshore ax + by + ¢ = 0, ku a, b, c jané numra realé dhe a, b jo njéherésh zero.

Shembulli 2
Drejtéza qé kalon nga pika A(2, 3):

a) né rast se ka si vektor drejtues OP = (g), e ka ckuacionin % =5

b) né rast se Eshté paralele me Oy, e ka ekuacionin x — 2 = 0.
¢) né rast se &shté paralele me Ox, e ka ekuacionin y — 3 = 0.

Reflektim/Pjesa pérfundimtare

Nxénésit diskutojné né ¢ifte mbi zgjidhjen e detyrave, nxjerrin pérfundimet, krahasojné zgjidhjet dhe diskutojn€ pér ndonjé
mospérputhje. Pas bashkébisedimit, mé€simdhénési angazhon njérin prej nxénésve q€ jané né cift pér t€ dhéné zgjidhjen e detyrave
dhe pérfundimet e nxjerra gjaté diskutimit.

Detyré 1

Shkruani ekuacionin e drejtézés q€ kalon nga pika T(4; —1) dhe:
a) éshté paralele me boshtin Ox;

b) éshté paralele me boshtin Oy;

¢) ka vektor drejtues 0P = (_23)

VLERESIMI I NXENESVE

e  Vlerésimi i punés sé nxénésve né ¢ifte.

DETYRAT DHE PUNA E PAVARUR

1. Né vijén me ekuacion x? — 2 = 24, gjeni pikén C, duke ditur se: a) abshisa e saj éshté 5; b) ordinata e saj €shté —5.

2. A kané pika té pérbashkéta vijat me ekuacione: a) y=x;y—-x>—1=0 b)x*+3y?=1;x-3=0?

3. Jepen pika B(2; -3) dhe vektori ¥ = (_31)

a) Shkruani ekuacionin e drejtéz€s qé kalon nga pika B me vektor drejtues vektorin v.
b) A ndodhen né kété drejtéz pikat A(0; 3); C(-2; —4)?

Reflektimi pér rrjedhén e orés mésimore

® Zgjedhja e mésimdhénésit sa i pérket rrjedhés s¢ orés mésimore.
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PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE

Mésimdhénési/ja: Data:

ASPEKTET E PERGJITHSHME TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Fusha kurrikulare: MATEMATIKA Lénda: MATEMATIKE Shkalla e kurrikulés: VI Klasa: 12

Tema (nga plani dymujor): Rezultati i té nxénit té temés (nga plani dymujor):

-Dallon format e ndryshme té ekuacionit t€ drejtézés né rrafsh.

PIKA DHE DREJTEZA NE PLANIN -Shndérron ekuacionin e drejtézés né rrafsh nga njé trajté né
KOORDINATIV njé€ trajté tjetér.
-Paraqet grafikisht ekuacionin e drejtézés t&€ dhéné né ciléndo
formé t€ tij.

-Arsyeton n€ ményré analitike dhe interpreton né trajté
gjeometrike pozitén e dy drejtézave né€ rrafsh.

-Pércakton pozitén né mes té drejtézEs dhe boshteve t€ sistemit
koordinativ.

-Arsyeton n€ ményré analitike pozitén e dy drejtézave né
rrafsh.

-Interpreton né trajtén gjeometrike pozitén e dy drejtézave né
rrafsh.

Rezultatet e té nxénit pér kompetencat kryesore té shkallés (té synuara):

L. KOMPETENCA E KOMUNIKIMIT DHE E TE SHPREHURIT: 1.9; II. KOMPETENCA E TE MENDUARIT: 11.1,5;
III. KOMPETENCA E TE NXENIT: I11.2,3.4; IV. KOMPETENCA PER JETE, PER PUNE DHE PER MJEDIS:1V.5;

Rezultatet e fushés sé kurrikulés (té synuara):

1. ZGJIDHJA E PROBLEMEVE- 1; 3. KOMUNIKIMI NE/PERMES MATEMATIKES- 1; 5. PERFAQESIMET MATEMATIKE-
1; 7. STRUKTURIMI I TE MENDUARIT MATEMATIK- 1;

ASPEKTET SPECIFIKE Ti PLANIT TE ORES MESIMORE

Tipi i orés: Zhvillim

Njésia mésimore: EKUACIONI I PERGJITHSHEM I DREJTEZES Nr.: 5

Fjalét kyce: vijé/grafik, funksion, ekuacion, drejtéz, rrafsh, pika, ndryshore

Rezultati/et e té nxénit pér oré mésimore:

Nxénési/ja:
e Ndérton grafikun e funksionit t&€ dhén€ dhe pércakton formén e tij.
e Dallon format e ekuacionit t& drejtéz€s né rrafsh.
e Konstrukton grafikun e funksioneve t& dhéna.

Kriteret e suksesit:
e Ndérton grafikun nése éshté dhéné funksioni y = 2x — 4 dhe pércakton ¢faré forme ka.
e Pérekuacionet: 3x —y = 6; 3x — 3 =0, 2y + 8 = 0 konstrukton grafikun e tyre.

Burimet, mjetet e konkretizimit dhe materialet mésimore: libri, tabela, shkumési/markeri, fletat punuese

Lidhja me léndét e tjera mésimore dhe/apo me ¢éshtjet ndérkurrikulare dhe situatat jetésore:
Ekonomi
(Normat e interesit)
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PERSHKRIMI I METODOLOGJISE DHE VEPRIMTARITE E PUNES ME NXENES GJATE ORES MESIMORE

Pérshkrimi i metodologjisé:
TEKNIKAT

E Stuhi mendimesh
R Di/Dua té di/Mésova
R Rishikim né grupim

FAZAT E ORES

Evokim/Pjesa hyrése
Mésimdhénési paraget detyrén para nxénésve. Ata do t€ punojné né ¢ift duke i hedhur mendimet e tyre né lidhje me detyrén né letér
dhe pastaj duke i shkémbyer me shokét. Mésimdhénési shkruan né tabel€ té gjitha ideté e tyre.

Detyré 1
a) Ndértoni grafikun e funksionit y = 2x — 4. Cfar€ lloj vije éshté ai?
b) Cfaré lloj vije &shté grafiku i funksionit y = ax + b? Dalloni raste t€ veganta t& vijés.

Realizim/Pjesa kryesore

Mésimdhénési i udhézon nxénésit t€ vizatojné njé tabel€ t& ndaré né tri pjesé. Nx&nésit lexojné mésimin dhe pastaj fillojné t&
plotésojné shtyllat e tabelés: shtylla e paré “DI”, nése ata kané njohuri pér até ¢faré lexuan; shtylla e dyté “DUA TE DI”, nése ata
kang dicka t& panjohur dhe déshirojné t& diné rreth saj; dhe shtylla e treté “MESOVA”, e plotésojné nése ka pérgjigje dhe shkruajné
edhe informacionet e reja qé nxénésit kané marré gjaté leximit.

Né mésimin e méparshém, mésuam se ekuacioni i ¢do drejtéze né planin koordinativ xOy &shté ekuacion i fuqis€ sé paré me dy
ndryshore x, .
Le té shqyrtojmé tani problemin e anasjellg.

Eshté dhéné ekuacioni i fuqisé sé paré me dy ndryshore (1) ax + by + ¢ = 0, ku a, b, ¢ jané numra realé dhe a, b jo njéherésh 0.

Le té jet€ (xo; y0) nj€ dyshe e radhitur numrash, qé €shté zgjidhje e ekuacionit (1). Pra, ka vend barazimi numerik (2) axo + by + ¢ = 0.
Duke zbritur ané pér an€ nga barazimi 1 barazimin 2, marrim ekuacionin (3) a(x — xo) + b(y — o) = 0, t& njévlershém me ekuacionin
(1). ME tej, dallojmé tri raste:

1) Nése a dhe b jané t€ ndryshme nga zero, ekuacioni (3) mund té shkruhet —— (4). Po té shqyrtojmé drejtézén, qé kalon

X=X _ ¥Y=Yo
-b a

népér pikén My(xo,y0) dhe ka vektor drejtues 0P = (;b), ekuacioni i késaj drejtéze del pikérisht ekuacioni (4).
Pra, né kété rast, ekuacioni (3) dhe rrjedhimisht edhe ekuacioni (1) ax + by + ¢ = 0, q€ éshté i njévlershém me t&, paraqget njé drejtéz

dhe pikérisht drejtézén me vektor drejtues (:lb).

2) Nése a=0 (por b # 0), ekuacioni (3) merr pamjen b(y — yo) = 0, d.m.th. (5) ( — yo) = 0. Po & shikojmé drejtézén paralele me
boshin Ox dhe qé kalon népér pikén Mo(Xo; yo), ekuacioni i saj €shté pikérisht ekuacioni (5) (y — yo) = 0.

Pra, né kété rast, ekuacioni (3), dhe rrjedhimisht edhe ekuacioni i njévlershém me t€ (1) ax + by + ¢ = 0, paraget njé drejtéz dhe
pikérisht drejtézén paralele me boshtin Ox dhe qé€ kalon népér pikén Mo(xo; o).

3). Nése b = 0 (por a# 0), ekuacioni (3) merr pamjen a(x — xo) = 0, d.m.th. (6) (x — xo) = 0. Po t& shikojmé drejtézén paralele me
boshin Oy dhe qé kalon népér pikén Mo(xo; yo), ekuacioni i saj €shté pikérisht ekuacioni (6) (x —xo) = 0.

Pra, né kété rast, ekuacioni (3), dhe rrjedhimisht edhe ekuacioni i njévlershém me t€ (1) ax + by + ¢ = 0, paraget njé drejtéz dhe
pikérisht drejtézén paralele me boshtin Oy dhe qé kalon népér pikén Mo(xo; yo).

Shqyrtimi qé€ kryem, 1 t& gjitha rasteve t€ mundshme, na lejon t€ nxjerrim két€ pérfundim t&€ pérgjithshém:

Cdo ekuacion i fuqisé sé paré me dy ndryshore x, y né planin xOy paraqet njé drejtéz.
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Shembulli 1
a) Ekuacioni 2x + 3y = 0 paraqet drejtézén me vektor drejtues (;3) Kjo drejtéz kalon nga origjina, sepse koordinatat e saj e

vértetojné kété ekuacion.

b) Ekuacioni 2y — 6 = 0 paraqget njé drejtéz paralele me boshtin Ox. Kjo drejtéz kalon nga pika M(0; 3), sepse koordinatat e késaj pike
e vértetojné ekuacionin.

¢) Ekuacioni 5x + 10 = 0 paraget njé drejtéz paralele me boshtin Oy dhe qé kalon nga pika N(-2; 0) (pse?).

Reflektim/Pjesa pérfundimtare

Nxénésit ndahen n€ grupe varésisht prej numrit té tyre.

Mésimdhénési i shpérndan secilit grup nga njé fleté, n€ té cilén shtrohet detyra e kérkuar. Pastaj, kur grupet ta kryejné punén né fletat
e tyre, fletat pércillen nga njéri grup te tjetri derisa té gjitha grupet t'i shkruajné mendimet e tyre lidhur me detyrén apo t’i plot€sojné
mendimet g€ i kané dhéné grupet tjera.

Detyré 1
Ndértoni vijén me ekuacion: a) 3x —y = 6; b)3x-3=0; c)2y+8=0.

VLERESIMI I NXENESVE

e  Vlerésimi i aktivitetit t€ nxénésve gjaté orés mésimore dhe punés s¢ tyre né grup.

DETYRAT DHE PUNA E PAVARUR

1. Eshté dhéné ekuacioni 2x —y + 6 = 0.
a) C’vijé paraqget ky ekuacion? b) Ndértoni kété vijé.

2. Gjeni pikén e prerjes sé drejtézave me ekuacione: a) 8x -3y —1=0;4x+y—13=0; b)5x—-2y+20=0;x-2=0.

3. Gjeni pikén ku drejtéza x + 5y — 10 = 0 pret: a) boshtin Ox; b) boshtin Oy.

Reflektimi pér rrjedhén e orés mésimore

e Zgjedhja e mésimdhénésit sa i pérket rrjedhés sé€ orés mésimore.
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PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE

Mésimdhénési/ja: Data:

ASPEKTET E PERGJITHSHME TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Fusha kurrikulare: MATEMATIKA Lénda: MATEMATIKE Shkalla e kurrikulés: VI Klasa: 12

Tema (nga plani dymujor): Rezultati i té nxénit té temés (nga plani dymujor):

-Arsyeton n€ ményré analitike pozitén e dy drejtézave né

PIKA DHE DREJTEZA NE PLANIN rrafsh.
KOORDINATIV -Interpreton né trajtén gjeometrike pozitén e dy drejté€zave né
rrafsh.

-Njehson kéndin ndérmjet dy drejtézave.
-Gjen ekuacionin e drejtézés qé kalon népér dy pika t€ dhéna
né rrafsh.

Rezultatet e té nxénit pér kompetencat kryesore té shkallés (té synuara):

I. KOMPETENCA E KOMUNIKIMIT DHE E TE SHPREHURIT: 1.9; II. KOMPETENCA E TE MENDUARIT: II.1,5;
1II. KOMPETENCA E TE NXENIT: 111.2,3.4; IV. KOMPETENCA PER JETE, PER PUNE DHE PER MJEDIS:1V.5;

Rezultatet e fushés sé kurrikulés (té synuara):

3. KOMUNIKIMI NE/PERMES MATEMATIKES- 1; 5. PERFAQESIMET MATEMATIKE- 1; 7. STRUKTURIMI I TE
MENDUARIT MATEMATIK- 1;

ASPEKTET SPECIFIKE TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Tipi i orés: Zhvillim

Njésia mésimore: KOEFICIENTI KENDOR. EKUACIONI I DREJTEZES QE KALON NEPER DY PIKA Nr.:
6

Fjalét kyce: koeficient kéndor, kénd, tangjent, ekuacion, drejtéz, pika, vektor drejtues

Rezultati/et e té nxénit pér oré mésimore:
Nxénési/ja:
e Dallon ekuacionin e drejt€z€s népér nj€ pike.
e Llogarit tangjentin dhe koeficientin kéndor t& drejtézés.
e Pércakton ekuacionin e drejt€zEs népér dy pika.
e Arsyeton ekuacionin e drejtéz€s qé kalon népér pikat e dhéna dhe formon ké&ndin me boshtin koordinativ Ox.

Kriteret e suksesit:
e Llogarit tangjentin e kéndit q&é formon me boshtin Ox (me vektorin ) vektori ¥ = (:lb)

Cakton vektorin drejtues dhe ekuacionin e drejtézEs q€ kalon népér pikat A(2; 3) dhe B(4; 5).

Cakton koeficientin kéndor té drejtézés qé kalon népér pikén A(3; 4) dhe formon me boshtin Ox kéndin ¢ = 60°.
NEé drejtézén 2x — 3y + 5 = 0 pércakton koeficientin kéndor t€ saj.

e Pércakton ekuacionin e drejt€zés q€ kalon nga pikat A(2; 1) dhe B(6; 7).

e Arsyeton ekuacionin e drejtézés qé kalon nga pika R(2; —3) dhe formon me boshtin Ox kéndin 45°.

Burimet, mjetet e konkretizimit dhe materialet mésimore: libri, tabela, shkumési/markeri

Lidhja me léndét e tjera mésimore dhe/apo me ¢éshtjet ndérkurrikulare dhe situatat jetésore:
Statistiké
(T€ dhénat)
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PERSHKRIMI I METODOLOGJISE DHE VEPRIMTARITE E PUNES ME NXENES GJATE ORES MESIMORE

Pérshkrimi i metodologjisé:
TEKNIKAT

E Stuhi mendimesh
R Leksion i pérparuar
R Mendo/puno né dyshe/thuaja grupit

FAZAT E ORES

Evokim/Pjesa hyrése

Nga nxénésit kérkohet t&€ shprehin mendimet e tyre né€ lidhje me detyrén e dhéné, por duke mos i diskutuar dhe duke mos dhéné
komente né lidhje me ideté e tyre, n€ ményré g€ té identifikojmé zgjidhjet e mundshme.

Detyré
1. Gjeni tangjentin e kéndit qé formon me boshtin Ox (me vektorin 1) vektori ¥ = (;b).

2. Jepen pikat A(2; 3) dhe B(4; 5). Tregoni njé vektor drejtues pér drejtézén AB dhe shkruani ekuacionin e saj.

Realizim/Pjesa kryesore

Nxénésit bashkohen né dyshe dhe, sé bashku, shqyrtojné zgjidhjen e detyrés. Pastaj mésimdhénési i udhézon qé t’iu tregojné edhe té
tjeréve n€ grup ato qé kané gjetur dhe ideté i shkémbejné mes tyre. Né tabelé shénohen zgjidhjet e nxénésve dhe kérkohet prej tyre t&
lexojné pjesén e leksionit (mésimit) dhe té plotésojné listat e tyre me ide té reja.

L. Ju keni paré se drejtéza qé kalon népér pikén Mo(xo, yo) dhe ka vektor drejtues ¥ = (;b) e ka ekuacionin té trajtés
a(x —xo) +b(y —y0) =0.

Nése b # 0 (pra drejtéza nuk éshté paralele me boshtin Oy), ekuacioni i saj mund té shkruhet ndryshe késhtu:

b(y — y0) = —a(x — x¢), d.m.th. y —yp = — % (x—x0) (7).

Né kété trajté té ekuacionit té drejtézEs, numrin —% e quajmé koeficient kéndor t€ drejtézés dhe e shénojmé me k.

Koeficienti kéndor éshté sa tangjenti i kéndit ¢ qé vektori drejtues i drejtézés formon me vektorin njési 7 té boshtit Ox. Ky quhet
kéndi q€ drejtéza formon me boshtin Ox.

Arritém né kété pérfundim:
Nése drejtéza kalon népér pikén Mo(xo; yo) dhe formon me boshtin Ox kéndin ¢ t& tillé qé tge = —% =k, atéheré ekuacioni i saj e ka

trajtén y —yo = k(x — xo) . Ky ekuacion sillet n€ trajtén y = kx + t, ku k dhe t jan€ numra realé. Ekuacioni y = kx + t paraqet trajtén e
thjeshté té ekuacionit té drejtézés dhe t éshté ordinata, ku drejtéza pret boshtin Oy.

Shembulli 1

Drejtéza qé kalon népér pikén A(3; 4) dhe formon me boshtin Ox. Pér drejtézé€n me ekuacion 2x — 3y + 5 = 0, koeficientin kéndor
kéndin ¢ = 60° e ka koeficientin kéndor k = tg60° = /3 dhe gjejmé duke veguar né anén e majté ndryshoren y.
ekuacionin t& trajtés y — 5 = /3 (x — 3). Kemi 3y =2x + 5, d.m.th. y = gx + g

Koeficienti kéndor i késaj drejtéze éshté g

II. Jané dhéné pikat A(x; y1) dhe B(x2; y2). Kérkohet ekuacioni i drejtézés AB.

X2 — X1

Si vektor drejtues i drejté€zés, mund t€ merret vektori AB = ( ) Si piké né drejt€z mund té merret pika A(xi; y1).

2~ V1
Ekuacioni i drejtézés me vektor drejtues AB e qé kalon nga pika A(x1, y1) éshté:

02—y —x1)— @2 —x1)(y —y1) =0 (8) [ku rolin e a e luan (y» — y1), rolin e b e luan (x; — x1)].

Ky ekuacion mund t€ sillet né€ trajt€ mé t€ lehté pér t’'u mbajtur mend né secilin nga tri rastet e mundshme g€ radhiten mé poshté.
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a) Nése (y2—y1) 7 0 dhe (x2 —x1) 7 0, ekuacioni i drejtézés (8) shkruhet xz_i =

X2—X1 y2-y1
b) Nése (32 — y1) = 0, ekuacioni (8) shkruhet (y — y1) = 0.
¢) Nése (x2 — x1) =0, ekuacioni (8) shkruhet (x —x;) = 0.

Shembulli 2

a) Ekuacioni i drejtéz€s q€ kalon népér pikat A(2; 3) dhe B(4; 5) éshté g = z%: ,dmth.x-2=y-3,prax—y+1=0.
b) Ekuacioni i drejtézés q€ kalon népér pikat M(2; 4) dhe N(5; 4) éshté y —4 = 0.

¢) Ekuacioni i drejtéz€s q€ kalon népér pikat E(3; —1) dhe F(3; 6) éshté x —3 = 0.

Pas leximit rishikohen listat, nése ka gjéra qé jané lexuar dhe i kemi né listé dhe gjérat e reja qé jané mésuar radhiten né listé. Nése
pjesét e lexuara nuk kané ndonjé shképutje logjike, vazhdohet késhtu me lexime dhe me plotésimin e listés sé ideve deri né fund té
mésimit. Por nése kemi problem té ri, shképutje logjike n€ njésiné mésimore, atéheré rifillon procesin, duke angazhuar prapé€ giftet,
pér té formuar listé t& re idesh.

Reflektim/Pjesa pérfundimtare

Nxénésit udhézohen t€ térheqin njé vijé vertikale né mes té fletores, ku né anén e ma;jté do té shénojné detyrén e kérkuar dhe né anén
e djathté zgjidhjen e saj. Pastaj nxénésve u kérkohet qé t€ tregojné zgjidhjet e tyre dhe mésimdhénési mund t€ b&jé pyetje rreth
zgjidhjes sé detyrés kur dégjon njé koment. M& pas, mésimdhénési pyet nése ka nxénés qé e kané zgjidhur njéjté detyrén dhe, nése ka,
kérkon edhe nga ata komentet e tyre. Né fund, m&€simdhénési mund té béjé edhe disa pyetje t€ prgjithshme pér t€ shikuar nése
nxénésit e kané kuptuar detyrén.

Detyré 1
Shkruani ekuacionin e drejtézés qé kalon nga pika R(2, —3) dhe formon me boshtin Ox kéndin 45°.

Detyré 2
Shkruani ekuacionin e drejtézés qé kalon nga pikat A(2, 1) dhe B(6, 7).

Nxénésit diskutojné n€ dyshe lidhur me detyrén e dhén€ nga mésimdhénési dhe, pasi té arrijné zgjidhjen e detyrés, njérit prej tyre i
kérkohet t€ shkémbejé mendimet né njé diskutim me té gjithé nxénésit. Mésimdhénési vazhdimisht i motivon ata té 1évizin nga faza
né fazé gjaté kétij procesi.

VLERESIMI I NXENESVE

e  Vlerésimi i aktivitetit t€ nxénésve gjaté orés mésimore.

DETYRAT DHE PUNA E PAVARUR

1. Shkruani ekuacionin e drejtézés qé kalon nga pika e prerjes sé drejtézave x + y — 6 = 0; 2x — y — 3 = 0 dhe qé formon me boshtin Ox
kéndin 45°,

2. Sa &shté kéndi g€ formon me boshtin Ox drejtéza qé€ kalon népér pikat:

a) A(2;-5) dhe B(0; —3); b) A(1; 4) dhe B(3; 5); ¢) A(0; 2) dhe B(-2; 4).

3. Rrezja e drités, duke ecur sipas drejtézés 2x — 3y — 12 = 0, arrin boshtin Ox dhe aty pasqyrohet. Gjeni pikén e takimit té rrezes me
boshtin dhe ekuacionin e rrezes sé€ pasqyruar.

Reflektimi pér rrjedhén e orés mésimore

e Zgjedhja e mésimdhénésit sa i pérket rrjedhés s€ orés mésimore.
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PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE

Mésimdhénési/ja: Data:

ASPEKTET E PERGJITHSHME TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Fusha kurrikulare: MATEMATIKA Lénda: MATEMATIKE Shkalla e kurrikulés: VI Klasa: 12

Tema (nga plani dymujor): Rezultati i té nxénit té temés (nga plani dymujor):

-Interpreton né trajtén gjeometrike pozitén e dy drejtézave né

PIKA DHE DREJTEZA NE PLANIN rrafsh.

KOORDINATIV -Njehson kéndin ndérmjet dy drejtézave.
-Gjen ekuacionin e drejtézés q€ kalon népér dy pika té€ dhéna
né rrafsh.

-Zgjidh probleme té thjeshta gjeometrike duke i shndérruar ato
né probleme analitike.

Rezultatet e té nxénit pér kompetencat kryesore té shkallés (té synuara):

L. KOMPETENCA E KOMUNIKIMIT DHE E TE SHPREHURIT: 1.9; II. KOMPETENCA E TE MENDUARIT: II.1.5;
III. KOMPETENCA E TE NXENIT: 111.2,3.4; IV. KOMPETENCA PER JETE, PER PUNE DHE PER MJEDIS: IV.5;

Rezultatet e fushés sé kurrikulés (té synuara):

1. ZGJIDHJA E PROBLEMEVE- 1; 3. KOMUNIKIMI NE/PERMES MATEMATIKES- 1: 5. PERFAQESIMET MATEMATIKE-
1; 7. STRUKTURIMI I TE MENDUARIT MATEMATIK- 1;

ASPEKTET SPECIFIKE TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Tipi i orés: Zhvillim

Njésia mésimore: ZBATIME. PIKA E PRERJES SiE MESOREVE TE TREKENDESHIT Nr.: 7

Fjalét kyce: trekéndésh, kénde, ekuacioni i drejtézes, boshtet koordinative, mesoret, segmente, abshisa,
ordinata, paralele

Rezultati/et e té nxénit pér oré mésimore:
Nxénési/ja:
e  Vérteton nése Eshté trekéndésh kénddrejté trekénd€shi me pikat e dhéna.
Cakton kéndet q€ formojné drejtézat me boshtin e abshisave.
Pércakton pikén ku priten mesoret e trekéndéshit.
Shkruan ekuacionin e drejtézés me pikén dhe koeficient kéndor t€ dhéné.
Cakton ekuacionin e drejtéz€s q€ kalon népér nj€ piké dhe éshté paralele me boshtin koordinativ.

Kriteret e suksesit:

e Nése &shté dhéné trekéndéshi me kulme A(1; 0), B(—4; 3\/§) dhe C(Z; \/§), vérteton se ky trekéndésh éshté
kénddrejté.

e (Cakton kéndet qé drejtézat CA dhe CB formojné me boshtin e abshisave.

e Gjen pikén ku priten mesoret e trekéndéshit ABC me kulme né pikat A(2; 4), B(0; 6) dhe C(8; 2).

e Pér pikat dhe koeficientet kéndore t& dhéna (2; 2) dhe k=2; (3, 1) dhe k=-2; (1; 2) dhe k=0; (—1; 1) dhe k =—
1 shkruani ekuacionin e drejtézés.

e (Cakton ekuacionin e drejtézés q€ kalon né€pér pikat e dhéna dhe Eshté paralele me boshtin e abshisave dhe boshtin
e ordinatave.

Burimet, mjetet e konkretizimit dhe materialet mésimore: libri, tabela, shkumési/markeri
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Lidhja me léndét e tjera mésimore dhe/apo me ¢éshtjet ndérkurrikulare dhe situatat jetésore:
Arkitekturé
(Projeksionet)

PERSHKRIMI I METODOLOGJISE DHE VEPRIMTARITE E PUNES ME NXENES GJATE ORES MESIMORE

Pérshkrimi i metodologjisé:

TEKNIKAT

E Leximi né dyshe
R Di/Dua té di/Mésova
R Ditari dypjesésh

FAZAT E ORES

Evokim/Pjesa hyrése

Nga nxénésit kérkohet t& shprehin mendimet e tyre n€ lidhje me detyrén e dhéné, duke iu pérgjigjur kérkesave té detyrés, por duke
mos i diskutuar dhe duke mos dhéné komente né lidhje me ideté e tyre.

Detyré 1 B ]
Jepet trekéndéshi me kulme A(1; 0), B(—4; 3\/§) dhe C(2; \/§) (fig. 4.8). Dy
a) Té€ vértetohet se ABC &shté trekéndésh kénddre;jté. -H""\Hx
b) T€ gjenden kéndet q€ drejtézat CA dhe CB formojné me boshtin e abshisave. - Yo
B Sy
[ A T
Fig. 4.8

Realizim/Pjesa kryesore

Mésimdhénési i udhézon nxénésit té vizatojné njé tabelé t&€ ndaré né tri pjesé. Nxénésit lexojné mésimin dhe pastaj fillojné t&
plotésojné shtyllat e tabelés: shtylla e paré “DI”, nése ata kané njohuri pér até cfaré lexuan; shtylla e dyté “DUA TE DI”, nése ata
kané dicka t& panjohur dhe déshirojné t& diné rreth saj; dhe shtylla e treté “MESOVA”, e plotésojné nése ka pérgjigje dhe shkruajné
informacionet e reja q€ nxénésit kané marré gjaté leximit.

Shembulli 1
T& shkruhet ekuacioni i drejtéz€s, duke ditur pikat e prerjes sé saj me boshtet e koordinatave

A(a; 0) dhe B(0; b) (fig. 4.9). ¥
Zgjidhje b
H\._B

Kemi A(a; 0) dhe B(0; b). Ekuacioni i drejtézés AB &shté: \\\\

b .

— - — -0
XX _ Y J/A=>x a_y $z+)—/=1 g
Xg—%X4 Yg—Ya 0—a b—-0 a b
U.\h,_,_.._-_.v._-—-q_._./*\K o
Barazimi i fundit quhet ekuacioni i drejtézés né segmente. ?
Fig. 4.9

Shembulli 2
Gjeni pikén ku priten mesoret e trekéndéshit ABC, ku A(2; 4), B(0; 6) dhe C(8; 2).

Zgjidhje
Dimé se mesoret e trekéndéshit priten té tria né njé piké. Pér ta gjetur at€, mjafton té€ gjejmé pikén ku priten dy prej tyre.
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Gjejmé ekuacionin e mesores AM, si drejtéz qé kalon nga kulmi A dhe nga mesi M i brinjés BC (fig. 4.10). Koordinatat ¢ pikés M
jan€ M(4; 4) (Kontrolloni!). Ekuacioni i drejtézés AM, qé kalon népér dy pika t€ njohura, ésht€ y = 4 (Kontrolloni!).

y
Bl
=M
A
R
i
ol
i
Fig. 4.10
Gjejmeé tani ekuacionin e mesores BN, qé kalon nga kulmi B dhe nga mesi N i brinjés AC. Koordinatat e pikés N jané:
x = ? =5y= % = 3. Pra, N(5; 3). Ekuacioni i mesores BN, g€ kalon népér dy pika té njohura éshté g = )3%2 = -3x=5(@—

6), d.m.th. 3x + 5y — 30 = 0.

Koordinatat e pikés G t€ prerjes sé mesoreve t€ trekéndéshit ABC i gjejmé duke zgjidhur sistemin {Bx +5y—30=0

Marrim G(?; 4).

Reflektim/Pjesa pérfundimtare

Detyré 1
Té& shkruhet ekuacioni i drejtézés qé€ kalon nga pika e dhéné dhe ka koeficient kéndor t€ dhéné:
a) (2;2)dhek=2;b)(3; 1) dhe k=-2; ¢) (1;2)dhe k=0;d) (-1;-1) dhe k=—1.

Detyré 2

T& shkruhet ekuacioni i drejtézés:

a) paralele me boshtin e abshisave dhe qé kalon nga pika (—2; —1);
b) paralele me boshtin e ordinatave dhe g€ kalon nga pika (2; -3).

Nxénésit udhézohen té térheqin njé vijé vertikale né mes t€ fletores, ku né anén e majté do té shénojné detyrén e kérkuar dhe né€ anén
e djathté zgjidhjen e saj. Pastaj atyre u kérkohet té tregojné zgjidhjet e tyre dhe mésimdhénési mund t& béjé pyetje rreth zgjidhjes s¢&
detyrés kur dégjon njé koment. M€ pas mésimdhénési pyet nése ka nxénés qé¢ e kané zgjidhur njéjté detyrén dhe, nése ka, kérkon edhe
nga ata komentet e tyre. Né fund, mésimdhénési mund t€ b&jé edhe disa pyetje t& pérgjithshme pér t€ shikuar nése nxénésit e kané
kuptuar detyrén.

VLERESIMI I NXENESVE

e  Vlerésimi i punés individuale t&€ nxénésve gjaté orés mésimore.

DETYRAT DHE PUNA E PAVARUR

1. Té gjenden pikat e prerjes sé drejtézés 3x — 2y + 6 = 0 me boshtet koordinative.
2. Né fig. 4.11 té gjenden ekuacionet e drejtézave d;; d> dhe ds. 1y

Fig. 4.11

Reflektimi pér rrjedhén e orés mésimore

e Zgjedhja e mésimdhénésit sa i pérket rrjedhés s€ orés mésimore.
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PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE

Mésimdhénési/ja: Data:

ASPEKTET E PERGJITHSHME TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Fusha kurrikulare: MATEMATIKA Lénda: MATEMATIKE Shkalla e kurrikulés: VI Klasa: 12

Tema (nga plani dymujor): Rezultati i té nxénit té temés (nga plani dymujor):

-Arsyeton n€ ményré analitike pozitén e dy drejtézave né

PIKA DHE DREJTEZA NE PLANIN rrafsh.
KOORDINATIV -Interpreton né trajtén gjeometrike pozitén e dy drejté€zave né
rrafsh.

-Njehson kéndin ndérmjet dy drejtézave.

-Gjen ekuacionin e drejtézés qé kalon népér dy pika t€ dhéna
né rrafsh.

-Zgjidh probleme té thjeshta gjeometrike duke i shndérruar ato
né probleme analitike.

Rezultatet e té nxénit pér kompetencat kryesore té shkallés (té synuara):

1. KOMPETENCA E KOMUNIKIMIT DHE E TE SHPREHURIT: 1.9; II. KOMPETENCA E TE MENDUARIT: 11.1.,5;
III. KOMPETENCA E TE NXENIT: 111.2,3.4; IV. KOMPETENCA PER JETE, PER PUNE DHE PER MJEDIS:1V.5;

Rezultatet e fushés sé kurrikulés (té synuara):

3. KOMUNIKIMI NE/PERMES MATEMATIKES- 1; 5. PERFAQESIMET MATEMATIKE- 1; 7. STRUKTURIMI I TE
MENDUARIT MATEMATIK- 1;

ASPEKTET SPECIFIKE TK PLANIT TE ORES MESIMORE

Tipi i orés: Ushtrime

Njésia mésimore: KUSHTET E PARALELIZMIT DHE PINGULTISE SE DY DREJTEZAVE Nr.: 8

Fjalét kyce: paralele, pingule, drejtéza, vektoré drejtues, ekuacion, koordinata, brinjé

Rezultati/et e té nxénit pér oré mésimore:
Nxénési/ja:
e Cakton vektorét drejtues té drejtézave t€ dhéna.
e Arsyeton pozitén e drejtézave t€ dhéna.
e Shkruan ekuacionet e brinjéve té paralelogramit.
e Cakton koordinatat e pikés s€ caktuar né paralelogram.
e Vérteton pozitén e drejtézave.

Kiriteret e suksesit:

e Nése jan€ dhéné drejtézat 2x — 3y = 0 dhe 2x — 3y + 4 = 0, cakton vektorét drejtues té tyre.
Arsyeton nése jané paralele apo pingule drejté€zat 2x — 3y = 0 dhe 2x — 3y +4 =0.
Shkruan ekuacionin e brinjéve té paralelogramit ABCD té€ dhéna me kulme A(2, —1); B(4, 3) dhe D(-2, 5).
Cakton koordinatén e pikés C né paralelogramin e dhéné ABCD.
Vérteton se drejtézat 5x —y + 1 =0 dhe 10x — 2y + 3 =0; 3x — 4y + 6 =0 dhe 4x + 3y — 1 =0 a jané paralele apo
pingule.

Burimet, mjetet e konkretizimit dhe materialet mésimore: tabela, markeri/shkumési, materiale ndihmése pér
nxénés (fleta punuese), vizore

Lidhja me léndét e tjera mésimore dhe/apo me ¢éshtjet ndérkurrikulare dhe situatat jetésore:
Ndértimtari
(Objektet)
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PERSHKRIMI I METODOLOGJISE DHE VEPRIMTARITE E PUNES ME NXENES GJATE ORES MESIMORE

Pérshkrimi i metodologjisé:
TEKNIKAT
E Stuhi mendimesh

R Di/Dua té di/Mésova
R Rishikim né grupim

FAZAT E ORES

Evokim/Pjesa hyrése
Meésimdhénési paraqet detyrén para nxénésve. Ata do t€ punojné né ¢ift duke i hedhur mendimet e tyre né lidhje me detyrén né letér
dhe pastaj i shkémbejné me shokét. Mésimdhénési shkruan né tabelé té gjitha ideté e nxénésve.

Detyré 1

Jepen drejtézat 2x — 3y = 0 dhe 2x — 3y +4 =0.
a) Gjeni vektorét drejtues té tyre.

b) A jané paralele apo pingule kéto drejtéza?

Realizim/Pjesa kryesore

Meésimdhénési i udhézon nxénésit t&€ vizatojné njé€ tabelé t€ ndaré né tri pjesé. Nxénésit lexojné mésimin dhe pastaj fillojné t&
plotésojné shtyllat e tabelés: shtylla e paré “DI”, nése ata kané njohuri pér até cfaré lexuan; shtylla e dyté “DUA TE DI”, nése ata
kané digka t& panjohur dhe déshirojné t& diné rreth saj; dhe shtylla e treté “MESOVA”, e plotésojné nése ka pérgjigje dhe shkruajné
informacionet e reja qé kané marré gjaté leximit.

.= a
Vektori OP = ( b
Ekuacioni mé i thjeshté i drejtéz€s y = kx + t mund té shkruhet edhe ndryshe.

y=kx+t =>x—10=y—_t. i 4

), i cili &shté paralel me drejtézén % = % quhet vektor drejtues i drejtézés.

=

k
Ky ekuacion paraget drejtézén qé kalon nga pika (0; t)

dhe ka pér vektor drejtues vektorin 7= (Ilc)

Fig. 4.12a

Kur drejtéza éshté paralele me boshtin Ox, vektori drejtues i saj Kur drejtéza €shté paralele me boshtin Oy,
shtrihet né boshtin Oy. vektori drejtues i saj shtrihet né boshtin Ox.

¥ ¥
Ml\-{"ﬂ.}'"]
di M, (x,,¥
I
wilis]
(o] !d X (a] ;"_-
Fig. 4.12b Fig. 4.12¢
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1. Jepen dy drejtéza me ekuacione t€ pérgjithshme a;x + by + ¢; = 0 dhe axx + bay + ¢, = 0, me koeficiente prané ndryshoreve, t&
ndryshme nga 0.

. . . .— _(=b)\ — _(—D
Vektorét drejtues t€ tyre jané pérkatésisht v; = ( a 1) s Uy = ( 2).
1

a
a) Drejtézat kané t€ njéjtin drejtim (jané paralele ose pérputhen), atéheré dhe vetém atéheré kur vektorét drejtues té tyre jané kolinearé
d.m.th. kur _—::1 = % Késhtu, qé kéto dy drejtéza t€ kené té njéjtin drejtim, duhet e mjafton qé Z—l = %.
U2 2 2 2

b) Drejtézat jané pingule at€heré dhe vetém atéheré kur vektorét drejtues té tyre jané pingulé, d.m.th. kur (=by) - (-b2) + a;-a, =0,
d.m.th. kur a;-a; + b1 b, =0.

. . . . 1 — 1 .
2. Jepen drejtézat di: y = kix + t; dhe da: y = kox + to. Vektorét drejtues té tyre jané pérkatésisht v; = (k ) dhe v, = <k ) Kemi:
1 2
S
dilld,ev v, ®-=—k =k,
dild, b 17 ev =01 -1+k k =0k k=-1ek =——

1

Si pérfundim:

Kur drejtézat jané dhéné me
ekuacione me koeficient
kéndor

— —_

= ar N ~
Dy drejtéza jané // Dy drejtéza jané pingule \\
paralele atéheré dhe < atehere dhe vetém

vetém atéheré kur \ atéheré kur ki-k» = -1 )
\\Iﬁy \\ < » //
Shembulli 1

Né fig. 4.13, ABCD é&shté paralelogram. Jepen tri kulme té tij: A(2, —1); B(4, 3) dhe D(-2, 5).
a) Té€ shkruhen ekuacionet e brinjéve té tij.
b) T¢€ gjenden koordinatat e kulmit C.

D G
Zgjidhje / /
A B

Kemi:

a) Ekuacioni i brinjés AB éshté: Fig. 4.13
X=X Y—Ya x—2 y+1
Xg—X4 Yp—Ya 4—2 3+1
Né ményré analoge, gjejmé ekuacionin e brinjés AD. Kemi: AD: 3x +2y—-4=0

s . . o .om _ (XB T Xa\ _ (4—-2\ _ (2 . . . .
Gjejmé koordinatat e vektorit AB. Kemi: AB = (YB _ )’A) = (3 + 1) = ( 4) , ky vektor shérben si vektor drejtues pér DC.

=>AB:2x —y—-5=0

Atéheré, kemi: XTH = yT_S =>DC:2x—y+9=0.

Né ményré analoge, gjendet ekuacioni i brinjés BC. Kemi: BC: 3x + 2y — 18 =0.
b) Koordinatat e kulmit C gjenden si piképrerje e brinjéve DC dhe BC. Kemi:

2x—y+9=0 x=0 .
C'{3x+2y—18:0 :‘{ = 9= C0:9).

Reflektim/Pjesa pérfundimtare

Nxénésit ndahen né grupe varésisht prej numrit té tyre.

Mésimdhénési i shpérndan secilit grup nga njé fleté, né t€ cilén shtrohet detyra e kérkuar. Pastaj, kur grupet ta kryejné punén né fletat
e tyre, fletat pércillen nga njéri grup te tjetri derisa t€ gjitha grupet t'i shkruajn€ mendimet e tyre lidhur me detyrén apo t’i plotésojné
mendimet qé€ 1 kané dhéné grupet tjera.

Detyré 1
A jang paralele apo pingule drejtézat:
a)5x—y+1=0dhe 10x—-2y+3=0; b)3x—4y+6=0dhe4x+3y—1=0.
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VLERESIMI I NXENESVE

e Vlerésimi i aktivitetit t&€ nxénésve gjaté orés mésimore dhe punés s€ tyre né grup.

DETYRAT DHE PUNA E PAVARUR

1. Jepet trekéndéshi me kulme A(0; 3), B(2; —1) dhe C(—4; 1).

a) T¢ shkruhen ekuacionet e brinjéve té tij.

b) Té shkruhet ekuacioni i drejtézés d,, e cila kalon nga kulmi A dhe éshté paralele me brinjén BC.
¢) T¢€ shkruhet ekuacioni i drejtéz€s d,, e cila kalon nga pika B dhe &shté paralele me brinjén AC.
d) T¢€ gjendet piképrerja e drejtézave d; dhe d».

Reflektimi pér rrjedhén e orés mésimore

e Zgjedhja e mésimdhénésit sa i pérket rrjedhés sé orés mésimore.
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PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE

Mésimdhénési/ja: Data:

ASPEKTET E PERGJITHSHME TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Fusha kurrikulare: MATEMATIKA Lénda: MATEMATIKE Shkalla e kurrikulés: VI Klasa: 12

Tema (nga plani dymujor): Rezultati i té nxénit té temés (nga plani dymujor):

-Arsyeton n€ ményré analitike pozitén e dy drejtézave né

PIKA DHE DREJTEZA NE PLANIN rrafsh.
KOORDINATIV -Interpreton né trajtén gjeometrike pozitén e dy drejt€zave né
rrafsh.

-Njehson kéndin ndérmjet dy drejtézave.

-Gjen ekuacionin e drejtézés qé kalon népér dy pika t€ dhéna
né rrafsh.

-Zgjidh probleme té thjeshta gjeometrike duke i shndérruar ato
né probleme analitike.

Rezultatet e té nxénit pér kompetencat kryesore té shkallés (té synuara):

1. KOMPETENCA E KOMUNIKIMIT DHE E TE SHPREHURIT: 1.9; II. KOMPETENCA E TE MENDUARIT: 11.1.,5;
III. KOMPETENCA E TE NXENIT: 111.2,3.4; IV. KOMPETENCA PER JETE, PER PUNE DHE PER MJEDIS:1V.5;

Rezultatet e fushés sé kurrikulés (té synuara):

1. ZGJIDHJA E PROBLEMEVE- 1; 3. KOMUNIKIMI NE/PERMES MATEMATIKES- 1: 5. PERFAQESIMET MATEMATIKE-
1; 7. STRUKTURIMI I TE MENDUARIT MATEMATIK- 1;

ASPEKTET SPECIFIKE Ti PLANIT TE ORES MESIMORE

Tipi i orés: Zhvillim

Njésia mésimore: EKUACIONI I DREJTEZES QFE KALON NGA NJE PIKE E DHENE PARALEL
OSE PINGUL ME NJE DREJTEZ TE DHENE Nr.: 9

Fjalét kyce: ekuacion, drejtéz, paralele, pingule, koeficient kéndor, ortogendra e trekéndéshit

Rezultati/et e té nxénit pér oré mésimore:
Nxénési/ja:
e Cakton ekuacionin e drejtézés q€ kalon népér njé pik€ dhe €shté paralele apo pingule me drejtézén e dhéné.
e Gjen ortogendrén e trekénd€shit t& dhéné me kulmet e tij.
e Pércakton ekuacionet e drejtézave qé kalojné népér njé piké dhe jané paralele apo pingule me drejtézat ¢ dhéna.

Kriteret e suksesit:
e Cakton ekuacionin e drejt€zés q€ kalon népér pikén A(3, 4) dhe éshté paralele me drejté€zén x + 2y — 5 =0.
e Cakton ekuacionin e drejté€zés qé€ kalon népér pikén A(3, 4) dhe éshté pingule me drejtézén 4x — 3y + 10 = 0.
e Ng trekéndéshin ABC me kulme A(1; 3), B(2; 4) dhe C(3; 6) gjej ortogendrén e atij trekéndéshi.
e Shkruaj ekuacionin e drejtéz€s qé kalon nga pika A(1; 3) dhe q€ &shté paralele me drejtézén y =2x — 1.
e Shkruaj ekuacionin e drejtéz€s qé kalon nga pika me koordinata (3; 2) dhe qé €shté pingule me drejtézén
y=3x-1.

Burimet, mjetet e konkretizimit dhe materialet mésimore: tabela, markeri/shkumési, fleta té gatshme punuese

Lidhja me Iéndét e tjera mésimore dhe/apo me c¢éshtjet ndérkurrikulare dhe situatat jetésore:
Fiziké
(Vektorét)
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PERSHKRIMI I METODOLOGJISE DHE VEPRIMTARITE E PUNES ME NXENES GJATE ORES MESIMORE

Pérshkrimi i metodologjisé:
TEKNIKAT
E Stuhi mendimesh

R Di/Dua té di/Mésova
R Ditari dypjesésh

FAZAT E ORES

Evokim/Pjesa hyrése

Mésimdhénési shpérndan detyrat para nxénésve. Ata do t& punojné né ményré individuale, duke i zgjidhur detyrat né fletat e tyre
punuese.

Detyré 1

Shkruani ekuacionin e drejtézés qé kalon nga pika A(3, 4) dhe éshté:
a) paralele me drejtézén x + 2y — 5 =0.

b) pingule me drejtézén 4x — 3y + 10 =0.

Realizim/Pjesa kryesore

Meésimdhénési i udhézon nxénésit t€ vizatojné nj€ tabelé t€ ndaré né tri pjes€. Nxénésit lexojné mésimin dhe pastaj fillojné€ té
plotésojné shtyllat e tabelés: shtylla e paré “DI”, nése ata kané njohuri pér até cfaré lexuan; shtylla e dyté “DUA TE DI”, nése ata
kané dicka té panjohur dhe déshirojné t& diné rreth saj; dhe shtylla e treté “MESOVA”, e plotésojné nése ka pérgjigje dhe shkruajné
informacionet e reja qé kané marré gjaté leximit.

I. Né fig. 4.15 &shté dhéné drejtéza me ekuacion y = kx + t dhe pika Mo(xo,)0), € cila nuk ndodhet né té&. Kérkohet ekuacioni i
drejtézés di, e cila kalon nga pika My dhe éshté paralele me drejtézén d.

y

/.d 4 Drejtézat d dhe d; jané paralele. Q& kétej rrjedh se koeficienti kéndor i drejtézés d; éshté k.
/// /«” Ekuacioni i saj éshté: y — yo = k(x — x0).
My shenim.
23 4 g 4 N& qofté se drejtéza d jepet me ekuacionin ax + by + ¢ = 0, kemi k = — %.
. ol 7 — = Duke zévendésuar né€ formulén e rgésipérme, kemi:
Y= Yo =~ (x—xp)osealx —xo) +b(y —yo) =0
Fig. 4.15

II. Né fig. 4.16 &shté dhéné drejtéza d me ekuacion y = kx + t dhe pika Mo(xo; »0), e cila nuk ndodhet né té. Kérkohet ekuacioni i
drejtézés di, e cila kalon nga pika My dhe éshté pingule me drejtézén d.

d, '! " Meqé drejtéza d; éshté pingule me drejtézén d, koeficienti kéndor i saj éshté — %
N s Atéherg, ekuacioni i drejtézés d; éshté: y —y, = — % (x —x0) (1).
Shénim.
o] WM Né qofté se drejtéza d jepet me ekuacionin ax + by + ¢ =0, kemi k = — %.
T Duke zévendésuar né ekuacionin (1), kemi: y — y, = Z(x — X,) ose x_axo = %.
Fig. 4.16
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Shembulli 1
Gjeni ortogendrén e trekéndéshit ABC, ku A(1; 3), B(2; 4) dhe C(3; 6).

Zgjidhje

Ortogendra e trekéndéshit Eshté pika ku priten té tria lartésité e tij. Mjafton t€ gjejmé ekuacionet e dy lartésive dhe pikén e prerjes sé
tyre.

Pér té gjetur ekuacion e lartésisé AH (fig. 4.17), qé del nga kulmi A pingule me BC, gjejmé fillimisht koeficientin kéndor t&€ BC.
Shkruajmé:

kpe =222 = = = 2. Koeficienti kéndor i AH éshté kay = —> dhe ekuacioni i AH éshté: c
2741 -
1
y—3=—E(x—l)$2y—6=—(x—1)$x+2y—7=0 K
Pér té gjetur ekuacion e lartésisé CP, q€ del nga kulmi C pingule me AB, gjejmé fillimisht P B
koeficientin kéndor t&¢ AB. Shkruajmé:
kap = 3= = 1. Koeficienti kéndor i CP éshté kep = —1 dhe ekuacioni i CP &shté:
y—6=—1(x—3)=>x+y-9=0. Fig. 4.17
Koordinatat e ortogendrés i gjejmé duke zgjidhur sistemin e formuar nga ekuacionet e
(x+2y—-7=0 P
AH dhe CP: {x +y-9=0" Ato jané (11; -2).

Reflektim/Pjesa pérfundimtare

Nxénésit né fletat punuese fillojné t€ zgjidhin detyrat, ku né anén e majté kan€ detyrén e kérkuar dhe né anén e djathté kryejné
zgjidhjen e saj. Pas zgjidhjes s€ detyrave nga ana e tyre, mésimdhénési i grumbullon detyrat e tyre pér vlerésim t€ métutjeshém.

Detyré 1

T& shkruhet ekuacioni i drejtéz€s q€ kalon nga pika A(1; 3) dhe &sht€ paralele me drejtézén y = 2x — 1.
Detyré 2

T& shkruhet ekuacioni i drejtézés qé kalon nga pika (3; 2) dhe &shté pingule me drejtézén y = 3x — 1.

VLERESIMI I NXENESVE

e Vlerésimi i punés individuale t& nxénésve.

DETYRAT DHE PUNA E PAVARUR

1. Jepet drejtéza me ekuacion 5x —y + 1 = 0. T€ gjenden:

a) pikat e prerjes s€ saj me boshtet e koordinatave;

b) ekuacionet e pinguleve ndaj késaj drejtéze né kéto pika.

2. Pér ¢’vleré t€ m, drejtézat 3x — 4y + 15 =0, 5x + 2y — 1 = 0 dhe mx — y = 0 priten né njé piké&?

Reflektimi pér rrjedhén e orés mésimore

® Zgjedhja e mésimdhénésit sa i pérket rrjedhés s€ orés mésimore.
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PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE

Mésimdhénési/ja: Data:

ASPEKTET E PERGJITHSHME TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Fusha kurrikulare: MATEMATIKA Lénda: MATEMATIKE Shkalla e kurrikulés: VI Klasa: 12

Tema (nga plani dymujor): Rezultati i té nxénit té temés (nga plani dymujor):

-Interpreton né trajtén gjeometrike pozitén e dy drejtézave né

PIKA DHE DREJTEZA NE PLANIN rrafsh.

KOORDINATIV -Njehson kéndin ndérmjet dy drejtézave.
-Gjen ekuacionin e drejtézés q€ kalon népér dy pika té€ dhéna
né rrafsh.

-Zgjidh probleme té thjeshta gjeometrike duke i shndérruar ato
né probleme analitike.

Rezultatet e té nxénit pér kompetencat kryesore té shkallés (té synuara):

L. KOMPETENCA E KOMUNIKIMIT DHE E TE SHPREHURIT: 1.9; II. KOMPETENCA E TE MENDUARIT: II.1.5;
III. KOMPETENCA E TE NXENIT: 111.2,3.4; IV. KOMPETENCA PER JETE, PER PUNE DHE PER MJEDIS:1V.5;

Rezultatet e fushés sé kurrikulés (té synuara):

1. ZGJIDHJA E PROBLEMEVE- 1; 3. KOMUNIKIMI NE/PERMES MATEMATIKES- 1; 5. PERFAQESIMET MATEMATIKE-
1; 7. STRUKTURIMI I TE MENDUARIT MATEMATIK- 1;

ASPEKTET SPECIFIKE Ti PLANIT TE ORES MESIMORE

Tipi i orés: Zhvillim

Njésia mésimore: ZBATIME. EKUACIONI I PERMESORES SE SEGMENTIT Nr.: 10

Fjalét kyce: mesi i segmentit, ekuacioni i drejtézes, pika, pingule, koordinata, pérgjysmore, pika simetrike,
origjina, gendra, rrethi i jashtéshkruar

Rezultati/et e té nxénit pér oré mésimore:
Nxénési/ja:
e Pér segmentin e dhéné, gjen mesin e tij.
Arsyeton se ¢faré paraqget ekuacioni i drejtézés g€ Eshté pingule me njé drejtéz dhe kalon népér pikén e mesit.
Shkruan ekuacionin e pérmesores sé¢ segmentit.
Pér pikat e dhéna, cakton gendrén e rrethit té jashtéshkruar t€ trekéndéshit té caktuar.
Gjen simetriken e origjinés s€ koordinatave kundrejt drejtézés x +y —4 =0.

Kriteret e suksesit:

e Nése jané dhéné pikat A(2; 5), B(4; 7), cakton mesin e segmentit gé formojné ato pika.

e Pér ekuacionin e drejtézés q€ éshté pingule me drejtézén AB dhe q€ kalon népér mesin e segmentit t& caktuar,
arsyeton se ¢faré paraget ai ekuacion.

e Cakton ekuacionin e pérmesores d t&€ segmentit AB me kulme A(—1; 4) dhe B(3; 2).

e Né trekéndéshin ABC, me kulme A(1; 1), B(3; 3) dhe C(4; 0), cakton gendrén e rrethit t€ jasht€shkruar
trekéndéshit ABC.

e Gjej simetriken e origjinés sé koordinatave kundrejt drejtézés x +y —4 = 0.

Burimet, mjetet e konkretizimit dhe materialet mésimore: tabela, markeri/shkumési, fleta té gatshme punuese

Lidhja me léndét e tjera mésimore dhe/apo me c¢éshtjet ndérkurrikulare dhe situatat jetésore:
Edukaté fizike
(Fusha e basketbollit)
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PERSHKRIMI I METODOLOGJISE DHE VEPRIMTARITE E PUNES ME NXENES GJATE ORES MESIMORE

Pérshkrimi i metodologjisé:
TEKNIKAT

E Stuhi mendimesh
R Ditari dypjesésh
R Ditari dypjesésh

FAZAT E ORES

Evokim/Pjesa hyrése

Meésimdhénési shpérndan detyrat para nxénésve. Ata do té punojné€ né€ ményré individuale, duke i zgjidhur detyrat né fletat e tyre
punuese.

Detyré 1

Jepen pikat A(2; 5) dhe B(4; 7).

a) Gjeni mesin M té segmentit AB.

b) Shkruani ekuacionin e drejtézés qé €shté pingule me drejtézén AB dhe kalon nga pika M. Si quhet ajo?

Realizim/Pjesa kryesore

Nxénésit né fletat punuese fillojné té zgjidhin detyrat, ku né anén e majté kané detyrén e kérkuar dhe n€ anén e djathté kryejné
zgjidhjen e saj. Pas zgjidhjes s¢ detyrave nga ana e tyre, mésimdhénési i grumbullon detyrat e tyre pér vlerésim t€ métutjeshém.

Shembulli 1
T& shkruhet ekuacioni i pérmesores d té segmentit AB me kulme A(—1; 4) dhe B(3; 2) (fig. 4.18).

Zgjidhje:

Pérmesorja d e segmentit AB kalon nga mesi M i segmentit dhe éshté pingule me té.

Gjejmé fillimisht koordinatat e pikés M. Kemi:
xy =8 = 2B L dhe yy = P22 =2 = 3 5 M(1; 3).

Gjejmé ekuacionin e segmentit AB. Kemi:
X=X - x+1 -4
XA YA B Y ABix+2y—7=0
XB—XA YB—YA 3+1 2—4
X=X _ y=yo _ X1 _ y-3

Ekuacioni i pérmesores d t&€ segmentit AB &shté: =TS =D d:i2x—y+1=0.

=]

Fig.4.18

Shembulli 2
Gjeni gendrén e rrethit t€ jashté€shkruar trekéndéshit ABC, ku A(—4; 0) B(0; 4) dhe C(4; 0) (fig. 4.19).
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& B Zgjidhje:

Gjejmé ekuacionet e dy prej pérgjysmoreve dhe pikén e prerjes sé tyre.
_ xatxp _ —4+0 yatyp _ 440 _

B : ¢« Mesi M i segmentit AB ka koordinata: x,; = S =, = —2dhe yy = = 2 =
& M(-2,2).
Fig.4.19
Drejtéza AB ka koeficient kéndor k,p = % = 1. Koeficienti kéndor i pérmesores s¢ segmentit AB &shté —1. Ekuacioni i késaj
pérmesoreje Eshté y —2 =— (x + 2), dm.th. x + y = 0.
Koeficienti kéndor i drejtézés BC €shté kg, = % = —1. Pérmesorja e segmentit BC ka koeficient kéndor 1. Mesi N i segmentit BC
ka koordinata: xy = % = 02;4 =2dheyy = @ = 4%0 = 2 = N(2,2). Ekuacioni i pérmesores s¢ segmentit BC &shté y —2 =

(x—2), dm.th. y=x.

. . . . . . . . . M = 0
Koordinatat e gendrés sé rrethit té jashté€shkruar trekéndéshit i gjejmé duke zgjidhur sistemin {x : Y

e rrethit t€ jashtéshkruar trekéndéshit ABC &shté O(0; 0).

= x = 0;y = 0. Pra, gendra

Shembulli 3
T& gjendet pika simetrike e pikés M(3; —2) né€ lidhje me drejtézén qé kalon nga pikat A(1; 3) dhe B(—1; 5). ( fig. 4.20)

b Zgjidhje
\ __— Kérkohen koordinatat e pikés N. Meqé pikat M dhe N jané simetrike né lidhje me drejtézén AB, kemi MN L
e " ABdhe ME=EN.
— : \ Gjejmé fillimisht ekuacionin e drejtéz€s AB (ekuacioni i drejtézés q€ kalon népér dy pika t&é dhéna):

% X=Xy _Y—Ya x—1 y-3
B xB—xA_yB—yA -1-1 5-3
Gjejmé ekuacionin e drejtézés MN (ekuacioni i drejtézés qé kalon nga njé piké e dhéné pingule me njé
ﬂ:w:ﬂ%—y”éMN:x—y—S:O

>AB:x+y—4=0

drejtéz té dhéné): - . =

. . . . . +y—4=0 xX=3
Gjejmé piképrerjen E t€ drejtézave AB dhe MN. Kemi: E: {x y N> 2 =S E (2' - l).
x—y—5=0 y = _1
2

Sé fundi, gjejmé koordinatat e pikés N, simetrike té pikés M, duke ditur se pika E éshté mesi i segmentit MN. Kemi:

+
xE:% =x, =2-Xx, — X, :2-%—3:6
_Yu Ty

E

5 :>yN:2-yE—yM=2-(—%)+2=lngakuN(6; )

Reflektim/Pjesa pérfundimtare

Nxénésit né fletat punuese fillojné t& zgjidhin detyrat, ku né anén e majté kané detyrén e kérkuar dhe n€ anén e djathté kryejné
zgjidhjen e saj. Pas zgjidhjes s¢ detyrave nga ana e tyre, mésimdhénési i grumbullon detyrat pér vleré€sim t€ métutjeshém.

Detyré 1

Gjeni gendrén e rrethit t€ jashtéshkruar trekéndéshit ABC, ku A(1; 1), B(3; 3) dhe C(4; 0).
Detyré 2

Gjeni simetriken e origjinés sé koordinatave kundrejt drejtézés x +y —4 =0.

VLERESIMI I NXENESVE

e  Vlerésimi i punés individuale t&€ nxénésve.

DETYRAT DHE PUNA E PAVARUR
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1. Jepet trekéndéshi me kulme A(0; 3); B(2; —1) dhe C(—4; 1).
a) Té€ shkruhen ekuacionet e brinjéve té tij.

b) T€ shkruhen ekuacionet e pérmesoreve té brinjéve t€ tij.
c) T&€ vértetohet se t€ tria p€rmesoret priten né njé piké dhe té gjenden koordinatat e késaj pike.

Reflektimi pér rrjedhén e orés mésimore

® Zgjedhja e mésimdhénésit sa i pérket rrjedhés s€ orés mésimore.
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PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE

Mésimdhénési/ja: Data:

ASPEKTET E PERGJITHSHME TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Fusha kurrikulare: MATEMATIKA Lénda: MATEMATIKE Shkalla e kurrikulés: VI Klasa: 12

Tema (nga plani dymujor): Rezultati i té nxénit té temés (nga plani dymujor):

-Interpreton né trajtén gjeometrike pozitén e dy drejtézave né

PIKA DHE DREJTEZA NE PLANIN rrafsh.

KOORDINATIV -Njehson kéndin ndérmjet dy drejtézave.
-Gjen ekuacionin e drejtézés q€ kalon népér dy pika té€ dhéna
né rrafsh.

-Zgjidh probleme té thjeshta gjeometrike duke i shndérruar ato
né probleme analitike.

Rezultatet e té nxénit pér kompetencat kryesore té shkallés (té synuara):

L. KOMPETENCA E KOMUNIKIMIT DHE E TE SHPREHURIT: 1.9; II. KOMPETENCA E TE MENDUARIT: II.1.5;
III. KOMPETENCA E TE NXENIT: 111.2,3.4; IV. KOMPETENCA PER JETE, PER PUNE DHE PER MJEDIS:1V.5;

Rezultatet e fushés sé kurrikulés (té synuara):

3. KOMUNIKIMI NE/PERMES MATEMATIKES- 1: 5. PERFAQESIMET MATEMATIKE- 1: 7. STRUKTURIMI I TE
MENDUARIT MATEMATIK- 1;

ASPEKTET SPECIFIKE Ti PLANIT TE ORES MiESIMORE

Tipi i orés: Zhvillim

Njésia mésimore: KENDI NDERMJET DY DREJTEZAVE Nr.: 11

Fjalét kyce: drejtéza, vektoré drejtues, kénd, tangjent, kénd i ngushté, kénd i gjeré

Rezultati/et e té nxénit pér oré mésimore:
Nxénési/ja:
e (Cakton vektorét drejtues dhe kéndin ndérmjet drejtézave.
e Pércakton kéndin e ngushté ndérmjet drejtézave.
e Pércakton kéndin e gjer€ ndérmjet drejtézave.
Kriteret e suksesit:
e Pérdrejtézatx —y + 5 =0 dhe x + y — 1 = 0, cakton vektorét drejtues dhe kéndin ndérmjet atyre drejtézave
e Cakton kéndin e ngushté ndérmjet drejtézave y = v/3x — 7 dhe y = —/3x + 4.
e Cakton kéndin e gjeré ndérmjet drejtézave y =3x dhe y = 2x + 5.

Burimet, mjetet e konkretizimit dhe materialet mésimore: libri, tabela, shkumési/markeri, fleta shuméngjyréshe

Lidhja me léndét e tjera mésimore dhe/apo me c¢éshtjet ndérkurrikulare dhe situatat jetésore:
Aerodinamika
(Lévizja e aeroplanéve)

PERSHKRIMI I METODOLOGJISE DHE VEPRIMTARITE E PUNES ME NXENES GJATE ORES MESIMORE

Pérshkrimi i metodologjisé:
TEKNIKAT

E Bashkébisedim
R Leksion i pérparuar
R Diskutim né cift
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FAZAT E ORES
Evokim/Pjesa hyrése

Mésimdhénési shkruan detyrén né tabelé dhe nxénésit bashkébisedojné pér detyrén dhe japin argumentet pér mendimet e tyre,t€ cilat
shénohen né tabelé nga ana e mésimdhénésit.
Pastaj mésimdhénési fillon té€ shpjegon njésiné pér té cilén béhet fjalé.

Detyré

Jepen drejtézatx —y+5=0dhex+y—1=0.
a) Gjeni vektorét drejtues t€ tyre.
b) Gjeni kéndin ndérmjet drejtézave.

Realizim/Pjesa kryesore
Nxénésit bashkohen né€ dyshe dhe, sé bashku, shqyrtojné zgjidhjen e detyrés. Pastaj mé€simdhénési i udhézon qé t’iu tregojné edhe t&
tjeréve né grup ato qé kané gjetur dhe ideté i shkémbejné mes tyre. Né tabel€ shénohen zgjidhjet e nxénésve dhe kérkohet prej tyre té

lexojné pjesén e leksionit (mésimit) dhe t€ plotésojné listat e tyre me ide té reja, gjaté leximit té leksionit.

Jepen drejtézat d; dhe d, me ekuacione: di: y = kix + t; dhe da: y = kox + t (fig. 4.21). Kérkohet kéndi ¢ ndérmjet tyre.

d
¥ e

o

of
Fig.4.21

. . 1 . . 1 .
Drejtéza d; éshté paralele me vektorin v, = (k ) dhe drejtéza d, éshté paralele me vektorin v, = (k ) Né kété ményré, kéndi
1 2

ndérmjet drejtézave d; dhe d, &shté i barabarté me kéndin ndérmjet vektoréve vi dhe v2. Kemi: cos ¢ = I?JVIIT; 5 Porv, v, =1"
11"1v2
14ky-ky=1+ky -k, dhe |D;| =/1+k? |9, =+/1+k3, nga ku del q&é cos¢p = % Kjo formulé nuk éshté e
1+k?- [1+k3
pérshtatshme pér llogaritje.
Vértetohet qé nga formula cos¢ = ——2*2__ rriedh formula tgp = + |M
[1+12- [1412 ke
Vértetim
e 1 (kD) (+kE) L 1tk kKRS -(Ltkgkp)?
Kemi: tg”¢ = cos2¢ T (1+kgkp)? - (1+kq k)2 -
1+k2+k2+k?-k2—1—2k -k,—k? -k k?—2k, -k, +k3 (ky — k)? K
- (A +ky - k)2 T Atk kp)? Atk k2 B
_ k1—ka
tgp ==+ |1+k1‘k2

Né qofté se né kété barazim marrim shenjén (+), atéher€ kemi gjetur kéndin e ngushté ndérmjet dy drejtézave dhe né qofté se marrim
shenjén (—), kemi gjetur kéndin e gjeré ndérmjet tyre.

Shembulli 1
Jepen drejtézat di: y=mx—3;d: y=2x+3;ds: y=—x—1 dheds: y=4x+ 1.
Kéndi i ngushté ndérmjet dy drejtézave t€ para Eshté i barabarté me kéndin e ngushté ndérmjet dy drejtézave té tjera. T€ gjendet m.

Zgjidhje

Gjejmé kéndin e ngushté o ndérmjet drejtézave ds dhe ds. Kemi: tga = L s g

5
1+kqk,  1+(=1)4 -3 3
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m—2
Gjejmé kéndin e ngushté B ndérmjet dy drejtézave té para. Kemi: tg ff = o om.
+4im
m-2 5 11
Por o = = tga = tgf nga ku: o=, >3m-6= 5+10m =>m = -

Reflektim/Pjesa pérfundimtare

Nxénésit diskutojné né ¢ifte mbi zgjidhjen e detyrave, nxjerrin pérfundimet, krahasojné zgjidhjet dhe diskutojné pér ndonjé
mospérputhje mes tyre, dhe né fletat shuméngjyréshe shénojné zgjidhjet pérfundimtare té detyrave. Pas bashkébisedimit,
mésimdhénési angazhon njérin prej nxénésve qé jané né ¢ift pér té dhéné zgjidhjen e detyrave dhe pérfundimet e nxjerra gjaté
diskutimit. Secili prej nxénésve pérfagésues té cifteve né tabelé, vendosin fletat shuméngjyréshe me zgjidhjet e tyre, t€ cilat né fund
mblidhen nga mésimdhénési pér t’i analizuar mé tutje pas orés mésimore.

Detyré 1

Té gjendet kéndi i ngushté ndérmjet drejtézave y = v3x — 7 dhe y = —/3x + 4.
Detyré 2

T¢ gjendet kéndi i gjer€ ndérmjet drejtézave y = 3x dhe y = 2x + 5.

VLERESIMI I NXENESVE

e  Vlerésimi i punés individuale té nxénésve.

DETYRAT DHE PUNA E PAVARUR

1.Té gjenden kéndet e trekéndéshit, né qofté se ekuacionet e brinjéve té tij jané: y=-2x+7;y=3x—-5dhey = %x + 3.

Reflektimi pér rrjedhén e orés mésimore

e Zgjedhja e mésimdhénésit sa i pérket rrjedhés s€ orés mésimore.
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PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE

Mésimdhénési/ja: Data:

ASPEKTET E PERGJITHSHME TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Fusha kurrikulare: MATEMATIKA Lénda: MATEMATIKE Shkalla e kurrikulés: VI Klasa: 12

Tema (nga plani dymujor): Rezultati i té nxénit té temés (nga plani dymujor):

-Interpreton né trajtén gjeometrike pozitén e dy drejt€zave né

PIKA DHE DREJTEZA NE PLANIN rrafsh.

KOORDINATIV -Njehson kéndin ndérmjet dy drejtézave.
-Gjen ekuacionin e drejtézés q€ kalon népér dy pika t€ dhéna
né rrafsh.

-Zgjidh probleme té thjeshta gjeometrike duke i shndérruar ato
né probleme analitike.

Rezultatet e té nxénit pér kompetencat kryesore té shkallés (té synuara):

I. KOMPETENCA E KOMUNIKIMIT DHE E TE SHPREHURIT: 1.9; II. KOMPETENCA E TE MENDUARIT: II.1,5;
1II. KOMPETENCA E TE NXENIT: 111.2,3.4; IV. KOMPETENCA PER JETE, PER PUNE DHE PER MJEDIS:1V.5;

Rezultatet e fushés sé kurrikulés (té synuara):

3. KOMUNIKIMI NE/PERMES MATEMATIKES- 1; 5. PERFAQESIMET MATEMATIKE- 1: 7. STRUKTURIMI I TE
MENDUARIT MATEMATIK- 1:

ASPEKTET SPECIFIKE TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Tipi i orés: Zhvillim

Njésia mésimore: LARGESA E PIKES NGA DREJTEZA Nr.: 12

Fjalét kyce: ekuacion, drejtéz, pingule, piképrerja, largesa, drejtéza paralele

Rezultati/et e té nxénit pér oré mésimore:
Nxénési/ja:
e Shkruan ekuacionin e drejtézés qé kalon nga njé piké e caktuar dhe éshté pingule me drejtézén e dhéné.
e Cakton pikén e prerjes sé€ drejtézés.
o Llogarit largesén e pikés nga drejtéza.
e Pércakton largesén ndérmjet drejtézave paralele.
e Zbaton formulén pér llogaritjen e largesés s€ pikés nga drejtéza.
Kriteret e suksesit:
e Pérdrejt€zén d: x — 2y + 5 = 0 dhe pikén A(2; 1) shkruaj ekuacionin e drejt€zés q€ kalon nga pika A dhe éshté
pingule me drejtézén d.
e Cakton pikén e prerjes s€ drejtézés me drejté€zén d: x — 2y + 5=0.
e Llogarit largesén e pikés A(2; 1) nga drejtéza d: x — 2y +5=0.
e Cakton largesén e pikés (2; 1) nga drejtéza 3x — 4y + 8 = 0 duke zbatuar formulén.
e Llogarit largesén ndérmjet dy drejtézave paralele 4x — 3y + 15 =0 dhe 8x — 6y + 25 =0.

Burimet, mjetet e konkretizimit dhe materialet mésimore: tabela, markeri/shkumési.

Lidhja me léndét e tjera mésimore dhe/apo me céshtjet ndérkurrikulare dhe situatat jetésore:
Gjeografi
(Hartat topografike)
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PERSHKRIMI I METODOLOGJISE DHE VEPRIMTARITE E PUNES ME NXENES GJATE ORES MESIMORE

Pérshkrimi i metodologjisé:

TEKNIKAT

E Leximi né dyshe
R Di/Dua té di/Mésova

R Ditari dypjesésh

FAZAT E ORES

Evokim/Pjesa hyrése

Nga nxénésit kérkohet t&€ shprehin mendimet e tyre né€ lidhje me detyrén e dhéné duke i shénuar mendimet e tyre né tabel€, pa i
diskutuar dhe pa dhéné komente lidhur me zgjidhjen e detyrés, né ményré qé t€ marrim sa mé shumé informacione nga ata.

Detyré

Jepet drejtéza d: x — 2y + 5 = 0 dhe pika A(2; 1).

a) Shkruani ekuacionin e drejtézés q€ kalon nga pika A dhe éshté pingule me drejtézén d.
b) Gjeni pikén e prerjes sé€ saj me drejtézén d.

c¢) Sa &shté largesa e pikés A nga drejtéza d?

Realizim/Pjesa kryesore
Meésimdhénési i udhézon nxénésit qé t€ vizatojné nj€ tabelé t€ ndaré né tri pjes€. Nx&nésit lexojné mésimin dhe pastaj fillojné té

plotésojné shtyllat e tabelés: shtylla e paré “DI”, nése ata kané njohuri pér até cfaré lexuan; shtylla e dyté “DUA TE DI”, nése ata
kané dicka té panjohur dhe déshirojné té diné rreth saj; dhe shtylla e treté “MESOVA”, e plotésojné nése ka pérgjigje dhe shkruajné
informacionet e reja qé kané marré€ gjaté leximit.

Shembulli 1
Té& gjendet largesa e pikés A(6; 11) nga drejtéza d me ekuacion Sx + 12y +7=0.

Zgjidhje

Largesa e pikés A nga drejtéza d €shté segmenti AE

i pingules sé hequr nga pika A né drejtézén d (fig. 4.22).
Gjejmé fillimisht ekuacionin e drejtézés AE. Kemi:

Y6y M E2x—5y—17=0 E
5 12 P Ty = :

5x+12y+7=0 .
12x — 5y —17 = 0 = E(1,-1). Fig.4.22

Tani, gjejmé koordinatat e pikés E. Kemi: {

Sé fundmi, gjejmé largesén AE. Kemi:

AE =\/(xA — %)%+ (V4 — ¥Y5)? =\/(6—1)2 + (11 + 1)2 = V25 + 144 = V169 = 13

Shénim.
Largesa e pikés Mo(xo; o) nga drejtéza d me ekuacion ax + by + ¢ = 0 jepet me formulén

| = la-xg+b-yg+c|

. .. - .y - .
Tt Kété formulé do ta pranojmé pa vértetim. Y B
Shembulli 2
TE gjendet largesa ndérmjet drejtézave paralele Sx + 12y — 6 =0 dhe 5x + 12y + 7=0.
B aeilay [=1
N F

Zgjidhje
Largesa ndérmjet dy drejtézave paralele €shté ajo e njé pike t& ¢farédoshme té njérés drejtéz
nga drejtéza tjetér (MN = EF) (fig. 4.23).
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Gjejmé njé pikeé t€ ¢farédoshme né drejtézén e paré. Pér kété, marrim x = 0, nga ku gjejmé
y = % = M(0; %) Gjejmé tani largesén e pikés M nga drejtéza e dyté. Kemi:
5:0+12:5+7

13 v - .
MN = ﬁ = E = 111_]651. Flg.423

Reflektim/Pjesa pérfundimtare

Nxénésit udhézohen t€ térheqin njé vijé vertikale né mes té fletores, ku né anén e majté do té shénojné detyrén e kérkuar dhe né€ anén
e djathté zgjidhjen e saj. Pastaj nxénésve u kérkohet té tregojné zgjidhjet e tyre dhe mé€simdhénési mund té béjé pyetje rreth zgjidhjes
sé detyrés kur dégjon njé koment. M€ pas, mésimdhénési pyet nése ka nxénés q¢ e kané zgjidhur njéjté detyrén dhe, nése ka, kérkon
edhe nga ata komentet e tyre. N fund, m€simdhénési mund té béjé edhe disa pyetje t& pérgjithshme pér t€ shikuar nxénésit e kané
kuptuar detyrén.

Detyré 1
Duke pérdorur formulén, t€ gjendet largesa e pikés (2; 1) nga drejtéza 3x —4y + 8 = 0.
Detyré 2
T& gjendet largesa ndérmjet drejtézave paralele 4x — 3y + 15 =0 dhe 8x — 6y + 25 =0.

VLERESIMI I NXENESVE

e Vlerésimi i punés individuale té nxénésve.

DETYRAT DHE PUNA E PAVARUR

1. Jepen ekuacionet e dy brinjéve té njépasnjéshme t€ paralelogramit: AB: x + y — 1 =0 dhe BC: x —y + 4 =0, si dhe pika e prerjes sé
diagonaleve t€ tij M(3; 3). T¢€ gjenden ekuacionet e dy brinjéve té tjera t& paralelogramit.

Udhézim.
Kulmi B ndodhet né piképrerjen e brinjéve AB dhe BC.

2. Té shkruhet ekuacioni i drejtézés paralele me drejtézén y = Ex , largesa e sé cilés nga pika A(2; 3) &shté 5 njési.

Reflektimi pér rrjedhén e orés mésimore

® Zgjedhja e mésimdhénésit sa i pérket rrjedhés s€ orés mésimore.
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PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE

Mésimdhénési/ja: Data:

ASPEKTET E PERGJITHSHME TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Fusha kurrikulare: MATEMATIKA Lénda: MATEMATIKE Shkalla e kurrikulés: VI Klasa: 12

Tema (nga plani dymujor): Rezultati i té nxénit té temés (nga plani dymujor):

-Interpreton né trajtén gjeometrike pozitén e dy drejtézave né

PIKA DHE DREJTEZA NE PLANIN rrafsh.
-Njehson kéndin ndérmjet dy drejtézave.
KOORDINATIV J ct dy drej
-Gjen ekuacionin e drejtézés q€ kalon népér dy pika t&€ dhéna
né rrafsh.

-Zgjidh probleme t€ thjeshta gjeometrike duke i shndérruar ato
né probleme analitike.

Rezultatet e té nxénit pér kompetencat kryesore té shkallés (té synuara):

L. KOMPETENCA E KOMUNIKIMIT DHE E TE SHPREHURIT: 1.9; II. KOMPETENCA E TE MENDUARIT: 11.1,5;
III. KOMPETENCA E TE NXENIT: I11.2,3.4; IV. KOMPETENCA PER JETE, PER PUNE DHE PER MJEDIS: IV.5;

Rezultatet e fushés sé kurrikulés (té synuara):

1. ZGJIDHJA E PROBLEMEVE- 1; 3. KOMUNIKIMI NE/PERMES MATEMATIKES- 1; 5. PERFAQESIMET MATEMATIKE-
1; 7. STRUKTURIMI I TE MENDUARIT MATEMATIK- 1;

ASPEKTET SPECIFIKE Tk PLANIT TE ORES MiESIMORE

Tipi i orés: Zhvillim

Njésia mésimore: EKUACIONI I PERGJYSMORES SE KENDIT Nr.: 13

Fjalét kyce: ekuacion, drejtéza, pika, priten, koeficient kéndor, kénde, pérgjysmore, gendra, rrethi i
brendashkruar

Rezultati/et e té nxénit pér oré mésimore:
Nxénési/ja:
e Vérteton piképrerjen e drejtézave.
Cakton vlerat e koeficientit kéndor ashtu q€ drejtézat t€ formojné kénde té barabarta.
Shkruan ekuacionet e pérgjysmoreve té kéndeve.
Gjen gendrén e rrethit t€ brendashkruar té trekéndéshit.

Kriteret e suksesit:
e Pérdrejtézat y = 2x — 3 dhe y = 4x + 1, vérteton se priten né pikén C(-2; —7).
e (Cakton vlerat e k né ményré q€ kéndet q€ drejtéza d formon me drejtézat y = 2x — 3, y =4x + 1 t€ jené t&
barabarta.
e Llogarit pérgjysmoret e kéndeve ndérmjet drejtézave y = x dhe y = 3x.
o Ng trekénd€shin me kulme A(=5; 0), B(0; 12) dhe C(9; 0) cakton gendrén e rrethit té brendashkruar.

Burimet, mjetet e konkretizimit dhe materialet mésimore: tabela, markeri/shkumési, fleta té gatshme punuese

Lidhja me léndét e tjera mésimore dhe/apo me c¢éshtjet ndérkurrikulare dhe situatat jetésore:
Aerodinamika
(Lévizja e aeroplanéve)

PERSHKRIMI I METODOLOGJISE DHE VEPRIMTARITE E PUNES ME NXENES GJATE ORES MESIMORE
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Pérshkrimi i metodologjisé:
TEKNIKAT
E Bashkébisedim

R Ditari dypjesésh
R Mendo/puno né dyshe/thuaja grupit

FAZAT E ORES

Evokim/Pjesa hyrése

Mésimdhénési shkruan detyrén né tabelé dhe nxénésit bashkébisedojné pér detyrén dhe japin argumentet pér mendimet e tyre, té cilat
shénohen né tabelé nga ana e mésimdhénésit.

Pastaj mésimdhénési fillon té€ shpjegojé njésiné pér t& cilén béhet fjalé.

Detyré 1

Jepen drejtézat di: y =2x —3 dhe d: y=4x + 1.

a) Binduni qé ato priten né pikén C(-2; —7).

b) Shénojmé me d drejté€zén q€ kalon nga pika C dhe ka koeficient kéndor k.

¢) Gjeni vlerat e k né ményré qé kéndet qé d formon me d; dhe me d; t€ jené té barabarta.

Realizim/Pjesa kryesore

Nxénésit né fletat punuese fillojné té zgjidhin detyrat, ku né anén e majté kané detyrén e kérkuar dhe n€ anén e djathté kryejné
zgjidhjen e saj. Pas zgjidhjes sé detyrave nga ana e tyre, mésimdhénési i grumbullon detyrat e tyre pér vlerésim té métutjeshém.

Shembulli 1

Jepen drejtézat y = 2x dhe y = —4x + 6. Gjeni ekuacionet e pérgjysmoreve t&€ kéndeve, qé formojné kéto drejtéza.

Zgjidhje

a) Gjejmé sé€ pari pikén e prerjes sé drejtézave, duke zgjidhur sistemin e formuar nga ekuacionet e tyre. Gjejmé pikén M(1; 2).

b) Shénojmé me k koeficientin kéndor t&é pérgjysmores. Tangjenti i kéndit t€ ngushté, qé pérgjysmorja formon me drejtézén e paré,
éshté |1k+;22k| Tangjenti i kéndit t€ ngushté, q€ pérgjysmorja formon me drejtézén e dyté, Eshté |1k_%|. Kéto tangjente jané té barabarta,

k-2 | _ | k+4
1+2k 1-4k

prandaj marrim | | Q¢ kétu dalin dy ekuacione té€ reja:
k-2 k-2 k+4

_ kt4 1)
142k 1-4k 142k 1-4k

Ekuacioni i paré éshté i njévlershém me —6k* = 6 dhe nuk ka rrénjé reale.
Ekuacioni i dyté éshté i njévlershém me k> — 9k — 1 = 0 dhe ka dy rrénjé reale ki dhe k.
Ekuacionet e pérgjysmoreve t€ kérkuara jan€ y — 2 =ki(x — 2); y — 2 = ko(x — 2).

Shembulli 2
Gjeni ekuacionin e pérgjysmores s€ kéndit t€ brendshém B né trekéndéshin ABC, ku A(-5; 0), B(0; 12) dhe C(9; 0).

Zgjidhje

Gjejmé né fillim pikén D, ku kjo pérgjysmore pret segmentin AC (fig. 4.24), duke pérdorur vetiné e pérgjysmores s¢ kéndit t&
brendshém té trekéndéshit.

Njehsojmé:

AB = /(x4 — x5)% + (34 — ¥5)* = /(=5 —0)2 + (0 — 12)2 = 13 dhe
BC =,/(0—9)*+ (12— 0)% = 15.

g ouk
Késhtu, pika D ndan vektorin AC né raportin E Koordinatat e D i gjejmé sipas formulave: ‘i,\
(, _ =550 F e\
xX1+kxy x = 13 3 E s
= = A e~
1+k . 4 s x =z 1
Y14k, dhe marrim i3y Py 2
== [, = 2*is y=0
1+k ky = 13
T+
Fig.4.24
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3
Mbetet té shkruajmé ekuacionin e drejtéz€s q€ kalon népér dy pika té njohura D( 5 ; 0) dhe B(0; 12). Ekuacioni éshtg:
y—12 x-0

0-12 3_9
2

=2 3y—36=—-24x=>24x+3y—-36=0=>8x+y—12=0

Vérejtje

Dimé se tri pérgjysmoret e kéndeve té brendshme té trekéndéshit priten né njé piké, qé éshté qendra e rrethit té brendashkruar
trekéndéshit. Pér t€ gjetur koordinatat e késaj, mjafton t&€ shkruajmé ekuacionet e dy prej pérgjysmoreve té€ brendshme té trekéndéshit
dhe té gjejmé pikén e prerjes sé tyre.

Reflektim/Pjesa pérfundimtare

Nxénésit diskutojné€ né dyshe lidhur me detyrén e dhéné nga mésimdhénési dhe, pasi té arrijné zgjidhjen e detyrés, njérit prej tyre i
kérkohet t€ shkémbejé mendimet n€ njé diskutim me t& gjithé tjerét. Mésimdhénési vazhdimisht i motivon nxénésit t& 1€vizin nga faza
né fazé gjaté kétij procesi.

Detyré 1

Shkruani ekuacionet e pérgjysmoreve té kéndeve q€ formojné drejtézat y = x dhe y = 3x.
Detyré 2

Gjeni gendrén e rrethit t€ brendashkruar trekéndéshit me kulme A(=5; 0), B(0; 12) dhe C(9; 0).

VLERESIMI I NXENESVE

e  Vlerésimi i pjesémarrjes aktive t€ nxénésve né orén mésimore.

DETYRAT DHE PUNA E PAVARUR

Detyré
Shkruani ekuacionin e vijés, pikat e s€ cilés jané té baraslarguara nga drejtézat 3x + 4y = 0 dhe 4x — 3y =2.

Reflektimi pér rrjedhén e orés mésimore

e Zgjedhja e mésimdhénésit sa i pérket rrjedhés sé€ orés mésimore.
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PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE

Mésimdhénési/ja: Data:

ASPEKTET E PERGJITHSHME TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Fusha kurrikulare: MATEMATIKA Lénda: MATEMATIKE Shkalla e kurrikulés: VI Klasa: 12

Tema (nga plani dymujor): Rezultati i té nxénit té temés (nga plani dymujor):

-Zgjidh probleme t€ thjeshta gjeometrike duke i shndérruar ato
PIKA DHE DREJTEZA NE PLANIN né probleme analitike.

KOORDINATIV -Pérdor gjuhén matematike dhe teknologjiné pér t€ marré dhe
pér té dhéné informacione pér rezultate t& temés.

Rezultatet e té nxénit pér kompetencat kryesore té shkallés (té synuara):

1. KOMPETENCA E KOMUNIKIMIT DHE E TE SHPREHURIT: 1.9; II. KOMPETENCA E TE MENDUARIT: 11.1,5;
III. KOMPETENCA E TE NXENIT: 111.2,3.4; IV. KOMPETENCA PER JETE, PER PUNE DHE PER MJEDIS:1V.5;

Rezultatet e fushés sé kurrikulés (té synuara):

1. ZGJIDHJA E PROBLEMEVE- 1; 3. KOMUNIKIMI NE/PERMES MATEMATIKES- 1; 5. PERFAQESIMET MATEMATIKE-
1; 7. STRUKTURIMI I TE MENDUARIT MATEMATIK- 1;

ASPEKTET SPECIFIKE TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Tipi i orés: Vlerésim

Njésia mésimore: DETYRA DHE USHTRIME TE ZGJEDHURA Nr.: 14

Fjalét kyce: pika, koordinata, trekéndésh, syprina, ekuacion, largesa, koeficienti kéndor, kéndi ndérmjet drejtézave,
piképrerja

Rezultati/et e té nxénit pér oré mésimore:
Nxénési/ja:
e Zgjidh detyra t€ ndryshme né lidhje me syprinén e trekénd€shit né€ planin koordinativ.
e Llogarit ekuacionin e drejtéz€s népér dy pika.
e Zbaton formulat n€ zgjidhjen e detyrave né€ lidhje me ekuacionet e drejtézave, pozitén e tyre dhe largesén e
drejtéz€s nga pika.

Kriteret e suksesit:
e Zgjidh detyrat e caktuara né fletat punuese.
e Zbaton formulat né€ zgjidhjen e detyrave t€ dhéna.

Burimet, mjetet e konkretizimit dhe materialet mésimore: tabela, markeri/shkumési, fleta té gatshme punuese

Lidhja me léndét e tjera mésimore dhe/apo me céshtjet ndérkurrikulare dhe situatat jetésore:
Ndértimtari
(Matjet e objekteve)

PERSHKRIMI I METODOLOGJISE DHE VEPRIMTARITE E PUNES ME NXENES GJATE ORES MESIMORE

Pérshkrimi i metodologjisé:
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TEKNIKAT

E Stuhi mendimesh
R Ditari dypjesésh
R Ditari dypjesésh

FAZAT E ORES

Evokim/Pjesa hyrése

Meésimdhénési shpérndan detyrat para nxénésve. Ata do té punojné né¢ ményré individuale duke i zgjidhur detyrat né fletat e tyre
punuese.

Realizim/Pjesa kryesore

Nxénésit n€ fletat punuese fillojné t€ zgjidhin detyrat, ku né anén e majté kané detyrén e kérkuar dhe n€ anén e djathté kryejné
zgjidhjen e saj. Pas zgjidhjes sé detyrave nga ana e tyre, mésimdhénési i grumbullon detyrat e tyre pér vlerésim té métutjeshém.

Reflektim/Pjesa pérfundimtare

Nxénésit né fletat punuese fillojné t&€ zgjidhin detyrat, ku né anén e majté kané detyrén e kérkuar dhe n€ anén e djathté kryejné
zgjidhjen e saj. Pas zgjidhjes s€ detyrave nga ana e tyre, mésimdhénési i grumbullon detyrat e tyre pér vlerésim té métutjeshém.

VLERESIMI I NXENESVE

e  Vlerésimi i punés individuale t&€ nxénésve.

DETYRAT DHE PUNA E PAVARUR

/

Reflektimi pér rrjedhén e orés mésimore

e Zgjedhja e mésimdhénésit sa i pérket rrjedhés sé€ orés mésimore.
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PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE

Mésimdhénési/ja: Data:

ASPEKTET E PERGJITHSHME TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Fusha kurrikulare: MATEMATIKA Lénda: MATEMATIKE Shkalla e kurrikulés: VI Klasa: 12

Tema (nga plani dymujor): Rezultati i té nxénit té temés (nga plani dymujor):

-Pérkufizon € — 8 rrethinén e njé numri.

LIMITET E FUNKSIONEVE -Pérkufizon limitin e funksionit n€ gjuhén € — J rrething.
-Pérkufizon limitet e njéanshme té funksionit dhe paraqet
formén gjeometrike té tyre.

Rezultatet e té nxénit pér kompetencat kryesore té shkallés (té synuara):
I. KOMPETENCA E KOMUNIKIMIT DHE E TE SHPREHURIT: 1.2,9; II. KOMPETENCA E TE MENDUARIT: 1I.1,5;
III. KOMPETENCA E TE NXENIT: 111.1,3;

Rezultatet e fushés sé kurrikulés (té synuara):

2. ARSYETIMET DHE VERTETIMET MATEMATIKE- 1; 3. KOMUNIKIMI NE/PERMES MATEMATIKES- 2; 5.
PERFAQESIMET MATEMATIKE- 1; 6. MODELIMI MATEMATIK- 2,3; 7. STRUKTURIMI I TE MENDUARIT MATEMATIK-
L

ASPEKTET SPECIFIKE TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Tipi i orés: Zhvillim

Njésia mésimore: FUNKSIONE QFE KANE LIMIT 0, KUR x - a (Funksionet p.m.v.) Nr.: 1

Fjalét kyce: funksion, limit, numér, € — 3 rrethinén e njé numri, vetité, p.m.v.

Rezultati/et e té nxénit pér oré mésimore:
Nxénési/ja:
e Cakton € — § rrethinén e funksionit.
e Dallon funksionet pambarimisht t€ vogla.
e Dallon limitin e funksionit.
e (Cakton limitin e funksionit pér vlera t& caktuara.
e Vérteton limitin e funksionit.

Kriteret e suksesit:
e Pércakton vlerat e funksionit /' : y = (x—2)*, x € R, duke u bazuar né vlerat e caktuara né tabelg.

e  Vérteton se funksioni y = (x — 2)? + 2 nuk ka limit zeron kur x — 2.
e Sipas grafikut té funksionit y = (x — 1)> + 1, shqyrtoni nése ky funksion ka limit zeron kur x —> 1.

e Nése éshté dhéné funksioni lim , vértetoni se ai funksion ka limit zeron.

x>+

Burimet, mjetet e konkretizimit dhe materialet mésimore: libri, tabela, shkumési/markeri, fleta shuméngjyréshe

Lidhja me léndét e tjera mésimore dhe/apo me ¢éshtjet ndérkurrikulare dhe situatat jetésore:
Statistiké

(Paraqitja grafike e t€ dhénave)

PERSHKRIMI I METODOLOGJISE DHE VEPRIMTARITE E PUNES ME NXENES GJATE ORES MESIMORE
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Pérshkrimi i metodologjisé:
TEKNIKAT

E Bashkébisedim
R Té lexuarit né dyshe

R Diskutim né ¢ift

FAZAT E ORES

Evokim/Pjesa hyrése

Meésimdhénési shkruan detyrén né tabelé dhe nxénésit bashkébisedojné pér detyrén, duke dhéné argumentet pér mendimet e tyre.
Detyré

fishté dhéné funksioni f 1y = (x—2)*, x e R.

1)Plotésoni tabelat:
a) b)
X 1,9 1,99 1,999 o X 2,1 2,01 2,001
Sx) " Sx)

Cfaré vini re? Cilit numri i afrohen vlerat e funksionit, kur vlerat e x i afrohen numrit 2?

2) Si mjafton t€ jeté |x — 2| q€ t€ kemi |f{x) — 0| < 0,0001?
Pogé € kemi | f(x)—0]< &,ku & éshté njé numér pozitiv i dhéné?

Realizim/Pjesa kryesore

Nxénésit lexojné tekstin n€ dyshe dhe pastaj, me radhé, njéri tregon até q€ ka mbajtur mend apo ndonjé pjesé interesante nga ajo ¢faré
ka lexuar dhe flet mé ngadalé pér kohén qé pércakton mésimdhénési, ndérsa nxénési tjetér dégjon. Pastaj nxénésit ndalojné dhe
ndérrojné rolet. Nxénési tjetér i radhés nuk mund té pérsérisé ¢do gjé té kujtuar nga shoku i tij dhe, pér kété arsye, bazohen né tekstin
dhe diskutojné né€ dyshe, duke dégjuar me kujdes njéri-tjetrin dhe marrin pérgjegjésiné pér procesin e t& nxénit.

Shembulli 1
Né figurén 5.1 jané dhéné grafikét e tri funksioneve:

(x=2)* pér x#2
fiy=(=27 y={ ” ;
1 pér x=2

VIRV

Fig. 5.1

h:y:(x—2)2 pér x # 2.

Funksioni / nuk &shté i pércaktuar pér x = 2, kurse funksioni g éshté i pércaktuar pér x = 2, por g(2) # 0. Pér x # 2, kemi h(x) =
2(x) =flx) = (x - 2)*.

Vémé re qé pér vlera té x mjaft afér 2, por té ndryshme nga 2, vlerat e funksioneve f(x), g(x), &(x) jané sa 1€ duam afér zeros.
Késhtu, nése duam qé [f{x)| < 104, |g(x)| < 107%, |2(x) | < 10~*, mjafton t& shqyrtojmé vlera t& X # 2, té tilla qé |x — 2| < 1072
Nése duam qé | f(x) < &, | g(x) |< €, | A(x) |< & (ku & &shté njé numér pozitiv i dhéné), mjafton t& shqyrtojmé x # 2, i tillé

@ |x—2<e.
Themi qé funksionet £, g dhe / kané limit numrin zero kur X —> 2 (ndonése 4 nuk &shté i pércaktuar né pikén x = 2, kurse g éshté i
pércaktuar né kété piké, por g(2) # 0).
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Vémé re qé né figurat e dhéna, pika e 1évizshme M(x; y) né secilin nga grafikét e funksioneve f, g, / i afrohet pambarimisht pikés
A(2; 0), kur vlerat e x i afrohen pambarimisht numrit 2 (d.m.th. kur [x — 2| b&€het pambarimisht afér zeros), pavarésisht se pika A(2; 0)
nuk €shté as n€ grafikun e g, as n€ grafikun e 4.

Le t€ kemi, né rastin e pérgjithshém, njé funksion numerik t€ pércaktuar né t€ gjitha pikat e njé€ intervali q¢ pérmban numrin a, me
pérjashtim ndoshta t€ pikés x = a.

Pérkufizim

Themi gé funksioni f'ka limit numrin zero, kur X — @, nése vlerat e kétij funksioni mund té béhen sa ¢ duam afér numrit 0, kur
vlerat e x zgjidhen mjaft afér numrit a, por t€ ndryshme nga a. Kjo do té thoté qé:
Sido g€ té na jepet njé numeér pozitiv & (sado i vogél), gjejmé njé numér pozitiv r, t€ tillé qé pér X # r nga intervali Ja—r, a + 7 t&
kemi | f(x) < €.
Né kété rast, shénojmé li_)m f(x) =0 (lexohet limiti i f{x) éshté zero, kur x shkon né a).
x—a
Shembulli 2
Té vértetojmé qé funksioni y = (x — 2)* + 2 nuk ka limit zeron kur x — 2.
Kemi [f{x)| = [(x — 2)*> + 2| >2 pér¢do X # 2. Pra, |f{x)|>2 péredo x # 2.
Prandaj, po t& marrim p.sh. & = 2, &shté e pamundur € gjendet 7, né ményré qé pér X # 2 nga ]2 —r, 2 +r € kemi | f(x)[< &.

Vértetohet lehté qé:
1. Funksioni y = 0 ka limit 0, kur X — a , sidoqofté a.

2. Funksioni y =(x—a)" (n € N)kalimit 0, kur x > a.
Funksionet qé kané limit zeron (kur X = @, X — 0 ose x — 00 ) quhen funksione pambarimisht t& vogla (p.m.v) pérkatésisht
kir x> a,x—>0, x> to.

Vetité e funksioneve p.m.v.

Vetité e méposhtme ne do t’i formulojmé pér funksionet g€ jané p.m.v. kur X —> @ . Por ato jané té vlefshme edhe pér funksionet qé
jané p.m.v. kur x — 400 (X —> —0).

Teoremé 1

Shuma e dy funksioneve g€ jan€ p.m.v. kur X — @ &sht€ pm.vkur x —> a.
Pra, nése lim f{x) = 0 dhe lim g(x) = 0, atéheré edhe lim [fx) + g(x)] = 0.
x—a x—a x—a

Teoremé 2

Prodhimi i dy funksioneve qé jan€ p.m.v. kur X —> a &shté p.m.v. kur X — a .
Pra, nése lim f{x) = 0 dhe lim g(x) = 0, atéheré edhe lim [f(x) - g(x)] = 0.
xX—a x—a x—a

Teoremé 3

Prodhimi i njé konstanteje me njé p.m.v. kur X —> @ €shté njé p.m.vkur x —> a .
Pra, nése lim f{x) = 0 dhe k &shté konstante, atéheré lim [k - f{x)] = 0.
xX—a x—a

Teoremé 4

Nése pér ¢do x # intervali (a — 7, a + 7) kemi < <h dhe lim = lim A(x)=0,
ése pér ¢do X # @ nga intervali (a—r, a+r) kemi f(x) < g(x) < h(x) dhe x—>af(x) lim ()

atéheré edhe li_I)Il g(x) = 0. Kéto teorema do t’i pranojmé pa vértetim.
x—>a
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Shembulli 3
Kemi lim (x—2)>=0dhe lim (x —2)=0. Prandaj mund t& shkruajmé:
x—2 x—2

1. lim [(x—2)*+(x-2)]=0 (T 2. Iim (x-2)*>- (x-2)=0 (T2)
x—2 x—2

3. lim l( 22=0 (T3)
Txo2 2 a

Reflektim/Pjesa pérfundimtare

-

Detyré 1 y i
Né figurén 5.2 éshté dhéné grafiku i funksionit y = (x — 1)> + 1.

A mund t& themi, duke shqyrtuar grafikun, qé ky funksion ka limit zeron, kur x — 1?

Fig. 5.2
Detyré 2

. a1 sin x
Vértetoni g¢  lim =0.

X—>+0  x

Nxénésit diskutojné né ¢ifte mbi zgjidhjen e detyrave, nxjerrin pérfundimet, krahasojné zgjidhjet dhe diskutojné pér ndonjé
mospérputhje mes tyre dhe, né fletat shuméngjyréshe, shénojné zgjidhjet pérfundimtare t€ detyrave. Pas bashkébisedimit,
mésimdhénési angazhon njérin prej tyre qé jané né ¢ift pér t&€ dhéné zgjidhjen e detyrave dhe pérfundimet e nxjerra gjaté diskutimit.
Secili prej nxénésve pérfagésues t€ cifteve vendosin né tabelé fletat shuméngjyréshe me zgjidhjet e tyre, té cilat né fund mblidhen nga
mésimdhénési pér t’i analizuar mé tutje pas orés mésimore.

VLERESIMI I NXENESVE

e Vlerésimi i aktivitetit t&€ nxénésve dhe punés sé tyre né ¢ift.

DETYRAT DHE PUNA E PAVARUR

. x—1
1. Eshté dhéné funksioni f; y = T

?

a) Si mjafton t€ merret (x — 1) q€ t& kemi |[f{x)| <

1000
b) Si mjafton t& merret (x — 1) qé t&€ kemi | f(x) |< €, ku & &shté njé numér pozitiv i dhéné?

c) A &shté i sakté shénimi lim f{x) = 0?
X1

2. Duke pérdorur vetité e funksioneve p.m.v., vértetoni qé:

1 1
: 243\ — (). : _0 : oy —
a) ;m% (x+x2+x3)=0; b) xth}OO (xz + x3) 0; ¢) }lmz 5(x-2)"=0.

Reflektimi pér rrjedhén e orés mésimore

e Zgjedhja e mésimdhénésit sa i pérket rrjedhés s€ orés mésimore.
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PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE

Mésimdhénési/ja: Data:

ASPEKTET E PERGJITHSHME TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Fusha kurrikulare: MATEMATIKA Lénda: MATEMATIKE Shkalla e kurrikulés: VI Klasa: 12

Tema (nga plani dymujor): Rezultati i té nxénit té temés (nga plani dymujor):

-Pérkufizon € — 9§ rrethinén e nj€ numri.

LIMITET E FUNKSIONEVE -Pérkufizon limitin e funksionit né€ gjuhén € — J rrethiné.
-Pérkufizon limitet e njéanshme té funksionit dhe paraqet
formén gjeometrike té tyre.

Rezultatet e té nxénit pér kompetencat kryesore té shkallés (té synuara):
I. KOMPETENCA E KOMUNIKIMIT DHE E TE SHPREHURIT: 1.2,9; II. KOMPETENCA E TE MENDUARIT: 1I.1,5;
III. KOMPETENCA E TE NXENIT: 111.1,3;

Rezultatet e fushés sé kurrikulés (té synuara):

2. ARSYETIMET DHE VERTETIMET MATEMATIKE- 1; 3. KOMUNIKIMI NE/PERMES MATEMATIKES- 2; 5.
PERFAQESIMET MATEMATIKE- 1; 6. MODELIMI MATEMATIK- 2,3: 7. STRUKTURIMI I TE MENDUARIT MATEMATIK-
1

ASPEKTET SPECIFIKE TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Tipi i orés: Zhvillim

Njésia mésimore: LIMITI I FUNKSIONIT KUR x = a Nr.: 2

Fjalét kyce: funksion, limit, € — & rrething, grafik, diferenca e funksionit

Rezultati/et e té nxénit pér oré mésimore:
Nxénési/ja:
e (Cakton vlerat e funksioneve té caktuara.
Dallon € rrethin€ e funksionit.
Vérteton limitin e funksionit.
Konstrukton grafikun e funksionit.
Pércakton limitin e funksionit sipas grafikut té tij.

Kriteret e suksesit:
e Plotéson tabelén sipas funksioneve t€ dhéna.
e Analizon se pér ¢’vleraté [x — 2|, kemi | f(x)—1|< &, ku & &shté numér pozitiv i dhéné.
e Interpreton pér funksionin e dhéné y = (x — 2)%, qé éshté diferenca e funksionit té shqyrtuar f me numrin 1.
e Vérteton se )161_)ml (*-2x+3)=2.

e Konstrukton grafikun e funksionit y = x2.

e Shpjegon duke u bazuar né grafikun e funksionit y = x2, vlerat e limit t& funksionitkur X >0 x >1 x—>2
2

,kur x > 1 dhe x — 2, duke u bazuar né

e (Cakton bashkésin€ e pércaktimit dhe limitin e funksionit y =
x —
grafikun e tij.

Burimet, mjetet e konkretizimit dhe materialet mésimore: libri, tabela, markeri/shkumési

Lidhja me léndét e tjera mésimore dhe/apo me ¢éshtjet ndérkurrikulare dhe situatat jetésore:
Probabiliteti

(Probabiliteti i ngjarjes)
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PERSHKRIMI I METODOLOGJISE DHE VEPRIMTARITE E PUNES ME NXENES GJATE ORES MESIMORE

Pérshkrimi i metodologjisé:

TEKNIKAT

E Leximi né dyshe
R Leksion i pérparuar

R Ditari dypjesésh

FAZAT E ORES

Evokim/Pjesa hyrése

Nga nxénésit kérkohet t& shprehin mendimet e tyre n€ lidhje me detyrén e dhéné, duke u pérgjigjur n€ kérkesat e detyrés, por duke
mos i diskutuar dhe duke mos dhéné komente né lidhje me ideté e tyre, né ményré qé té identifikojmé pérgjigjet/zgjidhjet e
mundshme.

Detyré
Eshté dhéné funksioni f: y = x> — 4x + 5, grafiku i té cilit &shté paraqitur né figurén 5.5/a. Ky funksion mund t& shkruhet
y=@x-2)*+1.

a) b c)
Fig. 5.5
a) Plotésoni tabelat:
I X 1,9 1,99 1,999
(—2)
X —4x+5
11
x 2,1 2,01 2,001
-2y
X2 —4x+5

Cfaré vini re? Cilit numér i afrohen vlerat e funksionit, kur vlerat e x i afrohen numrit 2?

b) Pér ¢’vlera t€ |[x — 2|, kemi |[f{x) — 1| < 0,0001?
Pér ¢’vlera té [x — 2|, kemi | f(x)—1|< &, ku & &shté numér pozitiv i dhéné?

¢) C’dini pér funksionin y = (x — 2)?, q& &shté diferenca e funksionit t& shqyrtuar f me numrin 1?

Realizim/Pjesa kryesore

Nxénésit bashkohen né dyshe dhe, sé bashku, shqyrtojné zgjidhjen e detyrave. Pastaj mésimdhénési i udhézon gé t’iu tregojné edhe t&é

tjeréve né grup ato qé€ kané gjetur dhe ideté i shkémbejné€ mes tyre. Duke u nisur nga zgjidhjet e nxénésve té€ shénuara né tabelg,
kérkohet prej tyre t€ lexojné pjesén e leksionit (mésimit) dhe té plotésojné listat e tyre me ide té reja.
Shembulli 1
Né figurat 5.5/b dhe 5.5/c jané paraqitur grafikét e funksioneve:
2 .
gy= X AxS plrx =2 hiy=x*—4x+5, x#2.
0 pér x =12
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Vémeé re qé pika e 1€vizshme M(x; ) né secilin nga grafikét e funksioneve f, g, / 1 afrohet pambarimisht pikés B(2; 1), kur vlerat e x i
afrohen pambarimisht numrit 2 [pavarésisht se pika B(2; 1) nuk &shté as n€ grafikun e g, as né grafikun e 4]. Pra, vlerat ¢ funksionit i
afrohen pambarimisht numrit 2, kur vlerat e |x — 2| i afrohen pambarimisht zeros.

Vémé re, né té tria rastet, qé funksionet y = f{x) — 1; y = g(x) — 1; y = h(x) — | jané p.m.v. (kané limit zeron kur x — 2).
Le t€ kemi, né rastin e pérgjithshém, njé funksion numerik t€ pércaktuar né t€ gjitha pikat e njé intervali qé pérmban numrin a, me
pérjashtim ndofta t& pikés x = a.

Themi qé funksioni fka limit numrin £, kur X —> @ , nése vlerat e kétij funksioni mund t& béhen sa té duam afér numrit £ , kur
vlerat e x zgjidhen mjaft afér numrit a, por té ndryshme nga a.

Kjo do té€ thoté qé:

Sido qé té na jepet njé numér pozitiv & (sado i vogél), gjejmé njé numér pozitiv r té till€ q€ pér x # r nga intervali Ja—r, a + 1 t&
kemi:

| f(x)—/|< &.Nékété rast, shénojmé }i_r)rbf(x) =/ dhe lexojmé: “limiti i f{x) kur x shkon né a éshté /.

Nése shénojmé me & diferencén e funksionit f me numrin
[a(x)= f(x)— 1], vémére sekur | f(x)—{|< & kemi | @(x) | < & dhe anasjellas. Duke pasur parasysh pérkufizimin e p.m.v.,
arrijmé né kété pérfundim:

Funksioni f’ka limit numrin ¢, kur X — a , atéheré dhe vetém atéheré kur funksioni & = f — ¢ éshté p.m.v. kur x > a.
Ndryshe:

Qe L}l_r;}l f(x)= EJ duhet dhe mjafton qé [f(x) — 0 =a(x),ku %E)% a(x) = OJ~
Ndryshe shkruajmé: ngr%z f(x)= f} P [}}% f(x)—t = 0}

Shembulli 2
Té vértetohet qé lim (x* — 2x + 3) = 2.
x—1

Zgjidhje

Mjafton té vértetojmé qé diferenca e funksionit £ me numrin 2 éshté p.m.v., kur x —> 1. Kjo diferencé éshté funksioni y = (x> — 2x +
3)—2,dm.th. y=x*—2x+ 1, pray = (x — 1), i cili me t& vérteté éshté p.m.v. kur x —> 1.

Rrjedhim 1

lim ¢ = ¢ (c konstante)
x—>a

Me té vérteté, diferenca e funksionit y = ¢ me numrin ¢ éshté numri zero, i cili éshté p.m.v. kur x —> a .

Rrjedhim 2

lim x=a.
x—a

Me té vérteté, diferenca e funksionit y = x me numrin a éshté funksioni y = x — a, i cili éshté p.m.v. kur x —> a .

Reflektim/Pjesa pérfundimtare

Detyré 1
Skiconi grafikun e funksionit y = x2. Gjeni nga grafiku limitin e kétij funksioni, kur x >0, x > 1, x > 2.

Detyré 2

2

Gjeni bashkésiné e pércaktimit, ndértoni grafikun e funksionit y = dhe gjeni nga grafiku limitin e kétij
x —

Funksioni, kur:  a) x > 1; by x > 2.
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Nxénésit udhézohen t€ térheqin njé vijé vertikale né mes t€ fletores, ku né anén e majté do té shénojné detyrén e kérkuar dhe n€ anén
e djathté zgjidhjen e saj. Pastaj nxénésve u kérkohet g€ té prezantojné punén e tyre dhe mésimdhénési mund t€ b&j€ pyetje rreth
zgjidhjes sé detyrés té prezantuar nga nxénésit. Mé pas mésimdhénési pyet nése ka nxénés qé e kané zgjidhur njéjté detyrén dhe, nése
ka, kérkon edhe nga ata komentet e tyre. Né fund mésimdhénési mund té béjé edhe disa pyetje t& pérgjithshme pér té shikuar nése
nxénésit i kané kuptuar detyrat.

VLERESIMI I NXENESVE

e Vlerésimi i punés individuale dhe né ¢ift.

DETYRAT DHE PUNA E PAVARUR

1.Vértetoni gé:

.o 2x-1 1 . 4x+3
a) lim =—; b) lim =1.
x> 3 3 -2 11
e x> —4
2.Eshté dhéné funksioni f; y = .
2x—4

a) Gjeni bashkésiné e pércaktimit.
b) Skiconi grafikun e funksionit.
¢) Pércaktoni nga grafiku limitin e funksionit, kur x > 0; x = 2.

2
. x -4

d) Vértetoni sipas pérkufizimit gé¢ lim =
x>2 2x—4

Reflektimi pér rrjedhén e orés mésimore

e Zgjedhja e mésimdhénésit sa i pérket rrjedhés sé orés mésimore.
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PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE

Mésimdhénési/ja: Data:

ASPEKTET E PERGJITHSHME TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Fusha kurrikulare: MATEMATIKA Lénda: MATEMATIKE Shkalla e kurrikulés: VI Klasa: 12

Tema (nga plani dymujor): Rezultati i té nxénit té temés (nga plani dymujor):

-Pérkufizon € — § rrethinén e nj€ numri.

LIMITET E FUNKSIONEVE -Pérkufizon limitin e funksionit né€ gjuhén € — § rrethiné.
-Pérkufizon limitet e njéanshme té funksionit dhe paraqet
formén gjeometrike té tyre.

Rezultatet e té nxénit pér kompetencat kryesore té shkallés (té synuara):
I. KOMPETENCA E KOMUNIKIMIT DHE E TE SHPREHURIT: 1.2,9; II. KOMPETENCA E TE MENDUARIT: 1I.1,5;
III. KOMPETENCA E TE NXENIT: 111.1,3;

Rezultatet e fushés sé kurrikulés (té synuara):

2. ARSYETIMET DHE VERTETIMET MATEMATIKE- 1; 3. KOMUNIKIMI NE/PERMES MATEMATIKES- 2:

5. PERFAQESIMET MATEMATIKE- 1;: 6. MODELIMI MATEMATIK- 2,3; 7. STRUKTURIMI I TE MENDUARIT
MATEMATIK- 1;

ASPEKTET SPECIFIKE TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Tipi i orés: Zhvillim

Njésia mésimore: TEOREMAT THEMELORE PER LIMITIN E FUNKSIONIT Nr.: 3

Fjalét kyce: funksion, limit, limit i njéanshém, teoremé¢, limiti i shumés, limiti i prodhimit, limiti 1 fuqisé,
faktori konstant

Rezultati/et e té nxénit pér oré mésimore:

Nxénési/ja:
e Cakton limitet e njéanshme.
e Zbaton teoremat né zgjidhjen e limiteve té funksionit.
e Cakton limitin e funksionit.

Kriteret e suksesit:
e Pérlimx = 1;lim2 = 2, cakton limitin e funksioneve lim(x + 2), lim2x, limZ
x-1 x-1 x-1 x-1 x-12
e Zbaton teoremat e limitit né zgjidhjen e limiteve té funksioneve té caktuara.

e [logarit vlerén e limiteve t€ funksioneve pér vlerat e caktuara té x.

Burimet, mjetet e konkretizimit dhe materialet mésimore: libri, tabela, markeri/shkumési

Lidhja me léndét e tjera mésimore dhe/apo me c¢éshtjet ndérkurrikulare dhe situatat jetésore:
Fiziké
(Shpejtésia e trupit)

PERSHKRIMI I METODOLOGJISE DHE VEPRIMTARITE E PUNES ME NXENES GJATE ORES MiESIMORE
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Pérshkrimi i metodologjisé:
TEKNIKAT

E Mendo/ puno né dyshe/ thuaja grupit
R Ditari dypjesésh

R Diskutim né ¢ift

FAZAT E ORES

Evokim/Pjesa hyrés

Nxénésit bashkohen né dyshe dhe, sé bashku, shqyrtojné zgjidhjen e detyrés. Pastaj mé€simdhénési i udhézon qé t’iu tregojné edhe t&
tjeréve né grup ato qé kané gjetur dhe ideté i shkémbejné mes tyre. Né tabelé shénohen zgjidhjet e nxénésve dhe kérkohet prej tyre té
lexojné pjesén e leksionit (mésimit) dhe t€ plotésojné listat e tyre me ide té reja.

Detyré
Dihet q& limx = 1;1im 2 = 2. Gjeni:
x—l x—l
. . . X
a) lim(x+2); b) lim2x; ¢) lim—.
x—1 x—1 x—1 2

Realizim/Pjesa kryesore

Nxénésit udhézohen t& térheqin njé vijé vertikale né mes t€ fletores, ku né anén e majté do té€ shénojné pjesét karakteristike q€ ata
kané veguar gjaté leximit dhe né anén e djathté shénojné pjesét pérbérése té tyre. Pastaj atyre u kérkohet qé€ té lexojné ato q&€ kané
shkruar dhe mésimdhénési mund té béj€ pyetje kur dégjon njé koment. M€simdhénési pastaj pyet nése ka nxénés qé i1 kan€ shénuar
pjesét e njéjta dhe, nése ka, kérkon edhe nga ata komentet e tyre. Né fund, mésimdhénési mund té béjé edhe disa pyetje t&
pérgjithshme pér t€ shikuar nése nxénésit e kané kuptuar mésimin.

Pér gjetjen e limiteve t€ funksioneve t€ dhéna me formula y = f{x), n€ rastet kur f{x) &shté shumé, prodhim apo herés shprehjesh mé té
thjeshta, pérdoren shpesh teoremat ¢ méposhtme. Ato do t’i formulojmé e vértetojmé né rastin kur X —> @, por ato jané té vérteta
edhe kur x — 400 (X — —0).

Teoremé 6 (limiti i shumés)

Nése funksionet fi, /> kan€ limit kur X — a , atéheré edhe shuma e tyre ka limit kur X — a dhe
lim + = lim + lim .
lim (i) +A@] = lim /() + lim f(o)

Vértetim
E zémé se li_r)n fix)={, dhe li_r)n f(x)= £, . Sipas teoremés 4, mund t& shkruajmé: f,(x) =/, = a,(x) dhe f,(x)—{, =
x—a x—a

a,(x),ku a, a, jané p.m.v. kur X = a, d.m.th. li_r)n a,(x) = li_r)n &, (x) = 0. Duke mbledhur ané& pér ang, kemi:
x—a x—a

(/1 () + (0] =L, +2,) = a,(x)+a,(x) ().

Por shuma e funksioneve p.m.v. kur X = @ éshté p.m.v. kur X = @ (pra li_r)n [a,(x)+a,(x)]=0).
X—>a

Barazimi (1) na tregon qé diferenca e funksionit (f; + f2) me numrin (fl +/ ,) &shté p.m.v., kur X — @ . Kjo do té€ thoté, né bazé té
teoremés 4, qé limiti i funksionit (f; + ), kur X — a, éshté (£, + /). Pra, li_)m [+ f,(0]=10,+1,= li_)m fitx) +
x—a X—a

lim f(x), ¢faré deshém té vértetonim.
xX—a
Shembulli 1
a) lim (x+35=Ilimx+ lim5=2+5=7.
x—2 x—2 2

x—>
b) lim (x—2)=1lim x+ lim (-2)=4+(-2)=2.
x—4 x—4 x—4
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Vérejtje
Teorema éshté e vérteté edhe né rast se numri i funksioneve qé mblidhen éshté mé i madh se 2. Pra, shuma e njé numri té
fundmé funksionesh qé kané limit kur X — a, ka limit kur X — a, dhe Ky limit éshté sa shuma e limiteve té funksioneve qé

mblidhen.

Shembulli 2

lim 2 —x+5)=1lim x>~ lim x+ lim 5=0-0+5=5.
x—0 x—0 x—0 x—0

Teoremé 7 (limiti i prodhimit)
Nése funksionet fi, /> kan€ limit kur X — a , atéher€ edhe prodhimi i tyre f; - f> ka limit kur X — a dhe

}E)Ib i) - 20)] = [}}i_lglﬁ(X)] : [)}i_fglﬁ(x)]

Vértetim
E zémé se lim =/(, dhe lim =1,.
z€mé se Jm fi(x) | dhe Jm So(x) 5
NE bazg té teoremés 4, ekzistojné dy p.m.v. @, &, kur X —> @, n€ ményré qé
[ =1, = a,(x) dhe f,(0)~ £, = a, ().
dm.th. fix)= ¢, + o, (x) dhe p(x) = £, + a,(x).
Duke shumézuar ané pér ané kéto dy barazime, marrim:
Ji(x)- fo(x)=L,0,+ Lo, (x) + Lo, (x) + a(x)-a,(x), qé nga
J1(0)- () = 0,0, = Loy (x) + Lha(x) + &, (x) - a,(x) (2)
l,-a, dhe 0, -, jané p.m.v kur X = a (teorema 3) dhe gjithashtu
Qa, -, &shté pm.v. kur X — a (teorema 2).
Atéheré, shuma fl ‘a, + fz ‘a, + &, &, &ht€ pm.vkur X — @ (teorema 1),
d.m.th. )}g}rb [0, (x) + ,0,(x) + o (x) - a,(x)]=0.
Barazimi (2) tregon qé diferenca e funksionit f; - 4 me numrin / L / , €shté p.m.v. kur X — @, prandaj limiti i funksionit f; - /> kur
X —> a éshté numri /| -/, (teorema 4). Késhtu, lim [fi(x):£(x)]= £, -0, =[ lim fi(x)] - [ lim f(x)], ¢faré deshém t&
x—a x—a X—a

vértetonim.

Shembulli 3
lim (x+5x=lim (x+5) - limx=7-2=14.
x—2 x—2 x—2

Mund t€ tregohet se prodhimi i njé numri t€ fundmé funksionesh, q€ kané limit kur X — a , ka limit kur X — a dhe ky &éshté i
barabarté me prodhimin e limiteve té funksioneve qé shumézohen.

Rrjedhim 1
Faktori konstant mund t€ nxirret jashté shenjés sé limitit.
Pra, nése funksioni f'ka limit kur X —> a dhe c &shté konstante, at€heré edhe funksioni ¢ - fka limit kur X — a

dhe lim [c - =c - lim f{x).

e I e e el = - i)

Vértetim

Sipas teoremés 7, duke pasur parasysh se lim ¢ = ¢, kemi:
x—a

lim [c - = lim ¢ - lim fix)=c - lim f{x).

x—a (e fx)] x—)ac x—>af(x) ¢ x—)aﬂx)

Shembulli 4

7
7=
3

. X+5 .1 1 .. 1
lim —— = lim —(x+5)=— lim (x+5)= —
x—2 3 3 x—>2 3

x>2 3
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Do & vértetojmé teoremén pérn=2. Le ta zémé se lim fix)= £ .
Xx—a

Atéheré, duke pasur parasysh se f2=f- f, sipas teoremés 6, mund t& shkruajmé:

lim [f(Of = lim () 0] = lim A0 - lim )= £-¢ = £ =[ lim A9}
Shembulli 5

1) Duke ditur q& )}1_1’{12 (x+5)=17, kemi )}1_1’{12 (x+5)2=7"=49.

2) Duke ditur q& lim x = a, shkruajmé lim x" = a".
x—a x—a
Shembulli 6
Té gjendet lim_ (x> — 3x).
x5
Zgjidhje

Né bazg té teoremés 5, shkruajmé:
lim (x? - 3x) = lim x? — lim (3x) = 5> - 3 lim (x) (nga rrjedhimet e teoremés 7) = 5> — 3 - 5 = 10. Késhtu, lim_ (x> - 3x) = 10.
x5 x5 x5 x5 x5

Reflektim/Pjesa pérfundimtare

Nxénésit diskutojné né ¢ifte mbi zgjidhjen e detyrave, nxjerrin pérfundimet, krahasojné zgjidhjet dhe diskutojné pér ndonjé
mospérputhje. Pas bashkébisedimit, mé€simdhénési angazhon njérin prej nxénésve q€ jan€ né ¢ift pér t€ dhéné zgjidhjen e detyrave
dhe pérfundimet e nxjerra gjaté diskutimit.

Detyré 1
Té gjendet limiti: a) lim. (10 + x); b) lim (x - 3); ¢) lim (x — sinx).
X2 x—1 x—0
Detyré 2
. o . . 5x . 1+x
Té gjendet limiti: a) lim (3x); b) lim —; ¢) lim ——.
x—2 x—>2 2 x—>2 4
VLERESIMI I NXENESVE

e Vlerésimi i punés s€ nxénésve né ¢ifte.

DETYRAT DHE PUNA E PAVARUR

1. a) Nése funksioni f'ka limit kur X — a , kurse funksioni g nuk ka limit kur X — &, ¢’mund t& thoni pér funksionin f— g?

b) Nése funksioni g nuk ka limit, kurse funksioni ~— ka limit kur X — @, ¢’mund té thoni pér funksionin f?

g
2. Gjeni: a) 31c1—>ml (2x—=3); b) )1c1—>ml (2x =3~

3. Gjeni: a) )1c1—>ml x+2)x—4); b ;l_r% (2x - 7)(1 - 5x).

Reflektimi pér rrjedhén e orés mésimore

e Zgjedhja e mésimdhénésit sa i pérket rrjedhés s€ orés mésimore.
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PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE

Mésimdhénési/ja: Data:

ASPEKTET E PERGJITHSHME TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Fusha kurrikulare: MATEMATIKA Lénda: MATEMATIKE Shkalla e kurrikulés: VI Klasa: 12

Tema (nga plani dymujor): Rezultati i té nxénit té temés (nga plani dymujor):

-Pérkufizon € — 6 rrethinén e njé€ numri.

LIMITET E FUNKSIONEVE -Pérkufizon limitin e funksionit né gjuhén € — § rrethiné.
-Pérkufizon limitet e nj€anshme t€ funksionit dhe paraqet
formén gjeometrike té tyre.

Rezultatet e té nxénit pér kompetencat kryesore té shkallés (té synuara):
L. KOMPETENCA E KOMUNIKIMIT DHE E TE SHPREHURIT: 1.2,9; II. KOMPETENCA E TE MENDUARIT: 11.1.5;
III. KOMPETENCA E TE NXENIT: I11.1,3;

Rezultatet e fushés sé kurrikulés (té synuara):

2. ARSYETIMET DHE VERTETIMET MATEMATIKE- 1; 3. KOMUNIKIMI NE/PERMES MATEMATIKES- 2;

5. PERFAQESIMET MATEMATIKE- 1; 6. MODELIMI MATEMATIK- 2,3: 7. STRUKTURIMI I TE MENDUARIT
MATEMATIK- 1;

ASPEKTET SPECIFIKE TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Tipi i orés: Zhvillim

Njésia mésimore: TEOREMAT THEMELORE MBI LIMITIN (vazhdim) Nr.: 4

Fjalét kyce: funksion, limit, polinom, funksion racional thyesor, funksion i zakonshém, teoremé

Rezultati/et e té nxénit pér oré mésimore:

Nxénési/ja:
e Zbaton teoremat né zgjidhjen e limiteve t& funksionit.
e (Cakton vlerat e limiteve t€ funksioneve.

Kriteret e suksesit:
e Llogarit lim2x%; lim5x; lim (7).
x—3 x—3 x—3
e (Cakton lirn3 (2x* + 5x — 7) duke zbatuar teoremén 6.
x—>

e Interpreton se ¢faré vérejmé pas caktimit t€ vlerés sé polinomit P(x) = 2x? + 5x — 7 né pikén x = 3.
e Llogarit vlerén e limiteve té funksioneve t€ caktuara duke zbatuar teoremat mbi limitin.

Burimet, mjetet e konkretizimit dhe materialet mésimore: libri, tabela, markeri/shkumési

Lidhja me léndét e tjera mésimore dhe/apo me ¢éshtjet ndérkurrikulare dhe situatat jetésore:
Fiziké
(Shpejtésia e trupit)

PERSHKRIMI I METODOLOGJISE DHE VEPRIMTARITE E PUNES ME NXENES GJATE ORES MESIMORE
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Pérshkrimi i metodologjisé:
TEKNIKAT
E Stuhi mendimesh

R Leksion i pérparuar
R Mendo/puno né dyshe/thuaja grupit

FAZAT E ORES

Evokim/Pjesa hyrése
Detyré

a) Gjeni lim 2x% lim 5x; lim (-7).
x—3 x—3 x—3

b) Duke pérdorur teoremén 6, gjeni lir% 2x2+5x=17).
X—>
¢) Njehsoni vlerén e polinomit P(x) = 2x? + 5x — 7 né pikén x = 3. C’vini re?

Nga nxénésit kérkohet g€ t& shprehin mendimet e tyre né lidhje me detyrén e dhéné, por duke mos i diskutuar dhe duke mos dhéné
komente né lidhje me ideté e tyre, n€ ményré qé€ t€ identifikojmé zgjidhjet e mundshme.

Realizim/Pjesa kryesore

Nxénésit bashkohen né dyshe dhe, sé bashku, shqyrtojné zgjidhjen e detyrés. Pastaj mésimdhénési i udhézon qé t’iu tregojné edhe té
tjeréve né grup ato qé kané gjetur dhe ideté i shkémbejné mes tyre. Né tabelé shénohen zgjidhjet e nxénésve dhe kérkohet prej tyre t&
lexojné pjesén e leksionit (mésimit) dhe t€ plotésojné listat e tyre me ide té reja.

Limiti i funksionit polinom

Le t& na jeté dhéné funksioni y = 4x3 — 3x + 5. Shprehja 4x3 — 3x + 5 éshté njé polinom.
Té gjejmé lim (4x> — 3x + 5).
x—2

Kemi lim (4x* —3x+5)=lim (4x*) - lim (3x)+ lim 5 (nga teorema 6)
x—2 x—2 x—2 x—2
=4 lim x*-3 lim x+ lim 5 (nga rrjedhimi 1 i teoremés 7)
x—2 x—2 x—2

=4( lim x)*-3 lim x+ lim 5 (nga rrjedhimi 2 i teoremés 6)
x—> x—2 x—2

=4-23-3-2+5(pse?).

Shohim qé limiti i kétij funksioni kur X — 2 &shté i barabarté me vlerén e polinomit né pikén x = 2. Ky rezultat ka vleré t&
pérgjithshme.
Nése P(x) €shté njé polinom me ndryshore x, limiti i funksionit y = P(x), kur X — @, €shté i barabarté me vlerén P(a) té polinomit

pérx=a.

Shembulli 1
1) lim (5x*-=3x2+6x—-2)=5-1*=3-12+6-1-2=6.
x—l1

2) Pér té gjetur lirn2 (2x3 —4x + 7)?, gjejmé né fillim lim2 (23 —4x+7),qé 8shté 2 - 23 —4 - 2 + 7 = 15. Atéheré, né bazé t&
x—> x—>

rrjedhimit 2 té teoremés 7, kemi:
lim (2x® — 4x + 7)> = 152 = 225.
x—2

Teoremé 8

Nése funksionet fi, f> kané limite, kur x — a dhe li_I>n f>(x) # 0, atéheré edhe funksioni A ka limit, kur x = a,
x—>a
2

AC) lim £, (x)
dhe ky éshté i barabarté me raportin e limiteve té fi dhe té 5. Pra, lim = 224 .
x=a f,(x)  lim f,(x)
x—a

Teoremén do ta pranojmé pa vértetim.
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Shembulli 2

Kemi lim 2x-3)=2-5-3=7;lim Bx-1)=3-5-1=14#0.
x—5 x—5

. -3 7 1
Prandaj, sipas teoremés 6, ekziston lim , dhe ésht€¢ —, d.m.th. —.
x>5 3x—1 14 2

Limiti i funksionit racional thyesor
1) Gjeni lim. (x*> — 4x + 1) dhe lim (2x - 3).
x—2 x—2

L xT—4x+1
2) Gjeni lim ——— .
x=2  2x-3

o B s B iy
3) Njehsoni vlerén e funksionit y = 2— né pikén x = 2. C’vini re?
x —_—

Ka vend ky pérfundim i pérgjithshém:
P(x)

O(x

Nése P(x), Q(x) jané polinome dhe O(a) # 0, limiti i funksionit racional thyesor y = ,kur X — a, éshté i barabarté

P(a
me (@) , d.m.th. éshté i barabarté me vlerén e kétij funksioni né pikén x = a.
Q(a)
Shembulli 3
. x* —4x+3
Té gjejmé limitin e funksionit y = ————, kur x — 5.
2x" —x+1

Vlera ¢ eméruesit (2x2 —x + 1) pérx = 5 &shté 2-5% —=5+1=46 # 0, kurse vlera e numéruesit (x> — 4x + 3) pér x = 5 &shté

S xT—4x+3 8 4
5 -4-5+3=8 Prandaj, lim ——— = —=—.
x=52x"—x+1 46 23

Teoremé 9
Nése funksioni y = 4/ f(x) &éshté i pércaktuar né ndonjé interval Ja —r, a + r] (me pérjashtim ndofta té& pikés x = a) dhe ekziston

lim f(x), atéheré ekziston edhe lim %/ f(x) dhe &shté i barabarté me »/lim f(x) . (Pa vértetim.)
xX—>a xX—>a x—a

Shembulli 4

Té gjendet lim x> —x+1.
x—3

Zgjidhje

Kemi lim (x> -x+1)=32-3+1=7>0.
x—>3

Prandaj lirn3 Vxt—x+1 = \/7
x>

Vérejtje 1

Do ta pranojmé pa vértetim qé pér ¢do @ € R, kemi:

1) lim sinx = sina; 2) lim cosx = cosa; 3) lim e*=e% 4) lim /nx =/na (a>0).
x—a x—a x—a x—a

Funksion i zakonshém do t& quhet ¢do funksion i dhéné me njé formulé té trajtés y = f{x), ku f{x) mund té jeté:
* polinom me x;

« shprehje thyesore racionale me x;

* Ixl;

« x* (0 &shté numér real);

ca’(0<a#ly;

« log,x (0<a=#l),

* Sinx 0Se COSX;

» shumé, prodhim ose pérbérje e shprehjeve té€ mésipérme.

195




Libér pér mésuesin Matematika 12

Teoremé 9

Nése féshté funksion i zakonshém dhe a éshté njé numér qé ndodhet né bashkésiné e pércaktimit té £, at€heré funksioni f'ka limit kur
X — a dhe ky limit ésht€ sa vlera f{a) e funksionit né kété piké. Pra, li_r)n flx) =fla). Teoremén do ta pranojmé pa vértetim.
X—a

Shembulli 5
lirrlo[sinx+cosx+ VX +1 + log (x+ 1)] =sin0 + cos0 + V0> +1 + Log 0+ 1)=0+1+1+0=2.

X—>

Reflektim/Pjesa pérfundimtare

Detyré 1
Gjeni:
a) lim 3x2—x+3)% b) lim_ (x?—4x +5)%.

x—2 x—-3
Detyré 2
Gjeni

2 3 2
. x—=7 . x =3x+4 .ox =2x

a) lim ; b) lim ———; o lim ———.

=2 x+1 =l x4+ x+1 x=>3 x*+x

Nxénésit diskutojné né dyshe lidhur me detyrén e dhéné nga mésimdhénési dhe, pasi t€ arrijné zgjidhjen e detyrés, njérit prej tyre i
kérkohet t& shkémbejé mendimet né njé diskutim me t€ gjithé t& tjerét. Mésimdhénési vazhdimisht i motivon nxénésit t€ 1évizin nga
faza né faz€ gjaté kétij procesi.

VLERKESIMI I NXENESVE

e Vlerésimi i pjes€émarrjes aktive t&€ nxénésve né orén mésimore.

DETYRAT DHE PUNA E PAVARUR

1. Gjeni:

a) lim (* —2x2 + 3x — 4); b) lim (2% —x*—x+95).
x—0 x—>—1

2. Gjeni:

a) lim (42 -2x+5)% b) lim_(—=x?+4x+1)%.
x—2 x—>-3

3. Gjeni
. 2x-5 . x*=2x+10 .ox=x
a) lim ; b) lim ———; ¢) lim — )
X2 x+42 =l x +x+7 x=>3 x"+x

Reflektimi pér rrjedhén e orés mésimore

e Zgjedhja e mésimdhénésit sa i pérket rrjedhés sé orés mésimore.
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PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE

Mésimdhénési/ja:

Data:

ASPEKTET E PERGJITHSHME TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Fusha kurrikulare: MATEMATIKA Lénda: MATEMATIKE Shkalla e kurrikulés: VI Klasa: 12

Tema (nga plani dymujor):

LIMITET E FUNKSIONEVE

Rezultati i té nxénit té temés (nga plani dymujor):

-Pérkufizon limitet e nj€anshme t€ funksionit dhe paraqet
formén gjeometrike té tyre.

-Dallon format e pacaktuara té limiteve té funksioneve.
-Konstaton format e pacaktuara t€ limiteve t€ funksioneve.
-Zbaton vetité e limitit pér njehsimin e limitit té funksioneve té
thjeshta.

-Interpreton limitet e njéanshme t€ funksioneve t€ ndryshme.
-Pérvetéson disa limite karakteristike t&€ funksioneve dhe i
zbaton ato pér gjetjen e limiteve t€ disa funksioneve té tjera.
-Zbaton limitin e funksionit né zgjidhjen e problemeve té
ndryshme.

Rezultatet e té nxénit pér kompetencat kryesore té shkallés (té synuara):
L. KOMPETENCA E KOMUNIKIMIT DHE E TE SHPREHURIT: 1.2,9; II. KOMPETENCA E TE MENDUARIT: 11.1.5;

III. KOMPETENCA E TE NXENIT: I11.1,3;

Rezultatet e fushés sé kurrikulés (té synuara):
2. ARSYETIMET DHE VERTETIMET MATEMATIKE- 1; 3. KOMUNIKIMI NE/PERMES MATEMATIKES- 2;

5. PERFAQESIMET MATEMATIKE- 1; 6. MODELIMI MATEMATIK- 2,3; 7. STRUKTURIMI I TE MENDUARIT

MATEMATIK- 1;

ASPEKTET SPECIFIKE TE PLANIT T ORES MESIMORE

Tipi i orés: Zhvillim

Njésia mésimore: FUNKSIONE PAMBARIMISHT Ti MEDHA (p.m.m.), KUR x > a Nr.: 5

Fjalét kyce: funksion, limit, vetité, p.m.m.

Rezultati/et e té nxénit pér oré mésimore:

Nxénési/ja:

¢ Dallon funksionet pambarimisht t&€ médha.

e  Vérteton limitet e funksionit.
o Llogarit limitet e funksionit.
e Analizon funksionet p.m.m.

Kriteret e suksesit:

x—0 X

x—0 X

X X

: 1 | . 1 1
e Duke ubazuar né lim —- = +00 dhe lim — = +00,tregoqé lim | —+— | = +©.
2 4 x—0 2 4

e Vérteton vlerén e limiteve pér funksionet e caktuara.
o Llogarit vlerén e limiteve té funksioneve t€ dhéna.
e Pér funksionet e caktuara, tregon se jané p.m.m. kur x — 0.

Burimet, mjetet e konkretizimit dhe materialet mésimore: libri, tabela, markeri/shkumési

Lidhja me léndét e tjera mésimore dhe/apo me ¢éshtjet ndérkurrikulare dhe situatat jetésore:

Ekonomi
(Oferta)

197




Libér pér mésuesin Matematika 12

PERSHKRIMI I METODOLOGJISE DHE VEPRIMTARITE E PUNES ME NXENES GJATE ORES MESIMORE

Pérshkrimi i metodologjisé:
TEKNIKAT

E Stuhi mendimesh
R Di/Dua té di/Mésova
R Ditari dypjesésh

FAZAT E ORES

Evokim/Pjesa hyrése

Detyré
Y 1 . 1 — 1 1
Duke ditur gé lim — = 4+ o dhe lim — = + o0, tregoniqé lim | —+— | = +00.
x—0 x2 x—0 x4 x—0 x2 x4

Nga nxénésit kérkohet qé€ t&€ shprehin mendimet e tyre n€ lidhje me detyrén e dhéné, duke iu pérgjigjur kérkesave té saj, por duke mos
i diskutuar dhe duke mos dhéné komente né lidhje me ideté e tyre, né ményré qé t€ identifikojmé pérgjigjet/zgjidhjet e mundshme.

Realizim/Pjesa kryesore

Mésimdhénési i udhézon nxénésit té vizatojné njé tabelé t&€ ndaré né tri pjesé. Nxénésit lexojné mésimin dhe pastaj fillojné t&
plotésojné shtyllat e tabelés: shtylla e paré “DI”, nése ata kané njohuri pér até cfaré lexuan; shtylla e dyté “DUA TE DI”, nése ata
kané dicka t& panjohur dhe déshirojné té diné rreth saj; dhe shtylla e treté “MESOVA”, e plotésojné nése ka pérgjigje dhe shkruajné
edhe informacionet e reja qé nxénésit kané marré gjaté leximit.

Né mésimet e para t€ kétij kreu, pamé funksione qé marrin vlera sa té duam té médha, kur vlerat e x béhen mjaft té médha.
Ka edhe funksione, vlerat e té cilave béhen sa té duam té médha, mjafton t&€ shqyrtohen vlera t€ x mjaft afér numrit a (X # a).

Shembulli 1

1
NE figurén 5.8 &shté paraqitur grafiku i funksionit f; y = —-.
i X

Fig. 5.8

Vémé re se kur vlerat e x 1 afrohen pambarimisht numrit 0, vlerat e funksionit rriten pambarimisht. Pér njé piké t€ 1évizshme M(x; y)
né grafikun e kétij funksioni, kjo do t& thoté qé kur x — 0, y — +o0.

Ne mund t’i b&jmé vlerat e funksionit sa t& duam t&é médha, mjafton t&é marrim vlera té x mjaft afér zeros (x = 0).

1 1
P.sh., nése duam q& f{x) > M (M - numér pozitiv i dhéng), mjafton t& marrim x # 0 & tilla q& — > M, dm.th. x’ < H , pra x| <
X

— ,dmth. xe| —,[—;.|— | (x #0).
M M \M
1

Vémé re qé funksioni — : y = x? éshté p.m.v. kur x — 0 ( liIIb x2=0).
X—>

1
NE keété rast, funksioni y = —- quhet funksion pambarimisht i madh (p.m.m.) kur x — 0.
X

Le t€ shohim rastin e pérgjithshém. Le té& jeté fnjé funksion i pércaktuar né nj€ interval qé pérmban pikén a (me pérjashtim ndofta t&
veté pikés x = a) dhe i ndryshém nga zero né€ pikat e kétij intervali.
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Shembulli 2
Té vértetohet qé lim =0.
x>2 x=2
Zgjidhje
. - o1 x=2
Pér funksionin f: y = , funksioni — é&shté y = ——.
x—2 f 3

= 00,

x=2 1
Megenése hm —_— = llm (x—2) =0, mund té themi q& hm
—2 3 3 x—> x>2 x=-2

Vérejtje

1) Nése f(x) > 0 né ndonjé interval qé pérmban pikén x = a (me pérjashtim ndoshta té x = a) dhe lim =0, atéheré

x—a f(x)

. 1
funksioni f quhet p.m.m. me shenjé (+) kur X — a dhe shénohet lgn ftx) = + oo . 1tillé éshté funksioni y = —> i paraqitur
X—>a X

grafikisht né figurén 5.8, pér té cilin mund té shkruajmé limO — =+,
x—>U x

2) Nése f{x) < 0 né ndonjé interval qé pérmban pikén a (me pérjashtim ndoshta té x = a) dhe lim =0, atéheré

x—a f(x)

. 1
funksioni f quhet p.m.m. me shenjé (-) kur x — a dhe shénohet lgi Sfx) = —oo. Itill¢ éhté funksioni y = — —-, i paragqitur
X—>a X

. 1
grafikisht né figurén 5.9, pér té cilin mund té shkruajmé lln’b (— —j = —00,

X—> x2

Vetité e funksioneve p.m.m.
1. Prodhimi i dy funksioneve p.m.m. kur X — a &sht€ p.m.m. kur X - a.

Vértetim
Le t€ jené f, g dy funksione p.m.m. kur x — a.
T€ vértetojmé qé edhe funksioni /- g €shté p.m.m. kur x —> a .

1
Mjafton t€ vértetojmé qé lim

4 f(x) g(x)

1 1
Por lim —— =0 (sepse féshté p.m.m. kur X — a ) dhe llm —— =0 (pse?).
x—>a f(x) —a g(x)
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I
e

Prandaj lim;—lim( L1 j—lim ! - lim ! =0-0
=a f(x)glx) el f(x) glx)) ¥4 f(x) ¥4 g(x)
Vérejtje

Mund té vértetohet mé tej se:

1. a) Prodhimi i dy funksioneve p.m.m. me té njéjtén shenjé, kur x — a, éshté p.m.m. me shenjé (+) kur x —> a.

b) Prodhimi i dy funksioneve p.m.m. me shenja té kundérta, kur X — a, éshté p.m.m. me shenjé (-) kur x - a.

2. Shuma e disa funksioneve p.m.m. me té njéjtén shenjé kur x — @ &éshté funksion p.m.m. me po até shenjé kur x — a.
3. Shuma e njé funksioni qé ka limit kur X — ¢ me njé funksion p.m.m. kur x — @, éshté pérséri funksion p.m.m. kur

X —>a.

4. Prodhimi i njé funksioni qé ka limit té ndryshém nga zero kur X — &, me njé funksion p.m.m. kur X — a, éshté pérséri
funksion p.m.m. kur X - a.

Vetité 2 — 4 do t’i pranojmé pa vértetim.
Shembulli 3

.1 . 1 . I 1
1.Kemi lim — = +00 dhe lim — = 4+, prandaj lim | —+— | =+ .
x—0 _x3 x—0 x2 x—0 x3 _x2

- 1 .1 .
2.Kemi lim — = o dhe lim — = oo, prandaj lim

1
x—0 3\/; x>0 x x—0 3\/;.)6

(Shénim. Me simbolin 00 kuptojmé *00.)

= 0.

. . 1 . . 1
3.Kemi lim (3x+2)=2dhe lim — =+o00, prandaj lim = lim 3x+2)— =+0.
x—0 x>0 x2 x—0 x—0 2

X

Kurse lim {(3x +2)+ L} =+00.
x—0 x2

Reflektim/Pjesa pérfundimtare

Detyré

1 1
a) Tregoni qé funksionety= —;y = — jan€ p.m.m. kur X —> 0.

X X X
. . c
b) Tregoni q& funksioni y = — (ku n € N dhe ¢ # 0) éshté p.m.m. kur x > 0.
X

Nxénésit udhézohen té térheqin njé vijé vertikale né mes t€ fletores, ku né anén e ma;jté do té shénojné detyrén e kérkuar dhe né anén
e djathté zgjidhjen e saj. Pastaj nxénésve u kérkohet qé té tregojné zgjidhjet e tyre dhe m&simdhénési mund té béjé pyetje rreth
zgjidhjes sé detyrés kur dégjon njé koment. Mésimdhénési pastaj pyet nése ka nxénés qé e kané zgjidhur njéjté detyrén dhe, nése ka,
kérkon edhe nga ata komentet e tyre. Né fund, mé&€simdhénési mund té béjé edhe disa pyetje t€ prgjithshme pér t€ shikuar nése
nxénésit e kané kuptuar detyrén.

VLERESIMI I NXENESVE

e Vlerésimi i punés individuale dhe né ¢ift i nxénésve gjaté orés mésimore

DETYRAT DHE PUNA E PAVARUR

1 _ -3 _ 1
-2 -2 [x-2

1. a) Tregoni qé& funksionet y = — jané p.m.m. me shenjé () kur x = 2.

C
b) Tregoni qé funksioni y = |— , ku ¢ <0, éshté p.m.m. me shenjé (-) kur x = a .
X—a
o .4 COSTT
2. Gjeni limitet: a) lim —; m ——; c) .
x—0 x x—3 (x-3) x> =1 | x+1]

Reflektimi pér rrjedhén e orés mésimore

e Zgjedhja e mésimdhénésit sa i pérket rrjedhés s€ orés mésimore.
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PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE

Mésimdhénési/ja: Data:

ASPEKTET E PERGJITHSHME TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Fusha kurrikulare: MATEMATIKA Lénda: MATEMATIKE Shkalla e kurrikulés: VI Klasa: 12

Tema (nga plani dymujor): Rezultati i té nxénit té temés (nga plani dymujor):

-Dallon format e pacaktuara t€ limiteve té€ funksioneve.
LIMITET E FUNKSIONEVE -Konstaton format e pacaktuara té limiteve té funksioneve.
-Zbaton vetité e limitit pér njehsimin e limitit t& funksioneve té
thjeshta.

-Interpreton limitet e njéanshme té funksioneve t€ ndryshme.
-Pérvetéson disa limite karakteristike t&€ funksioneve dhe i
zbaton ato pér gjetjen e limiteve t€ disa funksioneve té tjera.
-Zbaton limitin e funksionit né€ zgjidhjen e problemeve té
ndryshme.

-Zbaton limitin e funksionit pér gjetjen e formés analitike té
asimptotave té funksionit.

Rezultatet e té nxénit pér kompetencat kryesore té shkallés (té synuara):
I. KOMPETENCA E KOMUNIKIMIT DHE E TE SHPREHURIT: 1.2,9; I. KOMPETENCA E TE MENDUARIT: I1.1,5;
IIIl. KOMPETENCA E TE NXENIT: I11.1,3;

Rezultatet e fushés sé kurrikulés (té synuara):

2. ARSYETIMET DHE VERTETIMET MATEMATIKE- 1; 3. KOMUNIKIMI NE/PERMES MATEMATIKES- 2:

5. PERFAQESIMET MATEMATIKE- 1; 6. MODELIMI MATEMATIK- 2,3: 7. STRUKTURIMI I TE MENDUARIT
MATEMATIK-1;

ASPEKTET SPECIFIKE TK PLANIT TE ORES MESIMORE

Tipi i orés: Zhvillim

Njésia mésimore: ASIMPTOTAT VERTIKALE Nr.: 6

Fjalét kyce: funksion, grafik, boshtet koordinative, asimptoté vertikale

Rezultati/et e té nxénit pér oré mésimore:
Nxénési/ja:
e Ndérton grafikun e funksionit.
e Krahason pozitén e grafikut t€ funksioneve.
e Dallon asimptotén vertikale t&€ funksionit.

Kriteret e suksesit:

1 1
e Konstrukton grafikét e funksioneve y =— dhey =—-.
X X

. 1 1 S
e Duke u bazuar né grafikun e funksioneve y =— dhe y = —-, krahaso pozicionin e tyre me boshtet
X by

koordinative.

2
X

o Llogarit asimptotén vertikale pér funksionet y = V= .
2x+4 x" -4
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e Pér grafikun e funksionit y = al 3’ tregon q¢ drejté€za x = 3 &shté asimptoté vertikale.

2
e Shpjegon se cila Eshté asimptota vertikale e grafikut té funksioneve y = % dhe y = 2;:3.

Burimet, mjetet e konkretizimit dhe materialet mésimore: libri, tabela, markeri/shkumési

Lidhja me léndét e tjera mésimore dhe/apo me ¢éshtjet ndérkurrikulare dhe situatat jetésore:
Bankat
(Kredité dhe pagesat e kredive)

PERSHKRIMI I METODOLOGJISE DHE VEPRIMTARITE E PUNES ME NXENES GJATE ORES MESIMORE

Pérshkrimi i metodologjisé:
TEKNIKAT

E Mendo/ puno né dyshe/ thuaja grupit
R Ditari dypjesésh

R Diskutim né ¢ift

FAZAT E ORES

Evokim/Pjesa hyrése

Detyré

. . . 1 1
Ndértoni grafikét e funksioneve y = — dhe y =—-.
X X
Cfaré vini re? Cili Eshté pozicioni i kétyre grafikéve né lidhje me boshtet koordinative?
Nxénésit bashkohen né dyshe dhe, sé bashku, shqyrtojné zgjidhjen e detyrés. Pastaj mé€simdhénési i udhézon qé t’iu tregojné edhe t&
tjeréve né grup ato qé kané gjetur dhe ideté i shkémbejné mes tyre. Né tabelé shénohen zgjidhjet e nxénésve dhe kérkohet prej tyre té

lexojné pjesén e leksionit (mésimit) dhe té plotésojné listat e tyre me ide té reja.

Realizim/Pjesa kryesore

Nxénésit udhézohen t€ térheqin njé vijé€ vertikale né mes t€ fletores, ku né anén e majté do té shénojné pjesét karakteristike q€ ata
kané veguar gjaté leximit dhe né anén e djathté shénojné pjesét pérbérése té tyre. Pastaj atyre u kérkohet qé té lexojné ato q€ kané
shkruar dhe mésimdhénési mund té béjé pyetje kur dégjon njé koment. M€ pas, mésimdhénési pyet nése ka nxénés q€ i kan€ shénuar
pjesét e njéjta dhe, nése ka, kérkon edhe nga ata komentet e tyre. Né fund, mésimdhénési mund té béjé edhe disa pyetje t&
pérgjithshme pér té shikuar nése nxénésit e kan€ kuptuar mésimin.

Ne dimé qé drejtéza d éshté asimptoté e njé vije £ (né njé drejtim t& caktuar), nése largesa e pikés M(x; y) té vijés £ prej drejtézés d
zvogélohet pambarimisht kur pika M i largohet pambarimisht origjinés (OM —> +00) né kété drejtim.

Shembulli 1 | ] LY

Né figurén 5.10 jané paraqitur grafikét e funksioneve: ' ™ i ._‘x
1 1 1 I~ : :
y= S sooy=- : \ el
x=2 x—=2 x—=2 il 4
Fig. 5.10
L 1 . . 1
Kemi lim =o00; lim =+00; lim — = —00,
x=2 x=-2 x—>2 |x=2 x>2 |x=2

NEé t€ tria rastet vémé re qé largesa e pikés M(x; y) nga drejtéza x = 2 &shté L = |x — 2|, dhe kjo largesé zvogélohet pambarimisht kur
x—>2 (lim L=0).
x—2
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Ndérkagq, kur x — 2, pika M(x; y) largohet pambarimisht nga O, sepse OM = 4/ x? + y2 dhe lim2 y = + 00, prandaj edhe lim2
xX—> X—>
OM= +o00.

Késhtu, drejtéza x = 2 éshté asimptoté pér secilin nga grafikét e tri funksioneve qé po shqyrtojmé. Ajo quhet asimptoté vertikale.
NEé pérgjithési, nése funksioni f'€shté p.m.m. kur X —> @, atéheré drejtéza x = a &shté asimptoté vertikale e grafikut té f.

Shembulli 2
5

2x+4

T& gjendet asimptota vertikale e grafikut t€ funksionit y =

Zgjidhje
Shohim pér ¢’vlera té a kemi 1i_r)n (2x+4)=0,pra2a+4=0,dm.th.a=-2.
x—a

Funksioni yné shkruhet y = 5 - .Kemi lim_5=5#0 dhe lim_(2x+4)=0, prandaj lim = 00,
2x+4 x—>—2 x—>—2 x—>-22x+4
Sipasojé, lim_5 = 00 (prodhimi i njé funksioni q€ ka limit kur X — @ me njé p.m.m. kur X —> @, &shté pérséri p.m.m.
x—>-2 2x+4
kur x = a).
Meqgenése lim = o0, at€her€ drejtéza x = —2 &shté asimptoté vertikale e grafikut t€ kétij funksioni.
x—>=2 2x+4
NEé pérgjithési, pér funksionin racional thyesor y = , q€ drejtéza x = a t€ jeté asimptot€ vertikale e grafikut, duhet qé Q(a) = 0.
X
Shembulli 3
%2
Té& gjenden asimptotat vertikale t& grafikut t& funksionit y = — 1
x p—

Zgjidhje
Gjejmé pikat ku eméruesi béhet zero.
Kemix?> -4 =0, pérx =2 ose x = 2.
2 2 1
Shohim lim . Shkruajmé: =x*.
X2 x* —4 x’ -4 x*—4

Kemi lim x> = 4 # 0 dhe lim — = o0 (pse?).

x—2 x—22 x° —4

. x 1 B
Prandaj lim = lim | x°- = 0.
22 x2—4 x2 x2 -4

2
X

x*—4

Kjo do té thoté qé drejtéza x = 2 &shté asimptoté vertikale e grafikut t€ funksionit y =

Tregoni qé edhe drejtéza x = —2 &shté asimptoté vertikale e grafikut t€ kétij funksioni.

Reflektim/Pjesa pérfundimtare

Detyré 1
X

a) Tregoni g€ drejtéza x = 3 &shté asimptoté vertikale e grafikut té funksionit y = 3
x —

b) Cila &shté asimptota vertikale e grafikut t& funksionit:

. ? . 2x+3

Ny= ; i)y = ?

x—1 x—1

Nxénésit diskutojné né ¢ifte mbi zgjidhjen e detyrave, nxjerrin pérfundimet, krahasojné zgjidhjet dhe diskutojn€ pér ndonjé
mospérputhje. Pas bashkébisedimit, mésimdhénési angazhon njérin prej nxénésve qé jané né ¢ift pér t€ dhéné zgjidhjen e detyrave
dhe pérfundimet e nxjerra gjaté diskutimit.

VLERESIMI I NXENESVE

e  Vlerésimi i punés s€ nxénésve né ¢ifte.
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DETYRAT DHE PUNA E PAVARUR

x+1
x+2°

1. Eshté dhéné funksioni £ y =

L x+1
a) Gjeni lim )
x> =2 x+2
b) Tregoni asimptotén vertikale t& grafikut t& funksionit f.

2. Gjeni asimptotat vertikale pér grafikun e funksionit:

) 3x? —12 b) 2x ) 5x-3
a)y= ——— =— Q)y=—-—"7"7-"7"—".
Y g x?—4x+4 g 3x? —5x—2x

(43—
Reflektimi pér rrjedhén e orés mésimore

e Zgjedhja e mésimdhénésit sa i pérket rrjedhés sé orés mésimore.
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PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE

Mésimdhénési/ja:

Data:

ASPEKTET E PERGJITHSHME TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Fusha kurrikulare: MATEMATIKA Lénda: MATEMATIKE Shkalla e kurrikulés: VI Klasa: 12

Tema (nga plani dymujor):

LIMITET E FUNKSIONEVE

Rezultati i té nxénit té temés (nga plani dymujor):

-Dallon format e pacaktuara té limiteve té funksioneve.
-Konstaton format e pacaktuara té limiteve té funksioneve.
-Zbaton vetité e limitit pér njehsimin e limitit t& funksioneve t&
thjeshta.

-Interpreton limitet e njéanshme t€ funksioneve té ndryshme.
-Pérvetéson disa limite karakteristike t& funksioneve dhe i
zbaton ato pér gjetjen e limiteve t€ disa funksioneve t€ tjera.
-Zbaton limitin e funksionit né zgjidhjen e problemeve té
ndryshme.

-Zbaton limitin e funksionit pér gjetjen e formés analitike t&
asimptotave t€ funksionit.

Rezultatet e té nxénit pér kompetencat kryesore té shkallés (té synuara):
L. KOMPETENCA E KOMUNIKIMIT DHE E TE SHPREHURIT: 1.2,9; II. KOMPETENCA E TE MENDUARIT: 11.1.5;

III. KOMPETENCA E TE NXENIT: I11.1,3;

Rezultatet e fushés sé kurrikulés (té synuara):
2. ARSYETIMET DHE VERTETIMET MATEMATIKE- 1; 3. KOMUNIKIMI NE/PERMES MATEMATIKES- 2;

5. PERFAQESIMET MATEMATIKE- 1; 6. MODELIMI MATEMATIK- 2,3; 7. STRUKTURIMI I TE MENDUARIT

MATEMATIK- 1;

ASPEKTET SPECIFIKE TE PLANIT T ORES MESIMORE

Tipi i orés: Zhvillim

Njésia mésimore: FORMAT E PACAKTUARA Nr.: 7

Fjalét kyce: funksion, limit, formé e pacaktuar, polinom

Rezultati/et e té nxénit pér oré mésimore:

Nxénési/ja:
e Pércakton limitin e funksionit.

e Llogarit limitet e funksioneve karakteristike.

Kriteret e suksesit:

e (Cakton limitin e funksioneve té€ dhéna lim

2
X .ox"—4

, lim , lim .
X2 x4+2 x22 x=2 x-2 x-=-2

e Llogarit vlerén e limiteve té funksionit duke u bazuar né limitet karakteristike t&€ funksioneve.

e  Pér limitin e dhéné lim -
T 1-sin

2

2

1-sinx

X

cakton vlerén e tij kur x — g

Burimet, mjetet e konkretizimit dhe materialet mésimore: libri, tabela, markeri/shkumési

Lidhja me léndét e tjera mésimore dhe/apo me ¢éshtjet ndérkurrikulare dhe situatat jetésore:

Gjeometri
(Matjet e sipérfageve)
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PERSHKRIMI I METODOLOGJISE DHE VEPRIMTARITE E PUNES ME NXENES GJATE ORES MESIMORE

Pérshkrimi i metodologjisé:

TEKNIKAT

E Leximi né dyshe
R Di/Dua té di/Mésova

R Ditari dypjesésh

FAZAT E ORES

Evokim/Pjesa hyrése

Nga nxénésit kérkohet t& shprehin mendimet e tyre n€ lidhje me detyrén e dhéné, duke iu pérgjigjur kérkesave té saj, por duke mos i
diskutuar dhe duke mos dhéné komente né lidhje me ideté e tyre.

Detyré

- . . X . x*—4
Gjeni: a) lim ; b) lim ; ¢) lim .
X2 x+2 X2 x=-2 x>2 x=2

Realizim/Pjesa kryesore

Meésimdhénési i udhézon nxénésit qé té vizatojné njé tabelé t& ndaré né tri pjesé. Nxénésit lexojné mésimin dhe pastaj fillojné té
plotésojné shtyllat e tabelés: shtylla e paré “DI”, nése ata kané njohuri pér até cfaré lexuan; shtylla e dyté “DUA TE DI”, nése ata
kané digka té panjohur dhe déshirojné té diné rreth saj; dhe shtylla e treté “MESOVA”, e plotésojné nése ka pérgjigje dhe shkruajné
edhe informacionet e reja qé nxénésit kané marré gjaté leximit.

Forma e pacaktuar 6

Tek ushtrimi i hyrjes, né rastin (a), mund té pérdorim teoremén mbi limitin e raportit, meqenése numéruesi dhe eméruesi kané limit,
dhe limiti i eméruesit shté i ndryshém nga zero.
NE rastin (b), limiti 1 emé&ruesit &shté zero, por limiti i numéruesit &shté i ndryshém nga zero. N& kété rast, mund ta shkruajmé raportin

né trajtén Xx - dhe t€ pérdorim faktin q&€ prodhimi i njé funksioni me limit t€ ndryshém nga zero me njé p.m.m. kur

x=2 xX—
X —> 2 éshté pérséri p.m.m. kur x — 2.
Né rastin (c) nuk mund t€ pérdorim direkt asnjé nga teoremat e njohura, sepse edhe limiti i numéruesit, edhe limiti i eméruesit jané

zero. Né kété rast themi qé “kemi t€ b&jmé me formé t&€ pacaktuar — .

2 2

kur x —> 2, duke thjeshtuar shprehjen
x=2 x—

kur gjejmé limitin kur X —> 2, ne nuk interesohemi pér vlerén e funksionit né pikén x = 2, por pér vlerat e x mjaft afér 2, por té
xP =4 (x=2)(x+2)
= =X

x—2 x—2

Ne mund t€ gjejmé limitin e funksionit y = me (x — 2). (Kjo lejohet, sepse

+2.

ndryshme nga 2.) Kemi

2

.. x -4 .
Prandaj, lim = lim x+2)=2+2=4.
x>2 x=2 x—2

. . 0
Né pérgjithési, nése lgn fix) =0 dhe lg)n g(x) =0, themi g€ shprehja paraget formé té pacaktuar 6 kur x — a . Kjo nuk
x—a x—a

g(x)

. X 0 0
do t& thoté qé lim ) &shté i barabart€ me 6 (si¢ thuhet shpesh gabim), sepse simboli 6 nuk ka kuptim.

x—>a g( x)
Kjo &shté thjesht njé ményré t& shprehuri pér t& véné né dukje se pér gjetjen e lim S ()
x—a g( x)
teoremat ¢ njohura, por duhen kérkuar ményra té posagme, disa nga té cilat do t’i shohim mé poshtg.
Ményra e thjeshtimit me (x — a)
Pérdoret nése f'dhe g jané polinome qé béhen zero pér x = a, d.m.th. q€ e kan€ rrénjé numrin a.

, n€ kété rast, nuk mund té pérdorim
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Shembulli 1

. . 2x*—=5x+42
Té gjendet lim — -
x—>2 x* =T7x+10
Zgjidhje
Kemi lim (x> -7x+10)=22-7-2+10=0.
x—2

. 0
llm2 (2x* = 5x+2)=2-22-5-2+2=0. Késhtu, kemi t& b&§jmé me formé t& pacaktuar 6 .
x—>

Megenése té dyja polinomet béhen zero, kur x = 2, ato plotpjesétohen me x — 2. Pér té kryer pjesétimin, pérdorim skemén e Hornerit.
Pér 2x* — 5x + 2, kemi:

2 -5 2
2 -1 0

Pra2x?—5x+2=(x-2)2x - 1).
Pér x? — 7x + 10, kemi:

1 -7 10
1 =3

Pra, x> — 7x + 10 = (x — 2)(x — 5).

. v _
2 =5x+2  (x=2)@x-D)_ 2x-l Lo

Késhtu, 5
x°=7x+10 (x-2)(x-5) x-5

Por lim (2x—1)=2-2-1=3dhe lim (x-5)=2-5=-3%0.
x—2 x—2
2x -1 3

Prandaj, sipas teoremés mbi limitin e raportit, kemi: lim =—1.

=2 x-5 -3
2x* =5x+2 _

Si pérfundim, lim —5——-=—L
x—2 x* =T7x+10

Ményra e zévendésimit té ndryshores

Raporti — mund t€ sillet né trajtén e raportit t€ dy polinomeve me futjen e njé ndryshoreje t€ re (né disa raste). M€ tej b&jmé
g
thjeshtime.

Shembulli 2

. . Ax=2
Té gjendet lim .
x4 x—4

Zgjidhje
Kemi lim (\/; - 2) = \/Z —2=0dhe lim (x —4) = 0. Shénojmé \/; = t. Marrim x = t.
x—4 x—4

Kur x >4, Jx =>4 . dmith t — 2.

-2 .ot=2
= lim im —
x—4 1924 152¢+2

. 1
Prandaj lim =— 2).
randaj Jm, y (pse?)

Meényra e kalimit té rrénjés nga emérues i thyesés né numérues dhe anasjellas

J ()

g(x)
dhe pastaj b&jmé thjeshtime.

Te shprehja , kalojmé rrénjét nga eméruesi g(x) né numérues dhe anasjellas, duke béré shumézimin e shprehjeve té€ konjuguara
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Shembull 3

Té gjendet hm
X232 —x+1
Zgjidhje
Kemi lim (x22—9)=32-9=0dhe lim 2- vx+1)=2-+/3+1 =0.
x—3 x—3

2

x —
Né shprehjen ﬁ shumézojmé t& dyja gjymtyrét me t& konjuguarén e eméruesit, qé éshté 2 + v/ x + 1 . Mbajmé parasysh
—Vx+
qé:
Q-Vx+1)(2+Ax+1)= 2° —(\/x+1)2 =4-(x+1)=3-x
Kemi:
x* -9 B (x> =2 ++/x+1) (x —9NC2+x+1) _
2-Vx+l Q-Vx+1)Q2+Vx+1) 3—x
G 3)(x+33)(2+ L) SR S S e
X
Prandaj:
¥ _
lim ——— = lim [~ +3)2+ VX +1)]=—3+3)2+V3+1)=—6-4=-24.

x—3 92 _ ,/x_,_ x—3

Reflektim/Pjesa pérfundimtare

Detyré
1—sinx

Gjeni lim ———

7 l—sin’x

%

2
Nxénésit udhézohen t€ térheqin njé vijé€ vertikale né mes t€ fletores, ku né anén e majté do té shénojné detyrén e kérkuar dhe n€ anén
e djathté zgjidhjen e saj. Pastaj atyre u kérkohet té tregojné zgjidhjet e tyre dhe mésimdhénési mund té béjé pyetje rreth zgjidhjes sé
detyrés kur dégjon njé koment. M€ pas mésimdhénési pyet nése ka nxénés q€ e kané zgjidhur njéjté detyrén dhe, nése ka, kérkon edhe
nga ata komentet e tyre. Né fund, mésimdhénési mund t€ b&jé edhe disa pyetje t& pérgjithshme pér té shikuar nése nxénésit e kané
kuptuar detyrén.

VLERESIMI I NXENESVE

e Vlerésimi i punés individuale t& nxénésve gjaté orés mésimore.

DETYRAT DHE PUNA E PAVARUR

1—cos® x 1—sinx
1. Gjeni limitet: a) lim b) lim .
x—0 cos® x — 3cosx+2 N 2sin” x —5sinx +3
2
o . oAx+3-2 X x°
2. Gjeni limitet: a) lim ———; b) im —; ¢) lim ————

=l x—1 >0 Jrr4-2 x—>l 9 _ ~/x+

Reflektimi pér rrjedhén e orés mésimore

e Zgjedhja e mésimdhénésit sa i pérket rrjedhés s€ orés mésimore.
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PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE

Mésimdhénési/ja: Data:

ASPEKTET E PERGJITHSHME TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Fusha kurrikulare: MATEMATIKA Lénda: MATEMATIKE Shkalla e kurrikulés: VI Klasa: 12

Tema (nga plani dymujor): Rezultati i té nxénit té temés (nga plani dymujor):

-Dallon format e pacaktuara té limiteve té funksioneve.
LIMITET E FUNKSIONEVE -Konstaton format e pacaktuara té limiteve té funksioneve.
-Zbaton vetité e limitit pér njehsimin e limitit t& funksioneve t&
thjeshta.

-Interpreton limitet e njéanshme t€ funksioneve té ndryshme.
-Pérvetéson disa limite karakteristike t& funksioneve dhe i
zbaton ato pér gjetjen e limiteve t€ disa funksioneve t€ tjera.
-Zbaton limitin e funksionit né zgjidhjen e problemeve té
ndryshme.

-Zbaton limitin e funksionit pér gjetjen e formés analitike t&
asimptotave t€ funksionit.

Rezultatet e té nxénit pér kompetencat kryesore té shkallés (té synuara):
L. KOMPETENCA E KOMUNIKIMIT DHE E TE SHPREHURIT: 1.2,9; II. KOMPETENCA E TE MENDUARIT: 11.1.5;
IIL. KOMPETENCA E TE NXENIT: 111.1,3;

Rezultatet e fushés sé kurrikulés (té synuara):

2. ARSYETIMET DHE VERTETIMET MATEMATIKE- 1; 3. KOMUNIKIMI NE/PERMES MATEMATIKES- 2;

5. PERFAQESIMET MATEMATIKE- 1; 6. MODELIMI MATEMATIK- 2.3: 7. STRUKTURIMI I TE MENDUARIT
MATEMATIK- 1;

ASPEKTET SPECIFIKE TE PLANIT T ORES MESIMORE

Tipi i orés: Zhvillim

Njésia mésimore: DISA LIMITE TE RENDESISHME Nr.: 8

Fjalét kyce: funksion, limit, formé e pacaktuar, funksion trigonometrik, numri e

Rezultati/et e té nxénit pér oré mésimore:

Nxénési/ja:

Cakton limitin e funksionit.

Dallon limitin e funksioneve karakteristike.

Zbaton limitin e funksionit né zgjidhjen e problemeve t€ ndryshme.
Vérteton limitet e funksioneve karakteristike.

Kriteret e suksesit:
e [Llogarit limitet e funksioneve té caktuara trigonometrike.
e Interpreton vlerat e fituara duke u bazuar né tabelén e dhéné.
e P&r funksionet e caktuara trigonometrike llogarit vlerén e tyre, duke u bazuar né€ limitet e funksioneve
trigonometrike.

e Cakton vlerén e limiteve té funksioneve t&€ dhéna lir% x*-cotg2x, lim x-sin——
x—

X—>+00 \/;
1

: k . - T 1
e Vértetonse lim (1+—)" =¢e*, lim (1+kx)* = e* duke marré parasysh se limiti lim (1+—)"
X—>+00 x X—>+0 X—>+0 X
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Burimet, mjetet e konkretizimit dhe materialet mésimore: libri, tabela, shkumési/markeri, fleta shuméngjyréshe

Lidhja me léndét e tjera mésimore dhe/apo me ¢éshtjet ndérkurrikulare dhe situatat jetésore:
Statistiké

(Paragqitja grafike e t€ dhénave)

PERSHKRIMI I METODOLOGJISE DHE VEPRIMTARITE E PUNES ME NXENES GJATE ORES MESIMORE

Pérshkrimi i metodologjisé:
TEKNIKAT

E Mendo/ puno né dyshe/ thuaja grupit
R Ditari dypjesésh

R Diskutim né cift

FAZAT E ORES

Evokim/Pjesa hyrése

Nxénésit bashkohen né€ dyshe dhe, sé bashku, shqyrtojné zgjidhjen e detyrés. Pastaj, mésimdhénési i udhézon qé t’iu tregojné edhe t&
tjeréve né grup ato qé kané gjetur dhe ideté i shkémbejné mes tyre. Né tabelé shénohen zgjidhjet e nxénésve dhe kérkohet prej tyre té
lexojné pjesén e leksionit (mésimit) dhe té plotésojné listat e tyre me ide té reja.

Detyré

1.Gjeni:

a) limsinx; lim sinx; limsinx;
x—0 x> -7 X7

b) limzgx; lim #gx; limzgx .
x—0 X—=> -7 X

Detyré
2. Plotésoni tabelén. Cfaré vini re?

x -0,01 | —0,001 —0,0001 —0,00001 0,00001 0,0001 | 0,001 0,01 0,1

sinx

sin x

X

Realizim/Pjesa kryesore

Nxénésit udhézohen t€ térheqin njé€ vijé vertikale né€ mes té fletores, ku né€ anén e majté€ do té shénojné detyrén e kérkuar dhe né anén
e djathté zgjidhjen e saj. Pastaj atyre u kérkohet q€ té prezantojné punén e tyre dhe mésimdhénési mund té béjé pyetje rreth zgjidhjes
sé€ detyrés té prezantuar nga nxénésit. Mé pas mésimdhénési pyet nése ka nxénés q¢ e kané zgjidhur njéjté detyrén dhe, nése ka,
kérkon edhe nga ata komentet e tyre. Né fund, mésimdhénési mund t€ béjé edhe disa pyetje t€ pérgjithshme pér t€ shikuar nése
nxénésit 1 kané kuptuar detyrat.

Limite funksionesh trigonometrike
Kemi lim sin x = sin0 = 0.

xX—>
Prandaj, kur kérkojmé lim ——, kemi t& b&jmé me formé t& pacaktuar — .
x—0 X 0
) ... SinX
Vértetohet se kur x matet né radian, 1im =1
x—>0  x

X .
mjaft afér numrit 1, dm.th. SINX = X .

Kjo do té thoté qé pér x mjaft afér zeros, kemi

Shembulli 1

. sinkx
Do t& vértetojmé qé lim =k (k=0).
x—0 X
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Zgjidhje
sin kx sin kx
Shkruajmé: =k .
X kx
... sinkx . sinkx
Prandaj: lim =k lim )
x->0  x x>0 fx

Zévendésojmé kx = . Eshté e qarté qé kur x — 0, edhe ¢ — 0 (dhe anasjellas).

sinkx .. sint . . Sinkx
= lim = 1. Késhtu, lim
o t—>0 ¢ x—0  x

=k-1=k

Prandaj, lim
x—0

Né vecanti, lim
x—0

Shembulli 2

Do t& vértetojmé qé lim
x—0

Zgjidhje
Shumézojmé numéruesin dhe eméruesin me shprehjen (1 + cosx),
l1-cosx (I-cosx)(1+cosx) (l1—cos’x)  sin’x

x’ x*(1+cosx) x*(1+cosx) B x> (1+cosx)

l-cosx _ 1 sinx sinx

x? l+cosx x X

. 1 1 1 . sinx
Kemi lim = =—; lim =1.
x>0\ 1+ cosx I+cosO 2 x—0 x
Nga barazimi (1), n€ bazé t€ teoremés mbi limitin e prodhimit, shkruajmé:
. l—cosx 1 1
lim —— = 1-1= E

x—0 x2 E .

(1).

Pra,

Ushtrim
sin x

. Igx
, vértetoni qé lim &y

a) Duke shkruar tgx =
COs X x>0 x

1-cosx

2
. . X
b) Vértetoni qé¢ lim ———— = —, duke e shkruar 1 — cosx = 2(Sln —) .
x—0 2

1
x’ 2
Vérejtje
Nése lim f(x) = 0 dhe lim g(x) = 0, pér gjetjen e limitit lim f{(x) - g(x), themi qé kemi té béjmé me “formén e pacaktuar
x—a x—a x—a

0 -0 ”, duke nénkuptuar me kéto fjalé se nuk mund té pérdoren pér njehsimin e limitit teorema té njohura. Shpesh, me

shndérrime té thjeshta, ne arrijmé nga forma e pacaktuar 0 - 00, né formén e pacaktuar — .

Shembulli 3

Té gjendet lim x - cotgx.
x—0

Zgjidhje

Kemi lim x=0.
x—0

Veg késaj, lim sinx = 0 dhe lim cosx = 1, prandaj:
x—0 x—0

. . COSX . 1
lim cotgx = lim = lim (cosx - )= o0 (pse?).
x—0 x>0 sinx x—0 sin x

211




Libér pér mésuesin Matematika 12

Késhtu, te gjetja e limitit t& x - cotgx kur X —> 0 kemi t& b&jmé me formén e pacaktuar 0 - 00 .
XCOSX COS X

Shkruajmé x - cotgx = — = — 2).
sin x sSmx
X
. . sinx
Por lim cosx =1 dhe lim =1.
x—0 x—>0 x

Nga barazimi (2), né baz¢ té teoremés mbi limitin e raportit, del qé:
limcosx

x—0 . sinx 1]
m

Shembulli 4
Té gjendet lim x - sin—.
X—>+00 X
Zgjidhje
1 1 .

Zévendésojmé — = ¢. Del x = —. Eshté e qarté q&é kur x — +00, ¢ — 0 dhe anasjellas. Kemi:

X t

1 1 sin¢

lim x:-sin— = lim - -sint= lim —— =1.
X—>+00 x t—0¢ t—>0 ¢

. 1
Limiti lim (1+-—).
X—>+00 X
. . : 1 n . . . 1 X
Dimése lim (1+—)" =e. Vértetohet ¢ edhe lim (1+—)" =e.
n—>+0 n X—>+00 X

Shembulli 5
1
Té gjendet lim (1+¢)".
t—0*

Zgjidhje
1

Zévendésojmé t= — . Vémé re se kur t— 07, x — +00 dhe anasjellas. Prandaj kemi lim (1+¢)’ = lim (1+—)" =e.
X (—0F X—>+00 X

Reflektim/Pjesa pérfundimtare

Nxénésit diskutojné né ¢ifte mbi zgjidhjen e detyrave, nxjerrin pérfundimet, krahasojné zgjidhjet dhe diskutojné pér ndonjé
mospérputhje mes tyre dhe né fletat shuméngjyréshe, shénojné zgjidhjet pérfundimtare t&€ detyrave. Pas bashkébisedimit,
mésimdhénési angazhon njérin prej atyre q€ jané né ¢ift pér té€ dhéné zgjidhjen e detyrave dhe pérfundimet e nxjerra gjaté diskutimit.
Secili prej nxénésve pérfaqésues té ¢ifteve vendos né tabelé fletat shuméngjyréshe me zgjidhjet e tyre, t€ cilat né fund mblidhen nga
mésimdhénési, pér t’i analizuar mé tutje pas orés mésimore.

Detyré 1
Gjeni limitet: a) lim x?- cotg2x; b) lim x:sin——.
x—0 X—>+00 X
Detyré 2
k 1

F o : Ty ke : ¥ — ok

Tregoni se: a) xl_lfiloo (+ x) e b) xl_l)rEOO (14 kx)™ =€~
VLERESIMI I NXENESVE

e Vlerésimi i aktivitetit t€ nxénésve dhe bashképunimi i tyre me t& tjerét.

212




Libér pér mésuesin Matematika 12

DETYRAT DHE PUNA E PAVARUR

2x+1 x+3

1.Té gjenden limitet: a) lim i b) lim *.
& gjenden limitet: a) m ( o ) )x—)+oo ( )
I 1
2. Té gjenden limitet: a) lim (1+ar)’; b) lim (1-3x)".
t—0t =0t

Reflektimi pér rrjedhén e orés mésimore

e Zgjedhja e mésimdhénésit sa i pérket rrjedhés s¢ orés mésimore.
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PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE

Mésimdhénési/ja:

Data:

ASPEKTET E PERGJITHSHME TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Fusha kurrikulare: MATEMATIKA Lénda: MATEMATIKE Shkalla e kurrikulés: VI Klasa: 12

Tema (nga plani dymujor):

LIMITET E FUNKSIONEVE

Rezultati i té nxénit té temés (nga plani dymujor):

-Pérvetéson konceptet bazé pér pikén.

-Dallon format e pacaktuara té limiteve té funksioneve.
-Konstaton format e pacaktuara té limiteve té funksioneve.
-Zbaton vetité e limitit pér njehsimin e limitit t& funksioneve té
thjeshta.

-Interpreton limitet e njéanshme té funksioneve té ndryshme.
-Pérvetéson disa limite karakteristike t€ funksioneve dhe i
zbaton ato pér gjetjen e limiteve t€ disa funksioneve té tjera.
-Zbaton limitin e funksionit n€ zgjidhjen e problemeve té
ndryshme.

-Zbaton limitin e funksionit pér gjetjen e formés analitike té
asimptotave té funksionit.

Rezultatet e té nxénit pér kompetencat kryesore té shkallés (té synuara):
L. KOMPETENCA E KOMUNIKIMIT DHE E TE SHPREHURIT: 1.2,9; I. KOMPETENCA E TE MENDUARIT: 11.1,5;

III. KOMPETENCA E TE NXENIT: II1.1,3;

Rezultatet e fushés sé kurrikulés (té synuara):

2. ARSYETIMET DHE VERTETIMET MATEMATIKE- 1; 3. KOMUNIKIMI NE/PERMES MATEMATIKES- 2;

5. PERFAQESIMET MATEMATIKE- 1; 6. MODELIMI MATEMATIK- 2,3; 7. STRUKTURIMI I TE MENDUARIT

MATEMATIK- 1;

ASPEKTET SPECIFIKE TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Tipi i orés: Zhvillim

Njésia mésimore: FORMAT E PACAKTUARA (vazhdim) Nr.: 9

Fjalét kyce: funksion, limit, formé e pacaktuar

Rezultati/et e té nxénit pér oré mésimore:

Nxénési/ja:

e Dallon limitin e funksioneve té formave t€ pacaktuara.

Kriteret e suksesit:

e Cakton vlerén e limitit kur x — +oo pér funksionin f(x) =

Cakton limitin e funksioneve té formave té pacaktuara.
Shpjegon limitin e funksioneve t€ formave té pacaktuara.
Zgjidh limitin e funksioneve té formave t& pacaktuara.

8x% —2x%+5x—1
4x3—x+6

e Llogarit limitet e funksionit duke u bazuar né format e pacaktuara.

cot gx o
e Shpjego se limiti i CoreY kur x — 0, paraget formén e pacaktuar — .

cot g2x
cotgx

e Llogarit lim .
x—0 cotg2x

Interpret lim (Va2 +1-vVx?—x)=1.
. nerpreonsex_>+oo(\/x + Vx x) >

o0
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Burimet, mjetet e konkretizimit dhe materialet mésimore: tabela, markeri/shkumési, fleta té gatshme punuese

Lidhja me léndét e tjera mésimore dhe/apo me c¢éshtjet ndérkurrikulare dhe situatat jetésore:
Gjeometri
(Matjet e sipérfageve)

PERSHKRIMI I METODOLOGJISE DHE VEPRIMTARITE E PUNES ME NXENES GJATE ORES MESIMORE

Pérshkrimi i metodologjisé:
TEKNIKAT
E Stuhi mendimesh

R Di/Dua té di/Mésova
R Ditari dypjesésh

FAZAT E ORES
Evokim/Pjesa hyrése
Detyré
. 8x’ —2x* +5x—1
Gjeni lim .

x>0 457 —x+6
Mésimdhénési shpérndan detyrén para nxénésve dhe ata punojné né ményré individuale, duke e zgjidhur detyrén né fletat e tyre
punuese.

Realizim/Pjesa kryesore

Mésimdhénési 1 udhézon nxénésit t€ vizatojné njé tabel€ t&€ ndaré né tri pjesé. Nx&nésit lexojné mésimin dhe pastaj fillojné t&
plotésojné shtyllat e tabelés: shtylla e paré “DI”, nése ata kané njohuri pér até ¢faré lexuan; shtylla e dyté “DUA TE DI”, nése ata
kané digka t& panjohur dhe déshirojné t& diné rreth saj; dhe shtylla e treté “MESOVA”, e plotésojné nése ka pérgjigje dhe shkruajné
edhe informacionet e reja qé kané marré gjaté leximit.

0
Forma e pacaktuar —
0

Nése li_r)n fix) = oo dhe li_r)n g(x) = 00, kur kérkojmé limitin e funksionit “— kur X — @, themi se kemi t& b&jmé “me formén e
x—a x—a

g

o0
pacaktuar —”.
0

Kemi shqyrtuar raste té tilla, p.sh. kur kemi gjetur limitin e raportit t€ dy polinomeve, kur x — +00 (X — —00) ¢, si¢ dihet,
gjendet si limit i raportit t€ kufizave me fuqi mé t& larté té tyre.

Shembulli 1

L 2x* —x*+3x-5 . 2x° . 2 1
Kemi lim 3 = lim — = Iim —=—.
x>+ 4y —3x+5 X—>+0 4y x>+ 4 2
Shembulli 2
4x -1

Té gjendet lim

It Ux? +4x—1+x
Zgjidhje

Kemi lim (4x—1)=+o00.
X—>+00

Veg késaj, lim (x*+4x—1)=+ 0.
X—>+00

Prandaj, edhe lim x> +4x—1 =+ dhe lim (Vx> +4x—-1 +x)= + .
X—>+00 X—>+00
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(kemi shumén e dy p.m.m. me shenjé + ).

00
Kemi t€ b&jmé, pra, me formén e pacaktuar —.
00

Pjesétojmé numéruesin dhe eméruesin me fuqiné mé té larté té x qé vérehet né ta, d.m.th. me x.

Kemi:

4x -1 1 1
4x -1 4_7 4_7

\/x2+4x—1+x \/x +4x - x? +4x 1 /1+7_7+1
Vo2 x x’

(Kemi shkruar +/ x* = |x| = x, sepse X —> +00, prax>0.)

Tani, lim (4—lj—4; lim (1+i—%j—l; lim 1+——— \/T—l

X—>+0 X X—>+00 x x X—>+0 x x?

lim ‘/1+i—%+1 =1+1=2.
X—>+00 X X

Duke pérdorur teoremén mbi limitin e raportit, shkruajmé:

1
lim 4_; _4 . Prandaj, lim ax—1 2
— . Prandaj, =2.
X—>+00 1+4 1 +1 2 X—>+00 Ix2+4x_1+x
T2
X X

Forma e pacaktuar o0 — o0

Nése li_r)n fix)=+00 dhe li_I)n g(x) = + 00, kur kérkojmé limitin e funksionit f{x) — g(x), kur X —> @, themi se kemi t& b&jmé “me
x—a x—a

formén e pacaktuar 00 —00” (kemi shumén e dy p.m.m. me shenja t€ kundérta).

Shembulli 3
Té gjendet lim (\/ x> +41- x).
X—>+00
Zgjidhje
Kemi lim Vx> +4x—1 =+ dhe lim x= + 00, pra, kemi t& b&jmé me formén e pacaktuar 00 — o0
X—>+00 X—>+00

Kalojmé rrénjén nga numéruesi i thyesés né eméruesin e saj duke shumézuar dhe pjesétuar me té konjuguarén e shprehjes. Mé tej,
pérpigemi té béjmé thjeshtime me fuqi t€ x. Kemi:

2 2
(m_x): (\/x +4x—1—x1\/x +4x—1+x) _
V¥ +dx—T+x

:(\/x2+4x—1)z—x2 B x?+4x—1-x* 4x -1

Nxt+dx—1+x Nxt+4dx—1+x \/x2+4x—1+x.

4x -1
Te shembulli 2, gjetém  lim =2.

FF0 Ux2+4x-1+x
Prandaj,xE)l’_’l’_loo (\/ x> +4x— —x): 2.
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Reflektim/Pjesa pérfundimtare

Nxénésit né fletat punuese fillojné t€ zgjidhin detyrat, ku né anén e majté e kané detyrén e kérkuar dhe né anén e djathté kryejné
zgjidhjen e saj. Pas zgjidhjes s¢ detyrave nga ana e tyre, mésimdhénési i grumbullon detyrat e tyre pér vlerésim té€ métutjeshém.

Detyré 1
... cotgx . 0 TI
Tregoni qé limiti i ——=— kur x —> 0, paraqget formén e pacaktuar — dhe gjeni kété limit.
cotg2x 00
Detyré 2
. 1

Tregoni ¢ lim (\/xz +1 - \/Xz —x)= —.

X—>+00 2

VLERESIMI I NXENESVE

e Vlerésimi i punés individuale t&€ nxénésve.

DETYRAT DHE PUNA E PAVARUR

S . x’ . 3x° +5 x°
1. Gjeni limitet: a) lim —x|; b) lim - .
x>+ | x? 4] x>0 | 6x-2 2x-1

2. Gjeni limitet: a) xgnjoo ( 4x* —x+3 - 2x); b) xgrfw (3x —9x? —4x+5 )

3. Gjeni limitet:
a) lim (\/x2+2x—1 —\/x2+3x—5); b) lim (\/x2+x —\/x2—2x).
X—>+00 X—>+00

o . 2x -7 . 4—-3x
4. Gjeni limitet: a) lim ———; b) lim

X240 Jx? +1+3x X240 Jax* + x + x

o . 2x . 1-3x
5. Gjeni limitet: a) lim —————; b) lim
x

7P xT +5-2x IOy Jx? +Tx

Udhézim. Kur x — —00, kemi x < 0. Prandaj, \/)C2 = —X (sepse V x? = x|).

Reflektimi pér rrjedhén e orés mésimore

e Zgjedhja e mésimdhénésit sa i pérket rrjedhés s€ orés mésimore.
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PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE

Mésimdhénési/ja: Data:

ASPEKTET E PERGJITHSHME TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Fusha kurrikulare: MATEMATIKA Lénda: MATEMATIKE Shkalla e kurrikulés: VI Klasa: 12

Tema (nga plani dymujor): Rezultati i té nxénit té temés (nga plani dymujor):

-Dallon format e pacaktuara t¢ limiteve t€ funksioneve.
LIMITET E FUNKSIONEVE -Konstaton format e pacaktuara té limiteve té funksioneve.
-Zbaton vetité e limitit pér njehsimin e limitit t€ funksioneve té
thjeshta.

-Interpreton limitet e njéanshme té funksioneve té ndryshme.
-Pérvetéson disa limite karakteristike t& funksioneve dhe i
zbaton ato pér gjetjen e limiteve t€ disa funksioneve té tjera.
-Zbaton limitin e funksionit né zgjidhjen e problemeve té
ndryshme.

-Zbaton limitin e funksionit pér gjetjen e formés analitike té
asimptotave t€ funksionit.

-Pérdor gjuhén e matematikés dhe teknologjiné pér njehsimin e
limitit t& funksionit.

Rezultatet e té nxénit pér kompetencat kryesore té shkallés (té synuara):
I. KOMPETENCA E KOMUNIKIMIT DHE E TE SHPREHURIT: 1.2.5.9; 1. KOMPETENCA E TE MENDUARIT: IL.1;
III. KOMPETENCA E TE NXENIT: 111.2,3,4;

Rezultatet e fushés sé kurrikulés (té synuara):

1. ZGIIDHJA E PROBLEMEVE- 3; 2. ARSYETIMET DHE VERTETIMET MATEMATIKE- 1; 3. KOMUNIKIMI NE/PERMES
MATEMATIKES- 2; 5. PERFAQESIMET MATEMATIKE- 1; 6. MODELIMI MATEMATIK- 2,3; 7. STRUKTURIMI I TE
MENDUARIT MATEMATIK- 1;

ASPEKTET SPECIFIKE TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Tipi i orés: Pérséritje

Njésia mésimore: USHTRIME PER PERPUNIMIN E NJOHURIVE Nr.: 10

Fjalét kyce: funksion, limit, bashkésia e pércaktimit, grafik, teoremé, formé e pacaktuar, asimptota horizontale,
asimptota vertikale

Rezultati/et e té nxénit pér oré mésimore:
Nxénési/ja:
e Pércakton limitin e funksionit.
e Zbaton limitin e funksionit n€ zgjidhjen e problemeve té ndryshme.
e Zbaton limitin e funksionit pér gjetjen e formés analitike t& asimptotave té funksionit.

Kriteret e suksesit:

. I e C xX—a
e Shpjegon ményrén e zgjidhjes sé limitit t& funksionit lim — -
xX—>a x —a

1—cos2x

. pér rastet 2x = t dhe 1 — cos2x = 2sin’x.

e Llogarit vlerén e lim
x—0 X

e Cakton vlerén e limiteve té funksioneve té dhéna duke u bazuar né limitet karakteristike.

xz—l’y 2x—8

x2+4' _, x+2

e Pér funksionet y = pércakton asimptotat horizontale dhe asimptotat vertikale.
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Burimet, mjetet e konkretizimit dhe materialet mésimore: libri, tabela, markeri/shkumési, materiale ndihmése

Lidhja me léndét e tjera mésimore dhe/apo me c¢éshtjet ndérkurrikulare dhe situatat jetésore:
Kimi
(Reaksionet kimike)

PERSHKRIMI I METODOLOGJISE DHE VEPRIMTARITE E PUNES ME NXENES GJATE ORES MESIMORE

Pérshkrimi i metodologjisé:
TEKNIKAT

E Stuhi mendimesh
R Kéndet

R Rishikim né grupim

FAZAT E ORES

Evokim/Pjesa hyrése

Detyré

Njé nxénés, pér té gjetur lim ————, veproi késhtu:
Xx—>a X" —a

xX—a xX—a
Shkroi — > = . Pasi thjeshtoi me (x — a), gjeti dhe nxori pérfundimin:
X" —a (x—a)(x+a) xX+a
. x—a . 1 1
lim ——— = lim =—
X—=a x* —a X>a x+a 2a

A ka vepruar drejt? Mos duhen dalluar dy raste?

Mésimdhénési paraget detyrén para nxénésve. Ata do t€ punojné né ¢ift duke i hedhur mendimet e tyre né lidhje me detyrén né letér
dhe pastaj i shkémbejné me shokét. Mésimdhénési shkruan né tabelé t€ gjitha ideté e nxénésve.

Realizim/Pjesa kryesore

Ky aktivitet &shté shumé i dobishém kur mésimdhénési déshiron t& theksojé faktin se jo t€ gjithé n€ klasé kané piké€pamje t€ njéjta ose
q¢ ka disa zgjidhje pér disa probleme. Kjo metodé mésimore lejon nxénésit qé zakonisht nuk komunikojné né klasé, t€ aktivizohen
dhe té komunikojné me shokét e tyre.

Organizimi i nxénésve béhet né kété ményre:

NE katér kéndet e klasés vendosim etiketat me detyrat e caktuara varésisht prej numrit t€ nxénésve (pra nr. i etiketave té ngjashme pér
secilén detyré). Mésimdhénési prezanton para nxénésve llojet e detyrave t€ vendosura né katér kéndet e klasés dhe u jep njé kohé té
caktuar nxénésve pér t&€ menduar n€ lidhje me to. Pastaj kérkohet prej tyre q€ té béjné pérzgjedhjen e detyrave té dhéna (secili nga njé
etiketé). Pasi nxénésit b&jné zgjedhjen e tyre, kérkohet prej tyre q€ prapa etiketave t€ pérzgjedhura té japin mendimet e tyre né lidhje
me detyrat e caktuara. Pasi i zgjidhin detyrat, ata udhézohen t€ drejtohen te kéndet nga i kané pérzgjedhur detyrat. Te kéndet ata
bashkohen né grupe me anétarét, d.m.th. secili kénd i klasés do té keté grupe me nxénés, qé ndajné detyrat e ngjashme dhe diskutojné
né lidhje me pérzgjedhjen e béré. Pas njé diskutimi t& shkurtér, nxénésit thirren n€é ményré t€ rastésishme, pra nga njé nxénés qé
prezanton grupin pérkatés, pér t€ dhéné njé deklaraté té thjeshté, e cila mbéshtet zgjedhjen e tyre.

Shembulli 1

o ) . l—cos2x

Gjeni né dy ményra lim ————:
x—0 x2
a ) duke zévendésuar 2x = t; b) duke zévendésuar 1 — cos2x = 2sin’x.
Shembulli 2
. o 2x* =2
Eshté dhéné funksioni f y= ———.
x+1
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a) Gjeni bashkésiné e pércaktimit dhe ndértoni grafikun e funksionit.
b) Pércaktoni grafikisht limitin £ t& funksionit, kur x — —1.
c) Vértetoni sipas pérkufizimit t& limitit qé liml fxy=1.
xX——
x+1

d) Gjeni lim ———.
) Jemx_> 1, 2x2—2

Shembulli 3

. . 3-+2+cosx
Té gjendet lim .

x—0 xsin x
Zgjidhje

0
Numéruesi dhe eméruesi kané limit zero, kur x —> 0. Kemi pra formén e pacaktuar 6 . Zhdukim rrénjén nga numéruesi, duke

shumézuar gjymtyrét e thyesés me ( \/g +4/24cosx).
A3-+2+cosx (\/5—\/2+cosx)(\/§+\/2+cosx)
Kemi - = =
xsin x xsinx(\/g+\/2+cosx)

3—-(2+cosx) 1—cosx ~l-cosx x

1
= = - (*)
xsinx(\/g+«/2+cosx) xsinx(\/g+«/2+cosx) x* sinx  /3++/2+cosx
Kemi lim 1_Cﬂ:l; lim — :1;li_r>rb (\/E +«/2+cosx): \/§+ V2 +cos0 :2\/5.
X

x—0 2 2 x>0 sinx

- 1 1
Prandaj, lim

=0 34 2+csx 243

Né bazg té teoremés mbi limitin e prodhimit, nga barazimi (*) kemi: linb
x—

\/g—\/2+cosx l .
x? 2 23 43

Shembulli 4
. . sinx-—sina
Té gjendet lim ———.
Xx—>a XxX—a
Zgjidhje

Bé&jmé zévendésimin x —a=t, dm.th. x=t+a, kur x > a, t = 0. Atéheré,

. sinx—sina ,. sin(t+a)-sina
lim —— = lim .
X—a xX—a t—0 t
. t, .t .t
. . 2sin(a +—)sin— sin —
sin(a +¢)—sina . t
r = = 2sin(a +—)
t t 2 t
.t
y sin
Kemi lim 2sin(a +—) = 2sina dhe lim =—.
t—0 2 t—>0 ¢ 2
... sin(a+t)—sina . .
Prandaj, lim = 2sing — = sina.
t—0 t
. sinx—sina
Késhtu, im ——— =sina.
Xx—>a xX—a
Shembulli 5
. . . COSXx—cosa . sinmx . sinx—cosx
Té gjenden limitet: a) lim ————; b) lim ;¢ lim ———.
x—a xX—a x>l 1-x 7 cos2x
x—>=
4




Libér pér mésuesin Matematika 12

Reflektim/Pjesa pérfundimtare

Nxénésit ndahen né€ grupe varésisht prej numrit té tyre.

Mésimdhénési i shpérndan secilit grup nga njé fleté, né t& cilén shtrohet detyra e kérkuar. Pastaj, kur grupet ta kryejné punén né fletat
e tyre, fletat pércillen nga njéri grup te tjetri, derisa t& gjitha grupet t'i shkruajn€ mendimet e tyre lidhur me detyrén apo t’i plotésojné
mendimet g€ i kané dhéné grupet tjera.

Detyré 1
Gjeni asimptotat horizontale dhe vertikale té grafikut t€ funksionit:

) x*+4 byy— 3 x+2
a)y= ; y= :

x* -1 2x—38

Detyré 2

. . x+vx*+x-1 . Vx? +5x —x
Gjeni limitet: a) lim ———; b) lim —.

X—>+0 2x+5 X——00 2x—1
VLERESIMI I NXENESVE

e  Vlerésimi i aktivitetit té nxénésve gjaté orés mésimore dhe punés sé tyre né grup.

DETYRAT DHE PUNA E PAVARUR

/

Reflektimi pér rrjedhén e orés mésimore

e Zgjedhja e mésimdhénésit sa i pérket rrjedhés sé orés mésimore.
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PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE

Mésimdhénési/ja: Data:

ASPEKTET E PERGJITHSHME TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Fusha kurrikulare: MATEMATIKA Lénda: MATEMATIKE Shkalla e kurrikulés: VI Klasa: 12

Tema (nga plani dymujor): Rezultati i té nxénit té temés (nga plani dymujor):

-Pérkufizon limitin e funksionit n€ gjuhén € — § rrething.
LIMITET E FUNKSIONEVE -Pérkufizon limitet e njéanshme t& funksionit dhe paraget
formén gjeometrike t€ tyre.

-Zbaton vetit€ e limitit pér njehsimin e limitit t€ funksioneve t&
thjeshta.

-Pérvetéson disa limite karakteristike t¢ funksioneve dhe i
zbaton ato pér gjetjen e limiteve t€ disa funksioneve té tjera.
-Zbaton limitin e funksionit né zgjidhjen e problemeve té
ndryshme.

- Pérdor gjuhén e matematikés dhe teknologjin€ pér njehsimin
e limitit t€ funksionit.

Rezultatet e té nxénit pér kompetencat kryesore té shkallés (té synuara):
L. KOMPETENCA E KOMUNIKIMIT DHE E TE SHPREHURIT: 1.2,5,9; II. KOMPETENCA E TE MENDUARIT: I1.1;
III. KOMPETENCA E TE NXENIT: 111.2,3.4;

Rezultatet e fushés sé kurrikulés (té synuara):

1. ZGJIDHJA E PROBLEMEVE- 3; 2. ARSYETIMET DHE VERTETIMET MATEMATIKE- 1; 3. KOMUNIKIMI NE/PERMES
MATEMATIKES- 2; 5. PERFAQESIMET MATEMATIKE- 1;: 6. MODELIMI MATEMATIK- 2,3: 7. STRUKTURIMI I TE
MENDUARIT MATEMATIK- 1:

ASPEKTET SPECIFIKE TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Tipi i orés: Vlerésim

Njésia mésimore: DETYRA DHE USHTRIME TE ZGJEDHURA Nr.: 11

Fjalét kyce: funksion, limit, limite karakteristike, grafik, asimptota horizontale, asimptota vertikale

Rezultati/et e té nxénit pér oré mésimore:
Nxénési/ja:
e Zbaton limitin e funksionit n€ zgjidhjen e detyrave t&€ ndryshme.

Kriteret e suksesit:
e Zgjidh detyrat e caktuara né fletat punuese.

Burimet, mjetet e konkretizimit dhe materialet mésimore: tabela, markeri/shkumési, fleta té gatshme punuese

Lidhja me léndét e tjera mésimore dhe/apo me ¢éshtjet ndérkurrikulare dhe situatat jetésore:
Kimi Fiziké
(Reaksionet kimike) (Teoria e relativitetit)

PERSHKRIMI I METODOLOGJISE DHE VEPRIMTARITE E PUNES ME NXENES GJATE ORES MESIMORE

222




Libér pér mésuesin Matematika 12

Pérshkrimi i metodologjisé:
TEKNIKAT
E Stuhi mendimesh

R Ditari dypjesésh
R Ditari dypjesésh

FAZAT E ORES

Evokim/Pjesa hyrése

Mésimdhénési shpérndan detyrat para nxénésve. Ata punojné né ményré individuale duke i zgjidhur detyrat né fletat e tyre punuese.

Realizim/Pjesa kryesore

Nxénésit fillojné t€ zgjidhin detyrat né fletat punuese, ku né anén e majté e kané detyrén e kérkuar dhe né€ anén e djathté kryejné
zgjidhjen e saj. Pas zgjidhjes s¢ detyrave nga ana e tyre, mésimdhénési i grumbullon detyrat e tyre pér vlerésim té métutjeshém.

Reflektim/Pjesa pérfundimtare

Nxénésit fillojné té zgjidhin detyrat n€ fletat punuese, ku né anén e majté e kan€ detyrén e kérkuar dhe né anén e djathté kryejné
zgjidhjen e saj. Pas zgjidhjes s€¢ detyrave nga ana e tyre, mésimdhénési i grumbullon detyrat e tyre pér vlerésim t€ métutjeshém.

VLERESIMI I NXENESVE

e  Vlerésimi i punés individuale té nxénésve.

DETYRAT DHE PUNA E PAVARUR

/

Reflektimi pér rrjedhén e orés mésimore

® Zgjedhja e mésimdhénésit sa i pérket rrjedhés s€ orés mésimore.
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PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE

Mésimdhénési/ja: Data:

ASPEKTET E PERGJITHSHME TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Fusha kurrikulare: MATEMATIKA Lénda: MATEMATIKE Shkalla e kurrikulés: VI Klasa: 12

Tema (nga plani dymujor): Rezultati i té nxénit té temés (nga plani dymujor):

VAZHDUESHMERIA E FUNKSIONIT

-Arsyeton né€ gjuhén matematikore lgn (fix)— 1)
X—>a

-Dallon pérkufizimin xl;n;)r JSx) =1 dhe xll)n;_ fx)=1

=0

Rezultatet e té nxénit pér kompetencat kryesore té shkallés (té synuara):
L. KOMPETENCA E KOMUNIKIMIT DHE E TE SHPREHURIT: 1.9; II. KOMPETENCA E TE MENDUARIT: IL.1;
III. KOMPETENCA E TE NXENIT: 111.2,3;

Rezultatet e fushés sé kurrikulés (té synuara):
3. KOMUNIKIMI NE/PERMES MATEMATIKES- 1: 5. PERFAQESIMET MATEMATIKE- 1:
7. STRUKTURIMI I TE MENDUARIT MATEMATIK- 1;

ASPEKTET SPECIFIKE TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Tipi i orés: Zhvillim

Njésia mésimore: 6.1 Funksionet e njéanshme Nr.:1

Fjalét kyce: limit, vlerg, i fundmé, krahim, funksion, pérkufizim, i majté, i djathté

Rezultati/et e té nxénit pér oré mésimore:
e Dallon limitin e djathté nga ai 1 majté.
e Interpreton grafikisht funksionet dhe cakton limitet e njéanshme nga grafiku.
e Shqyrton asimptodat vertikale t& funksionit.
e Vérteton shembuj duke u bazuar né€ pérkufizim.

Kriteret e suksesit:

I-x pér x<0

e Shqyrton nése ka limit funksioni pér x = 1, si dhe e paraqit até grafikisht y=<2  pér x=0.

x> pér x>0

2 .
. . . . . x° pér x#0
e Analizon nése jané té barabarta limitet e njéanshme pér funksionin: y = {1 P ] 0
pér x =

e Cakton asimptodat pér funksionin y = 5
x —
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Burimet, mjetet e konkretizimit dhe materialet mésimore: libri, tabela, markeri/shkumési

Lidhja me léndét e tjera mésimore dhe/apo me c¢éshtjet ndérkurrikulare dhe situatat jetésore:
Fiziké
Inxhinieri elektrike dhe kompjuterike

PERSHKRIMI I METODOLOGJISE DHE VEPRIMTARITE E PUNKS ME NXENES GJATE ORES MiESIMORE

Pérshkrimi i metodologjisé:
TEKNIKAT / FORMAT E PUNES
E Bashkébisedim

R Leksion i pérparuar
R Diskutim né cift

FAZAT E ORES

Evokim/Pjesa hyrése

I1-x pér x<0

Detyré: shqyrto funksionin: y = { 2 pér x=0,

x> pér x>0

Si do t& duket grafiku i funksionit t& dhéné&?
Nga figura e fituar, trego nése ka limit ne pikén x — 1?

Nga nxénésit kérkohet qé t& shprehin mendimet e tyre n€ lidhje me detyrén e dhénég, duke iu pérgjigjur kérkesave té detyrés, por duke
mos i diskutuar dhe duke mos dhéné komente né€ lidhje me ideté e tyre, né ményré qé t€ identifikojmé pérgjigjet/zgjidhjet e
mundshme.

Realizim/Pjesa kryesore

Nxénésit bashkohen né dyshe dhe, s¢ bashku, shqyrtojné zgjidhjen e detyrés. Pastaj, mésimdhénési i udhézon qé t’iu tregojné edhe té
tjeréve né grup ato qé kané gjetur dhe ideté i shkémbejné mes tyre. N& tabelé shénohen zgjidhjet e tyre dhe nga ata kérkohet t&
lexojné pjesén e leksionit (mé&simit) dhe t& plotésojné listat e tyre me ide té reja.

Pérkufizim 1
Numri £ quhet limit i djathté i funksionit £, kur X — a , nése diferenca | f(x)- f| béhet sa té duam ne e vogél, me kusht qé té

shqyrtohen vlera t&€ x > a mjaft afér a.

Mé sakté, numri ¢ quhet limit i djathté i funksionit £, kur X —> &, nése sidoqofté njé numér pozitiv £ , gjejmé njé numér pozitiv r, t&

tillé q& pér x €la, a+ 1], té kemi | f(x) — ¢ < £. Shenohet lim fix)= £.
x—at

Le t& kemi njé funksion f; t&€ pércaktuar né [c, a].

Pérkufizim 2

Numri ¢ quhet limit i majté i funksionit £, kur X —> @, nése diferenca | f(x)— f| béhet sa t& duam ne e vogél, nése zgjidhen vlera

té x < a mjaft afér a.
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Mé sakté, numri £ quhet limit i majté i funksionit £, kur X —> a , nése sidoqofté numri & > 0, gjejmé njé numér pozitiv r, t& tillé qé
pér x €la—r, af, t& kemi |f(x)—€| <E&.

Shénojmé lim f(x) =/.
x—a-

Limiti i djatht& dhe limiti i majté, kur X — @, quhen me njé emér limite té€ njéanshme, kur X — a.

Pérfundim: Funksioni f ka limit { kur x — a, atéheré dhe vetém atéheré kur limitet e njéanshme & kétij
Sfunksioni, kur x — a, ekzistojné dhe jané té dyja té barabarta me (.

Detyré

o sinx pér x2rx .
Pér funksionin f; y = . kemi
COSX pér X<

lim fix)= lim sinx=sinz =0; lim Ax)= lim_ cosx= cosz =-1.
+ + X7 7

X—>7T X—>7 X
'~.__ .
Detyré .."a_‘. d o
. . x* pér x#0 N
Shqyrtojmé funksionin f; y = , grafiku i t€ cilit éshté dhéné né figurén
1 pérx=0

Ky funksion ka limit kur x = 0; lim fix)=0.
x—0

Duket garté qé ky funksion ka edhe limite t& njéanshme kur x — 0, dhe kéto jané gjithashtu 0. Pra:
lim fix)= lim x*=0dhe lim fix)= lim x*=0.
x—0T x—0" x—07 x—>07

Detyré

T& gjendet asimptota vertikale e grafikut t& funksionit f; y = —2
x —_—

Zgjidhje
Eméruesi i kétij funksioni racional thyesor béhet 0 kur x = 2. Shohim limitet e njéanshme té funksionit kur x — 2.

Kur x — 2", kemi x> 2, pra (x—2) >0 dhe (x—2) > 0".

Prandaj, lim = +0o0 (inversi i njé p.m.v. éshté p.m.m.). I
x—2T x-2 |

Kur x = 27, kemix <2,pra(x—2)<0dhe (x—2) > 0. —

. 1
Prandaj lim = —00. Drejtéza x = 2 &shté asimptoté vertikale e grafikut t& funksionit.
x—>27 x=2

Reflektim/Pjesa pérfundimtare

Detyré

o . —x” pér x 22 -
Gjeni numrin a q¢ funksioni f: y = té keté limit kur x — 2.

ax pér x<2
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Nxénésit diskutojné né dyshe lidhur me detyrén e dhéné nga mésimdhénési dhe, pasi arrijné zgjidhjen e detyrés, njérit prej tyre i
kérkohet t& shkémbejé mendimet né njé diskutim me t€ gjithé t& tjerét. Mésimdhénési vazhdimisht i motivon nxé&nésit t€ 1évizin nga
faza né fazé gjaté kétij procesi.

VLERESIMI I NXENESVE

e  Vlerésimi i pjesémarrjes aktive t& nxénésve né orén mésimore.

DETYRAT DHE PUNA E PAVARUR

1. Gjeni limitet e njgéanshme t& funksionit, kur x — 0:

sin x + cos x pér x > 0 x> pérx=0 In(x+1) pér x=0
ay- . b= .

2x+1 pérx<0’ 1-x pérx<0’ 2" pérx<0

2. Gjeni vlerén e a qé funksioni i méposhtém t& keté limit kur x — 1:

2x—4 pér x=>1 ax’ pér x>1
a)y= . ; b)y= :
ax  pérx<l Ix pér x<1

3. Gjeni asimptotat vertikale té grafikut t& funksionit:

y=—; by = — 0=
TS e e

Reflektimi pér rrjedhén e orés mésimore

e Zgjedhja e mésimdhénésit sa i pérket rrjedhés sé€ orés mésimore.
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PLANIFIKIMI I ORKS MESIMORE

Mésimdhénési/ja: Data:

ASPEKTET E PERGJITHSHME TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Fusha kurrikulare: MATEMATIKA Lénda: MATEMATIKE Shkalla e kurrikulés: VI Klasa: 12

Tema (nga plani dymujor): Rezultati i té nxénit té temés (nga plani dymujor):

. - Ka pérfytyrime konkrete pér vazhdueshméring e
VAZHDUESHMERIA E FUNKSIONIT funksionit dhe pikat e shképutjes sé funksionit.

- Pérvetéson vetité e funksioneve té vazhdueshme.

Rezultatet e té nxénit pér kompetencat kryesore té shkallés (té synuara):
L. KOMPETENCA E KOMUNIKIMIT DHE E TE SHPREHURIT: 1.9; II. KOMPETENCA E TE MENDUARIT: IL.1;
III. KOMPETENCA E TE NXENIT: I11.2,3;

Rezultatet e fushés sé kurrikulés (té synuara):
3. KOMUNIKIMI NE/PERMES MATEMATIKES- 1; 5. PERFAQESIMET MATEMATIKE- 1:
7. STRUKTURIMI I TE MENDUARIT MATEMATIK- 1;

ASPEKTET SPECIFIKE Ti PLANIT TE ORES MESIMORE

Tipi i orés: Zhvillim

Njésia mésimore: 6.2 Pérkufizimi i funksionit té vazhdueshém Nr.:2

Fjalét kyce: funksion, limit, i vazhdueshém, piké, shképutje, grafik

Rezultati/et e té nxénit pér oré mésimore:
e Kupton pérkufizimin pér funksionet e vazhdueshme.
e Shqyrton vazhdueshméring e funksioneve népér pika.
e Vérteton shembuj duke u bazuar né€ pérkufizim.

Kriteret e suksesit:

e Me pérkufizim, shqyrton vazhdueshmériné pér funksionin y = x* + 1 né pikén x = 0
e Vérteton pérse funksioni y = % ka shképutje né pikén x =3
X —

2
&r x < .
x perx <0 né pikén x = 0.

e [lustron grafikisht vazhdueshmériné dhe pikat e shképutjes sé funksionit y =
2x+1 pérx>0

Burimet, mjetet e konkretizimit dhe materialet mésimore: libri, tabela, markeri/shkumési

Lidhja me léndét e tjera mésimore dhe/apo me c¢éshtjet ndérkurrikulare dhe situatat jetésore:
Fiziké
Kimi
Inxhinieri
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PERSHKRIMI I METODOLOGJISE DHE VEPRIMTARITE E PUNES ME NXENES GJATE ORES MESIMORE

Pérshkrimi i metodologjisé:
TEKNIKAT FORMAT E PUNES

E Parashikimi népérmjet fjaléve kyce
R Leksion i pérparuar
R Diskutim né cift

FAZAT E ORES

Evokim/Pjesa hyrése
Detyré: Né figuré jané dhéné grafikét pér tri funksionet numérike,pér secilin nga ta jep pérgjigje:

a) A &shté i pércaktuar funksioni né pikén x = 2?

b) A ekziston limiti i funksionit, kur x — 2?

¢) A &shté i barabarté ky limit me vlerén e funksionit né pikén x = 2?

d) A ka képutje grafiku i funksionit né pikén x = 2?

Caktohen katér terma (fjali) q&€ pérdoren mé sé shumti gjaté mésimit si fjalé kyce. Nga kéto fjalé-pyetje, nxénésit pér 5 minuta

nxjerrin njé zgjidhje me kuptim, ku pérfshihen kéto terma. Mé pas, nxénésit né dyshe shkémbejné ideté e zgjidhura, disa nga nxénésit
mund edhe t’i komentojné pérgjigjet e tyre me kérkesé t& mésimdhénésit.

Realizim/Pjesa kryesore

Nxénésit bashkohen né dyshe dhe, sé bashku, shqyrtojné zgjidhjen e detyrés. Pastaj mésimdhénési i udhézon qé t’iu tregojné edhe t&
tjeréve né grup ato qé kané gjetur dhe ideté i shkémbejné mes tyre. N& tabelé shénohen zgjidhjet e nxénésve dhe kérkohet prej tyre t&
lexojné pjesén e leksionit (mésimit) dhe té plotésojné listat ¢ tyre me ide té reja.

Pérkufizim 1: Funksioni f'quhet i vazhdueshém né pikén a né qofté se ekziston limiti i tij, kur x — a, dhe &shté i barabarté me f{a).
[fi vazhdueshém né pikén a] <> [ekziston lim f(x) = f(a)].
x—a
Pérkufizim 2: Funksioni f: (a, b)) — R quhet i vazhdueshém né pikén a € (a, b) nése:
1. funksioni f't€ jeté i pércaktuar né pikén a;

2. t& ekzistojé lim f(x);

xX—a
3. lim f(x) t& jet& i barabarté me fla) (d.m.th. me vlerén e funksionit né pikén a).
X—a

Pika né t€ cilén funksioni nuk &shté i vazhdueshém, quhet piké képutjeje e funksionit.

Detyré

Té shqyrtohet vazhdueshméria e funksionit y = x*> + 1 né pikén x = 0
Zgjidhje

1. funksioni f &shté i pércaktuar né kété piké: f0)=02+1=1;
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2. ekziston lim f(x) = lim (x2 + 1)=02 +1=1;
x—0 x—0

3. lim f(x) =A0).
x—0

Po ge se vizatojmé grafikun, vérejmé se ai nuk ka képutje né pikén x = 0.

Detyré
A do t& jeté funksioni y = i vazhdueshém né pikén x = 3?
X —
Zgjidhje
3
1. Funksioni f nuk &shté i pércaktuar n€ pikén x=3, sepse [3) = —— = 00.
3-3
. . 3
2. lim f(x)=1im =—=
x—0 x—3 X — 3 3-3
3. lim f(x)=£3).
x—3
Detyré

Shqyrtojmé nése éshté i vazhdueshém funksioni:

2
T
y= x pérx <0 né pikén x = 0.
2x+1 pérx>0
1. Funksioni éshté i pércaktuar pér x = 0 dhe £0) = 0> = 0.

2. Funksioni nuk ka limit, kur x — 0, sepse limitet e njéanshme né& pikén x = 0 nuk jané t& barabarta.

lim A(x)=lim 2x+1)=20+1=1 fr
x—0* x—0 1
lim h(x)= lim (x*)=0"=0 /
x—0" x—0" f
Pika x = 0 &shtg piké képutje e kétij funksioni - s

Reflektim/Pjesa pérfundimtare

Detyré
x2-4 .

Eishté dhené funksioni £y = 4 x—2 P& %2
3 per x=2

a) A &shté i vazhdueshém ky funksion né pikén x = 2?
b) A &shté i vazhdueshém ky funksion né njé piké x = 2?

Vértetohet q&, pér funksionin e vazhdueshém né pikén a, ndryshesave pambarimisht t& vogla t& vlerés sé x, u pérgjigjen ndryshesa
pambarimisht t& vogla t& vlerés sé& funksionit.

Nxénésit diskutojné né dyshe lidhur me detyrat e dhéna nga mésimdhénési dhe, pasi arrijné zgjidhjen e detyrés, njérit prej tyre i
kérkohet t& shkémbejé mendimet né nj¢ diskutim me gjithé t& tjerét. Mésimdhénési vazhdimisht i motivon nxénésit t& 1évizin nga faza
né fazé gjaté kétij procesi.

VLERESIMI I NXENESVE

e Vlerésimi i pjesémarrjes aktive t& nxénésve né orén mésimore.

DETYRAT DHE PUNA E PAVARUR

1. Tregoni qé funksioni y = x> &shté i vazhdueshém né pikén:

X
X241

a)x=1; byx=a; ¢)y=x>-1; d)y=sinx; e)y=

2. Gjeni pikat e képutjes s¢& funksioneve t&€ méposhtme:
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2x 1 sin® x
a)y= i by=—F—7——7; oy=y= ; dy=+x.
x=5 x*=3x+2 X
3. Pér funksionin e méposhtém, skiconi grafikun dhe shqyrtoni vazhdueshméring né pikén x = 1.
x> -1 perx <1 e’ pérx > 1 \/; pér x =1
ay=1, o ; byy=94 " T )= '
x" +1 pérx>1 ex pérx <1 Inx+1 pér x<1

Reflektimi pér rrjedhén e orés mésimore

e Zgjedhja e mésimdhénésit sa i pérket rrjedhés sé orés mésimore.
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PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE

Mésimdhénési/ja: Data:

ASPEKTET E PERGJITHSHME TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Fusha kurrikulare: MATEMATIKA Lénda: MATEMATIKE Shkalla e kurrikulés: VI Klasa: 12

Tema (nga plani dymujor): Rezultati i té nxénit té temés (nga plani dymujor):

VAZHDUESHMERIA FUNKSIONIT -Pérvetéson veprimet me funksionet e vazhdueshme.
-Nga teorema e limitit t&€ funksionit njéson
vazhdueshmériné e funksionit.

Rezultatet e té nxénit pér kompetencat kryesore té shkallés (té synuara):
L. KOMPETENCA E KOMUNIKIMIT DHE E TE SHPREHURIT: 1.9; II. KOMPETENCA E TE MENDUARIT: 1L1;
III. KOMPETENCA E TE NXENIT: 111.2,3

Rezultatet e fushés sé kurrikulés (té synuara):
3. KOMUNIKIMI NE/PERMES MATEMATIKES- 1; 5. PERFAQESIMET MATEMATIKE- 1:
7. STRUKTURIMI I TE MENDUARIT MATEMATIK- 1;

ASPEKTET SPECIFIKE Ti PLANIT TE ORES MESIMORE

Tipi i orés: Zhvillim

Njésia mésimore: 6.3 Veprime me funksionet e vazhdueshme Nr.:3

Fjalét kyce: funksion, i vazhdueshém, limit, shumé, ndryshim, diferencé, prodhim, herés

Rezultati/et e té nxénit pér oré mésimore:
e Zbaton teoremat pér funksionet ¢ vazhdueshme.
e Shqyrton vazhdueshméring e funksioneve népér pika.

e Duke u bazuar né pérkufizim, njéson limitet e funksioneve t&é vazhdueshme.

Kriteret e suksesit:

e Nga teorema 4 njéso vazhdueshmériné e funksionit y = +/sinx

e Zbato teoremat 1,2,3 né shembujt a) y = x> + \/;; b y=x*-1)-vJx; c)y= Jx

o Duke u bazuar ne rregullén lim f(x) = /[ lim x] , njéso lim sin Wx).

X—n

Burimet, mjetet e konkretizimit dhe materialet mésimore: libri, tabela, markeri/shkumési

Lidhja me léndét e tjera mésimore dhe/apo me ¢éshtjet ndérkurrikulare dhe situatat jetésore:
Fiziké
Kimi
Biologji

PERSHKRIMI I METODOLOGJISE DHE VEPRIMTARITE E PUNES M NXENES GJATE ORES MESIMORE
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Pérshkrimi i metodologjisé:
TEKNIKAT

E Stuhi mendimesh
R Leksion i pérparuar
R Mendo/puno né dyshe/thuaja grupit

FAZAT E ORES

Evokim/Pjesa hyrése
Dihet gé& funksionet y = x> + 1 dhe y = sinx jané t& vazhdueshme né pikén x = 0. ¢’mund t& thoni pér vazhdueshméring né kété piké t&
funksioneve:

x2+1
sinx -’

a)y=(x*+ 1) + sinx; b) y=(x?+ 1) - sinx; c)y= si2n+); ; dy=
x

Nga nxénésit kérkohet qé t& shprehin mendimet e tyre né lidhje me detyrén e dhéné, duke mos i diskutuar dhe duke mos dhéné
komente né lidhje me ideté e tyre, né ményré qé té identifikojmé zgjidhjet ¢ mundshme.

Realizim/Pjesa kryesore

Nxénésit bashkohen né dyshe dhe, s¢ bashku, shqyrtojné zgjidhjen e detyrés. Pastaj mésimdhénési i udhézon gé t’iu tregojné edhe t&
tjeréve né grup ato qé kané gjetur dhe ideté i shkémbejné mes tyre. N¢ tabelé shénohen zgjidhjet e nxénésve dhe kérkohet prej tyre té
lexojné pjesén e leksionit (mésimit) dhe t& plotésojné listat e tyre me ide té reja.

Duke u nisur nga shembulli i mé&sipérm vérejmé se:
Teoremé 1
N¢ qofté se funksionet f, g jané t&€ vazhdueshme né pikén a, atéheré edhe funksioni s = '+ g &shté i vazhdueshém né pikén a.

Teoremé 2
Nése funksionet f; g jané€ t& vazhdueshme né pikén a, atéheré edhe funksioni p = f- g &shté i vazhdueshém né pikén a.

Teoremé 3
Nése funksionet f, g jané t& vazhdueshme né pikén a dhe g(a) = 0, atéheré edhe funksioni /2 = é &shté i vazhdueshém né pikén a.
Teoremé 4

Né qofté se funksioni g: u = g(x) éshté i vazhdueshém né pikén a dhe funksioni f: y = f{u) &shté i vazhdueshém né pikén u; = g(a),
at€heré edhe funksioni i pérbéré fog €shté i vazhdueshém né pikén a.

Detyré
T& shqyrtohet vazhdueshméria e funksionit y = +/sin x
Zgjidhje

Funksioni y = +/sin x mund t& shkruhet si pérbérje e dy funksioneve g: u = sinx dhe f: y = \/E . Megenése funksioni # = sinx &shté i

vazhdueshém né ¢do piké x € R dhe funksioni y = \/; &shté i vazhdueshém né ¢do piké u > 0, del qé funksioni i pérbéré y = +/sin x
&shté 1 vazhdueshém né ¢do piké x, ku sinx > 0.

Detyré

Duke u bazuar né rregullén lim f{x) = /[ lim x] , njéso lim_sin (\/;) .
x—a x—a x—on2

Reflektim/Pjesa pérfundimtare
Detyré

Tregoni & funksioni y = x> + /X &shté i vazhdueshém né pikén x = 1:
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Detyré

Gjeni limitet:
a) limvx>+1; b) lim +/2sinx .
x—0 X—>7

Nxénésit diskutojné né¢ dyshe lidhur me detyrén e dhéné nga mésimdhénési dhe, pasi arrijné zgjidhjen e detyrés, njérit prej tyre i
kérkohet t& shkémbejé mendimet né njé diskutim me t& gjithé t& tjerét. Mésimdhénési vazhdimisht i motivon nxénésit t& 1évizin nga
faza né fazé gjaté kétij procesi.

VLERESIMI I NXENESVE

e  Vlerésimi i pjesémarrjes aktive t& nxénésve n¢ orén mésimore.

DETYRAT DHE PUNA E PAVARUR

1. Tregoni qé funksionet ¢ méposhtme jané té vazhdueshme né pikén x = 1:

a)y=x+ \x; by=- A gp=
x"+4

2. Tregoni qé funksionet ¢ méposhtme jané t& vazhdueshme né pikat e treguara:

Q) y=sin2x—4);a=2; b)y=2-sin(vx)a=0; c)y=-+fsinx+1;a=0.

3. Gjeni limitet e méposhtme:

. ) . . 2 _ . . s
a) {12’51 Nx+4; b) %gr}l«/sm(x 9); o !Clil'zl sin(x? — 3x + 2).

Reflektimi pér rrjedhén e orés mésimore

® Zgjedhja e mésimdhénésit sa i pérket rrjedhés sé orés mésimore.

234




Libér pér mésuesin Matematika 12

PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE

Mésimdhénési/ja: Data:

ASPEKTET E PERGJITHSHME TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Fusha kurrikulare: MATEMATIKA Lénda: MATEMATIKE Shkalla e kurrikulés: VI Klasa: 12

Tema (nga plani dymujor): Rezultati i té nxénit té temés (nga plani dymujor):

. -Dallon funksionet e zakonshme.
VAZHDUESHMERIA E FUNKSIONIT -Cakton intervalin, ku funksioni f'&shté i vazhdueshém.

Rezultatet e té nxénit pér kompetencat kryesore té shkallés (té synuara):
L. KOMPETENCA E KOMUNIKIMIT DHE E TE SHPREHURIT: 1.9; II. KOMPETENCA E TE MENDUARIT: IL.1;
I1I. KOMPETENCA E TE NXENIT: 111.2,3;

Rezultatet e fushés sé kurrikulés (té synuara):
3. KOMUNIKIMI NE/PERMES MATEMATIKES- 1; 5. PERFAQESIMET MATEMATIKE- 1:
7. STRUKTURIMI I TE MENDUARIT MATEMATIK- 1;

ASPEKTET SPECIFIKE TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Tipi i orés: Zhvillim

Njésia mésimore: 6.4 Vazhdueshméria e funksioneve té zakonshme Nr.:4

Fjalét kyce: funksion, i vazhdueshém, interval, konstant, fuqi, eksponencial, logaritmik, trigonometrik

Rezultati/et e té nxénit pér oré mésimore:
e Koncepton bashkésing e pércaktimit pér funksionet e vazhdueshme.
e Dallon funksionet e zakonshme.
e Cakton bashkésing ku funksioni f'€shté 1 vazhdueshém.
Kriteret e suksesit:
e Klasifikon funksionet e méposhtme si t& zakonshme dhe jo t& zakonshme:

1 pérx=0
cos2x’

1) y=2°; 2)y=+/sinx;3)y= ﬂ'4)y=x+sin(x2—4)+ln(tgx); 5)y={

xpérx<0'

e Cakton bashkésiné ku funksioni y = \/1 —log,, x + Jx -1 &shté i vazhdueshém.

Burimet, mjetet e konkretizimit dhe materialet mésimore: libri, tabela, markeri/shkumési

Lidhja me 1éndét e tjera mésimore dhe/apo me ¢éshtjet ndérkurrikulare dhe situatat jetésore:
Fiziké
(Temperatura)

PERSHKRIMI I METODOLOGJISE DHE VEPRIMTARITE E PUNES ME NXENES GJATE ORES MESIMORE

Pérshkrimi i metodologjisé:
TEKNIKAT / FORMAT E PUNES
E Bashkébisedim

R Di/Dua té di/Mésova
R Ditari dypjesésh
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FAZAT E ORES

Evokim/Pjesa hyrése

Shikon funksionet e méposhtme:

A jané funksionet t&¢ vazhdueshme né secilén piké té bashkésisé sé tyre t& pércaktimit?
Me sa do té jet€ vlera e limitit t& tyre n€ at€ piké?

- funksioni konstant y = c, ku ¢ — numér real;

- funksioni fuqi y =x“% , ku a —numér real,

- funksioni eksponencial y = a*, ku0 <a = 1;

- funksioni logaritmik y = log.x, ku 0 <a = 1;

- funksionet trigonometrike y = sinx, y = cosx, y = tgx;

- funksioni y = |x| .

Nga nxénésit kérkohet qé t& shprehin mendimet e tyre né lidhje me pyetjet e parashtruara, duke iu pérgjigjur pyetjeve, por duke mos i
diskutuar dhe duke mos dhéné komente né lidhje me ideté e tyre, né ményré qé té identifikojmé pérgjigjet/zgjidhjet e mundshme.

Realizim/Pjesa kryesore

Meésimdhénési i udhézon nxénésit té vizatojné njé tabelé t&€ ndaré né tri pjesé, nxénésit lexojné mésimin, provojné t&€ njehsojné
shembujt dhe pastaj fillojné t& plotésojné shtyllat e tabelés: shtylla e paré “DI”, nése ata kané njohuri pér até ¢faré lexuan; shtylla e
dyté “DUA TE DI”, nése ata kané digka t& panjohur dhe déshirojné t& diné rreth saj; dhe shtylla e treté “MESOVA”, e plotésojné nése
ka pérgjigje dhe shkruajné edhe informacionet e reja q& nxénésit i kané marré gjaté leximit.

Pérkufizim: Funksion i zakonshém quhet ¢do funksion numerik, qé mund té jepet me njé formulé té vetme té trajtés y = f(x), té€ marré
duke kryer njé numér té fundmé veprimesh aritmetike (mbledhje, zbritje, shumézim, pjesétim) dhe njé numér té fundmé veprimesh té
marrjes sé pérbérjes sé funksioneve, prej funksioneve té mésipérme.

Detyré
Funksionet e dhéna, i klasifikon si funksione t& zakonshme dhe jo t& zakonshme:

lpérx=>0

1) y = 2008, 2)y=\/sinx; Hy= c)(c)2s;1x; 4) y =x + sin (x* — 4) + In(tgx) ; 5)y={

xpérx< 0’

Shohim se katér funksionet e para jané t& zakonshme, ndérsa funksioni i katért jo i zakonshém.

Pérfundim: Bashkésia ku funksioni i zakonshém éshté i vazhdueshém, éshté bashkésia e pércaktimit 1é tij.

Detyré
T& gjendet bashkésia ku éshté i vazhdueshém funksioni f:

y= \/l—logo,2 x +3Yx—1 +cosx.
Zgjidhje
Bashkésia ku ky funksion &shté i vazhdueshém éshté bashkésia e pércaktimit té tij, sepse funksioni &shté i zakonshém. Nga ana e vet,
bashkésia e pércaktimit éshté bashkésia e vlerave té x, qé plotésojné kushtet:

x>0 x>0 x>0
< (x>0,2) .

=
1-log,,x>0 " |log,,x<log,,0.2  |x>0,2

Pra, bashkésia ku funksioni éshté i vazhdueshém, éshté intervali [% ,too].
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Reflektim/Pjesa pérfundimtare

Detyré
1. Cilat nga funksionet e méposhtme jané funksione t& zakonshme:

2
ay=3x';  by=1 ", perx=l oy~ inggan) + x 2
—x° pér x>1

2. Eshté dhéné funksioni £ y = % + ¢+ In(2 + cosx).

a) Gjeni bashkésiné e pércaktimit.

b) Tregoni qé funksioni &shté i vazhdueshém né ¢do piké té bashkésisé sé pércaktimit.

Nxénésit diskutojné né dyshe lidhur me detyrat e dhéna nga mésimdhénési dhe, pasi arrijné zgjidhjen e detyrés, njérit prej tyre i
kérkohet t& shkémbejé mendimet né njé diskutim me gjithé té tjerét. Mésimdhénési vazhdimisht i motivon nxénésit t& 1&vizin nga faza
né fazé gjaté kétij procesi.

VLERESIMI I NXENESVE

e  Vlerésimi i pjesémarrjes aktive t€ nxénésve né orén mésimore.

DETYRAT DHE PUNA E PAVARUR

1. Gjeni bashkésing ku &shté i vazhdueshém funksioni:

[ b)y:\/—x2+2x+3;c)y:4/x+%; dy=1V3-2"; e)y=2-log, x.

x*-25
2. Gjeni pikat e képutjes s€ funksionit:
e parxso ~ In(x—1) pér x>1
a)y = ; byy=1 ) .
Ix pér x <1

a)y=

sin2x pér x <0

Reflektimi pér rrjedhén e orés mésimore

e Zgjedhja e mésimdhénésit sa i pérket rrjedhés sé orés mésimore.
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PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE

Mésimdhénési/ja: Data:

ASPEKTET E PERGJITHSHME TE PLANIT TE ORKS MESIMORE

Fusha kurrikulare: MATEMATIKA Lénda: MATEMATIKE Shkalla e kurrikulés: VI Klasa: 12

Tema (nga plani dymujor): Rezultati i té nxénit té temés (nga plani dymujor):

-Vérteton se funksionet elementare jané t¢ vazhdueshme né
VAZHDUESHMERIA E FUNKSIONIT intervalin e pérkufizimit.

-Kupton népérmjet grafikut rrénjén pér funksionin e
vazhdueshém brenda intervalit t¢ dhéné.

Rezultatet e té nxénit pér kompetencat kryesore té shkallés (té synuara):
1. KOMPETENCA E KOMUNIKIMIT DHE E TE SHPREHURIT: 1.9; II. KOMPETENCA E TE MENDUARIT: IL.1;
III. KOMPETENCA E TE NXENIT: 111.2,3

Rezultatet e fushés sé kurrikulés (té synuara):
3. KOMUNIKIMI NE/PERMES MATEMATIKES- 1; 5. PERFAQESIMET MATEMATIKE- 1;
7. STRUKTURIMI I TE MENDUARIT MATEMATIK- 1;

ASPEKTET SPECIFIKE TK PLANIT TE ORES MESIMORE

Tipi i orés: Zhvillim

Njésia mésimore: 6.5 Veti té funksioneve té¢ vazhdueshme né segment Nr.: 5

Fjalét kyce: funksion, interval, i vazhdueshém, rrénjé, grafik, maksimum, minimum

Rezultati/et e té nxénit pér oré mésimore:

e Zbaton teoremat e funksioneve té vazhdueshme né segment.

e Njéson shembuj duke u mbéshtetur né teoremé.

e [lustron grafikisht vazhdueshmériné e funksioneve brenda intervalit t& dhéné.
Kriteret e suksesit:

e Tregon q¢ ekuacioni 2* = 4 — x ka t&€ paktén njé rrénj€ né€ intervalin [1, 2].

e Cakton vlerat e x pér t& cilat f{x) = 0,pér y = 1+ x> —2x.

e Argumenton qé funksioni i vazhdueshém brenda intervalit ka njé rrénjé.

Burimet, mjetet e konkretizimit dhe materialet mésimore: libri, tabela, markeri/shkumési

Lidhja me léndét e tjera mésimore dhe/apo me c¢éshtjet ndérkurrikulare dhe situatat jetésore:
Fizikg, Kimi, Biologji

PERSHKRIMI I METODOLOGJISE DHE VEPRIMTARITE E PUNES ME NXENES GJATE ORES MESIMORE

Pérshkrimi i metodologjisé:
TEKNIKAT FORMAT E PUNES
EStuhi mendimesh

R Leksion i pérparuar
R Mendo/puno né dyshe/thuaja grupit
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FAZAT E ORES

Evokim/Pjesa hyrése
Né figuré jané paraqitur grafikét e tri funksioneve numerike.

O Rt

o

a) Tregoni se cili funksion &shté i vazhdueshém né bashkésiné e tij t& pércaktimit dhe cili jo.
b) Cili nga funksionet arrin vlerén e tij mé t&€ madhe; mé t& vogél?

¢) Nxjerr njé pérfundim pér vlerén maksimale dhe minimale pér funksionet ¢ dhéna.

Nga nxénésit kérkohet g€ t& shprehin mendimet e tyre n€ lidhje me detyrén e dhéné, por duke mos i diskutuar dhe duke mos dhéné
komente né lidhje me ideté e tyre, né ményré qé té identifikojmé zgjidhjet e mundshme.

Realizim/Pjesa kryesore

Nxénésit bashkohen né dyshe dhe, sé bashku, shqyrtojné zgjidhjen e detyrés. Pastaj, mésimdhénési i udhézon qé t’iu tregojné edhe té
tjeréve né grup ato q€ kané gjetur dhe ideté i shkémbejné mes tyre. Né tabelé shénohen zgjidhjet e nxénésve dhe kérkohet prej tyre t&
lexojné pjesén e leksionit (m&simit) dhe ta plotésojné me ide t& reja.

Nga shqyrtimet e nxénésve né lidhje me grafikét e dhéné, nxjerrim teoremén:
Teoremé 1

Né qofté se funksioni f{x) éshté i vazhdueshém né segmentin [a, b], atéheré ai merr né€ kété segment vlerén e tij mé t€ madhe dhe
vlerén e tij mé t& voggl.

Kjo do té thoté se ekzistojné té paktén dy pika c1, c2 té segmentit [a, b], té tilla gé f(c1) = M dhe f(c2) = m, d.m.th.:
flc1) > fix) pér cdo x e [a, b] fcz2) < f(x) pér ¢do x € [a, b]

¥
i
i
L}
P M !
P ey
Q) amn Ty p =
Teoremé 2

Né qofté se funksioni f{x) &shté i vazhdueshém né segmentin [a, b] dhe né skajet e kétij segmenti merr vlera me shenja t& kundérta,
fla) f(b) <0, atéheré ekziston t& paktén njé piké ¢ € [a, b], n€ t& cilén funksioni ka vlerén zero f{c) = 0.

Detyré

T& tregohet qé ekuacioni 2* = 4 — x ka t& paktén njé rrénjé né intervalin [1, 2].

Zgjidhje

Shqyrtojmé funksionin £ y = 2* — (4 — x) né segmentin [1, 2]. Ky funksion &shté i vazhdueshém né kété segment dhe merr né skajet e
segmentit vlera me shenja t& kundérta.

AD=2"—(@4-1)=-1<0; A2)=22—(4-2)=2>0.

Né bazg té teoremés 2, ekziston té paktén njé piké c e intervalit [1, 2] ku fix) = 0, d.m.th. ku 2* — (4 — x) = 0. Kjo do t& thoté& q&
ekuacioni 2* — (4 — x) = 0 ka t& paktén njé rrénjé né [1, 2] .
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Detyré
Eshté dhéné funksioni £ y = v1+x? —2x.

a) Tregoni g€ funksioni &shté i vazhdueshém né R.
b) Gjeni té gjitha vlerat e x pér té€ cilat f{x) = 0.

Reflektim/Pjesa pérfundimtare

Detyré
Duke pérdorur teoremén 2, tregoni qé ekuacioni 2x> + x> — x — 4 = 0 ka t& paktén njé rrénjé né [1, 2].

Nxénésit diskutojné né dyshe lidhur me detyrat e dhéna nga mésimdhénési dhe, pasi arrijné zgjidhjen e detyrés, njérit prej tyre i
kérkohet t€ shkémbejé mendimet né njé diskutim me té gjithé t€ tjerét. Mésimdhénési vazhdimisht i motivon nxénésit té 1€vizin nga
faza né fazé gjaté kétij procesi.

VLERESIMI I NXENESVE

e  Vlerésimi i pjesémarrjes aktive t& nxénésve n¢ orén mésimore.

DETYRAT DHE PUNA E PAVARUR

1. Tregoni se ekuacioni i m&poshtém ka t& paktén nj€ rrénj€ né segmentin e dhéné:
a)x*+x-3=0, xe[l;2]; b)3*+x=5, xe[l,2]; ¢)Inx+1=x, xe[%,%]
d)x* +sinx=1, xe[0, 7 ; e) 2sinx + 3cosx =0, xe[—%,%].

Reflektimi pér rrjedhén e orés mésimore

e Zgjedhja e mésimdhénésit sa i pérket rrjedhés sé orés mésimore.
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PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE

Mésimdhénési/ja: Data:

ASPEKTET E PERGJITHSHME TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Fusha kurrikulare: MATEMATIKA Lénda: MATEMATIKE Shkalla e kurrikulés: VI Klasa: 12

Tema (nga plani dymujor): Rezultati i té nxénit té temés (nga plani dymujor):

. -Ka pérfytyrime konkrete pér vazhdueshméring e
VAZHDUESHMERIA E FUNKSIONIT funksionit dhe pikat e shképutjes sé tij.

-Dallon funksionet e zakonshme.

-Kupton népérmjet grafikut rrénjén pér funksionin e
vazhdueshém brenda intervalit t&€ dhéné.

Rezultatet e té nxénit pér kompetencat kryesore té shkallés (té synuara):

I. KOMPETENCA E KOMUNIKIMIT DHE E TE SHPREHURIT: 1.2; II. KOMPETENCA E TE MENDUARIT: 11.1.5.8;
III. KOMPETENCA E TE NXENIT: 111.2,3.4;

Rezultatet e fushés sé kurrikulés (té synuara):

3. KOMUNIKIMI NE/PERMES MATEMATIKES- 1,2; 5. PERFAQESIMET MATEMATIKE- 1;
6. MODELIMI MATEMATIK- 2;

ASPEKTET SPECIFIKE TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Tipi i orés: Ushtrime (Pérséritje)

Njésia mésimore: 6.6 USHTRIME PER PERSERITJE Nr.: 6

Fjalét kyce: funksion, interval, i vazhdueshém, rrénjé, grafik, maksimum, minimum, limit

Rezultati/et e té nxénit pér oré mésimore:
e Zbaton teoremat e funksioneve t& vazhdueshme né segment.
e [lustron grafikisht vazhdueshmériné e funksioneve brenda intervalit t& dhéné.
e Koncepton bashkésing e pércaktimit pér funksionet e vazhdueshme.
e Dallon funksionet e zakonshme.
e Cakton bashkésing ku funksioni f&shté i vazhdueshém.

e Dallon limitin e djathté nga ai i majté.

Kfriteret e suksesit:
e  Studion shenjén e funksionit y = 4/2x—1 —x + 2.

X pérx <1
e  Cakton vazhdueshméring pér funksionin y = —x* +4x pérl<x<3.
4—x pérx >3
e Pércakton intervalin ku funksioni y = 3 ; + log(x* — x) éshté i vazhdueshém.
—X

e Vérteton qé ekuacioni x° — 3x = 1 ka t& paktén njé rrénjé, t& ndodhur né [1, 2].

e [lustron grafikisht q& funksionet a) y =x - sinZ; b) y = 1 1 pér x=0 kané piké t& shképutjes.

1+2X%
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Burimet, mjetet e konkretizimit dhe materialet mésimore: tabela, markeri/shkumési, materiale ndihmése pér
nxénés (fleta punuese)

Lidhja me léndét e tjera mésimore dhe/apo me ¢éshtjet ndérkurrikulare dhe situatat jetésore:
Inxhinieri elektrike dhe kompjuterike
(Dizajnimi i sistemeve kompjuterike)

PERSHKRIMI I METODOLOGJISE DHE VEPRIMTARITE E PUNES ME NXENES GJATE ORES MESIMORE

Pérshkrimi i metodologjisé:
TEKNIKAT

E Stuhi mendimesh
R Kéndet

R Rishikim né grupim

FAZAT E ORES
Evokim/Pjesa hyrése

Detyré 1
Pér funksionin e méposhtém, gjeni intervalin e pércaktimit, ndértoni grafikun dhe gjeni prej tij bashkésing

a) y=42x-1-x+2; b) y= 3 + log(x? — x).
4

—x2

Meésimdhénési paraget detyrén para nxénésve. Ata do t&€ punojné né ¢ift duke i hedhur mendimet e tyre né letér dhe pastaj i
shkémbejné me shokét. Mésimdhénési shkruan né tabelé t& gjitha ideté e nxénésit.

Realizim/Pjesa kryesore

Ky aktivitet &shté shumé i dobishém kur mé&simdhénési déshiron t& theksojé faktin se jo t& gjithé né klasé kané piképamje t& njéjta ose
q¢ ka disa zgjidhje pér disa probleme. Kjo metodé mésimore lejon nxénésit, t& cilét normalisht nuk komunikojné né klasg, t& marrin
pjesé dhe té komunikojné me shokét e tyre.

Organizimi i nxénésve b&het né€ kété ményré:

Né katér kéndet e klasés vendosim etiketat me detyrat e caktuara varésisht prej numrit t&€ nxénésve (pra nr. i etiketave t&€ ngjashme pér
secilén detyré), né vendet e caktuara pér to. Mésimdhénési prezanton para nxénésve llojet e detyrave t& vendosura né katér kéndet e
klasés dhe u jep njé kohé té caktuar nxénésve pér té¢ menduar né lidhje me to. Pastaj kérkohet prej tyre qé t&€ bé&jné pérzgjedhjen e
detyrave té dhéna, secili nga njé etiketé. Pasi nxénésit béjné zgjedhjen e tyre, kérkohet prej tyre q¢ prapa etiketave t& pérzgjedhura t&
japin mendimet e tyre n¢ lidhje me detyrat e caktuara. Pasi i zgjidhin detyrat, ata udhézohen t&¢ drejtohen te kéndet nga i kané
pérzgjedhur detyrat. Te kéndet ata bashkohen né grupe me anétarét, d.m.th. secili kénd i klasés do té keté grupe me nxénés qé ndajné
detyrat e ngjashme dhe diskutojné né lidhje me pérzgjedhjen e béré. Pas njé diskutimi té shkurtér, nxénésit thirren né ményré té
rasté€sishme, pra nga njé nxénés q€ prezanton grupin pérkatés, pér t&€ dhéné njé deklaraté t& thjeshté, e cila mbéshtet zgjedhjen e tyre.

Detyré 2
Cili nga funksionet e méposhtme e ka pikén x = 0 piké képutje, por ka limit kur x shkon né zero:
a)y = sn;Sx ©b)y= coxsx )

Detyré 3
Gjeni bashkésiné ku éshté i vazhdueshém funksioni:

a) y = log[sin(x — 3)] + V16-x%; b)y = +/sinx +416-x% .
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Reflektim/Pjesa pérfundimtare

Nxé&nésit ndahen né grupe varésisht prej numrit té tyre.

Meésimdhénési i shpérndan secilit grup nga njé fleté, né t& cilén shtrohet detyra e kérkuar. Pastaj, kur grupet ta kryejné punén né fletat
e tyre, fletat pércillen nga njéri grup te tjetri derisa t&€ gjitha grupet t'i shkruajné mendimet e tyre lidhur me detyrén apo t’i plotésojné
mendimet g€ i kané dhéné grupet tjera.

Detyré 5
Gjeni bashkésiné e pércaktimit dhe studioni shenjén e funksionit:

a)y=x—x+2; b)y=\/x2—4—\/§.

Arsyetoni pérgjigjen tuaj.

VLERESIMI I NXENESVE

e  Vlerésimi i aktivitetit t& nxénésve gjaté orés mésimore dhe punés sé tyre né grup.

DETYRAT DHE PUNA E PAVARUR

Gjeni limitin:

lin}[\/ 2-x? +sin(lnx) + (¢* —¢) - tgx].
x—>

Reflektimi pér rrjedhén e orés mésimore

e Zgjedhja e mé&simdhénésit sa i pérket rrjedhés sé orés mésimore.
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PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE

Mésimdhénési/ja: Data:

ASPEKTET E PERGJITHSHME TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Fusha kurrikulare: MATEMATIKA Lénda: MATEMATIKE Shkalla e kurrikulés: VI Klasa: 12

Tema (nga plani dymujor): Rezultati i té nxénit té temés (nga plani dymujor):

-Zgjidh probleme t& thjeshta praktike duke zbatuar
VAZHDUESHMERIA E FUNKSIONIT vazhdueshméring e funksioneve.
-Pérdor gjuhén matematike dhe teknologjiné.

Rezultatet e té nxénit pér kompetencat kryesore té shkallés (té synuara):

I. KOMPETENCA E KOMUNIKIMIT DHE E TE SHPREHURIT: 1.2; II. KOMPETENCA E TE MENDUARIT: I1.1,5,8;
1II. KOMPETENCA E TE NXENIT: 111.2,3.4;

Rezultatet e fushés sé kurrikulés (té synuara):

3. KOMUNIKIMI NE/PERMES MATEMATIKES- 1,2; 5. PERFAQESIMET MATEMATIKE- 1;
6. MODELIMI MATEMATIK- 2;

ASPEKTET SPECIFIKE TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Tipi i orés: Vlerésim

Njésia mésimore: 6.7 DETYRA DHE USHTRIME TE ZGJEDHURA Nr.: 7

Fjalét kyce: funksion, interval, i vazhdueshém, rrénjé, grafik, maksimum, minimum, limit

Rezultati/et e té nxénit pér oré mésimore:

o Zgjidh detyra t& ndryshme né lidhje me vazhdueshméring dhe pikat e shképutjes s¢ funksionit.
e Cakton intervalin e pérkufizimit pér funksionet e vazhdueshme.
e Njéson rrénjén e funksionit t& vazhdueshém brenda intervalit t&€ dhéné.

Kriteret e suksesit:
e Shqyrton vazhdueshméring e funksioneve t& dhéna né fletat punuese.
e Vérteton rrénjén e funksionit t&€ vazhdueshém duke u bazuar né teoremé.
e Cakton pikat e shképutjes s€ funksionit dhe ilustron grafikisht.

Burimet, mjetet e konkretizimit dhe materialet mésimore: tabela, markeri/shkumési, fleta t& gatshme punuese

Lidhja me léndét e tjera mésimore dhe/apo me ¢éshtjet ndérkurrikulare dhe situatat jetésore:
Inxhinieri elektrike dhe kompjuterike
(Dizajnimi i sistemeve kompjuterike)

PERSHKRIMI I METODOLOGJISE DHE VEPRIMTARITE E PUNES ME NXENES GJATE ORES MESIMORE

Pérshkrimi i metodologjisé:

MATRICE APO PLAN TESTI

1. Béhet njé tabel€ si mé poshté, me aq kolona sa kemi zhvilluar njési mésimore.

2. Caktohet numri i pyetjeve qé ne duam t’i keté€ testi (9).

3. Pyetje t& nivelit t& ulét duhet t& jené rreth 60%, ndérsa t& nivelit t& larté rreth 40%.

4. Nése ndonjé njési éshté mé e réndésishme, nga ajo pjesé duhet t& keté mé shumé pyetje (5+3).
5. Caktohet numri i pyetjeve né njésité tjera.

6. Mblidhet numri i pyetjeve té dy niveleve dhe plotésohet kolona me numér té pyetjeve.

Njésité mésimore - Pyetje nga niveli i ulét - Pyetje nga niveli i larté - Nr. i pyetjeve

Pas pérfundimit t& tabelés, shkruhen pyetjet e testit (tabela mé poshté):

1. Pyetjet shkruhen né test sipas radhés s€ njésive.
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2. Pyetjet duhet t& jené té tipave t& ndryshém (t&€ hapura, t&€ mbyllura, t&€ kombinuara...).
3. Numri i poenave pér pyetje caktohet nga niveli i pyetjeve (pyetjet e nivelit t€ larté t& kené mé shumé poena se ato t& nivelit t& ult&)
4. Né fund caktohet kriteri pér vlerésim mbi bazé t€ numrit t&€ poenave, mbi 40% kaluese...

FAZAT E ORES

Evokim/Pjesa hyrése
Mésimdhénési shpérndan detyrat para nxénésve. Ata do t€ punojné né ményré individuale duke i zgjidhur detyrat né fletat e tyre
punuese.

Realizim/Pjesa kryesore

Nxénésit fillojné t€ zgjidhin detyrat né fletat punuese, ku né anén e majté kané detyrén e kérkuar dhe né€ anén e djathté kryejné
zgjidhjen e saj. Pas zgjidhjes s¢ detyrave nga ana e tyre, mésimdhénési i grumbullon detyrat e tyre pér vlerésim t& métutjeshém.

Reflektim/Pjesa pérfundimtare

Nxénésit né fletat punuese fillojné t& zgjidhin detyrat, ku né¢ anén e majté e kan¢ detyrén e kérkuar dhe né anén e djathté kryejné
zgjidhjen e saj.Pas zgjidhjes s¢€ detyrave nga ana e tyre mésimdhénési i grumbullon detyrat e tyre pér vlerésim t& métutjeshém.

VLERESIMI I NXENESVE

e Vlerésimi i punés individuale t& nxénésve.

DETYRAT DHE PUNA E PAVARUR

/

Reflektimi pér rrjedhén e orés mésimore

® Zgjedhja e mésimdhénésit sa i pérket rrjedhés s& orés mésimore.
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PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE

Mésimdhénési/ja: Data:

ASPEKTET E PERGJITHSHME TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Fusha kurrikulare: MATEMATIKA Lénda: MATEMATIKE Shkalla e kurrikulés: VI Klasa: 12

Tema (nga plani dymujor): Rezultati i té nxénit té temés (nga plani dymujor):

-Té interpretojé kuptimin kinematik dhe gjeometrik té
DERIVATI derivatit.

-Té derivojé funksione t€ ndryshme duke pérdorur
pérkufizimin si dhe rregullat e derivimit.

Rezultatet e té nxénit pér kompetencat kryesore té shkallés (té synuara):
1. KOMPETENCA E KOMUNIKIMIT DHE TE TE SHPREHURIT: 1.9; II. KOMPETENCA E TE MENDUARIT: IL.1;
III. KOMPETENCA E TE NXENIT: I11.2,3;

Rezultatet e fushés sé kurrikulés (té synuara):
3. KOMUNIKIMI NE/PERMES MATEMATIKES- 1; 5. PERFAQESIMET MATEMATIKE- 1;
7. STRUKTURIMI I TE MENDUARIT MATEMATIK- 1;

ASPEKTET SPECIFIKE TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Tipi i orés: Zhvillim

Njésia mésimore: 7.1 Probleme é ¢ojné né kuptimin e derivatit. Pérkufizimi i derivatit Nr.:1

Fjalét kyce: funksion, derivat, pérkufizim, metodé, shpejtési e ¢gastit, shpejtési mesatare

Rezultati/et e té nxénit pér oré mésimore:
e Pérkufizon derivatin e funksionit.
e Zbaton metodén hap pas hapi pér njésimin e derivatit.
e Krahason shpejtésiné mesatare té 1€vizjes, shpejtésin€ mesatare té procesit kimik me derivatin e
funksionit n€ nj€ piké.
Kriteret e suksesit:
e Me pérkufizim, njéson derivatin pér funksionin y = x2.
e Zbato metodén e njésimit t€ derivatit n€ njé piké.

h

Ja+h+2

e Vérteto se pér funksionin y = +/x ,vlené: {4 + h) — f(4) =

Burimet, mjetet e konkretizimit dhe materialet mésimore: libri, tabela, markeri/shkumési

Lidhja me léndét e tjera mésimore dhe/apo me c¢éshtjet ndérkurrikulare dhe situatat jetésore:
Fiziké

PERSHKRIMI I METODOLOGJISE DHE VEPRIMTARITE E PUNES ME NXENES GJATE ORES MESIMORE
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Pérshkrimi i metodologjisé:
TEKNIKAT

E_Bashkébisedimi
R Leksion i pérparuar
R Mendo/puno né dyshe/thuaja grupit

FAZAT E ORES

Evokim/Pjesa hyrése

Jepet funksioni y = x2.

a) Gjeni vlerat e funksionit né pikat 3 dhe 3 + 4.

b) Sa &shté shpejtésia mesatare e ndryshimit t€ funksionit, kur kalojmé nga pika 3 né pikén 3 + A?
c) Sa &shté limiti i késaj shpejtésie mesatare, kur /2 shkon né zero?

fla+h)-f@)
0 h

Problemin e kétyre limiteve do ta trajtojmé me formulén lim
h—!

Meésimdhénési shkruan problemin e detyrés né tabelé dhe nxénésit bashkébisedojné pér detyrén dhe japin argumentet pér mendimet e
tyre.Pastaj, m&€simdhénési fillon t& shpjegojé njésing pér té cilén béhet fjalé.

Realizim/Pjesa kryesore

Nxénésit bashkohen né dyshe dhe, sé bashku, shqyrtojné zgjidhjen e detyrés. Pastaj, mésimdhénési i udhézon qé t’iu tregojné edhe té
tjeréve né grup ato qé kané gjetur dhe ideté i shkémbejné mes tyre. N€ tabelé shénohen zgjidhjet e tyre dhe u kérkohet t€ lexojné
pjesén e leksionit (mésimit) dhe té plotésojné listat e tyre me ide té reja.

Duke u nisur nga shembulli i mésipérm, vérejmé se:

Pérkufizim

Derivat i funksionit f né pikén a quhet limiti 1,11113 , né rast se ky limit ekziston. Ai shénohet f’(a). Pra,
-

fla+m=[(@)
h

fla+h)—f(a)
h

sipas pérkufizimit, f’(a) = lhln(}
.

Sfla+h)—f(a)
h
né€ a + h, limiti i kétij raporti kur 2 — 0 mund té shihet si shpejtési e ndryshimit té funksionit f né pikén a.

Raporti mund t€ interpretohet si shpejt€si mesatare e ndryshimit t€ funksionit £, kur x ndryshon nga a

Metoda pér gjetjen e derivatit té funksionit f né pikén a, sipas pérkufizimit:

1. Njehsojmé f{a);
2. Njehsojmé fla + h);
3. Gjejmé ndryshesén fla + h) — fla);
Jlath=Jj(a).
h
5. Kérkojmé limitin e kétij raporti kur #—> 0. Né& rast se ky limit ekziston, ai €shté f*(a).

4. Formojmé raportin

Detyré
Me pérkufizim, njéso derivatin pér funksionin y = x2.
Zgjidhje
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1. fix)= x>

2. fix + h)y=x*+2x h +h?
3.f(x + h) - f(x) =x*+2x h +h* - x*=2x h +}*
4 f(x+h) - f(x) 2xh+h?

=2x+h
_ . 2

5. lim L& SO0 _ fyy 2R _ 5

h—0 h >0 h
Detyré
Té gjendet derivati i funksionit f:y = x* né pikén 2.
Zgjidhje
1.A2)=23=8.

2f2+M)=Q+h)}=23+3-22h+3- 202+ =8+ 12h+ 6>+ Ii.
3.2 +h) - f2) = 12k + 61 + I,

2 3
. f(2+h2—f(2)=12h+6h R e

5. lim L2+ hz —/ _ %ir% (12 + 6h + h*) = 12. Pra, f’(2) = 12.

Reflektim/Pjesa pérfundimtare

Detyré: Gjeni derivatin e funksionit £y = x> + 2 né pikén 1.

Nxé&nésit diskutojné né dyshe lidhur me detyrén e dhéné nga mésimdhénési dhe, pasi arrijné zgjidhjen e detyrés, njérit
prej tyre u kérkohet t€ shkémbejné mendimet né njé€ diskutim me té gjithé té tjerét. Mésimdhénési vazhdimisht i motivon
nxénésit té 1€vizin nga faza né fazé gjaté kétij procesi.

VLERESIMI I NXENESVE

e  Vlerésimi i pjesémarrjes aktive t€ nxénésit né orén mésimore.

DETYRAT DHE PUNA E PAVARUR

Detyré 1

Pér funksionin: y = 3x? gjeni:

a) f2) dhe A2 + h);

b) ndryshimin e funksionit kur x kalon nga 2 n€ 2 + 4;

c) shpejtésiné mesatare t€ ndryshimit t€ funksionit kur x ndryshon nga 2 né 2 + &;
d) limitin e késaj shpejtésie mesatare kur 72— 0;

e) derivatin né pikén a = 2.

Detyré 2

Gjeni, sipas pérkufizimit, derivatin e funksionit f né pikén a né rast se:
a) fiy = = a=5;

b)fy=2x-1 a=2;

) fy=x>—x a=0;

d)fy=x*+x+1 a=-1.

Detyré 3
h

Ja+h+2

Pér funksionin £y = /x tregoni qé A4 + k) — f{4) =

Reflektimi pér rrjedhén e orés mésimore
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PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE

Mésimdhénési/ja: Data:

ASPEKTET E PERGJITHSHME TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Fusha Kurrikulare: MATEMATIKA Lénda: MATEMATIKE Shkalla e kurrikulés: VI Klasa: 12

Tema (nga plani dymujor): Rezultati i té nxénit té temés (nga plani dymujor):
T€ derivojé funksionet e thjeshta duke pérdorur pérkufizimin,
DERIVATI teoremat.

Rezultatet e té nxénit pér kompetencat kryesore té shkallés (té synuara):
I. KOMPETENCA E KOMUNIKIMIT DHE E TE SHPREHURIT: 1.9; II. KOMPETENCA E TE MENDUARIT: 1L1;
III. KOMPETENCA E TE NXENIT: 111.2,3;

Rezultatet e fushés sé kurrikulés (té synuara):
3. KOMUNIKIMI NE/PERMES MATEMATIKES- 1; 5. PERFAQESIMET MATEMATIKE- 1;
7. STRUKTURIMI I TE MENDUARIT MATEMATIK- 1;

ASPEKTET SPECIFIKE TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Tipi i orés: Zhvillim

Njésia mésimore: 7.2 Derivatet e disa funksioneve té thjeshta Nr.:2

Fjalét kyce: funksion, derivat, piké, linear, fuqi, racional, irracional

Rezultati/et e té nxénit pér oré mésimore:

e Derivon funksionet e thjeshta sipas llojit té tyre.

e Vérteton teoremat duke u bazuar né shembu;.

e Analizon rastet e vecanta té funksioni linear dhe funksioni irracional.
Kriteret e suksesit:

e Gjeni derivatin e funksionit y = 1 né pikén x = 3.

X

e Cili do t& jeté derivati i funksionit y = x> né pikén x = 2:
a) 23; b)3-2% c)3-x% d) 0?
Rrethoni pérgjigjen e sakté.

Burimet, mjetet e konkretizimit dhe materialet mésimore: libri, tabela, markeri/shkumési

Lidhja me léndét e tjera mésimore dhe/apo me ¢éshtjet ndérkurrikulare dhe situatat jetésore:
Fiziké (Temperatura)

PERSHKRIMI I METODOLOGJISE DHE VEPRIMTARITE E PUNES ME NXENES GJATE ORES MESIMORE

Pérshkrimi i metodologjisé:
TEKNIKAT

E Stuhi mendimesh

249




Libér pér mésuesin Matematika 12

R Di/Dua té di/Mésova
R Mendo/puno né dyshe/thuaja grupit

FAZAT E ORES

Evokim/Pjesa hyrése
Detyré
Si do té& njésohet derivati i funksioni f{x) =4x — 7 n€ pikén x = 1 , po pér x = a?

Nga nxénésit kérkohet g€ t&€ shprehin mendimet e tyre n€ lidhje me detyrén e dhéné, por duke mos i diskutuar dhe duke mos dhéné
komente né lidhje me ideté e tyre, né ményré qé té identifikojmé zgjidhjet ¢ mundshme.

Realizim/Pjesa kryesore

Mésimdhénési i udhézon nxénésit q€ té vizatojné njé tabelé té ndaré né tri pjesé. Nxénésit lexojné mésimin, provojné té njehsojné
shembujt dhe pastaj fillojné té plotésojné shtyllat e tabelés: shtylla e paré “DI”, nése ata kan€ njohuri me até ¢faré lexuan; shtylla e
dyté “DUA TE DI”, nése ata kané digka t& panjohur qé déshirojné t& diné rreth saj; dhe shtylla e treté “MESOVA”, e plotésojné nése
ka pérgjigje dhe shkruajné edhe informacionet e reja q€ nxénésit kané marré gjaté leximit.

1. Derivati i funksionit linear fiy = kx + b n€ ¢do piké x € R €shté f'(x) = k.

P.sh.: (4x—7) =4.

Rast i veganté. Pér funksionin - y = x kemi, pér ¢do piké x, f°(x) = 1, dm.th. (x)" = 1.

2. Derivati i funksionit konstant f: y = b né€ ¢do piké x éshté zero.

P.sh.: 57 =0.

3. Derivati i funksionit t& fuqisé sé dyté £ y = ax? + bx + ¢ né ¢do piké x € R &shté f'(x) = 2ax + b.
P.sh.: (—x? +3x—7) = 2x + 3.

4. Derivati i funksionit f; y = 1 né€ ¢do piké x = 0 éshté f(x) = —LZ.
X x

P.sh.: (%), =-2.

x2

5. Derivati i funksionit £ y = ~/x , x> 0 &shté £(x) =

1
2Jx
Veérejtje
Funksioni f: y = Jx nuk ka derivat né pikén x = 0.
Detyré
Gjeni derivatin né pikén x pér funksionet f: a) y = —x; b) y = —x%
Detyré
Derivati i funksionit y = x* né pikén x = 2 éshté:
a) 2% b)3:2% ¢)3-x% d) 0?
Rrethoni pérgjigjen e sakté.

Reflektim/Pjesa pérfundimtare

Detyré

Gjeni derivatin e funksionit y = — né pikén x = 3.

b
Nxénésit diskutojné né dyshe lidhur me detyrat e dhéna nga mésimdhénési dhe, pasi arrijné zgjidhjen e detyrés, njérit prej tyre i
kérkohet t& shkémbejé mendimet né njé diskutim me gjithé té tjerét. Mésimdhénési vazhdimisht i motivon nxénésit té 1évizin nga faza
né fazé gjaté kétij procesi.

VLERESIMI I NXENESVE

e Vlerésimi i pjes€marrjes aktive t€ nxénésve né orén mésimore.
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DETYRAT DHE PUNA E PAVARUR

1. Zgjidhni ekuacionin f’(x) = f{x), né rast se f €shté: a)y = l; b) y=2x?+2.
X

2. N@ rast se:
a) £ y=2x*—1, gjeni f(x).

Reflektimi pér rrjedhén e orés mésimore
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PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE

Mésimdhénési/ja: Data:

ASPEKTET E PERGJITHSHME TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Fusha kurrikulare: MATEMATIKA Lénda: MATEMATIKE Shkalla e kurrikulés: VI Klasa: 12

Tema (nga plani dymujor): Rezultati i té nxénit té temés (nga plani dymujor):
DERIVATI -Problemeve nga fizika iu jep zgjidhje matematikore me ané té
derivateve.

Rezultatet e té nxénit pér kompetencat kryesore té shkallés (té synuara):

1. KOMPETENCA E KOMUNIKIMIT DHE E TE SHPREHURIT: 1.9; II. KOMPETENCA E TE MENDUARIT: IL.1;
III. KOMPETENCA E TE NXENIT: 111.2,3.4;

Rezultatet e fushés sé kurrikulés (té synuara):

3. KOMUNIKIMI NE/PERMES MATEMATIKES- 1: 5. PERFAQESIMET MATEMATIKE- 1;
6. MODELIMI MATEMATIK- 2:

ASPEKTET SPECIFIKE TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Tipi i orés: Zhvillim

Njésia mésimore: 7.3. Derivati si shpejtési e ndryshimit té funksionit Nr.: 3

Fjalét kyce: funksion, grafik, domena, pika mé e larté, pika mé e ulét, esktremume, min, max

Rezultati/et e té nxénit pér oré mésimore:
e Zgjidh probleme nga jeta e pérditshme me ané t€ derivateve.
e Njéson ekuacionet e fizikés matematike.
Kriteret e suksesit:
e Duke u bazuar né pérkufizimin e derivatit, njéson shembuj nga jeta e pérditshme
e Argumenton me shembuj q€ shpejtésia e gastit paraqet derivat t€ funksionit n€ nj€ piké.

Burimet, mjetet e konkretizimit dhe materialet mésimore: libri, tabela, markeri/shkumési

Lidhja me léndét e tjera mésimore dhe/apo me ¢éshtjet ndérkurrikulare dhe situatat jetésore:
Meteorologji (Temperatura e ajrit)

PERSHKRIMI I METODOLOGJISE DHE VEPRIMTARITE E PUNES ME NXENES GJATE ORES MiESIMORE

Pérshkrimi i metodologjisé:

TEKNIKAT

E Leximi né dyshe
R Di/Dua té di/Mésova

R Ditari dypjesésh
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FAZAT E ORES

Evokim/Pjesa hyrése

Detyré

Pika materiale I&viz né boshtin Ox, sipas ligjit x = 2 — 4z + 3.

a) Gjeni shpejtésiné e 1&vizjes sé pikés né castin 7 = 5.

b) Né cilin ¢ast shpejtésia e pikés &shté zero?

Nga nxénésit kérkohet qé t& shprehin mendimet e tyre né lidhje me detyrén e dhéné, duke iu pérgjigjur kérkesave té detyrés, por duke

mos i diskutuar dhe duke mos dhéné komente né lidhje me ideté e tyre, né ményré qé t€ identifikojmé pérgjigjet/zgjidhjet e
mundshme.

Realizim/Pjesa kryesore

Mésimdhénési 1 udhézon nxénésit q€ t€ vizatojné njé€ tabelé t€ ndar€ né tri pjesé. Nxénésit lexojné mésimin, provojné t&€ njehsojné
shembujt dhe pastaj fillojné té plotésojné shtyllat e tabelés: shtylla e paré “DI”, nése ata kan€ njohuri me até ¢faré lexuan; shtylla e
dyté “DUA TE DI”, nése ata kané digka t& panjohur qé déshirojné té diné rreth saj; dhe shtylla e treté “MESOVA”, e plotésojné nése
ka pérgjigje dhe shkruajné edhe informacionet e reja qé€ nxénésit kané marré gjaté leximit.

Dimé se né 1&vizjen drejtvizore t& pikés materiale gjaté boshtit Ox, sipas ligjit x = #2 + 1 , shpejtésia e pikés né gastin 2 &shté v(2) =

lim x(2+h)—x(2)
h

, d.m.th. e barabarté me derivatin e funksionit x = # + 1 né pikén t = 2.
h—0

Nése pika materiale kryen lévizje drejtvizore sipas ligjit x = x(t), atéheré shpejtésia e saj né ¢astin a éshté sa
derivati i funksionit x (né lidhje me t) né pikén a.

Detyré

Temperatura e njé trupi qé ftohet, ndryshon sipas ligjit 7= 20 — #2, ku ¢ éshté koha qé ka kaluar qé nga fillimi i procesit t& ftohjes (T
matet né °C, ¢ matet né minuta).

a) Né castin 7 = 3, temperatura éshté T(3) = 20 — 32 =11 (°C).

b) Pas & minutash, d.m.th. né gastin ¢ = 3 + A, temperatura &shté:
TB+h)=20—3+h)?=11-6h—h?*°C).

¢) Ndryshimi i temperaturés né segmentin kohor [3,3 + /] &shté:
T(3 + h) — T(3) =—6h — h* (°C).

d) Shpejtésia mesatare e ndryshimit t€ temperaturés (shpejtésia mesatare e ftohjes s€ trupit) né segmentin kohor [3,3 + /] éshté:
TG+h)-TG) _

—6 — h (°C/min).
P ( )

e) Shpejtésia e ftohjes né gastin z = 3 &shté: lhirrol
5

w = %ing (=6 — h) = —6 (°C/min).

Detyré

Njé firmé prodhuese e filloi veprimtariné né datén 1 janar 2010. Fitimet e saj, ¢ vjet pas késaj date, parashikohen t& jené F = 30(#* +
30z + 80) euro.

a) Sa do té jené fitimet né€ datén 1 janar 2015?

b) Sa do té jeté shpejtésia e rritjes s€ fitimit né kété date?
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Reflektim/Pjesa pérfundimtare

Detyré
Njé person q€ méson pérdorimin e kompjuterit, pas x javésh mésim, arrin t&€ shtyp€ n€ 1 minuté njé€ sasi fjalésh té€ dhéné nga formula:

Y= 60— 240
x+5

a) pas 1 jave; b) pas 3 javésh.

. Gjeni shpejtésing e t& mésuarit:

Nxénésit diskutojné né€ dyshe lidhur me detyrén e dhéné nga mésimdhénési dhe, pasi arrijné zgjidhjen e detyrés, njérit
prej tyre u kérkohet t€ shkémbejné mendimet n€ njé diskutim me t& gjithé t& tjerét. Mésimdhénési vazhdimisht i motivon
nxénésit t€ 1€vizin nga faza né fazé gjate kétij procesi.

VLERESIMI I NXENESVE

e  Vlerésimi i pjesémarrjes aktive té€ nxénésit né€ orén mésimore.

DETYRAT DHE PUNA E PAVARUR

1. Pika materiale kryen 1évizje rrethore jo t€ njétrajtshme. Kéndi i rrotullimit, ¢ sek pas fillimit té 1&vizjes, jepet
nga formula ¢ = N3 (@ matet né radian). Gjeni shpejtésiné kéndore t€ rrotullimit (d.m.th. shpejtésiné e
ndryshimit t&¢ ¢ ):

a) né castin 7 = 4 sek; b) né castin 7.

Reflektimi pér rrjedhén e orés mésimore
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PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE

Mésimdhénési/ja: Data:

ASPEKTET E PERGJITHSHME TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Fusha kurrikulare: MATEMATIKA Lénda: MATEMATIKE Shkalla e kurrikulés: VI Klasa: 12

Tema (nga plani dymujor): Rezultati i té nxénit té temés (nga plani dy mujor)
DERIVATI -Argumenton se ¢do funksion i vazhdueshém éshté i
derivueshém, e anasjella nuk vlen ¢do heré.

Rezultatet e té nxénit pér kompetencat kryesore té shkallés (té synuara):
I. KOMPETENCA E KOMUNIKIMIT DHE E TE SHPREHURIT: 1.9; II. KOMPETENCA E TE MENDUARIT: IL.1;
III. KOMPETENCA E TE NXENIT: 111.2,3;

Rezultatet e fushés sé kurrikulés (té synuara):
3. KOMUNIKIMI NE/PERMES MATEMATIKES- 1: 5. PERFAQESIMET MATEMATIKE- 1;
7. STRUKTURIMI I TE MENDUARIT MATEMATIK- 1;

ASPEKTET SPECIFIKE TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Tipi i orés: Zhvillim

Njésia mésimore: 7.4 Derivatet e njéanshme. Vazhdueshméria e funksionit qé ka derivat Nr.:4

Fjalét kyce: funksion, i vazhdueshém, limit, shumé, ndryshim, diferencé, prodhim, herés

Rezultati/et e té nxénit pér oré mésimore:
e Shqyrton vazhdueshmérin€ dhe derivatin e funksioneve né njé piké.
e Shqyrton limitet dhe derivatet e njéanshme t€ funksionit n€ njé piké.
Kriteret e suksesit:
e Njéson derivatin pér funksionin y = x> né pikén a.

4x -4 pérx=>2

2

né njé piké té
X pér x <2

e Shqyrton limitet dhe derivatet e njéanshme pér funksionin y = {

¢farédoshme x.

Burimet, mjetet e konkretizimit dhe materialet mésimore: libri, tabela, markeri/shkumési

Lidhja me léndét e tjera mésimore dhe/apo me ¢éshtjet ndérkurrikulare dhe situatat jetésore:
Fiziké
Tekniké

PERSHKRIMI I METODOLOGJISE DHE VEPRIMTARITE E PUNES ME NXENES GJATE ORES MESIMORE

Pérshkrimi i metodologjisé:
TEKNIKAT
E Stuhi mendimesh

R Leksion i pérparuar
R Rishikim né grupim
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FAZAT E ORES

Evokim/Pjesa hyrése

A &shté ¢do funksion i vazhdueshém né nj€ piké edhe i derivueshém né até piké?
Shqyrtoni shembujt:

a) Funksioni y = 3\/; né pikén x = 0. b) Funksioni y = [x| né pikén x = 0.

Nga nxénésit kérkohet g€ té shprehin mendimet e tyre né lidhje me detyrén e dhéné, por duke mos i diskutuar dhe duke mos dhéné
komente né lidhje me idet€ e tyre, né ményré qé t€ identifikojmé zgjidhjet e mundshme.

Realizim/Pjesa kryesore

Nxénésit bashkohen né dyshe dhe, sé bashku, shqyrtojné zgjidhjen e detyrés. Pastaj, mésimdhénési i udhézon qé t’iu tregojné edhe té
tjeréve né grup ato qé kané gjetur dhe ideté i shkémbejné mes tyre. Né tabelé shénohen zgjidhjet e tyre dhe u kérkohet té lexojné
pjesén e leksionit (mésimit) dhe t€ plotésojné listat e tyre me ide t€ reja.

Duke u nisur nga shembulli i mésipérm, vérejmé se:

Funksioni f éshté i derivueshém né pikén a, vetém atéheré kur ekziston lim M. Né kété rast, ky limit
xX—a xX—a

Jjep gjithashtu f’(a)

Detyré

Té gjendet derivati i funksionit iy = x> né pikén a.
Zgjidhje

Kemi f{x) = x> dhe fla) = &’.

3 3
Prandaj, lim SO =S @ iy X 29 i 24 ax ) = 362 domth. f(a) =3a.
xX—a x p— a X—a x p— a xX—a

Detyré
4x—-4 pérx=2

5 né njé piké té ¢farédoshme x.

T€ gjendet derivati i funksionit £ y = .
X pér x <2

Zgjidhje

Né njé piké x té tillé qé x > 2, kemi (x) = (4x — 4)> = 4.

Né njé piké x té tillé qé x < 2, kemi f(x) = (x?)” = 2x.

Le té shohim nése &shté i derivueshém funksioni né pikén x = 2.

Pra, a ekziston lim M ?
x—2 X — 2

Shqyrtojmé limitet e njéanshme né pikén x = 2, d.m.th. shohim nése ekzistojné dhe jané té barabarta derivatet e njéanshme té
funksionit n€ pikén x = 2.

Pérx>2, kemi fix) =4x—4 dhe f(2)=4-2-4=4.
Prandaj, lim 2=/ @)y Gx=H=d o Hx=D) o r(0)=4
x—2" x—=2 x—2" x—=2 =20 x =2
Pér x < 2 kemi f{x) = x?, késhtu qé:
2
lim S)=F@) _ lim Lk g lim (x +2)=4.Pra, f (2)=4.
x—>2" x—2 x> x =2 x—27 -
Meqenése limitet e njéanshme dolén t& barabarta ( £, (2) = f, (2) = 4), ekziston

o S0 - f2)

x—2 x_2

=4, d.m.th. ekziston f”(2) = 4.
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Teoremé

NEé qofté se funksioni [ éshté i derivueshém né pikén a, atéheré ai éshté i vazhdueshém né pikén a.

Reflektim/Pjesa pérfundimtare

x” pérx=>1

Tregoni g€ funksioni y = { nuk ka derivat n€ pikén x = 1.

x pérx<l

Nxénésit ndahen né grupe varésisht prej numrit té tyre.

Mésimdhénési i1 shpérndan secilit grup nga njé fleté, né té cilén shtrohet detyra e kérkuar. Pastaj, kur grupet ta kryejné punén né fletat
e tyre, ato pércillen nga njéri grup te tjetri, derisa té gjitha grupet t'i shkruajné mendimet e tyre lidhur me detyrén apo t’i plotésojné
mendimet g€ i kané dhéné grupet e tjera.

VLERESIMI I NXENESVE

e  Vlerésimi i pjes€marrjes aktive t&€ nxénésve n€ orén mésimore.

DETYRAT DHE PUNA E PAVARUR

1.Vértetoni q€ funksioni:

a)y= 3\/x_4 ka derivat né pikén x = 0;
b)y=4/x* nuk ka derivat né pikén x = 0.
2. Jepet funksioni y = \/x_z, xXeR.

a) Ndértoni grafikun.

b) A ka derivat funksioni né pikén x = 1?
¢) A ka derivat funksioni né pikén x = 0?

Reflektimi pér rrjedhén e orés mésimore
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PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE

Mésimdhénési/ja: Data:

ASPEKTET E PERGJITHSHME TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Fusha kurrikulare: MATEMATIKA Lénda: MATEMATIKE Shkalla e kurrikulés:VI Klasa: 12

Tema (nga plani dymujor): Rezultati i té nxénit té temés (nga plani dymujor):
DERIVATI - Zbaton rregullat e derivimit pér funksionet polinom dhe ato
racionale.

Rezultatet e té nxénit pér kompetencat kryesore té shkallés (té synuara):

I. KOMPETENCA E KOMUNIKIMIT DHE E TE SHPREHURIT: 1.9; II. KOMPETENCA E TE MENDUARIT: II.1;
III. KOMPETENCA E TE NXENIT: I11.2,3.4;

Rezultatet e fushés sé kurrikulés (té synuara):

3. KOMUNIKIMI NE/PERMES MATEMATIKES- 1: 5. PERFAQESIMET MATEMATIKE- 1;
6. MODELIMI MATEMATIK- 2:

ASPEKTET SPECIFIKE TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Tipi i orés:_Zhvillim

Njésia mésimore: 7.6 Rregullat e derivimit -Vazhdim Nr.: 6

Fjalét kyce: funksion i derivueshém, polinom, herés, racional, rregull, interval, piké

Rezultati/et e té nxénit pér oré mésimore:

e Njéson derivatin e funksionit polinom.
e Zbaton rregullén e herésit t& derivateve.
e Derivatin e funksioneve racionale e kupton si herés t€ dy derivateve.

Kriteret e suksesit:
e Cakton derivatin né pikén x (x>0) dhe pastaj né pikén 3 pér funksionin: a) y = x>+ 1 + Jx; b)y= L 2+ x.
x

e Analizon rregullén e derivatit t€ prodhimit dhe derivatit fugi pér shembujt a) y = (2x — 5)%; b) y = (2x> —x)(x — 1).

Burimet, mjetet e konkretizimit dhe materialet mésimore: libri, tabela, markeri/shkumési

Lidhja me léndét e tjera mésimore dhe/apo me c¢éshtjet ndérkurrikulare dhe situatat jetésore:
Fiziké

PERSHKRIMI I METODOLOGJISE DHE VEPRIMTARITE E PUNES ME NXENES GJATE ORES MESIMORE

Pérshkrimi i metodologjisé:

TEKNIKAT
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E Kllaster
R Leksion i pérparuar
R Diskutim né cift

FAZAT E ORES

Evokim/Pjesa hyrése

a) Gjeni derivatin né pikén x t& prodhimit té tyre, d.m.th. t& funksionit y = x*( ).

x*+1

2

b) Gjeni derivatin né pikén x t€ funksionit y = 2 . C’vini re?

Mésimdhénési kérkon nga nxénésit té paraqesin né ményré té liré mendimet e tyre lidhur me temén e pércaktuar nga ai.

Realizim/Pjesa kryesore

Nxénésit bashkohen né dyshe dhe, sé bashku, shqyrtojné zgjidhjen e detyrés. Pastaj, mésimdhénési i udhézon qé t’iu tregojné edhe té
tjeréve né grup ato qé kané gjetur dhe ideté i shkémbejné mes tyre. N& tabelé shénohen zgjidhjet e tyre dhe u kérkohet té lexojné
pjesén e leksionit (mésimit) dhe t€ plotésojné listat e tyre me ide t€ reja.

Derivati i funksionit polinom éshté pérséri polinom.

Detyré

Té shqyrtohet derivati i funksionit £ y = x* + ;x3 v+ 3, ku f(x) éshté polinom.
Zajidhje

fx)=@x% + (;x3)’ +(=2x) + (\/§ ) =4x3 + ;(x3)’ —2(x) +0=4x+x2-2.
Teorema 3

Nése funksionet f, g jané té derivueshme né intervalin I dhe pér ¢do x € T kemi g(x) = 0, atéheré funksioni 1 éshté i derivueshém né

4
[ '
I dhe [i} = —f g zfg )
g g
Detyré
2
Duke zbatuar teoremén 3, pér funksionin y = — " né ¢do piké x € R do t&€ kemi:
X"+
)= () +D)=x*(x* +1)" _ 2x(x* +1)—x* - 2x _ %
(x* +1)2 (x> +1)° (x* +1)?
Detyré

XHx+x+1

Shqyrtoni funksionin racional f: y= "]
x —
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a) A jané té derivueshme né R funksionet y = x* + x> + x + 1 dhe y = x2 — 1? Pse?
b) NEé cilén bashkési €shté i derivueshém funksioni f'dhe pse?
¢) Gjeni f(x).

Reflektim/Pjesa pérfundimtare
1. Gjeni derivatin né pikén x pér funksionin:
) x'—4 b
y= 5 y= .
3 x* -4
2. Paraqitni funksionin e dhéné né trajté té pérshtatshme dhe pastaj gjeni derivatin e tij né pikén x: a) y = (x> — 3x + 5)x?%;
b)y=(x—1)>*x+1).

Nxénésit diskutojné né ¢ifte mbi zgjidhjen e detyrave, nxjerrin pérfundimet, krahasojné zgjidhjet dhe diskutojn€ pér ndonjé
mospérputhje. Pas bashkébisedimit, mésimdhénési angazhon njérin prej nxénésve qé jané né ¢ift pér t€ dhéné zgjidhjen e detyrave
dhe pérfundimet e nxjerra gjaté diskutimit.

VLERESIMI I NXENESVE

e  Vlerésimi i aktivitetit t& nxénésve gjaté orés mésimore dhe punés né ¢ift.

DETYRAT DHE PUNA E PAVARUR

1. Gjeni derivatin n€ pikén x té funksioneve t€ méposhtme:

1
a)y=x*-2°+3x2+x-5; b)y=5x3—4x2+ 2x+1.
7. Gjeni bashkésiné e pércaktimit t€ funksionit f'dhe derivatin e tij n€ pikén x, né rast se f:
x+3 x> —2x-3 | (x-1)
a)y= S5 e — ©y= ; dy=—".
x—3 x—17 X X

Reflektimi pér rrjedhén e orés mésimore

® Zgjedhja e mésimdhénésit sa i pérket rrjedhés sé orés mésimore
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PLANIFIKIMI I OREKES MiESIMORE

Mésimdhénési/ja: Data:

ASPEKTET E PERGJITHSHME TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Fusha Kurrikulare: MATEMATIKA Lénda: MATEMATIKE Shkalla e kurrikulés: VI Klasa: 12

Tema (nga plani dymujor): Rezultati i té nxénit té temés (nga plani dymujor):
DERIVATI - Zbaton rregullat e derivimit pér funksionet polinom dhe
racionale.

Rezultatet e té nxénit pér kompetencat kryesore té shkallés (té synuara):

1. KOMPETENCA E KOMUNIKIMIT DHE E TE SHPREHURIT: 1.9; II. KOMPETENCA E TE MENDUARIT: I1.1;
1II. KOMPETENCA E TE NXENIT: 111.2,3.4;

Rezultatet e fushés sé kurrikulés (té synuara):

3. KOMUNIKIMI NE/PERMES MATEMATIKES- 1; 5. PERFAQESIMET MATEMATIKE- 1;
6. MODELIMI MATEMATIK- 2;

ASPEKTET SPECIFIKE TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Tipi i orés:_Zhvillim

Njésia mésimore: 7.6 Rregullat e derivimit -Vazhdim Nr.: 6

Fjalét kyce: funksion i derivueshém, polinom, herés, racional, rregullg, interval, piké

Rezultati/et e té nxénit pér oré mésimore:

e Njéson derivatin e funksionit polinom.
e Zbaton rregullén e herésit t€ derivateve.
e Derivatin e funksioneve racionale e kupton si herés t€ dy derivateve.

Kriteret e suksesit:

e Shqyrton derivatin e funksionit f: y = x* + %x3 2+ A3,

2

X
® Zbaton teoremén e herésit t€ derivatit pér funksionin y = — .
x”+1
[P '
¢ Analizo teoremén (LJ' = M
g g

Burimet, mjetet e konkretizimit dhe materialet mésimore: libri, tabela, markeri/shkumési

Lidhja me léndét e tjera mésimore dhe/apo me ¢éshtjet ndérkurrikulare dhe situatat jetésore:
Fiziké
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PERSHKRIMI I METODOLOGJISE DHE VEPRIMTARITE E PUNES ME NXENES GJATE ORES MESIMORE

Pérshkrimi i metodologjisé:
TEKNIKAT

E Kllaster
R Leksion i pérparuar
R Diskutim né cift

FAZAT E ORES

Evokim/Pjesa hyrése

a) Gjeni derivatin né pikén x t& prodhimit té tyre, d.m.th. t& funksionit y = x*(

).

X +1

2

b) Gjeni derivatin né€ pikén x t& funksionit y = — T C’vini re?
X+

Meésimdhénési kérkon nga nxénésit né ményré té liré t€ paragesin mendimet e tyre lidhur me temén e pércaktuar nga ai.

Realizim/Pjesa kryesore

Nxénésit bashkohen n€ dyshe dhe, sé bashku, shqyrtojné zgjidhjen e detyrés. Pastaj, mésimdhénési i udhézon qé t’iu tregojné edhe t&
tjeréve né grup ato qé kané gjetur dhe ideté i shkémbejné mes tyre. N¢ tabelé shénohen zgjidhjet e nxénésve dhe u kérkohet t€ lexojné
pjesén e leksionit (mésimit), si dhe t€ plotésojné listat e tyre me ide t€ reja.

Derivati i funksionit polinom éshté pérséri polinom.

Detyré

. o - 1 N
T& shqyrtohet derivati i funksionit f: y =x* + gx —2x+ \B , ku f{x) €sht€ polinom.
Zgjidhje

Fe) =%+ (%x3)’ +(—2x) + (\/§ ) =4x3 + %(ﬁ)’ —2(x) +0=4x+x*-2.

Teorema 3: Nése funksionet f, g jané t& derivueshme né intervalin I dhe pér ¢do x €1 kemi g(x) # 0, atéheré funksioni i &shté i

g
ij.zf'g—fg"

g 2

derivueshém né I dhe [
g

Detyré
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2
X

x*+1

Duke zbatuar teoremén 3, pér funksionin y = né ¢do piké x €R do té kemi:

_ (X)X + D) =x* (x> +1)" _ 2x(x* +1)—x" - 2x _ 2x
(x* +1)° (x* +1)° (x* +1)*

y(x)

Detyré
X Hxi+x+1
x* =1 '

a) A jané té derivueshme né R funksionet y = x* + x> + x + 1 dhe y = x> — 1? Pse?

Shqyrtoni funksionin racional f: y=

b) N& cilén bashkési €shté i derivueshém funksioni f dhe pse?

¢) Gjeni f(x).

Reflektim/Pjesa pérfundimtare

2
x =4 3
1. Gjeni derivatin né pikén x pér funksionin: a) y = 3 ; by=— s
x f—

2. Paraqitni funksionin e dhéné né trajté t& pérshtatshme dhe pastaj gjeni derivatin e tij né pikén x: a) y = (x> — 3x + 5)x%;
b)y=(x—1)*x+1).

Nxénésit diskutojné né ¢ifte mbi zgjidhjen e detyrave, nxjerrin pérfundimet, krahasojné zgjidhjet dhe diskutojné pér ndonjé
mospérputhje. Pas bashkébisedimit, mé€simdhénési angazhon njérin prej nxénésve q€ jané né ¢ift pér t€ dhéné zgjidhjen e detyrave
dhe pérfundimet e nxjerra gjaté diskutimit.

VLERESIMI I NXENESVE

e Vlerésimi i aktivitetit t€ nxénésve gjaté orés mésimore dhe punés né ¢ift.

DETYRAT DHE PUNA E PAVARUR

1. Gjeni derivatin né pikén x t€ funksioneve t€ méposhtme:

1
a)y=x*-2x+3x2+x-5; b)y:Ex3—4x2+ 2x+1.
7. Gjeni bashkésiné e pércaktimit té funksionit f'dhe derivatin e tij n€ pikén x, né rast se f;
x+3 x*—2x-3 x’ -1 (x—1)°
a)y= s by=—F— c)y= ; dy=—".
x-3 x=7 X X

Reflektimi pér rrjedhén e orés mésimore

e Zgjedhja e mésimdhénésit sa i pérket rrjedhés s€ orés mésimore.
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PLANIFIKIMI I ORES MiESIMORE

Mésimdhénési/ja: Data:

ASPEKTET E PERGJITHSHME TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Fusha kurrikulare: MATEMATIKA Lénda: MATEMATIKE Shkalla e kurrikulés: VI Klasa: 12

Tema (nga plani dymujor): Rezultati i té nxénit té temés (nga plani dy mujor)
DERIVATI - Kupton qé tangjentja e pikés A ka pér koeficient kéndor
limitin e koeficientit kéndor prerés.

Rezultatet e té nxénit pér kompetencat kryesore té shkallés (té synuara):
I. KOMPETENCA E KOMUNIKIMIT DHE E TE SHPREHURIT: 1.9; II. KOMPETENCA E TE MENDUARIT: IL.1;
III. KOMPETENCA E TE NXENIT: 111.2,3;

Rezultatet e fushés sé kurrikulés (té synuara):
3. KOMUNIKIMI NE/PERMES MATEMATIKES- 1; 5. PERFAQESIMET MATEMATIKE- 1;
7. STRUKTURIMI I TE MENDUARIT MATEMATIK- 1;

ASPEKTET SPECIFIKE TE PLANIT T ORES MESIMORE

Tipi i orés: Zhvillim

Njésia mésimore: 7.7 Tangjentja né njé piké té vijés (Kuptimi gjeometrik i derivatit) Nr.:7

Fjalét kyce: funksion, derivat, pérkufizim, tangjente, koeficient kéndor, bosht koordinativ, paralele, piké

Rezultati/et e té nxénit pér oré mésimore:
e Pérkufizon tangjenten e pikés A.
e Cakton ekuacionin e tangjentes.
fla+h) - f(a)
P .

e Kupton derivatin e funksionit si limit t€ koeficientit kéndore }ling
5

Kriteret e suksesit:
e Shkruan ekuacioni i tangjentes sé grafikut té funksionit £: y = x> né pikén e tij me abshisé 3.
e Cakton pikén gé tangjentja y = 2x> — x — 1 formon me boshtin Ox kéndin 45°.

e  Vérteton pikén kur tangjentja y = 2x> — x — 1 éshté paralele me boshtin OX.

Burimet, mjetet e konkretizimit dhe materialet mésimore: libri, tabela, markeri/shkumési

Lidhja me léndét e tjera mésimore dhe/apo me c¢éshtjet ndérkurrikulare dhe situatat jetésore:
Fiziké

PERSHKRIMI I METODOLOGJISE DHE VEPRIMTARITE E PUNES ME NXENES GJATE ORES MESIMORE

Pérshkrimi i metodologjisé:
TEKNIKAT

E Bashkébisedimi
R Leksion i pérparuar

R Mendo/puno né dyshe/thuaja grupit
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FAZAT E ORES
Evokim/Pjesa hyrése
1. Né grafikun e funksionit y = x%, gjeni pikat me abshisa 1 dhe 1 + A.
2. Gjeni koeficientin kéndor té drejtézés qé kalon népér kéto dy pika.
3. Gjeni limitin e kétij koeficienti kur 4 shkon né€ zero.

Mésimdhénési shkruan problemin e detyrés né tabelé dhe nxénésit bashkébisedojné pér detyrén dhe japin argumentet pér mendimet e
tyre. Pastaj mésimdhénési fillon t& shpjegoj€ njésiné pér t€ cilén béhet fjalé.

Realizim/Pjesa kryesore

Nxénésit bashkohen né dyshe dhe, sé bashku, shqyrtojné zgjidhjen e detyrés. Pastaj, mésimdhénési i udhézon qé t’iu tregojné edhe té
tjeréve né grup ato qé kané gjetur dhe ideté i shkémbejné mes tyre. N tabelé shénohen zgjidhjet e tyre dhe u kérkohet té lexojné
pjesén e leksionit (mésimit) dhe t€ plotésojné listat e tyre me ide té reja.

Duke u nisur nga shembulli i mésipérm, vérejmé se:

Le té€ kemi funksionin f'té pércaktuar né intervalin I dhe le té jené a, a + & dy pika t€ intervalit I. Funksionin f'e supozojmé té
derivueshém né pikén a. Le té jené A dhe M pikat e grafikut t& funksionit f, me abshisa pérkatésisht a dhe a + /4 (figura 7.3). Ordinatat
e tyre jané ya = fla) dhe ym = fla + h).

Koeficienti kéndor i drejté€zés A éshté kam =

fla+h)— f(a)

h
Me ndryshimin e 4, ndryshon pozicioni i pikés M, pra edhe pozicioni i drejtéz€s (AM). Sa mé afér zeros té jeté /1, aq mé afér pikés A
&shté pika M dhe aq mé tepér pozicioni i (AM) i pérgjigjet idesé€ q€ ekziston pér tangjenten (kjo pérfytyrohet si “pozicioni kufi” i
prerésve (AM), kur pika M i afrohet pambarimisht pikés A).
Pérkufizim: Tangjente né pikén A té grafikut quhet drejtéza qé kalon nga A dhe ka pér koeficient kéndor limitin
e koeficientit kéndor té preréses (AM), kur h— 0.

Pra, kAM =

Késhtu, koeficienti kéndor i tangjentes né pikén A éshté k= lim , d.m.th. k= f"(a).

h—0

fla+h)-f(a)
h

Derivati i funksionit f né pikén a, kur ai ekziston, éshté i barabarté me koeficientin kéndor té tangjentes ndaj grafikut té funksionit f né
pikén A me abshisé a.

Ekuacioni i késaj tangjenteje shté y — ya = k(x — xa), d.m.th. y — fla) =f(a)(x — ).

Detyré

Té shkruhet ekuacioni i tangjentes sé grafikut té funksionit f: y = x*> né pikén e tij me abshisé 3.

Zgjidhje

Kemi f{3) =32 =9. Meqé f'(x) = 2x, kemi /°(3) = 6. Prandaj, ekuacioni i tangjentes éshté: y — 9 = 6(x — 3), d.m.th. 6x —y -9 = 0.
Detyré

NE cilén piké tangjentja ndaj vijés y = 2x> — x — 1 formon me boshtin Ox kéndin 45°?

Zgjidhje

Shénojmé me A pikén e kérkuar dhe me a abshisén e saj. Pér té gjetur a, shprehim koeficientin kéndor té€ tangjentes né pikén A né dy
ményra:

Sé pari, k= f(a). Meqé f'(x) =4x — 1, kemi f (@) =4a— 1, prak=4a— 1.

Sé dyti, koeficienti kéndor i drejtézés éshté tg & , ku & &shté kéndi q€ drejtéza formon me boshtin Ox. N& rastin ton€ o = 45°,

1 1
prandaj k = tg45°, d.m.th. k= 1. Duke barazuar dy shprehjet pér k, marrim: 4a — 1 =1, d.m.th. a = E’ pra xa = E
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ya=fla) —f(%), d.m.th. ya = 2(%)2— % — 1, pra ya =— 1. Pika e kérkuar éshté A (%; -1).

Reflektim/Pjesa pérfundimtare

Detyré

Shkruani ekuacionin e tangjentes ndaj grafikut t& funksionit y = 1 — x?:
a) né pikén e tij me abshis¢ 2;

b) né pikén ku grafiku pret boshtin Oy,

c) né pikén ku grafiku pret gjysméboshtin pozitiv Ox.

Detyré

NE cilén piké té vijés y = 2x* — x — 1 tangjentja:

a) formon me boshtin Ox kéndin 135°;

b) éshté paralele me boshtin Ox?

Nxénésit diskutojné né dyshe lidhur me detyrat e dhéna nga mésimdhénési dhe, pasi arrijné zgjidhjen e detyrés, njérit prej tyre i
kérkohet t€ shkémbejé mendimet né njé diskutim me gjithé té tjerét. Mésimdhénési vazhdimisht i motivon nxénésit té 1évizin nga faza
né fazé gjaté kétij procesi.

VLERESIMI I NXENESVE

e  Vlerésimi i pjes€émarrjes aktive t&€ nxénésit né orén mésimore.

DETYRAT DHE PUNA E PAVARUR

Detyré
Njehsoni koeficientin kéndor té tangjentes ndaj grafikut t& funksionit f né pikén me abshisé a, nése:
a)fy=x>—10x+9 a=2;
b fy=~x a=1;
¢) fy=x* a=2;
6
dfiy=— a=-3
X
Detyré

Gjeni pikén né t€ cilén tangjentja ndaj grafikut t€ funksionit t€ dhéné ka koeficientin kéndor t€ dhéné:
a) y=2x>—5x k=3;

4

b)y=— k=1;
b

c)y =2 k=0.

Detyré

N& cilén piké tangjentja ndaj parabolés y = x*:
a) formon me boshtin Ox kéndin 45°?

b) formon me boshtin Ox kéndin 120°?

c) éshté paralele me boshtin Ox?

Reflektimi pér rrjedhén e orés mésimore
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PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE

Mésimdhénési/ja: Data:

ASPEKTET E PERGJITHSHME TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Fusha kurrikulare: MATEMATIKA Lénda: MATEMATIKE Shkalla e kurrikulés: VI Klasa: 12

Tema (nga plani dymujor): Rezultati i té nxénit té temés (nga plani dymujor):

- Dallon derivatin e funksionit varésisht nga funksioni.
DERIVATI - Zbaton rregullat e derivimit t& funksionet elementare.

Rezultatet e té nxénit pér kompetencat kryesore té shkallés (té synuara):
L. KOMPETENCA E KOMUNIKIMIT DHE E TE SHPREHURIT: 1.9; II. KOMPETENCA E TE MENDUARIT: IL.1;
IIL. KOMPETENCA E TE NXENIT: 111.2,3;

Rezultatet e fushés sé kurrikulés (té synuara):
3. KOMUNIKIMI NE/PERMES MATEMATIKES- 1; 5. PERFAQESIMET MATEMATIKE- 1:
7. STRUKTURIMI I TE MENDUARIT MATEMATIK- 1;

ASPEKTET SPECIFIKE TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Tipi i orés: Zhvillim

Njésia mésimore: 7.8 Derivatet e funksioneve logaritmike, funksioneve fuqi dhe atyre eksponenciale Nr.:4

Fjalét kyce: funksion, derivat, piké, fuqi, eksponencial, logaritém, bazé, eksponent

Rezultati/et e té€ nxénit pér oré mésimore:

e Zbaton teoremat pér njésimin e derivatit pér funksionet eksponenciale, logaritmike dhe fuqi.
e Kupton rregullat e derivimit pér funksionet eksponenciale, logaritmike dhe fuqi.

Kriteret e suksesit:
- Gjeni derivatin e funksionit y = log3x.

X

- Zbaton rregullén e herésit te derivatet dhe rregullén e derivatit eksponencial pér té njésuar funksionin: y=

l1+e”

Burimet, mjetet e konkretizimit dhe materialet mésimore: libri, tabela, markeri/shkumési

Lidhja me Iéndét e tjera mésimore dhe/apo me céshtjet ndérkurrikulare dhe situatat jetésore:
Fiziké (Temperatura)

PERSHKRIMI I METODOLOGJISE DHE VEPRIMTARITE E PUNES ME NXENES GJATE ORES MESIMORE

Pérshkrimi i metodologjisé:
TEKNIKAT FORMAT E PUNES
E Bashkébisedim

R Di/Dua té di/Mésova
R Ditari dypjesésh
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FAZAT E ORES

Evokim/Pjesa hyrése

Si do té jeté derivati i funksionit y = Inx sipas pérkufizimit né€ pikén x = 1?

Nga nxénésit kérkohet q€ té shprehin mendimet e tyre n€ lidhje me pyetjet e parashtruara, duke iu pérgjigjur pyetjeve, por duke mos i
diskutuar dhe duke mos dhéné komente né lidhje me ideté e tyre, né ményré q¢€ té identifikojmé pérgjigjet/zgjidhjet e mundshme.

Realizim/Pjesa kryesore

Mésimdhénési i udhézon nxénésit té vizatojné njé€ tabelé t€ ndaré né tri pjesé. Nxénésit lexojné mésimin, provojné t€ njehsojné
shembujt dhe pastaj fillojné té plotésojné shtyllat e tabelés: : shtylla e paré “DI”, nése ata kané njohuri me até ¢faré lexuan; shtylla e
dyté “DUA TE DI”, nése ata kané dicka t& panjohur q& déshirojné t& diné rreth saj; dhe shtylla e treté “MESOVA”, e plotésojné nése
ka pérgjigje dhe shkruajné edhe informacionet e reja qé nxénésit kané marr€ gjaté leximit.

Teoremé Funksioni logaritmik f: y = logax (ku a>0 dhe a # 1) ka derivat né ¢do piké x (ku x>0) dhe ky derivat éshté

xlna
Detyré: Gjeni derivatin e funksionit y = log3x
Zgjidhje
(3x)r __1
3x'lna x'lna

y'(x) = (loga3x)’ =
Rrjedhim: Duke mbajtur parasysh se logex = Inx, del qé funksioni y = Inx ka derivat né ¢do piké x (x > 0) dhe gé (Inx)’ =—.
X

Detyré
Njehsoni derivatin n€ pikén x (x > 0) pér funksionin: y = -2 - Inx.
Zgjidhje
2
Y'(x)=(-2Inx)’ = -2’ Inx-2* (Inx)” = =

Teoremé: Funksioni eksponencial y = a* (ku @ > 0 dhe a # 1), né ¢do piké x € R, ka derivat dhe ky derivat &shté a* Ina.
Pra, (a*)’ = a** Ina 2)

Rrjedhim: Kur a = ¢, kemi funksionin y = ¢*. Derivati i tij né pikén x &shté ¢* - Ine = ¢*.

Pra, (¢')’ = ¢€".
Detyré

X

Njéso derivatin né pikén x pér funksionin: y= 1 —.
+e

a-1

Teoremé: Funksioni fugi y=Xx" (ku & € R ) né ¢do piké x (x>0) ka derivat dhe ai éshté @ x* ', dm.th. (x*)'= o x

Reflektim/Pjesa pérfundimtare
Detyré

. . . .. _3 . — 2
Njéso derivatin pér funksionin a) y = Ix ; b)y = x“Inx.

Nxénésit diskutojné né€ dyshe lidhur me detyrén e dhéné nga mésimdhénési dhe, pasi arrijné zgjidhjen e detyrés, njérit prej tyre u
kérkohet t€ shkémbejné mendimet n€ njé diskutim me t& gjithé té tjerét. Mésimdhénési vazhdimisht i motivon nxénésit t€ 1évizin nga
faza né fazg gjaté kétij procesi.
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VLERESIMI I NXENESVE

e  Vlerésimi i pjes€émarrjes aktive t€ nxénésve né orén mésimore

DETYRAT DHE PUNA E PAVARUR

1. Njehsoni derivatin né pikén x (x>0) pér funksionin:

In x
a) y=2x-Inx;  b)y=x*Inx; c)y= —; d) y= (Inx)%;
by
2.Njehsoni derivatin né pikén x (x>0) pér funksionin:

b) y=(@?-2x)e; )= \/; e

Reflektimi pér rrjedhén e orés mésimore
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PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE

Mésimdhénési/ja: Data:

ASPEKTET E PERGJITHSHME TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Fusha kurrikulare: MATEMATIKA Lénda: MATEMATIKE Shkalla e kurrikulés: VI Klasa: 12

Tema (nga plani dymujor): Rezultati i té nxénit té temés (nga plani dymujor):

DERIVATI -Dallon derivatin e funksionit varé€sisht nga funksioni.
-Zbaton rregullat e derivimit pér secilin funksion
trigonometrik.

Rezultatet e té nxénit pér kompetencat kryesore té shkallés (té synuara):
I. KOMPETENCA E KOMUNIKIMIT DHE E TE SHPREHURIT: 1.9; II. KOMPETENCA E TE MENDUARIT: IL.1;
III. KOMPETENCA E TE NXENIT: 111.2,3;

Rezultatet e fushés sé kurrikulés (té synuara):
3. KOMUNIKIMI NE/PERMES MATEMATIKES- 1; 5. PERFAQESIMET MATEMATIKE- 1;
7. STRUKTURIMI I TE MENDUARIT MATEMATIK- 1;

ASPEKTET SPECIFIKE TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Tipi i orés: Zhvillim

Njésia mésimore: 7.8 Derivatet e funksioneve trigonometrike Nr:8

Fjalét kyce: funksion, derivat, piké, fuqi, eksponencial, logaritém, bazg, eksponent

Rezultati/et e té nxénit pér oré mésimore:
e Zbaton teoremat pér njésimin e derivatit pér funksionet trigonometrike.
e Kupton rregullat e derivimit pér funksionet trigonometrike.

Kriteret e suksesit:
e (jeni derivatin e funksionet a) y = sinx; b) y = cosx.

e Cakton derivatin f°(0) dhe f°( ) pér funksionet a) y =%cos(x —7); b)y= 3sin(x - %)

e Zbaton rregullat pér katér funksionet trigonometrike.

Burimet, mjetet e konkretizimit dhe materialet mésimore: libri, tabela, markeri/shkumési

Lidhja me léndét e tjera mésimore dhe/apo me c¢éshtjet ndérkurrikulare dhe situatat jetésore:
Fiziké (Temperatura)

PERSHKRIMI I METODOLOGJISE DHE VEPRIMTARITE E PUNES ME NXENES GJATE ORES MESIMORE

Pérshkrimi i metodologjisé:
TEKNIKAT / FORMAT E PUNES
E Bashkébisedim

R Di/Dua té di/Mésova
R Ditari dypjesésh

270




Libér pér mésuesin Matematika 12

FAZAT E ORES

Evokim/Pjesa hyrése
Gjeni, sipas pérkufizimit, derivatin né pikén x = 0 pér funksionin:
a) y = sinx; b) y = cosx.

Nga nxénésit kérkohet qé t€ shprehin mendimet e tyre né lidhje me pyetjet e parashtruara, duke iu pérgjigjur pyetjeve, por duke mos i
diskutuar dhe duke mos dhéné komente né lidhje me ideté e tyre, né€ ményré qé té identifikojmé pérgjigjet/zgjidhjet e mundshme.

Realizim/Pjesa kryesore

Mésimdhénési i udhézon nxénésit q€ té vizatojné njé tabelé té ndaré né tri pjesé. Nxénésit lexojné mésimin, provojné té njehsojné
shembujt dhe pastaj fillojné té plotésojné shtyllat e tabelés: shtylla e paré “DI”, nése ata kané njohuri me até ¢faré lexuan; shtylla e
dyté “DUA TE DI”, nése ata kané dicka t& panjohur qé déshirojné t& diné rreth saj; dhe shtylla e treté “MESOVA”, e plotésojné nése
ka pérgjigje dhe shkruajné edhe informacionet e reja qé nxénésit kané marré gjaté leximit.

Teoremé: Funksioni f* y = sinx né ¢do piké x € R ka derivat dhe ky &shté f’(x) = cosx.

Pra, (sinx)' = cosx.

Teoremé: Funksioni f; y = cosx ka derivat né ¢do piké x € R dhe ky derivat &shté f’(x) = —sinx.
Pra, (cosx)' = —sinx.

Teoremé: Né ¢do piké x € R, ku cosx # 0, funksioni y = tgx ka derivat dhe ky éshté
cos” x

1
Pra, (tgx)' = -
cos” x

Teoremé: N€ ¢do piké x € R, ku sinx # 0, funksioni y = cotgx ka derivat dhe ky ésht¢ ———
sin” x

Pra, (cotgx)' =————.
sin” x

Detyré

Gjeni derivatin né pikén x pér funksionin:
a) y = sinx + cosx; b) y = sinx-cosx.
Detyré

Gjeni derivatin né pikén x pér funksionin:

l-sinx

y = x*cosx; b)y=

= — y=— d) y = tg’x.
1+sinx sin x

Detyré
Gjeni f°(0) dhe f°( 77 ) né rast se f:

1 T
a)y=—cos(x—1m); b) y=3sin| x —— |.
y=3 ( ) y ( 2)

Reflektim/Pjesa pérfundimtare

Detyré

Njéso derivatin pér funksionin

a) y = cos2x - cosx + sin2x - sinx;
b) y = sin2x - cosx — cos2x - sinx
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Nxénésit diskutojné né dyshe lidhur me detyrat e dhéna nga mésimdhénési dhe, pasi arrijné zgjidhjen e detyrés, njérit prej tyre i
kérkohet t€ shkémbejé mendimet n€ njé diskutim me gjithé t& tjerét. Mésimdhénési vazhdimisht i motivon nxénésit t& 1€vizin nga faza
né fazé gjaté kétij procesi.

VLERESIMI I NXENESVE

e Vlerésimi i pjes€marrjes aktive t€ nxénésve né orén mésimore.

DETYRAT DHE PUNA E PAVARUR

Detyré

Gjeni pér ¢'vlera té x béhet 0 derivati i funksionit:

1 .
a) y =X — Cosx; b)y=5x—smx; c)y=x—tgx.

Reflektimi pér rrjedhén e orés mésimore
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PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE

Mésimdhénési/ja: Data:

ASPEKTET E PERGJITHSHME TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Fusha kurrikulare: MATEMATIKA Lénda: MATEMATIKE Shkalla e kurrikulés:VI Klasa: 12

Tema (nga plani dymujor): Rezultati i té nxénit té temés (nga plani dymujor):
DERIVATI - Kupton derivatin e dyt€ té funksionit si nxitim.
- Kupton rregullén e derivatit t€ rendit t& dyté.

Rezultatet e té nxénit pér kompetencat kryesore té shkallés (té synuara):

1. KOMPETENCA E KOMUNIKIMIT DHE E TE SHPREHURIT: 1.9; 1. KOMPETENCA E TE MENDUARIT: IL.1;
IIL.LKOMPETENCA E TE NXENIT: 111.2,3.4;

Rezultatet e fushés sé kurrikulés (té synuara):

3. KOMUNIKIMI NE/PERMES MATEMATIKES- 1; 5. PERFAQESIMET MATEMATIKE- 1;
6. MODELIMI MATEMATIK- 2;

ASPEKTET SPECIFIKE TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Tipi i orés:_Zhvillim

Njésia mésimore: 7.10 Derivatet e rendeve té larta. Diferenciali i funksionit Nr.: 10

Fjalét kyce: funksion, derivat, diferencial, piké, shpejtési, nxitim, fiziké

Rezultati/et e té nxénit pér oré mésimore:
e Zbaton rregullat e njésimit t€ derivatit t€ rendit t€ larté.
e Njéson problemet e shpejtésisé¢ dhe nxitimit me ndihmén e derivateve.
e Kupton diferencialin e funksionit me ndihmén e derivateve.
Kriteret e suksesit:
e Shqyrton derivatin e rendit t& dyté pér funksionin £ y = x> — 5x% + 6x — 3.
¢ Njéson shpejtésiné dhe nxitimin me ndihmén e derivatit t€ paré dhe té dyté.

e Vértetohen barazimet: a) x* - dx = %d(x3); b) cosx - dx = d(sinx).

Burimet, mjetet e konkretizimit dhe materialet mésimore: libri, tabela, markeri/shkumési

Lidhja me léndét e tjera mésimore dhe/apo me ¢éshtjet ndérkurrikulare dhe situatat jetésore:
Fiziké

PERSHKRIMI I METODOLOGJISE DHE VEPRIMTARITE E PUNES ME NXENES GJATE ORES MESIMORE

Pérshkrimi i metodologjisé:
TEKNIKAT

E Leximi né dyshe
R Di/Dua té di/Mésova
R Ditari dypjesésh
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FAZAT E ORES

Evokim/Pjesa hyrése

Detyré

Gjeni f°(x) né pikén x pér funksionin:

a)y=sinx; b)y=Inx, (x>0); c)y=¢ée.

Nga nxénésit kérkohet € té shprehin mendimet e tyre n€ lidhje me detyrén e dhéné, duke iu pérgjigjur kérkesave té detyrés, por duke

mos i diskutuar dhe duke mos dhéné komente né lidhje me ideté e tyre, né ményré qé t€ identifikojmé pérgjigjet/zgjidhjet e
mundshme.

Realizim/Pjesa kryesore

Meésimdhénési i udhézon nxénésit qé té vizatojné njé tabelé t€ ndaré né tri pjesé. Nxénésit lexojné mésimin, provojné t€ njehsojné
shembujt dhe pastaj fillojné té plotésojné shtyllat e tabelés: shtylla e paré “DI”, nése ata kan€ njohuri me até ¢faré lexuan; shtylla e
dyté “DUA TE DI”, nése ata kané dicka t& panjohur qé déshirojné t& diné rreth saj; dhe shtylla e treté “MESOVA”, e plotésojné nése
ka pérgjigje dhe shkruajné edhe informacionet e reja qé nxénésit kané marré gjaté leximit.

Nése pika materiale kryen 18vizje drejtvizore sipas ligjit x = x(¢). Kemi paré se shpejtésia e 18vizjes sé pikés né castin ¢ shté x’(7).
Kemi pra v = x’(f). Nxitimi n€ ¢astin ¢ (q€ pérfaqéson shpejtésiné e ndryshimit té shpejtésisé v) éshté sa derivati v’(¢) i funksionit
v =Xx’(?) né ¢astin ¢, d.m.th. sa x”(¥). Pra, nxitimi i pikés materiale né lévizjen drejtvizore éshté sa derivati i dyté i abshisés né lidhje me
kohén. Shkruajmé: a(f) = v’(¢) = x"’(¢).

Le t€ jeté dhéné njé funksion y = f(x) i derivueshém né njé interval 1. Né qofté se ekziston derivati i funksionit f* ku f*: y = f’(x) né
pikénx € I, ai quhet derivat i dyt€ i funksionit f n€ pikén x dhe shénohet f”'(x).

Detyré

Té shqyrtohet derivati i funksionit f: y = x3 — 5x? + 6x — 3.

Zgjidhje

Ky funksion né ¢do piké x € R ka derivat dhe f*(x) = 3x* — 10x + 6. Nga ana ¢ vet, funksioni f/: y = 3x* — 10x + 6 ka né ¢do piké x € R
derivat dhe ky éshté 6x — 10.

Detyré

Abshisa e pikés materiale qé kryen 1€vizje sipas boshtit Ox ndryshon sipas ligjit x = 3sinz + 1, ku x matet né€ m dhe koha né€ sek. Gjeni
shpejtésiné dhe nxitimin pas 1,5 sek.

Zgjidhje

Véme né dukje se 1,5~ % . Kemi: x’(¢) = 3cost dhe x”(f) = (3cost)’ = —3sint.

Shpejtésia né castin 1,5 sek €shté aférsisht e barabarté me: x’(%) = 3~cos% =0 m/s.

Nxitimi né ¢astin 1,5 sek &shté aférsisht i barabarté me: x”(%) =-3- sin(%) = 3m/s%.

Derivati i rendit n i funksionit f né pikén x quhet derivati i derivatit té rendit (n — 1) né pikén x. Ai shénohet f(x). Funksioni X —>
f™(x), shénohet f7.

Le té jeté f; y = f{x) njé funksion i pércaktuar né intervalin I dhe i derivueshém né pikén a € 1. Ta zémé se 1+ 0 dhe (a + h) €.

Pérkufizim: Prodhimi f’(a) - h quhet diferencial i funksionit f né pikén a dhe shénohet me njérén nga shenjat df{a) ose dy(a). Pra,
dfla) =f"(a) - hose dy(a) =f(a) * h.

Nése f'éshté i derivueshém né pikén e ¢farédoshme x té intervalit I, atéheré: dfix) = f’(x) - & ose dy(x) =f'(x) - A.
Shqyrtojmé né vecanti funksionin y = x. Duke ditur q€ y’(x) = 1 pér ¢do x € R, mund té shkruajmé: dy = 1 - 4. Pra, (meqenése y = x)

dx =1 - h. Pra, df(x) =f"(x) * dx (€shté zévend€suar 4 me dx) ose dy(x) =)’(x) * dx. Prej kétej del q€: y’(x) = % ;ose f(x) = % .
x x

Detyré

Té gjendet diferenciali i funksionit /2 y = x> — 1 né pikén x dhe né pikén x = 2.

274




Libér pér mésuesin Matematika 12

Zgjidhje

Meqgenése f°(x) = 2x dhe f(2) = 4, shkruajmé dfix) = 2x - dx dhe df(2) =4 - dx.

Reflektim/Pjesa pérfundimtare

Detyré

Gjeni f”’(x) pér funksionin f:

a)y=—4x+7%+5x-1; b)y= .
S+x

Detyré

T& vértetohen barazimet:

a)x?-dx= %d(x3); b) cosx - dx = d(sinx).

Nxénésit diskutojné€ n€ dyshe lidhur me detyrat e dhéna nga mésimdhénési dhe, pasi arrijné zgjidhjen e detyrés, njérit prej tyre i

kérkohet t€ shkémbejné mendimet né njé diskutim me té gjithé nxénésit. Mésimdhénési vazhdimisht i motivon nxénésit t€ 1évizin nga
faza né fazé gjaté kétij procesi.

VLERESIMI I NXENESVE

e  Vlerésimi i pjesémarrjes aktive t&€ nxénésve né orén mésimore.

DETYRAT DHE PUNA E PAVARUR

1. Gjeni f”’(x) pér funksionin f:
a)y=\/;; b) y =tgx; c)y=x - Inx; d)yy=x-e"

2. Vértetoni qé funksioni y = %xz - " vérteton pér ¢do x € R barazimin y’’ — 2y’ + y =e*.

3.Pika materiale kryen 1€vizje drejtvizore sipas ligjit: x = % £+ ;1 (x né cm, ¢ né sek). Gjeni nxitimin e pikés né€ gastin t = 1.
t+
4. Gjeni diferencialin e funksionit t&€ dhéné né€ pikén e treguar:
a) y= \/; né pikén x(x>0); né pikén x = 9;

b) y= 2 né pikén x(x # 0); né pikén x = 1;
x

¢) y=sinx +x né pikén x; né pikén x = 0.

Reflektimi pér rrjedhén e orés mésimore
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PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE

Meésimdhénési/ja: Data:

ASPEKTET E PERGJITHSHME TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Fusha kurrikulare: MATEMATIKA Lénda: MATEMATIKE Shkalla e kurrikulés: VI Klasa: 12

Tema (nga plani dymujor): Rezultati i té nxénit té temés (nga plani dymujor):
DERIVATI - T€ derivojé funksione t€ ndryshme duke pérdorur tabelén e
funksioneve t€ pérbéra si dhe rregullat e derivimit.

Rezultatet e té nxénit pér kompetencat kryesore té shkallés (té synuara):
L. KOMPETENCA E KOMUNIKIMIT DHE E TE SHPREHURIT: 1.9; II. KOMPETENCA E TE MENDUARIT: IL.1;
III. KOMPETENCA E TE NXENIT: 111.2,3;

Rezultatet e fushés sé kurrikulés (té synuara):
3. KOMUNIKIMI NE/PERMES MATEMATIKES- 1; 5. PERFAQESIMET MATEMATIKE- 1;
7. STRUKTURIMI I TE MENDUARIT MATEMATIK- 1;

ASPEKTET SPECIFIKE TE PLANIT TE ORES MiESIMORE

Tipi i orés: Zhvillim

Njésia mésimore: 7.11 Derivati i funksionit té pérbéré Nr.:11

Fjalét kyce: funksion, derivat, teoremé, i pérbéré, tabelé, rregull

Rezultati/et e té nxénit pér oré mésimore:

e Komunikon né gjuhén e matematikés gjaté arsyetimeve matematike.

e Zbaton teoremén pér njésimin e derivatit t€ pérbéré.

e Pérdor tabelén pér njésimin e derivatit pér funksionin e pérbéré.
Kriteret e suksesit:

e Té shqyrtohet derivati i funksionit y= y2x—6.

e Zbato teoremén pér derivatin e funksionit t& pérbéré y = (x* — 5x + 3)%.

e Pérdor tabelén pér njésimin e derivatit t€ funksionit y = sin2x né€ pikén x.

Burimet, mjetet e konkretizimit dhe materialet mésimore: libri, tabela, markeri/shkumési

Lidhja me léndét e tjera mésimore dhe/apo me c¢éshtjet ndérkurrikulare dhe situatat jetésore:
Fiziké

PERSHKRIMI I METODOLOGJISE DHE VEPRIMTARITE E PUNES ME NXENES GJATE ORES MESIMORE

Pérshkrimi i metodologjisé:
TEKNIKAT
E_Bashkébisedimi

R Leksion i pérparuar
R Mendo/puno né dyshe/thuaja grupit
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FAZAT E ORES

Evokim/Pjesa hyrése

Jané dhéné funksionet g: u = 4x — 2 dhe £ y = u°.

a) Tregoni qé funksioni fog jepet me formulén y = (4x — 2)%.

b) Tregoni qé g(1) = 2. Gjeni derivatin e g né lidhje me x n€ pikén x; = 1.

¢) Gjeni derivatin e y né€ lidhje me u n€ pikén u; = 2.

d) Gjeni drejtpérdrejt derivatin e funksionit té pérbéré fog: y = (4x — 2)*> né pikén x; = 1.
E krahasoni até me prodhimin y’,,(2) - u’«(1). C’vini re?

Mésimdhénési shkruan problemin e detyrés né tabelé dhe nxénésit bashkébisedojné pér detyrén dhe japin argumentet pér mendimet e
tyre. Pastaj mésimdhénési fillon e shpjegon njésiné pér té cilén béhet fjalé.

Realizim/Pjesa kryesore

Nxénésit bashkohen né dyshe dhe, sé bashku, shqyrtojné zgjidhjen e detyrés. Pastaj, mésimdhénési i udhézon qé t’iu tregojné edhe t&
tjeréve né grup ato qé kané gjetur dhe ideté i shkémbejné mes tyre. N¢ tabelé shénohen zgjidhjet e tyre dhe u kérkohet té lexojné
pjesén e leksionit (mésimit) dhe t€ plotésojné listat e tyre me ide t& reja.

Duke u nisur nga shembulli i mésipérm, vérejmé se:

Teoremé: Le té jeté g: u = u(x) njé funksion i pércaktuar né intervalin I dhe £ y = f{u) njé funksion i pércaktuar né intervalin J, qé e
pérfshin bashkésiné e vlerave t& u (fig.7.4). Nése g &shté i derivueshém né lidhje me x né pikén x; dhe f: y = f{u) €shté i derivueshém,
né lidhje me u, né pikén u;, ku u; = u(x;), at€heré edhe funksioni i pérbéré fog: y = flu(x)] €shté i derivueshém, né lidhje me x, né

pikén x; dhe ka vend barazimi: y;c (x1)= yl; (1) ux (x1).

T S o~ i .
b R 7 g B
/ L L S o F—
- e I |

. ) (o / | "

1 ) SR " '
\ - # % r

F 3
S : 5 —
s

Detyré
Funksioni y = (x> — 5x + 3)? &shté pérbérje fog e dy funksioneve g: u = x> — 5x + 3 dhe f: y = u?. Funksioni u = x*> — 5x + 3 &shté i
derivueshém né€ R dhe derivati i tij né pikén x; € R &shté u’w(x;) = 2x; — 5, kurse vlera e kétij funksioni né pikén x; &éshté

up=x12—5+x +3.

Funksioni £ y = u? &shté i derivueshém né lidhje me u né ¢do piké té R. Derivati i tij f”,(u) né pikén u éshté 2 - u, kurse derivati né
pikén u; do té jeté: 2 - uy, d.m.th. 2(x;> — 5x; + 3).

Prandaj, derivati i funksionit t& dhéné né pikén x; éshté: f"u(u1) - w’(x1) = 2u1 - (2x1 — 5) = 2(x12 — 5x1 + 3) - (2x1 - 5).

Detyré

T& shqyrtohet derivati i funksionit y = 4/2x—-6.
Zgjidhje

Shénojmé me: u = 2x — 6, kemi y = \/; . Dimé qé u’(x) = 2 (pér ¢do x € R) dhe y (1) = , kuru>0.

1
2u
Pra, pér x té tilla q¢ u = 2x — 6 > 0 (d.m.th. pér x > 3), kemi:

| 1 |
") = —— - w’(x) = 2= .
yAx) 2Ju we) 24/2x -6 J2x-6
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Reflektim/Pjesa pérfundimtare

Pér té gjetur derivatin e funksionit t€ pérbéré, n€ disa raste t& veganta mund t€ pérdoret tabela e méposhtme:

Funksioni Derivati né lidhje me u, Derivati né lidhje me x, né
pikén x
né pikén u
- 1 1
y=u Y ()= Y@=
2Ju 2Ju
y=u’(aeR) yw=au" Y@ =au®" w(x)
y =sinu v’ (1) = cosu y’(x) = cosu - u’(x)
y = cosu y’(u) = —sinu V’(x) = —sinu - u’(x)
y=e y'(u)=e" y'(x) = e u’(x)
y=Inu 1 1
y(u)=— Y= —uw(x)
u u
y - tgu E b 1 9
YW =—-7; Y@= ——F—u(x)
CosS u COoS u

Detyré
Cakto derivati i funksionit y= sin2x né pikén x
Zgjidhje

Né bazg té tabelés kemi: y” = cos2x - (2x)’ =2 - cos2x

Nxénésit diskutojn€ n€ dyshe lidhur me detyrén e dhéné nga mésimdhénési dhe, pasi arrijn€ zgjidhjen e detyrés, njérit prej tyre u
kérkohet t€ shkémbejné mendimet né njé diskutim me té gjithé té tjerét. Mésimdhénési vazhdimisht i motivon nxénésit té 1évizin nga

faza né faz€ gjaté kétij procesi.

VLERESIMI I NXENESVE

e  Vlerésimi i pjesémarrjes aktive té nx.né€ orén mésimore

DETYRAT DHE PUNA E PAVARUR

1.Gjeni derivatin né pikén x pér funksionin:

a)y=0Gx-7° b)y=+9-x%;

2.Gjeni derivatin n€ pikén x pér funksionin:
. X
b) y =sin(—=);
)y = sin( 3 )

3.Gjeni derivatin né pikén x pér funksionin
a)y=x—In(1 +x); b)y=xe%;

C)y= 4/sinx.

a) y = cos3x; c)y=x+sin(7 —x);

c)y =e™* cosx;

d)yy= % sin(2x — 4).

d) y = In(sin2x).

Reflektimi pér rrjedhén e orés mésimore
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PLANIFIKIMI I OREES MESIMORE

Mésimdhénési/ja: Data:

ASPEKTET E PERGJITHSHME TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Fusha kurrikulare: MATEMATIKA Lénda: MATEMATIKE Shkalla e kurrikulés:VI Klasa: 12

Tema (nga plani dymujor): Rezultati i té nxénit té temés (nga plani dymujor):

DERIVATI - Zbaton rregullat e derivimit pér funksionet inverse.

Rezultatet e té nxénit pér kompetencat kryesore té shkallés (té synuara):

I. KOMPETENCA E KOMUNIKIMIT DHE E TE SHPREHURIT: 1.9; II. KOMPETENCA E TE MENDUARIT: IL.1;
III. KOMPETENCA E TE NXENIT: I11.2,3.4;

Rezultatet e fushés sé kurrikulés (té synuara):

3. KOMUNIKIMI NE/PERMES MATEMATIKES- 1; 5. PERFAQESIMET MATEMATIKE- 1;
6. MODELIMI MATEMATIK- 2;

ASPEKTET SPECIFIKE Ti PLANIT TE ORES MESIMORE

Tipi i orés:_Zhvillim

Njésia mésimore: 7.12 Derivati i funksionit té anasjellé (inversi) Nr.: 12

Fjalét kyce: funksion i derivueshém, polinom, herés, racional, rregull, interval, piké

Rezultati/et e té nxénit pér oré mésimore:

e Njéson derivatin e funksionit invers.
e Zbaton rregullén pér njésimin e derivatit te funksionet inverse.
e Pérdor rregullat e prodhimit dhe t€ herésit pér njésimin e derivateve pér funksionet inverse.

Kriteret e suksesit:
e Vértetoni qé€ pér ¢do x nga [—1, 1] ka vend barazimi (arcsinx)’ + (arccosx)’ = 0.
e Njehson derivatin pér funksionet: a) y = x>* arccos x; b) y = (arccotx)’.

Burimet, mjetet e konkretizimit dhe materialet mésimore: libri, tabela, markeri/shkumési

Lidhja me léndét e tjera mésimore dhe/apo me ¢éshtjet ndérkurrikulare dhe situatat jetésore:
Fiziké

PERSHKRIMI I METODOLOGJISE DHE VEPRIMTARITE E PUNES ME NXENES GJATE ORES MESIMORE

Pérshkrimi i metodologjisé:
TEKNIKAT

E Parashikimi népérmjet fjalévé kyqe
R Leksion i pérparuar
R Diskutim né cift
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FAZAT E ORES

Evokim/Pjesa hyrése

I anasjellt, funksion, derivat, njehso.

a)y=3x-8§; b) y = Inx; c)y=a’; d)y= .
X

C’vini re?

Caktohen katér terma (fjali) qé pérdorén mé s€ shumti gjat€ mésimit, si fjal€ kyce t&€ mesimit. Nga kéto fjalé-pyetje, nxénésit pér 5
minuta nxjerrin nj€ zgjidhje me kuptim, ku pérfshihen kéto terma. Mé pas nxénésit né dyshe shkémbejné ideté e zgjidhura, disa nga
nxénésit mund edhe t’i komentojné pérgjigjet e tyre me kérkesé t€ mésimdhénésit.

Realizim/Pjesa kryesore

Nxénésit bashkohen né dyshe dhe, s€ bashku, shqyrtojné zgjidhjen e detyrés. Pastaj, m&simdhénési i udhézon qé t’iu tregojné edhe t&
tjeréve n€ grup ato qé kané gjetur dhe ideté i shkémbejné mes tyre. Né tabelé shénohen zgjidhjet e tyre dhe u kérkohet té lexojné
pjesén e leksionit (mésimit) dhe t€ plotésojné listat e tyre me ide t€ reja.

Teoremé: Nése funksioni y = f{x) ka derivat né njé piké xo t& intervalit [a, b] dhe f’(xo) &shté i ndryshém nga 0,atéheré funksioni
1

[(x%)

invers x =~ !(») ka derivat né pikén pérgjegjése yo (ku yo = flxo) dhe ka vend barazimi ( f -l )'(yy) =

_ 1
Nése béhet fjalé pér njé piké ¢farédo x té [a, b] dhe pikén pérgjegjése t& saj y né ]c, d[, shkruajmé ( £ ") '(y) = ———, ose shkurt

J'()

: 1
X =—.
» ;
Yy
. .. . . . 1
Derivati i funksionit y = arcsinx y' = (arcsinx)’ =
g y=( V==
. .. . . 1
Derivati i funksionit y = arccosx y' = (arccosx)’ = —
Yy y ( ) iz
s . , 1
Derivati i funksionit y = arctanx y' = (arctan x) =
Derivati i funksionit y = arccotx y' = (arccot) x) '=- o

Detyré

Gjeni derivatet e funksioneve:

a) y = arcsin2x; b) y = arctg \/; .

Reflektim/Pjesa pérfundimtare

Detyré
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Gjeni derivatin e funksionit:
a) y = x2" arccos x; b) y = (arccotx)’.
Nxénésit diskutojné né ¢ifte mbi zgjidhjen e detyrave, nxjerrin pérfundimet, krahasojné zgjidhjet dhe diskutojné pér ndonjé

mospérputhje. Pas bashkébisedimit, mé€simdhénési angazhon njérin prej atyre qé jané né ¢ift pér t€ dhéné zgjidhjen e detyrave dhe
pérfundimet e nxjerra gjaté diskutimit.

VLERESIMI I NXENESVE

e Vlerésimi i aktivitetit t€ nxénésve gjaté orés mésimore dhe punés né ¢ift.

DETYRAT DHE PUNA E PAVARUR

1.Vértetoni qé pér ¢do x nga ]-1, 1] ka vend barazimi (arcsinx)’ + (arccosx)’ = 0.
2. Gjeni derivatin e funksionit:

a) y = arctg(2x — 1); b) y = arctg( ).

1+ x?

3. Gjeni derivatin né pikén me abshisé 0 pér funksionin:
X
a) y = arcssin(—); b) y = (arctg2x)?.
I+x

Reflektimi pér rrjedhén e orés mésimore

® Zgjedhja e mésimdhénésit sa i pérket rrjedhés s€ orés mésimore.
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PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE

Mésimdhénési/ja: Data:

ASPEKTET E PERGJITHSHME TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Fusha Kurrikulare: MATEMATIKA Lénda: MATEMATIKE Shkalla e kurrikulés:VI Klasa: 12

Tema (nga plani dymujor): Rezultati i té nxénit té temés (nga plani dymujor):

- T€ derivojé funksione t€ ndryshme duke pérdorur
DERIVATI pérkufizimin, si dhe rregullat e derivimit.

- Problemeve nga fizika iu jep zgjidhje matematikore me ané té
derivateve.

- Argumenton g€ ¢do funksion i vazhdueshém éshtg i
derivueshém, e anasjella nuk vlen ¢do her€.

- Zbaton rregullat e derivimit pér funksionet polinom dhe
racionale.

- Kupton qé tangjentja e pikés A ka pér koeficient kéndor
limitin e koeficientit kéndor prerés.

- Kupton derivatin e dyt€ té funksionit si nxitim.

Rezultatet e té nxénit pér kompetencat kryesore té shkallés (té synuara):

I. KOMPETENCA E KOMUNIKIMIT DHE E TE SHPREHURIT: 1.2; II. KOMPETENCA E TE MENDUARIT: 11.1,5.8:;
III. KOMPETENCA E TE NXENIT: I11.2,3.4;

Rezultatet e fushés sé kurrikulés (té synuara):

3. KOMUNIKIMI NE/PERMES MATEMATIKES- 1,2; 5. PERFAQESIMET MATEMATIKE- 1;
6. MODELIMI MATEMATIK- 2;

ASPEKTET SPECIFIKE TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Tipi i orés: Ushtrime (Pérséritje)

Njésia mésimore: 7.13 USHTRIME PER PERSERITJE Nr.: 13

Fjalét kyce: funksion, derivat, pérkufizim, metodé, shpejtési e gastit, shpejtési mesatare, derivat i rendit t€ dyté,
diferencial

Rezultati/et e té nxénit pér oré mésimore:
e Pérkufizon derivatin e funksionit.
Zbaton metodén hap pas hapi pér njésimin e derivatit.
Zgjidh probleme nga jeta e pérditshme me ané té derivateve.
Njéson ekuacionet e fizikés matematike.
Shqyrton vazhdueshmériné dhe derivatin e funksioneve né njé pike.
Njéson derivatin e funksionit polinom.
Zbaton rregullén e herésit t& derivateve.
Cakton ekuacionin e tangjentes.
Zbaton teoremat pér njésimin e derivatit pér funksionet eksponenciale, logaritmike dhe fuqi.
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Kupton rregullat e derivimit pér funksionet eksponenciale, logaritmike dhe fuqi.
Zbaton rregullat e njésimit t€ derivatit t€ rendit t& larté.

Zgjidh probleme nga jeta e pérditshme me ané t€ derivateve.

Njéson ekuacionet e fizikés matematike.

Kriteret e suksesit:
e Njéson rregullén e derivatit t€ prodhimit dhe derivatit fuqi pér shembu;.
Shkruan ekuacionin e tangjentes s¢€ grafikut t& funksionit.
Cakton pikén ge tangjentja formon me boshtin Ox dhe OY nénkénd t€ caktuar.
Zbaton rregullat e derivimit te funksioneve eksponenciale, logaritmike.
Zbaton rregullat pér katér funksionet trigonometrike.
Shqyrton derivatin e rendit t&€ dyté pér funksionin.
Njéson derivatin e funksioneve né bazé té tabelés.
e Duke u bazuar né pérkufizim t€ derivatit, njéson shembuj nga jeta e pérditshme.

Burimet, mjetet e konkretizimit dhe materialet mésimore: tabela, markeri/shkumési, materiale ndihmése pér
nxénés (fleta punuese)

Lidhja me léndét e tjera mésimore dhe/apo me ¢éshtjet ndérkurrikulare dhe situatat jetésore:
Fiziké

PERSHKRIMI I METODOLOGJISE DHE VEPRIMTARITE E PUNES ME NXENES GJATE ORES MESIMORE

Pérshkrimi i metodologjisé:
TEKNIKAT
E Stuhi mendimesh

R Kéndet
R Rishikim né grupim

FAZAT E ORES

Evokim/Pjesa hyrése
Njéso derivatin e funksioneve n€ baz¢ té tabelés s¢ méposhtme:

Funksioni f: y = f{x) | Derivati f’(x) né pikén x Derivati i funksionit té pérbéré

y = flux)], ku u: x - u(x), éshté
i derivueshém né pikén x

yv=k 0
y=X 1
y=kx+b k
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y=ax*+bx+c 2ax + b
y=a alna, ku0<a =1 a““1nau’(x)
y=e' e "4’ (x)
y=x"(mneN) nx"" n[u(x)]" " (x)
y=x (2€R) a x“7 (kur x>0) o [u(x)]*" 1w (x) [kur u(x) > 0]
y = logx 1 u'(x)
(kurx>0),ku0<a =1 ———2 [kur u(x)>0]
xlna u(x)-Ina
y=lnx ! (kur x> 0) ¥ [kur u(x) > 0]
X u(x)
y = sinx cosx cos [u(x)], u’(x)
y = Ccosx —sinx —sin [u(x)], u’(x)
y=tgx u'(x
_ (kur cosx#0) — D) kur cos [u(x) £ 0]]
cos” X cos” [u(x)]
y = cotgx 1 . u'(x) .
———— (kur sinx=0) ————— [kur sin [u(x)] #0]
sin” x —sin“[u(x)]
y = arcsinx 1 1 :
—— (kur -1 <x<1) ———.u (x) (kur— I<u(x)<l)
V1=x? N1-u®
y = arctgx 1 1 ,
1+x7 1+u’ (%)
Detyré 1

a) Gjeni derivatin e funksionit y = 3\/; né pikén x = 64.

b) Gjeni derivatin e funksionit y =3/64 .

Meésimdhénési paraget detyrén para nxénésve. Ata do t€ punojné né ¢ift, duke i hedhur né letér mendimet e tyre n€ lidhje me detyrén

dhe pastaj i shkémbejné me shokét. Mésimdhénési shkruan né tabelé té gjitha ideté e nxénésve.

Realizim/Pjesa kryesore

Ky aktivitet éshté shumé i dobishém kur m&simdhénési déshiron t&€ theksojé faktin se jo t€ gjithé n€ klasé kané piképamje té njéjta ose
q¢ ka disa zgjidhje pér disa probleme. Kjo metodé mésimore i lejon nxénésit, t& cilét normalisht nuk komunikojné né klasé, pér t&

marré pjes€ dhe té komunikojné me shokét e tyre.

Organizimi i nxénésve béhet né kété ményre:
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NE katér kéndet e klasés vendosim etiketat me detyrat e caktuara varésisht prej numrit t€ nxénésve (pra nr. i etiketave t€ ngjashme pér
secilén detyré) né vendet e caktuara pér to. Mésimdhénési prezanton para nxénésve llojet e detyrave té vendosura né katér kéndet e
klasés dhe u jep njé kohé té caktuar atyre pér t€ menduar né lidhje me to. Pastaj kérkohet prej tyre qé t& bé&jné pérzgjedhjen e detyrave
t& dhéna, secili nga njé etiketé. Pasi nxénésit b&jné zgjedhjen e tyre, kérkohet prej tyre q€ prapa etiketave t€ pérzgjedhura t€ japin
mendimet e tyre n€ lidhje me detyrat e caktuara. Pasi i zgjidhin detyrat, ata udhézohen té drejtohen te kéndet nga i kané pérzgjedhur
detyrat. Te kéndet ata bashkohen né grupe me anétarét, d.m.th. secili kénd i klas€s do t€ keté grupe me nxénés, q€ ndajné detyrat e
ngjashme dhe diskutojné€ né lidhje me pérzgjedhjen e béré. Pas njé diskutimi t& shkurtér, nxénésit thirren né ményré té rasté€sishme,
pra nga njé nxénés qé prezanton grupin pérkatés, pér t&€ dhéné njé deklaraté t& thjeshté, e cila mbéshtet zgjedhjen e tyre.

Detyré 2
. . .. . . I 3 \/_
a) Gjeni derivatin e rendit IT pér funksionin y = gx —2x" +6x++/2.

b) Gjeni derivatin e rendit n pér funksionin y = e*.

Detyré 3
NEé njé kanal qé derdhet né det, shpejtésia e ujit né km/oré, ¢ oré pas mesnatés, jepet nga formula: v =10 - cos (gt + 3), te [0, 12].

a) Gjeni shpejtésiné e rrjedhjes né gastin ¢ = 6 or€.
b) Gjeni nxitimin e rrjedhjes né kété cast.
Detyré 4

Gjeni derivatin e funksionit né pikén x t€ bashkésis€ sé tij t&€ pércaktimit:

a)y=2\/;—l+\/§;b)y=x\/a2 —x? ;¢)y=In(sin 10x); d)y=cos (V1—x7); e)y=tg>(x— @).
X

Reflektim/Pjesa pérfundimtare

Nxénésit ndahen né€ grupe varésisht prej numrit té tyre.

Mésimdhénési i shpérndan secilit grup nga njé fleté, né t€ cilén shtrohet detyra e kérkuar. Pastaj, kur grupet ta kryejné punén né fletat
e tyre, fletat pércillen nga njéri grup te tjetri derisa t€ gjitha grupet t'i shkruajn€ mendimet e tyre lidhur me detyrén apo t’i plotésojné
mendimet qé i kané dhéné grupet tjera.

Detyré 5
Pér funksionin y = In (tgx):

a) Gjeni derivatin né pikén x.
b) Shkruani ekuacionin e tangjentes ndaj grafikut né pikén me abshisé¢ —.

¢) Zgjidhni ekuacionin In (tgx) = 0 né [0, 7 ].
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VLERESIMI I NXENESVE

e Vlerésimi i aktivitetit t€ nxénésve gjaté orés mésimore dhe punés s€ tyre né grup.

DETYRAT DHE PUNA E PAVARUR

Detyré

sinx pérx=0

Eshté dhéné funksionifi y =4 . i
e —1 pérx<0

a) Tregoni qé funksioni éshté i vazhdueshém né pikén x = 0.

b) Tregoni qé funksioni ka derivat né pikén x = 0.

c¢) Tregoni qé funksioni ka derivat n€ pikén x = 0.

Reflektimi pér rrjedhén e orés mésimore

® Zgjedhja e mésimdhénésit sa i pérket rrjedhés s€ orés mésimore.
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PLANIFIKIMI I ORES MiESIMORE

Mésimdhénési/ja: Data:

ASPEKTET E PERGJITHSHME TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Fusha kurrikulare: MATEMATIKA Lénda: MATEMATIKE Shkalla e kurrikulés: VI Klasa: 12

Tema (nga plani dymujor): Rezultati i té nxénit té temés (nga plani dymujor):
VAZHDUESHMERIA E FUNKSIONIT - Zgjidh probleme t€ thjeshta praktike duke zbatuar derivatin e
funksioneve.

- Pérdor gjuhén matematike dhe teknologjiné.

Rezultatet e té nxénit pér kompetencat kryesore té shkallés (té synuara):

I. KOMPETENCA E KOMUNIKIMIT DHE E TE SHPREHURIT: 1.2; II. KOMPETENCA E TE MENDUARIT: 11.1,5.8;
IIl. KOMPETENCA E TE NXENIT: 111.2,3.4;

Rezultatet e fushés sé kurrikulés (té synuara):

3. KOMUNIKIMI NE/PERMES MATEMATIKES- 1,2; 5. PERFAQESIMET MATEMATIKE- 1;
6. MODELIMI MATEMATIK- 2;

ASPEKTET SPECIFIKE TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Tipi i orés: Vlerésim

Njésia mésimore: 7.14 DETYRA DHE USHTRIME TE ZGJEDHURA Nr.: 14

Fjalét kyce: funksion, derivat, pérkufizim, metodé, shpejtési e ¢astit, shpejtési mesatare, derivat i rendit t& dyté,
diferencial

Rezultati/et e té nxénit pér oré mésimore:
e Zgjidh detyra té ndryshme né lidhje me vazhdueshmériné dhe derivatin e funksionit.
e Zbaton rregullat e derivimit pér funksionet e thjeshta, eksponenciale, logaritmike, trigonometrike.
e Njéson derivatin e funksionit né baz¢ t& tabelés.
e Zgjidh probleme nga jeta e pérditshme me ané té derivateve.
e Njéson ekuacionet e fizikés matematike.
Kriteret e suksesit:
e  Shqyrton vazhdueshmérin€ dhe derivatin me metodén hap pas hapi té funksioneve t€ dhéna né fletat punuese.
e Vérteton derivatin e funksionit duke u bazuar n€ teoremé.
Cakton pikén dhe ekuacionin e tangjentes s€ funksionit dhe e ilustron grafikisht.
e Duke u bazuar né pérkufizim té derivatit, njéson shembuj nga jeta e pérditshme.

Burimet, mjetet e konkretizimit dhe materialet mésimore: tabela, markeri/shkumési, fleta té gatshme punuese

Lidhja me léndet tjera mésimore dhe/apo me ¢éshtjet ndérkurrikulare dhe situatat jetésore:
Fiziké

PERSHKRIMI I METODOLOGJISE DHE VEPRIMTARITE E PUNES ME NXENES GJATE ORES MESIMORE

Pérshkrimi i metodologjisé:
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MATRICE APO PLAN TESTI

1. Béhet njé tabel€ si mé poshté, me aq kolona sa kemi zhvilluar njési mé€simore.

2. Caktohet numri i pyetjeve g€ ne duam t’i keté testi (9).

3. Pyetje t& nivelit t& ulét duhet té jené rreth 60%, ndérsa té nivelit t&€ larté rreth 40%.

4. Nése ndonjé njési €shté€ mé e réndésishme, nga ajo pjes€ duhet t€ ket€ mé shumé pyetje (5+3).
5. Caktohet numri i pyetjeve né njésité tjera.

6. Mblidhet numri i pyetjeve té dy niveleve dhe ploté€sohet kolona me numér té pyetjeve.

Njésité mésimore - Pyetje nga niveli i ulét - Pyetje nga niveli i lart€ - Nr. i pyetjeve

Pas pérfundimit té tabelés, shkruhen pyetjet e testit (tabela mé poshté):

1. Pyetjet shkruhen né test sipas radhés s€ njésive.

2. Pyetjet duhet té jené té tipave t€ ndryshém (t€ hapura, t&€ mbyllura, t€ kombinuara...).

3. Numri i poenave pér pyetje caktohet nga niveli pyetjeve (pyetjet e nivelit t€ lart€ t&€ ken€ mé shumé poena se ato t€ nivelit t&€ ulét).
4. Né fund caktohet kriteri pér vlerésim mbi bazé t€ numrit t€ poenave, mbi 40% kaluese...

FAZAT E ORES

Evokim/Pjesa hyrése

Mésimdhénési shpérndan detyrat para nxénésve. Ata do té punojné né ményré individuale duke i zgjidhur detyrat né fletat e tyre
punuese.

Realizim/Pjesa kryesore

Nxénésit fillojné té zgjidhin detyrat né fletat punuese, ku né anén e ma;jté kané detyrén e kérkuar dhe né anén e djathté kryejné
zgjidhjen e saj. Pas zgjidhjes s¢ detyrave nga ana e tyre, mésimdhénési i grumbullon detyrat pér vlerésim t€ métutjeshém.

Reflektim/Pjesa pérfundimtare

Nxénésit fillojné té zgjidhin detyrat né fletat punuese, ku né anén e majté kané detyrén e kérkuar dhe né anén e djathté kryejné
zgjidhjen e saj. Pas zgjidhjes s¢ detyrave nga ana e tyre, mésimdhénési i grumbullon detyrat pér vlerésim t€ métutjeshém.

VLERESIMI I NXENESVE

e  Vlerésimi i punés individuale té nxénésve.

DETYRAT DHE PUNA E PAVARUR

Reflektimi pér rrjedhén e orés mésimore

e Zgjedhja e mésimdhénésit sa i pérket rrjedhés sé orés mésimore.
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Mésimdhénési/ja: Data:

ASPEKTET E PERGJITHSHME TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Fusha kurrikulare: MATEMATIKA Lénda: MATEMATIKE Shkalla e kurrikulés: VI Klasa: 12

Tema (nga plani dymujor): Rezultati i té nxénit té temés (nga plani dymujor):

- Pérkufizon vijat e shkallés sé dyté (rrethi, elipsi, hiperbola
VIJAT E GRADES SE DYTE dhe parabola si pasojé e prerjeve té sipérfageve konike).

- Interpreton vijat e shkallés sé dyt€ si vend gjeometrik i pikave
né rrafsh.

- Pérkufizon elementet bazike t& vijave té shkall€s s€ dyté
(vatrat, boshtet, ekscentritetin, drejtuesen, asimptotén).

- Identifikon ekuacionin e rrethit, elipsés, hiperbol€s dhe
parabolés pérmes koncepteve bazé e prerjeve konike.

Rezultatet e té nxénit pér kompetencat kryesore té shkallés (té synuara):
1. KOMPETENCA E KOMUNIKIMIT DHE E TE SHPREHURIT: 1.2,9; II. KOMPETENCA E TE MENDUARIT: 1I.1,5;
III. KOMPETENCA E TE NXENIT: I11.1,3;

Rezultatet e fushés sé kurrikulés (té synuara):

2. ARSYETIMET DHE VERTETIMET MATEMATIKE- 1; 3. KOMUNIKIMI NE/PERMES MATEMATIKES- 1,2; 5.
PERFAQESIMET MATEMATIKE- 1; 6. MODELIMI MATEMATIK- 2,3; 7. STRUKTURIMI I TE MENDUARIT MATEMATIK-
] .

XY

ASPEKTET SPECIFIKE TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Tipi i orés: Zhvillim

Njésia mésimore: RRETHI DHE EKUACIONI I TIJ Nr.: 1

Fjalét kyce: prerje konike, kon, rrafsh, rreth, ekuacion, gendér, rreze, koordinata

Rezultati/et e té nxénit pér oré mésimore:

Nxénési/ja:

- identifikon rrethin;

- dallon ekuacionin e rrethit;

- pércakton ekuacionin e rrethit me qendér dhe rreze;

- interpreton vijat e shkall€s s€ dyté (rrethi) nga ekuacionet e drejtézave.

Kriteret e suksesit:

- Shpjegon kushtin e nevojshém dhe té mjaftueshém qé largesa e pikés M nga pika Q t& jeté 5 njési.

- Cakton ekuacionin e rrethit me gendér Q(1; —1) dhe rreze r = 3.

- Interpreton se ¢faré vije paragesin ekuacionet x* +)° —2x + 4y —4=0;x" + )’ + 2x— 6y + 10 =0;

XAy —4x-2y+7=0

- Duke u bazuar né ekuacionet (x + 5)* + (y —3)>=49; (x + 3)> +)2=9; (x — 1)> +y*=1; x> + (y + 2)® = 5; cakton
koordinatat dhe gendrén e rrethit.

- Arsyeton se ¢faré vije paraqesin ekuacionet e dhéna x> +)? —4x + 2y + 1 =0; x> +)* + 6x—7=0; x> + > + 3y = 0.

Burimet, mjetet e konkretizimit dhe materialet mésimore: libri, tabela, shkumési/markeri, fleta punuese, konat
prej letre apo ndonjé materiali tjetér, fleta té bardha apo shuméngjyréshe, gérshér€, vizore, kompas

Lidhja me léndét e tjera mésimore dhe/apo me ¢éshtjet ndérkurrikulare dhe situatat jetésore:
Kinematografia

(Kamerat)
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PERSHKRIMI I METODOLOGJISE DHE VEPRIMTARITE E PUNES ME NXENES GJATE ORES MESIMORE

Pérshkrimi i metodologjisé:
TEKNIKAT
E Bashkébisedim

R Leksion i pérparuar
R Diskutim né cift

FAZAT E ORES

Evokim/Pjesa hyrése

Mésimdhénési shkruan detyrén né tabelé dhe nxénésit bashkébisedojné pér detyrén dhe japin argumentet pér mendimet e tyre, t€ cilat
shénohen né tabelé nga ana e mésimdhénésit. Pastaj, mésimdhénési fillon t€ demonstrojé prerjen e njé rrafshi me njérin prej koneve,
duke e ndérlidhur me njésiné q€ béhet fjalé.

Detyré

Le t€ jené dhéné né rrafsh pikat Q(a; b) dhe M(x; y). Cili éshté kushti i nevojshém dhe i mjaftueshém qé largesa e pikés M nga pika Q
té jeté 5 njési?

Realizim/Pjesa kryesore

Nxénésit bashkohen né dyshe dhe, sé bashku, shqyrtojné zgjidhjen e detyrés. Pastaj, mésimdhénési i udhézon qé t’iu tregojné edhe té
tjeréve né grup ato qé kané gjetur dhe ideté i shkémbejné mes tyre. N tabelé shénohen zgjidhjet e tyre dhe u kérkohet té lexojné
pjesén e leksionit (mésimit) dhe t&€ plotésojné listat e tyre me ide t& reja.

Rreth quhet bashkésia e pikave té planit, té cilat kané té njéjtén largesé nga njé piké fikse e planit.

Pika fikse quhet qendér e rrethit. Até e shénojmé me Q. Largesa e pikave té€ rrethit nga gendra e tij quhet rreze e rrethit. Rrezen e

rrethit e shénojmé me r.
Né plan zgjedhim njé€ sistem koordinativ xOy. Shénojmé me a dhe b koordinatat e gendrés Q.

: Wr, v

I:;ll...-l_'ll:l

Rrethi

Ly )

Fig. 8.1

NEé rreth marrim njé piké té ¢farédoshme M(x; y). Nga pérkufizimi, pika M &shté piké e rrethit at€heré dhe vetém atéheré kur
QM =r..(1)

Nga formula qé jep largesén ndérmijet dy pikave, kemi: QM = \/(x — a)2 + (y — b)2.
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Meqé QM =r = QM= kemi: (x —a)’ + (y — b’ =¥ ... (2).

Nga njévlefshméria e barazimeve (1) dhe (2), del qé né qofté se pika M(x; y) €shté piké e rrethit, koordinatat e saj vértetojné
ekuacionin (x - )’ + (y - b)? = 1 dhe anasjellas, né qofté se koordinatat (x; y) t& pikés M vértetojné ekuacionin (x — a)’ + (y — b)* = 7%,
at€heré ajo piké ndodhet né rreth.

Né kété ményré kemi provuar se ekuacioni i rrethit me gendér Q(a; b) dhe rreze r éshté (x — a)’+ (y — b)? = r~.

Ky ekuacion quhet edhe ekuacioni mé i thjeshté i rrethit.

Shembulli 1

T& shkruhet ekuacioni i rrethit me gendér Q(1; —1) dhe rreze » = 3.

Zgjidhje

Kemi a = 1; b =—1 dhe r = 3. Ekuacioni i rrethit éshté (x — 1)° + (y + 1)? = 9.

Shénim.

(4

Vémeé re se ekuacioni (4) éshté ekuacion i fuqisé s€ dyté né lidhje me x, y me kéto cilési:

Anasjellas shtrojmé pyetjen: né qofté se plotésohen kushtet e mésipérme, a paraqget rreth ekuacioni (4)? Késaj pyetjeje do t’i
pérgjigjemi duke zgjidhur shembujt ¢ méposhtém.

Shembulli 2

TE gjendet vija e paraqitur nga ekuacioni:

)X’ +) —2x+4y-4=0; b)x? +)? +2x— 6y +10=0; )X’ +)y —4x -2y +7=0.
Zgjidhje

Kemi:

X+ -2+ 4y-4=0=(-2)+ (P + ) -4=0=>(x-1) -1+ +2)>-4-4=0=>x- 11>+ +2)*=09.
Né kété ményré, ekuacioni i dhéné paraget rreth me qendér Q(1; —2) dhe rreze r = 3.

b) X+ +2x -6y +10=0= (" +2x) + (P -6+ 10=0=>(x+ 1)> -1+ (¥ -3 -9+ 10=0=>(x+ 1)*+ (y-3)*=0.
Meqé (x + 1)?> > 0 dhe (y — 3)> > 0. Ekuacioni i mésipérm vértetohet vetém pér x = —1 dhe y = 3. Pra, ai paraget pikén (-1; 3).

X2+ —dx-29+7=0= (2 -4)+ (P -2)+T7=0=(x -2 -4+ (- 12 -1+7=0=(x -2+ (y—1)>=-2.
Ky ekuacion nuk vértetohet pér asnjé vler€ té x dhe y. Rrjedhimisht, ai nuk paraqet asnjé vijé.

Pas leximit rishikohen listat, nése ka gjéra q¢ jané lexuar dhe i kemi né list€ apo gjéra té reja q€ jané mésuar, té cilat radhiten né listé.
Neése pjesét e lexuara nuk kané ndonjé shképutje logjike, vazhdohet késhtu me lexime dhe me plotésimin e listés s€ ideve deri né fund
té mésimit. Por nése kemi njé problem té ri, shképutje logjike né njésiné mésimore, atéheré rifillon procesin, duke angazhuar prapé
ciftet pér té formuar listé té re idesh.
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Reflektim/Pjesa pérfundimtare

Nxénésit diskutojné né ¢ifte mbi zgjidhjen e detyrave, nxjerrin pérfundime, krahasojné zgjidhjet dhe diskutojn€ pér ndonjé
mospérputhje mes tyre dhe né punuese shénojné zgjidhjet pérfundimtare t€ detyrave. Pas bashkébisedimit, mésimdhénési angazhon
njérin prej nxénésve qé jané né ¢ift pér t&€ dhéné zgjidhjen e detyrave dhe pérfundimet e nxjerra gjaté diskutimit. Secili prej nxénésve
pérfagésues t€ ¢ifteve né tabelé vendos fletat punuese me zgjidhjet e tyre, té cilat né fund mblidhen nga mésimdhénési pér t’i
analizuar mé tutje pas orés mésimore.

Detyré 1
T& gjenden koordinatat dhe gendra e rrethit me ekuacion:

Q) (x+35)2+(@-3=49; b)(x+37+)?2=9¢c)(x—-1)*+y*=1;d) x>+ (y +2)*=5.
Detyré 2
T€ gjendet vija e pércaktuar nga ekuacionet e méposhtme. N¢ rastet kur ajo éshté rreth, t€ gjendet qendra dhe rrezja e tij.

X+ —dx+2y+1=0;b) X’ +)*+6x—7=0; c)x*+)*+3y=0.

VLERESIMI I NXENESVE

e  Vlerésimi i pjesémarrjes aktive té nx.gjaté orés mésimore.

DETYRAT DHE PUNA E PAVARUR

1. T€ gjenden koordinatat dhe qendra e rrethit me ekuacion:
1
AP+ =1; b)x +(y—§)2 =4 o) (x+\2) +(y =2 =12.
2. T€ shkruhet ekuacioni i rrethit kur jepen gendra dhe rrezja e tij:
a) Q(-3;2) dhe r=5; b) Q(0; 1) dhe r=1;
¢) Q(-3; -2) dhe r=3; d) Q(2; 0) dhe I"=\/5.

3. N& njé sistem boshtesh koordinative t&€ ndértohet rrethi me ekuacion:
ayx’+y?=1; by +(@-12=1, o) (x+1)2+)2=1.

4. T¢ shkruhet ekuacioni i rrethit kur jepet gendra Q e tij dhe pika M, e cila ndodhet né rreth:
a) Q(-1; 1) dhe M(2; 3);  b) Q(2; 0) dhe M(I; 1);

¢) Q(0; =3) dhe M(2; 1); d) Q(2; 2) dhe M(2; 0).

Udhézim. Rrezja e rrethit &shté largesa ndérmjet pikave Q dhe M.

Reflektimi pér rrjedhén e orés mésimore

e Zgjedhja e mésimdhénésit sa i pérket rrjedhés sé orés mésimore.
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PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE

Mésimdhénési/ja: Data:

ASPEKTET E PERGJITHSHME TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Fusha kurrikulare: MATEMATIKA Lénda: MATEMATIKE Shkalla e kurrikulés: VI Klasa: 12

Tema (nga plani dymujor): Rezultati i té nxénit té temés (nga plani dymujor):

- Pérkufizon elementet bazike t€ vijave té shkallés s¢ dyté
VIJAT E GRADES SE DYTE (vatrat, boshtet, ekscentritetin, drejtuesen, asimptotén).

- Identifikon ekuacionin e rrethit, elipsés, hiperbolés dhe
parabolés pérmes koncepteve bazé e prerjeve konike.

- Interpreton pozitén reciproke té vijave t€ gradés sé dyté né
trajt€ analitike dhe gjeometrike.

Rezultatet e té nxénit pér kompetencat kryesore té shkallés (té synuara):
I. KOMPETENCA E KOMUNIKIMIT DHE E TE SHPREHURIT: 1.2,9; I. KOMPETENCA E TE MENDUARIT: 11.1,5;
III. KOMPETENCA E TE NXENIT: I11.1,3;

Rezultatet e fushés sé kurrikulés (té synuara):

2. ARSYETIMET DHE VERTETIMET MATEMATIKE- 1; 3. KOMUNIKIMI NE/PERMES MATEMATIKES- 1, 2: 5.
PERFAQESIMET MATEMATIKE- 1; 6. MODELIMI MATEMATIK- 2,3: 7. STRUKTURIMI I TE MENDUARIT MATEMATIK-
1

ASPEKTET SPECIFIKE TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Tipi i orés: Zhvillim

Njésia mésimore: RASTE TE VECANTA TE EKUACIONIT TE RRETHIT Nr.: 2

Fjalét kyce: rreth, ekuacion, tangjente, rreze, gendér, koordinata

Rezultati/et e té nxénit pér oré mésimore:

Nxénési/ja:

- pércakton ekuacionin e rrethit.

- interpreton ekuacionet e rrethit duke u bazuar né figurat e dhéna.

Kriteret e suksesit:

- Cakton ekuacionin e rrethit me gendér né origjinén e koordinatave dhe me rreze 3.

- Nése €shté dhéné gendra e rrethit né pikén (2; 0) dhe tangjent me boshtin Ox, pércakton ekuacionin e rrethit.

- Pér pikat M(3; 9) dhe N(7; 3), qé jané skajet e njé diametri rrethit, shkruaj ekuacionin e rrethit.

- Rrethi éshté tangjent me boshtet koordinative dhe pikat e takimit jané né largesé a nga origjina e koordinatave. Tregon
se cili éshté ekuacioni i rrethit.

Burimet, mjetet e konkretizimit dhe materialet mésimore: libri, tabela, shkumési/markeri, fleta t& bardha apo
shuméngjyréshe, vizore, kompas

Lidhja me léndét e tjera mésimore dhe/apo me ¢éshtjet ndérkurrikulare dhe situatat jetésore:
Kinematografia

(Kamerat)

PERSHKRIMI I METODOLOGJISE DHE VEPRIMTARITE E PUNES ME NXENES GJATE ORES MESIMORE
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Pérshkrimi i metodologjisé:

TEKNIKAT

E Leximi né dyshe
R Di/Dua té di/Mésova

R Diskutim né c¢ift

FAZAT E ORES

Evokim/Pjesa hyrése

Nga nxénésit kérkohet qé t€ shprehin mendimet e tyre né lidhje me detyrén e dhéné, duke iu pérgjigjur kérkesave té detyrés, por duke
mos i diskutuar dhe duke mos dhéné komente né lidhje me ideté e tyre, né ményré qé¢ t€ identifikojmé pérgjigjet/zgjidhjet e
mundshme.

Detyré:

a) Shkruani ekuacionin e rrethit me qendér né origjinén e koordinatave dhe me rreze 3.

b) Shkruani ekuacionin e rrethit me gendér n€ pikén (2; 0) dhe tangjent me boshtin Ox.

Realizim/Pjesa kryesore

Mésimdhénési i udhézon nxénésit q€ té vizatojné njé tabelé té ndaré né tri pjesé. Nxénésit lexojné mésimin, provojné té njehsojné
shembujt dhe pastaj fillojné t& plotésojné shtyllat e tabelés: shtylla e paré “DI”, nése ata kan€ njohuri me até ¢faré lexuan; shtylla e
dyté “DUA TE DI”, nése ata kané digka t& panjohur qé déshirojné t& diné rreth saj; dhe shtylla e treté “MESOVA”, e plotésojné nése
ka pérgjigje dhe shkruajn€ edhe informacionet e reja qé nxénésit kané marré gjaté leximit.

1. Rrethi me gendér né origjinén e koordinatave

5
Né kété rast, a = b = 0. Ekuacioni i rrethit ka trajtén x? + 3% = 72 (fig. 8.2). =
1 I{'I:.'l.n.'l ' r
Fig. 8.2
2. Rrethi tangjent me boshtin e abshisave :
- T T '\.\‘.
Vémé re se b = r. Ekuacioni i rrethit éshté (x — a)* + (v — r)> = /2 (fig. 8.3). G |
2 :ll\-..,__ e :
Fig. 8.3
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3. Rrethi tangjent me boshtin e ordinatave

Kemi a = r. Ekuacioni i rrethit &shté (x — 7)> + (y — b)* = 12 (fig. 8.4).

4. Rrethi tangjent me boshtet koordinative

Vémé re se a = b = r. Ekuacioni i rrethit &shté (x — ) + (v — r)* = /* (fig. 8.5).

Shembulli 1

a/ ",
Fr A
ok yings
Fig. 8.4

=¥

Fig. 8.5

T& shkruhet ekuacioni i rrethit, i cili kalon nga pika M(1; 2) dhe €shté tangjent me t€ dyja boshtet koordinative.

Zgjidhje

Kemi a = b = r. Ekuacioni i rrethit éshté (x — r)? + (y — ¥)*> = 2. Pika M(1; 2) ndodhet né rreth, prandaj koordinatat e saj vértetojné

ekuacionin e rrethit. Kemi:

YA 5
(A= +Q-r=rP=1-2r+P+4-4r+r”2-1P=0=>r~-6r+5=0=r=1oser,=5. e o
/i \
Ekuacioni i rrethit shté (x — 1)> + (y — 1)> =1 ose (x — 5)* + (y — 5)> = 25 (fig. 8.6). f 59 '|
\vogy /
R 4
9 X

Fig. 8.6
Shembulli 2

T& shkruhet ekuacioni i rrethit t€ paraqitur né fig. 8.7.
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b4y
_B -
Vi T \\ Zgjidhje
|:I (0] ;I
\ /
\"",\ £ Vémeé re se AB éshté diametér i rrethit. Kemi AB =7 — 1 =6, nga ku » = AQ = 3. Gjithashtu Q(0; 4).
of = Ekuacioniirrethit éshté x? + (y —4)*> = 9.
Fig. 8.7
Shembulli 3

T& shkruhet ekuacioni i rrethit me gendér pikén Q(4; 7), i cili €shté tangjent me drejtézén d: 3x —4y +1=0.

Zgjidhje i
0 2
Rrezja e rrethi &shté largesa QM e pikés Q nga drejtéza d (fig. 8.8). /
Fig. 8.8
_ B-4-4-7+1 15 N
Kemi: QM =—————=—=13. Ekuacioni i rrethit éshté (x — 4)> + (y — 7)>=9.
V9+16 5
Shembulli 4

T& shkruhet ekuacioni i rrethit qé e ka gendrén né drejtézén d: x — y + 2 = 0 dhe kalon nga pikat A(3; 0) dhe B(-1; 2).

Zgjidhje

Ekuacioni i rrethit shté (x — a)> + (y — b)*> = #°. Pikat A dhe B ndodhen né rreth, pra koordinatat e tyre vértetojné ekuacionin e rrethit.
Kemi:

Pérpikén A: 3 —a)> + (0 —-b)> =7 ... (1)

Pérpikén B: (-1 —a)*> + (2 - b =1 ...(2)

Nga barazimet (1) dhe (2), kemi:

B-a)}+0-bP=(-1-a)*+Q2-b)?=9-6a+a*+b*=1+2a+a*+4-4b+b>*= 8a+4b+4=0=2a+b+1=0..(3)
Qendra Q(a; b) e rrethit ndodhet né drejtézén d: x — y + 2 = 0, pra koordinatat e saj vértetojné ekuacionin e késaj drejtéze.
Kemi:a-5b+2=0..(4)

Koordinatat a dhe b t&€ qendrés s€ rrethit jan€ zgjidhje t€ sistemit té formuar nga ekuacionet (3) dhe (4).

—2a+b+1=0 a=3 o o )
= = (0(3;5) . Duke zévendésuar né ekuacionin (1), gjejmé . Kemi:
a-b+2=0 b=5

(3 -3)>+ (0 —5)*> = 7> = = 25. Ekuacioni i rrethit &shté: (x — 3)> + (y — 5)* = 25.

Reflektim/Pjesa pérfundimtare

Nxénésit diskutojné né ¢ifte mbi zgjidhjen e detyrave, nxjerrin pérfundimet, krahasojné zgjidhjet dhe diskutojn€ pér ndonjé
mospérputhje mes tyre dhe né fletat shuméngjyréshe shénojné zgjidhjet pérfundimtare t€ detyrave. Pas bashkébisedimit,
mésimdhénési angazhon njérin prej nxénésve qé jané né ¢ift, pér t€ dhéné zgjidhjen e detyrave dhe pérfundimet e nxjerra gjaté
diskutimit. Secili prej nxénésve pérfagésues té gifteve né tabelé vendos fletat shuméngjyréshe me zgjidhjet e tyre, té cilat né fund
mblidhen nga mé&simdhénési pér t’i analizuar mé tutje pas orés mésimore.
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Detyré 1
T& shkruhet ekuacioni i rrethit, né qofté se pikat M(3; 9) dhe N(7; 3) jané skaje té njé diametri té tij.
Detyré 2

Rrethi &shté tangjent me boshtet koordinative. Pikat e takimit jané né largesé a nga origjina e koordinatave. T¢€ shkruhet ekuacioni i
rrethit.

VLERESIMI I NXENESVE

e Vlerésimi i punés s€ nxé€nésve né ¢ift dhe i punés individuale té tyre.

DETYRAT DHE PUNA E PAVARUR

1. Té shkruhet ekuacioni i rrethit, i cili éshté bashkégendror me rrethin x? + 3 — 2x + 4y — 20 = 0 dhe e ka rrezen 1 njési mé té madhe.

2. T€ shkruhen ekuacionet e rrathéve té paraqitur né fig. 8.9 dhe 8.10.

3. Té¢ shkruhet ekuacioni i rrethit tangjent me té dyja boshtet koordinative, qendra e té cilit ndodhet né drejtézén y = 2x — 1 dhe né
kuadratin e paré.

4. Rrethi 2x> + 2)? — 2x + 2y — k+ 1 = 0 e ka rrezen té barabarté me 3. Té gjendet k.

Reflektimi pér rrjedhén e orés mésimore

e Zgjedhja e mésimdhénésit sa i pérket rrjedhés sé orés mésimore.
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Mésimdhénési/ja: Data:

ASPEKTET E PERGJITHSHME TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Fusha kurrikulare: MATEMATIKA Lénda: MATEMATIKE Shkalla e kurrikulés: VI Klasa: 12

Tema (nga plani dymujor): Rezultati i té nxénit té temés (nga plani dymujor):

- Shqyrton pozitén reciproke ndérmjet vijave té shkallés s€ dyté
VIJAT E GRADES SE DYTE dhe njé drejtéze.

- Njehson ekuacionin e tangjentes s€ vij€s s€ shkall€s s€ dyté né
nj€ piké t€ saj.

- Njehson ekuacionin e tangjentes sé vijés s€ shkallés s¢ dyté
nga njé piké jashté saj.

- Interpreton né¢ formén gjeometrike zgjidhjet e sistemeve té
barazimeve jolineare me pozitén reciproke t& vijave té shkallés
sé€ dyté dhe drejtézés.

- Interpreton pozitén reciproke té vijave té grad€s sé dyté né
trajté€ analitike dhe gjeometrike.

- Paraget ekuacionin e tangjentes dhe normales s€ vijave té
gradés s€ dyté né rrafsh.

Rezultatet e té nxénit pér kompetencat kryesore té shkallés (té synuara):
I. KOMPETENCA E KOMUNIKIMIT DHE E TE SHPREHURIT: 1.2,9; I. KOMPETENCA E TE MENDUARIT: I1.1,5;
III. KOMPETENCA E TE NXENIT: 111.1,3;

Rezultatet e fushés sé kurrikulés (té synuara):

2. ARSYETIMET DHE VERTETIMET MATEMATIKE- 1; 3. KOMUNIKIMI NE/PERMES MATEMATIKES- 1.2; 5.
PERFAQESIMET MATEMATIKE- 1; 6. MODELIMI MATEMATIK- 2,3; 7. STRUKTURIMI I TE MENDUARIT MATEMATIK-
1

ASPEKTET SPECIFIKE TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Tipi i orés: Zhvillim

Njésia mésimore: EKUACIONI I TANGJENTES DHE PINGULES NE NJE PIKE TE RRETHIT Nr.: 3

Fjalét kyce: rreth, ekuacion, piké, tangjente, pingule, drejtéz, pérgjysmore, kuadrant

Rezultati/et e té nxénit pér oré mésimore:
Nxénési/ja:

- dallon ekuacionin e tangjentes dhe té pingules né rreth;

- interpreton ekuacionin e tangjentes sé rrethit né njé piké;
- cakton ekuacionin e tangjentes dhe pingules ndaj rrethit.

Kriteret e suksesit:

- Cakton ekuacionin e rrethit me gendér n€ origjinén e koordinatave dhe rreze 5 njési.

- Arsyeton vendndodhjen e pikés A(3; 4) né rrethin e dhéné dhe shkruaj ekuacionin e drejtézés dhe tangjentes sé rrethit né
até pikeé.

- Pércakton ekuacionet e tangjenteve dhe pinguleve ndaj rrethit x* + y° = 10 né pikat e prerjes sé tij me drejtézén
y=-2x+17.

- Nése éshté dhéné rrethi x2 + 37 = 5 né pikén M(1; —2), cakton ekuacionin e tangjentes dhe pingules sé rrethit.
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- Shpjegon ekuacionin e tangjentes me rrethin x2 + y? = 2 né pikat e prerjes sé saj me pérgjysmoren e kuadratit té paré dhe
té treté.

Burimet, mjetet e konkretizimit dhe materialet mésimore: libri, tabela, shkumési/markeri, fleta punuese,
vizore, kompas

Lidhja me léndét e tjera mésimore dhe/apo me ¢éshtjet ndérkurrikulare dhe situatat jetésore:
Kinematografia

(Kamerat)

PERSHKRIMI I METODOLOGJISE DHE VEPRIMTARITE E PUNES ME NXENES GJATE ORES MESIMORE

Pérshkrimi i metodologjisé:
TEKNIKAT

E Mendo/ puno né dyshe/ thuaja grupit
R Leksion i pérparuar
R Rishikim né grupim

FAZAT E ORES

Evokim/Pjesa hyrése

Nxénésit bashkohen né dyshe dhe, sé bashku, shqyrtojné zgjidhjen e detyrés. Pastaj, mésimdhénési i udhézon qé t’iu tregojné edhe t&
tjeréve né grup ato qé€ kané€ gjetur dhe ideté i shkémbejné mes tyre. N& tabel€ shénohen zgjidhjet e tyre dhe u kérkohet t&€ lexojné
pjesén e leksionit (mésimit) dhe t€ plotésojné listat e tyre me ide té reja.

Detyré:

a) Shkruani ekuacionin e rrethit me gendér n€ origjinén e koordinatave dhe rreze 5 njési.
b) A ndodhet né kété rreth pika A(3; 4)?

¢) Shkruani ekuacionin e drejtézés OA.

d) Shkruani ekuacionin e tangjentes s€ rrethit n€ pikén A.

Realizim/Pjesa kryesore

Nxénésit bashkohen né dyshe dhe, sé bashku, shqyrtojné zgjidhjen e detyrés. Pastaj, mésimdhénési i udhézon qé t’iu tregojné edhe té
tjeréve né grup ato qé kané gjetur dhe ideté i shkémbejné mes tyre. N€ tabelé shénohen zgjidhjet e tyre dhe u kérkohet t€ lexojné
pjesén e leksionit (mésimit) dhe t€ plotésojné listat e tyre me ide té reja.

Jepet rrethi me ekuacion x? + 32 = 2 dhe pika M(x1, y1) né té. Té gjendet ekuacioni i tangjentes me rrethin né kété piké (fig. 8.12).

Fig. 8.12
Nga gjeometria dimé se n€ ¢do piké té rrethit higet njé dhe vetém njé tangjente ndaj tij dhe se kjo tangjente Eshté pingule me rrezen e

rrethit q€ kalon nga kjo piké.
Shénojmé M(x; y) njé piké té ¢cfarédoshme té tangjentes. Kemi:

x, -0 X, X —X,
OM, = =", MM= .
»=0) \» Y=y

Vektorét M;M dhe OM, jané pingulg, késhtu q& prodhimi numerik i tyre &shté i barabarté me zero. Kemi:

Pika M (x;; y;) éshté piké e rrethit, prandaj xl2 + yl2 =7’ . Duke zévendésuar né barazimin e fundit, del se ekuacioni i tangjentes ndaj

rrethit x” + 7 = #° né pikén M, (x;, y1) té tij ka trajtén x -x1 +y - y1 = .
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Shembulli 1
Jepet rrethi me ekuacion x? + )7 = 17 dhe pika P(4; 1).

a) T€ tregohet se pika P &shté piké e rrethit.
b) T&€ shkruhet ekuacioni i tangjentes ndaj rrethit né pikén P.

Zgjidhje

a) Zévendésojmé koordinatat e pikés P né ekuacionin e rrethit. Kemi:
42+ 12 =17, pra pika P &shté piké e rrethit.

b) Né ekuacionin e tangjentes zévendésojmé x; =4 dhe y; = 1. Kemi:
Xx-4+y-1=17=4x+y—-17=0.

Shénim.

Shembulli 2
Té shkruhen ekuacionet e tangjenteve dhe pinguleve ndaj rrethit x? + > = 10 né pikat e prerjes sé tij me drejtézén
y==-2x+7.

Zgjidhje
Gjejmé fillimisht pikat e prerjes s€ rrethit me drejtézén. Pér kété zgjidhim sistemin e ekuacioneve. Kemi:

13

2yy2=10 [x=3 |75 13 9

v 0:> ! ose > Kemi dy pika té prerjes, My(3; 1) dhe M, (—,=).
2 =§

Duke zévendésuar n€ ekuacionin e tangjentes, kemi:
Pérpikén Mi:x-3+y-1=10=3x+y—-10=0.

1
Pér pikén My: x-?3+y%=10 =13x+9y-50=0.

Pér ekuacionet e pinguleve né kéto pika, kemi:

x-=0 y-0_x y

Pér pikén M;: —— =>—==—=x-3y=0.
PR 3T T 120 T3 1 4
Pér pikén M. x=0 :y—_():i:l:>9x—l3y=0.
13 9 13 9
=2_0 Z-o =2 Z
5 5 5 5

Pas leximit rishikohen listat, nése ka gjéra q€ jané lexuar dhe i kemi né list€ apo gjéra t€ reja q€ jané mésuar, té cilat radhiten né listé.

Nése pjesét e lexuara nuk kané ndonjé shképutje logjike, vazhdohet késhtu me lexime dhe me plotésimin e listés s€ ideve deri né fund
té mésimit. Por nése kemi problem té ri, shképutje logjike né njésiné mésimore, atéheré rifillon procesin, duke angazhuar prapé ciftet,
pér t€ formuar listé té re idesh.

Reflektim/Pjesa pérfundimtare

Nxénésit ndahen né grupe varésisht prej numrit t€ tyre. Mésimdhénési i shpérndan nga njé fleté secilit grup, né€ té cilén shtrohet detyra
e kérkuar. Pastaj, kur grupet ta kryejné punén né fletat e tyre, ato pércillen nga njéri grup te tjetri derisa t€ gjitha grupet t'i shkruajné
mendimet e tyre lidhur me detyrén apo t’i plotésojné€ mendimet q€ i kané dhéné grupet e tjera.
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Detyré 1

Té shkruhet ekuacioni i tangjentes dhe pingules sé rrethit x? + y? = 5 né pikén M(1; —2) té tij.

Detyré 2

Té shkruhet ekuacioni i tangjentes me rrethin x? + 2 = 2 né pikat e prerjes sé saj me pérgjysmoren e kuadratit té paré dhe té treté.

VLERESIMI I NXENESVE

e Vlerésimi ndihmés né grupe.

DETYRAT DHE PUNA E PAVARUR

1. Né fig. 8.13 jané ndértuar rrathét x? + y? = 5 dhe x> + 3> = 10 si dhe pika P(2; 1) né rrethin e paré. Drejtéza AB éshté tangjente me
rrethin e paré. T€ gjendet gjatésia e segmentit AB.

Fig. 8.13

2. Né fig. 8.14 &shté ndértuar rrethi x> + 7 = 13 dhe pika P(2; 3) né té.
a) Té shkruhet ekuacioni i tangjentes ndaj rrethit n€ pikén P.

b) T€ gjenden gjatésité e segmenteve OA dhe OB.
c) Té gjendet syprina e trekéndéshit OAB.

Fig. 8.14
3. Jepet rrethi x? + 2 + 4x — 6y — 17 = 0 dhe drejtéza 5x + 2y + 8 = 0. Té shkruhet ekuacioni i:

a) diametrit t€ rrethit, i cili &shté pingul me kété drejtéz.
b) tangjentes s¢ rrethit, e cila Eshté paralele me kété drejtéz.

Reflektimi pér rrjedhén e orés mésimore

e Zgjedhja e mésimdhénésit sa i pérket rrjedhés s€ orés mésimore.
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PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE

Mésimdhénési/ja: Data:

ASPEKTET E PERGJITHSHME TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Fusha kurrikulare: MATEMATIKA Lénda: MATEMATIKE Shkalla e kurrikulés: VI Klasa: 12

Tema (nga plani dymujor): Rezultati i té nxénit té temés (nga plani dymujor):

- Shqyrton pozitén reciproke ndérmjet vijave té shkallés sé¢ dyté
VIJAT E GRADES SE DYTE dhe njé drejtéze.

- Njehson ekuacionin e tangjentes s€ vijés s€ shkallés s€ dyté né
nj€ piké t€ saj.

- Njehson ekuacionin e tangjentes sé vijés s€ shkallés s¢ dyté
nga njé piké jashté saj.

- Interpreton né¢ formén gjeometrike zgjidhjet e sistemeve té
barazimeve jolineare me pozitén reciproke t€ vijave té€ shkallés
s€ dyté dhe drejtézés.

- Interpreton pozitén reciproke té vijave té grad€s s€ dyté né
trajté analitike dhe gjeometrike.

- Paraget ekuacionin e tangjentes dhe normales s€ vijave té
gradg€s sé dyté né rrafsh.

Rezultatet e té nxénit pér kompetencat kryesore té shkallés (té synuara):
L. KOMPETENCA E KOMUNIKIMIT DHE E TE SHPREHURIT: 1.2,9; II. KOMPETENCA E TE MENDUARIT: I1.1.5;
III. KOMPETENCA E TE NXENIT: 111.1,3;

Rezultatet e fushés sé kurrikulés (té synuara):

2. ARSYETIMET DHE VERTETIMET MATEMATIKE- 1; 3. KOMUNIKIMI NE/PERMES MATEMATIKES- 1,2; 5.
PERFAQESIMET MATEMATIKE- 1: 6. MODELIMI MATEMATIK- 2,3: 7. STRUKTURIMI I TE MENDUARIT MATEMATIK-
1.

—_—

ASPEKTET SPECIFIKE TE PLANIT T ORES MESIMORE

Tipi i orés: Zhvillim

Njésia mésimore: KUSHTI I TANGJENCES SE DREJTEZES DHE RRETHIT Nr.: 4

Fjalét kyce: rrethi, pika, drejtéza, tangjente, parametri, ekuacion, pozité

Rezultati/et e té nxénit pér oré mésimore:

Nxénési/ja:

- identifikon tangjenten e rrethit;

- cakton pikat e pérbashkéta t€ rrethit dhe drejtézes;

- dallon ekuacionin e tangjentes sé rrethit;

- interpreton ekuacionet e tangjentes sipas pozit€s sé drejtézés.

Kriteret e suksesit:

- Pércakton pikat e pérbashkéta té drejtézés y = x me rrethin x> + )% = 8.

- Interpreton nése éshté tangjente e rrethit drejtéza y = x.

- Pér drejtézén y = 2x + ¢, shpjegon nése éshté tangjente e rrethit x> + % = 5.

- Cakton ekuacionet e tangjenteve ndaj rrethit x> + y? = 5, té cilat jané paralele me drejtézén y = 2x + 1.
- Arsyeton vlerén e parametrit k , ku rrethi x> + 7 = 10 &shté tangjent me drejtézén y = kx + 10.
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Burimet, mjetet e konkretizimit dhe materialet mésimore: libri, tabela, shkumési/markeri, vizore, kompas

Lidhja me léndet tjera mésimore dhe/apo me ¢éshtjet ndérkurrikulare dhe situatat jetésore:
Kinematografia

(Kamerat)

PERSHKRIMI I METODOLOGJISE DHE VEPRIMTARITE E PUNES ME NXENES GJATE ORES MESIMORE

Pérshkrimi i metodologjisé:
TEKNIKAT
E Stuhi mendimesh

R Leksion i pérparuar
R Mendo/puno né dyshe/thuaja grupit

FAZAT E ORES

Evokim/Pjesa hyrése
Nga nxénésit kérkohet q€ té shprehin mendimet e tyre n€ lidhje me detyrén e dhéné, por duke mos i diskutuar dhe duke mos dhéné
komente né lidhje me idet€ e tyre, né ményré qé t€ identifikojmé zgjidhjet e mundshme.

Detyré
a) Sa pika té pérbashkéta me rrethin x* + 3 = 8 ka drejtéza y = x?
b) A &shté kjo drejtéz tangjente me rrethin? Pse?

Realizim/Pjesa kryesore

Nxénésit bashkohen né dyshe dhe, sé bashku, shqyrtojné zgjidhjen e detyrés. Pastaj, mésimdhénési i udhézon qé t’iu tregojné edhe t&
tjeréve né grup ato qé kané gjetur dhe ideté i shkémbejné mes tyre. N& tabelé shénohen zgjidhjet e tyre dhe u kérkohet té lexojné
pjesén e leksionit (mésimit) dhe t€ plotésojné listat e tyre me ide té reja.

Jepet rrethi x2 + 2 = 72 dhe drejtéza y = kx + 1. Pér té gjetur pikat e pérbashkéta té tyre, zgjidhim sistemin e ekuacioneve:
¥4 yz =2

{ y=hkx+t

Duke zévendésuar y né ekuacionin e paré€, kemi:

XA+ =r =X+ 2k + 2P =0 (1 + ) + 2k + (2 -1 =0 ... (1)

Pérftohet né két€ ményré njé ekuacion i fuqisé s€ dyté. Dallori i kétij ekuacioni Eshté:

D = Qkt)? — 4(1 + ) (2 — ) = 4% — AP + 4% — 412F + 4127 = 4k + 2 — ).

Dallojmé tri raste:

)D <0 = k2 + 72— <0= 2+ 1) < £ Ekuacioni (1) nuk ka rrénjé. )

Rrjedhimisht, rrethi dhe drejtéza nuk kané pika té pérbashkéta. Drejtéza / \
nuk e pret rrethin (fig. 8.15).
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2)D>0= k2 + 12— £2>0=r*(k*+ 1)> 2. Ekuacioni (1) ka dy rrénjé. \
Rrjedhimisht, rrethi dhe drejtéza kané dy pika t€ pérbashkéta. Drejtéza B _"_-, B
e pret rrethin (fig. 8.16). . \ 3
i
lllu
A
= \Jlr
Fig. 8.16
HD=0= 2P+ —2=0=r*(k* + 1) = £. Ekuacioni (1) ka vetém njé \
rrénj€. Drejtéza dhe rrethi kané vetém njé piké t€ pérbashkét. Drejtéza Eshté Ty
tangjente me rrethin (fig. 8.17). : \r
\
o= \'. a
Fig. 8.17

Né kété ményré, kemi gjetur kushtin qé drejtéza y = kx + ¢ t& jeté tangjente me rrethin x? + y? = 72, Ai éshté: 72 (k* + 1) = 2.

Shembulli 1
Rrethi x? + y? = 5 &shté tangjent me drejtézén y = 2x + ¢. Té gjendet .

Zgjidhje
Zévendésojmé né formulén ? (k2 + 1) = £2. Kemi r* = 5 dhe k= 2.
54+1)=£=t2=25=t=45.

Shembulli 2

Té shkruhen ekuacionet e tangjenteve ndaj rrethit x> + y? = 20, t€ cilat jané paralele me drejtézén y = —2x + 3.
Zgjidhje

Ekuacioni i tangjentes s€ kérkuar &shté y = —2x + ¢ (pse?).

Zévendésojmé né kushtin e tangjencés. Kemi: 20(4 + 1) = = ¥ =100 = r = £10.
Ekuacionet e tangjenteve té kérkuara jané y = —2x + 10.

Shembulli 3
Jepet rrethi x? + 2 = 10 dhe pika P(4; 2) jashté tij. Té shkruhen ekuacionet e tangjenteve té ndértuara nga pika P ndaj kétij rrethi.

Zgjidhje

Kérkohen ekuacionet e tangjenteve PA dhe PB (fig. 8.18).

Fig. 8.18

Ekuacioni i tangjentes ka trajtén y = kx + ¢. Tangjentja kalon nga pika P(4; 2), pra kemi: 2 =4k + ¢ ... (1)
Nga kushti i tangjencés sé drejtézés me rrethin, kemi: 10(k*> + 1) = £ ... (2)
T& panjohurat k dhe ¢ jané zgjidhje té sistemit t€ formuar nga ekuacionet (1) dhe (2).
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p o]
Ak +1=2 k =3 2773
= .

10(k> +1)=7> " |, =-10 _10
10

Ekuacionet e tangjenteve jané y =3x — 10 ose y = —Ex +—.

3

Shembulli 4
Té gjendet gjatésia e tangjenteve ndaj rrethit (x — 2)> + (y — 3)? = 14 t& ndértuara nga pika M(7; 8).

Zgjidhje
Provojmé qé pika M ndodhet jashté rrethit. Shénojmé me T dhe E pikat e takimit t& tangjenteve me
I o5 M rrethin. Nga vetia e tangjentes, kemi QTLMT (fig. 8.19).

P i ‘f ,x-

[ A \/

: LT

, L

% /
Fig. 8.19

QT:\/ﬁ (si rreze e rrethit). Gjejmé largesén e pikés M nga gendra Q e rrethit. Kemi:
QM=\/(xM - xQ)2 +(Vy — yQ)2 = \/(7 —2)* +(8-3)> =+/25+25 =+/50 . Né trekéndéshin QMT kemi:

MT? = QM? - QT? = 50 — 14 = 36, nga ku MT = 6 njési.
Dimé se MT = ME = 6 njési.

Pas leximit rishikohen listat, nése ka gjéra qé jané lexuar dhe i1 kemi né listé apo gjéra t€ reja g€ jané mésuar, té cilat radhiten né listé.

Neése pjesét e lexuara nuk kané ndonjé shképutje logjike, vazhdohet késhtu me lexime dhe me plotésimin e listés s€ ideve deri né fund
té mésimit. Por nése kemi problem té ri, shképutje logjike né€ njésiné mésimore, atéheré rifillon procesin, duke angazhuar prapé ¢iftet,
pér t€ formuar listé té re idesh.

Reflektim/Pjesa pérfundimtare

Nxénésit diskutojné n€ dyshe lidhur me detyrén e dhéné nga mésimdhénési dhe, pasi té arrijné zgjidhjen e saj, njérit prej tyre u
kérkohet t€ shkémbejné mendimet né njé diskutim me gjithé té tjerét. Mésimdhénési vazhdimisht i motivon nxénésit té 1évizin nga
faza né fazg gjaté kétij procesi.

Detyré 1

Té shkruhen ekuacionet e tangjenteve ndaj rrethit x> + y? = 5, té cilat jané paralele me drejtézén y = 2x + 1.
Detyré 2

Rrethi x? + y? = 10 &shté tangjent me drejtézén y = kx + 10. Té gjendet k.

VLERESIMI I NXENESVE

e  Vlerésimi i pjes€marrjes aktive t&€ nxénésve né orén mésimore.

DETYRAT DHE PUNA E PAVARUR

1.Té shkruhen ekuacionet e tangjenteve ndaj rrethit x2 + 32 = 16, t€ cilat formojné me boshtin e abshisave kéndin 60°.

Udhézim. Ekuacioni i tangjentes &shté y = kx + ¢, ku k =1g60° = \/5 .

2. Qendra e rrethit ndodhet n€ drejtézén x — 3y = 0 dhe rrethi éshté tangjent me drejtézat
y =2 dhe y =4 (fig. 8.20). Té shkruhet ekuacioni i tij.
Udhézim. Ordinata e gendrés Q té rrethit éshté e barabarté me 3 (Pse?).
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Fig. 8.20
3. T€ shkruhet ekuacioni i rrethit me qendér n€ pikén (—1; 3) dhe q€ éshté tangjent me drejtézén 3x — 4y + 12 =0.
4. Jepen rrethi x2 + 32 = 20 dhe drejtéza y = 2x + 6.

a) T¢ shkruhet ekuacioni i drejtézés q€ kalon nga gendra e rrethit dhe €shté paralele me drejtézén e dhéné.
b) T&€ shkruhen ekuacionet e tangjenteve ndaj rrethit né pikat ku drejtéza e dhéné pret rrethin.

Reflektimi pér rrjedhén e orés mésimore

e Zgjedhja e mésimdhénésit sa i pérket rrjedhés sé€ orés mésimore
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PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE

Mésimdhénési/ja: Data:

ASPEKTET E PERGJITHSHME TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Fusha kurrikulare: MATEMATIKA Lénda: MATEMATIKE Shkalla e kurrikulés: VI Klasa: 12

Tema (nga plani dymujor): Rezultati i té nxénit té temés (nga plani dymujor):

- Pérkufizon vijat e shkallés sé dyt€ (rrethi, elipsi, hiperbola
VIJAT E GRADES SE DYTE dhe parabola si pasojé e prerjeve té sipérfageve konike).

- Interpreton vijat e shkallés sé dyté€ si vend gjeometrik i pikave
né rrafsh.

- Pérkufizon elementet bazike té vijave té shkallés s€ dyté
(vatrat, boshtet, ekscentritetin, drejtuesen, asimptotén).

- Identifikon ekuacionin e rrethit, elipsé€s, hiperbolés dhe
parabolés pérmes koncepteve bazé e prerjeve konike.

Rezultatet e té nxénit pér kompetencat kryesore té shkallés (té synuara):
L. KOMPETENCA E KOMUNIKIMIT DHE E TE SHPREHURIT: 1.2,9; II. KOMPETENCA E TE MENDUARIT: I1.1.5;
III. KOMPETENCA E TE NXENIT: 11L.1,3;

Rezultatet e fushés sé kurrikulés (té synuara):

2. ARSYETIMET DHE VERTETIMET MATEMATIKE- 1; 3. KOMUNIKIMI NE/PERMES MATEMATIKES- 1,2: 5.
PERFAQESIMET MATEMATIKE- 1; 6. MODELIMI MATEMATIK- 2,3; 7. STRUKTURIMI I TE MENDUARIT MATEMATIK-
1; 8. PERDORIMI I TIK NE/PER MATEMATIKE- 2:

ASPEKTET SPECIFIKE TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Tipi i orés: Zhvillim

Njésia mésimore: ELTPST DHE EKUACIONII TIJ Nr.: 5

Fjalét kyce: prerje konike, kon, rrafsh, elipsé, ekuacion, largesa, vatra, boshtet, gjysméboshtet, rreze vatrore,
drejtéz

Rezultati/et e té nxénit pér oré mésimore :

Nxénési/ja:

- identifikon elipsén;

- dallon ekuacionin e elipsés;

- pércakton ekuacionin e elipsés;

- interpreton vijat e shkallés s€ dyté (elipsa) nga ekuacionet e drejtézave.

Kriteret e suksesit :

- Arsyeton se cili €shté kushti i nevojshém dhe 1 mjaftueshém qé pika M(x; y) e planit ta ket€ shumén e largesave nga A
dhe nga B (10 njési), nése né planin koordinativ jan€ dhéné pikat A(-3; 0) dhe B(3; 0).

- Cakton ekuacionin e elipsit nése largesa ndérmjet vatrave €shté 2¢ = 8, ndérsa shuma e rrezeve vatrore €shté 2a = 10.
- Pércakton ekuacionin e elipsit qé kalon nga pikat M (v/3; 2) dhe N(2+/3; 1).

- Pérshkruan ekuacionin e elipsit n€ qoft€ se: a) a = 8 dhe b = 7; b) gjysméboshtet jané 5 dhe 3: ¢) boshtet jané 8 dhe 4;
d) largesa ndérmjet vatrave éshté 12 dhe boshti i madh &shté 20; e) gjysméboshti i vogél éshté 2 dhe largesa ndérmjet
vatrave éshté 8.

Burimet, mjetet e konkretizimit dhe materialet mésimore: libri, tabela, shkumési/markeri, interneti, projektori
fleta punuese, konet prej letre apo ndonjé materiali tjetér, fleta t€ bardha apo shuméngjyréshe, gérshéré,
https://www.mathopenref.com/constellipse1.html, https://www.youtube.com/watch?v=9z21h-vhXkI

Lidhja me léndét e tjera mésimore dhe/apo me ¢éshtjet ndérkurrikulare dhe situatat jetésore:
Kimi
(Lévizja e elektroneve)
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PERSHKRIMI I METODOLOGJISE DHE VEPRIMTARITE E PUNES ME NXENES GJATE ORES MESIMORE

Pérshkrimi i metodologjisé:
TEKNIKAT
E Bashkébisedim

R Leksion i pérparuar
R Diskutim né cift

FAZAT E ORES

Evokim/Pjesa hyrése

Mésimdhénési shkruan detyrén né tabelé dhe nxénésit bashkébisedojné pér detyrén dhe japin argumentet pér mendimet e tyre, t€ cilat
shénohen né tabelé nga ana e mésimdhénésit. Pastaj, mésimdhénési fillon t€ demonstrojé prerjen e njé rrafshi me njérin prej koneve,
duke e ndérlidhur me njésiné g€ béhet fjalé.

Detyré
Cili éshté kushti i nevojshém dhe i mjaftueshém g€ pika M(x; y) e planit ta keté shumén e largesave nga A dhe nga B
10 njési, nése né planin koordinativ jané dhéné pikat A(-3; 0) dhe B(3; 0).

Realizim/Pjesa kryesore

Nxé&nésit bashkohen né dyshe dhe, s¢ bashku, shqyrtojné zgjidhjen e detyrés. Pastaj, mésimdhénési i udhézon qé t’iu tregojné edhe té
tjeréve né grup ato qé€ kané€ gjetur dhe ideté i shkémbejné mes tyre. N€ tabel€ shénohen zgjidhjet e tyre dhe u kérkohet t€ lexojné
pjesén e leksionit (mésimit) dhe t€ plotésojné listat e tyre me ide té reja.

Elips quhet bashkésia e pikave té planit, shuma e largesave té té cilave nga dy pika té dhéna té planit
(té quajtura vatra) éshté madhési konstante (mé e madhe se largesa ndérmjet vatrave).

Pér t€ nxjerré ekuacionin e elipsit, zgjedhim si bosht t€ abshisave drejtézén q€ bashkon dy vatrat, ndérsa
origjinén e koordinatave e caktojmé né mesin e segmentit qé
bashkon vatrat (fig. 8.21).

=l

3 jl, .:-.1_-1‘{.1’, ¥

-rl_.-’. LB

Fi,0) o Fife, 0) ¥
|
Fig. 8.21 I

Elipsi

Shénojmé me 2c¢ largesén ndérmjet vatrave F; dhe F». At€heré kemi Fi(—c; 0); Fa(c; 0).
Shénojmé M(x; y) njé piké té ¢cfarédoshme té elipsit. Segmentet MF,; dhe MF; quhen rreze vatrore té
pikés M. Gjatésité e tyre 1 shénojmé me 7, dhe r>. Kemi:

1 =MEF :1/(x+c)2 +y2; r, = MF, :\/(x—c)2 +y2

Sipas pérkufizimit t€ elipsit, shuma 1 + > = MF; + MF; éshté madhési konstante. Duke e shénuar até me 2a, kemi:
MF; + MF; = 2a ose

Ja+o)2+y2+J(x—c)?+y2=2a...(1)

Né kété ményré, koordinatat (x; y) t& pikés sé ¢cfarédoshme M t€ elipsit vértetojné ekuacionin (1). Pranojmé anasjellas qé ¢do piké
M(x; y), koordinatat e s€ cilés vértetojné ekuacionin (1), ndodhet né elips.

Né kété ményré, arrijmé né pérfundimin q€ ekuacioni i elipsit éshté:

\/(x+c)2 +y2 +\/(x—c)2 +y2 =2a

Duke béré disa shndérrime t€ njévleftshme, ekuacioni (1) merr trajtén:

2 2
Z_Z + 2’—2 =1 ku b? = a? — c?, i cili quhet ekuacioni mé i thjeshté i elipsit.

Ndértimi praktik i elipsit
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Skajet e njé fijeje spango me gjatési 2a, i fiksojmé né vatrat F; dhe F2. Meqé 2 > 2c¢, spangoja qéndron e liré. Me majén e lapsit
tendosim spangon dhe e 1évizim até mbi njé fleté letre. Gjurma e majés sé€ lapsit gjaté késaj 1évizjeje formon elipsin (fig. 8.22).

Tk
)

)
N

{ "
; ‘. A= [ i :'“
Shembulli — 1
Té shkruhet ekuacioni i
elipsit, duke ditur se largesa ndérmjet vatrave éshté 2¢ = 8, ndérsa shuma e
rrezeve vatrore €shté 2a = 10.
Zgjidhje

Kemi2c=8 =c=4;2a=10=a=>5.
Nga formula b’ = a> — ¢, kemi *=52-42=25-16=9 = b =3.

2 2
Ekuacioni i elipsit éshté ’2(—5 + y? =1.

1

2 2
Ekuacioni Z—z + 2’—2 = 1 pérmban veté€m katrorét e koordinatave x, y, prandaj n€¢ qofté se pika (x; y) ndodhet né elips, edhe pikat

. Simetria

(=x, »); (x; =) dhe (—=x; =) ndodhen né elips. Rrjedhimisht, boshtet koordinative jan€ boshte simetrie pér elipsin, ndérsa origjina
e koordinatave éshté qendér simetrie e tij. Kjo quhet qendér e elipsit.

N|

Duke marré y = 0, kemi Z—Z =1 = x = ta. Pikat Ai(—a; 0) dhe A(a; 0) jané pikat e prerjes s€ elipsit me boshtin e abshisave.

2
Duke marré x = 0, kemi z—z =1 = y = +b. Pikat B1(0; —b) dhe B(0; b) jané pikat e prerjes sé€ elipsit me boshtin e ordinatave.

Segmentet AjA = 2a dhe BB = 2b quhen pérkatésisht boshti i madh dhe boshti i vogél i elipsit, ndérsa madhésité a dhe b
quhen pérkatésisht gjysméboshti i madh dhe gjysméboshti i vogél i elipsit.

NI

2 2 2
Ngackuacioni = +5=1 = —<1=2x*<a’?=>-a<x<asidie;<1=>y><bh?’=>-bh<y<h.
a b? a? b?

Rrjedhimisht, elipsi ndodhet brenda brezit t€ kufizuar nga drejtézat x = +a dhe y = b.

Pér pjesén e elipsit q¢ ndodhet né kuadratin e paré, kemi:
2 2
Vémé re se me rritjen e x nga zero né a, y zvogélohet nga b né zero.
Né két€ ményr€, duke pasur parasysh edhe fig. 8.22, forma e elipsit né€ kuadratin e paré jepet né fig. 8.23/a, ndérsa e ploté né

fig. 8.23/b.

¥ vk
B i)
B (a.b) > Bt
-.lr_,___ P T M)
L5} 2
ot _— e
: Afao) Fico) 9 Fico) JAfaeo) ¥

ol A (:;.u:l X
oo Fig. 8.23/a
Fig. 8.23/b

Shembulli 2
T& shkruhet ekuacioni i elipsit qé kalon nga pika M(4; 1), boshti i vogél i té cilit éshté 6.
Zgjidhje
2 2
Kemi 2b = 6 = b = 3. Ekuacioni i elipsit éshté Z_Z + % = 1. Pika M ndodhet né elips, prandaj koordinatat e saj vértetojné

. . .16 1
ekuacionin e elipsit. Kemi: = + 5= 1=a?=18.
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2 2
Ekuacioni i elipsit &shté :—8 + y? =1.

Shembulli 3
Té shkruhet ekuacioni i elipsit qé kalon nga pikat M (v/3; 2) dhe N(2v/3; 1).

Zgjidhje
2 2

Ekuacioni 1 elipsit &shté Z—z + Z]_Z = 1. Meqé pikat M dhe N ndodhen né elips, koordinatat e tyre vértetojné ekuacionin e elipsit,

244
pra kemi: ‘11; b12

atp=1

2 2

Duke zgjidhur kété sistem, gjejmé a? = 15 dhe b = 5. Ekuacioni i elipsit &shté — + 2 = 1.

15 5

Pas leximit rishikohen listat, nése ka gjéra qé jané lexuar dhe i kemi né listé apo gjéra t€ reja g€ jané mésuar, té cilat radhiten né listé.

Nése pjesét e lexuara nuk kané ndonjé shképutje logjike, vazhdohet késhtu me lexime dhe me plotésimin e listés sé ideve deri né fund
té mésimit. Por nése kemi problem té ri, shképutje logjike né njésiné mésimore, atéheré rifillon procesin, duke angazhuar prapé ciftet,
pér t€ formuar listé té re idesh.

Reflektim/Pjesa pérfundimtare

Nxénésit diskutojné né ¢ifte pér zgjidhjen e detyrave, nxjerrin pérfundimet, krahasojné zgjidhjet dhe diskutojné pér ndonjé
mospérputhje mes tyre dhe né punuese shénojné zgjidhjet pérfundimtare t&€ detyrave. Pas bashkébisedimit, mésimdhénési angazhon
njérin prej nxénésve qé jané né ¢ift pér t& dhéné zgjidhjen e detyrave dhe pérfundimet e nxjerra gjaté diskutimit. Secili prej nxénésve
pérfagésues t€ ¢gifteve né tabelé vendos fletat punuese me zgjidhjet e tyre, té cilat né fund mblidhen nga mésimdhénési pér t’i
analizuar mé tutje pas orés mésimore.

Detyré
Té& shkruhet ekuacioni i elipsit né qofté se:
a)a=8dheb=7.

b) Gjysméboshtet jané 5 dhe 3.

c¢) Boshtet jané 8 dhe 4.

d) Largesa ndérmjet vatrave éshté 12 dhe boshti i madh éshté 20.

¢) Gjysméboshti i vogél éshté 2 dhe largesa ndérmjet vatrave éshté 8.

VLERESIMI I NXENESVE

e Vlerésimi i punés né ¢ifte dhe angazhimi i nxénésve gjaté orés mésimore.

DETYRAT DHE PUNA E PAVARUR

1. Té gjenden gjatésité e boshteve, koordinatat e kulmeve dhe vatrave t€ elipsit 16x> + 25)% = 400.
2. Vatrat e elipsit jané F;(—5; 0) dhe F»(5; 0). Boshti i madh i tij €shté 2a = 26. T€ shkruhet ekuacioni i elipsit.
3. Jepet elipsi 4x? + 25)% = 100. Té gjenden:

a) gjatésité e boshteve té tij;
b) koordinatat e vatrave dhe largesa ndérmjet tyre.

Reflektimi pér rrjedhén e orés mésimore

e Zgjedhja e mésimdhénésit sa i pérket rrjedhés sé orés mésimore
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PLANIFIKIMI I OREES MESIMORE

Mésimdhénési/ja: Data:

ASPEKTET E PERGJITHSHME TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Fusha kurrikulare: MATEMATIKA Lénda: MATEMATIKE Shkalla e kurrikulés: VI Klasa: 12

Tema (nga plani dy mujor): Rezultati i té nxénit té temés (nga plani dymujor):

- Interpreton vijat e shkallés sé dyté si vend gjeometrik i pikave
VIJAT E GRADES SE DYTE né rrafsh.

- Pérkufizon elementet bazike té vijave té shkallés sé dyté
(vatrat, boshtet, ekscentritetin, drejtuesen, asimptotén).

- Identifikon ekuacionin e rrethit, elipsés, hiperbolés dhe
parabolés pérmes koncepteve bazé e prerjeve konike.

- Interpreton pozitén reciproke té vijave t€ gradés sé dyté né
trajt€ analitike dhe gjeometrike.

Rezultatet e té nxénit pér kompetencat kryesore té shkallés (té synuara):
I. KOMPETENCA E KOMUNIKIMIT DHE E TE SHPREHURIT: 1.2,9; II. KOMPETENCA E TE MENDUARIT: 11.1,5;
III. KOMPETENCA E TE NXENIT: 111.1,3;

Rezultatet e fushés sé kurrikulés (té synuara):

2. ARSYETIMET DHE VERTETIMET MATEMATIKE- 1; 3. KOMUNIKIMI NE/PERMES MATEMATIKES- 1,2; 5.
PERFAQESIMET MATEMATIKE- 1; 6. MODELIMI MATEMATIK- 2,3; 7. STRUKTURIMI I TE MENDUARIT MATEMATIK-
1 .

EX)

ASPEKTET SPECIFIKE TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Tipi i orés: Zhvillim

Njésia mésimore: JASHTEQENDERSIA E ELIPSIT Nr.: 6

Fjalét kyce: elips, ekuacion, jashtégendérsia, boshti, segmenti, vatra, gjysméboshte, largesa

Rezultati/et e té nxénit pér oré mésimore:
Nxénési/ja:

- dallon jasht€qendérsing e elipsit;

- cakton jashtéqendérsiné e elipsit.

Kriteret e suksesit:

- Nése éshté dhéné jashtéqendérsia 0,6 dhe boshti i madh 10, cakton ekuacionin e elipsit.

- Pércakton jashtéqgendérsiné e elipsit né€ qofté se segmenti q€ bashkon vatrat e tij shihet nga skaji i boshtit t&
vogél nén njé kénd t€ drejté.

- Né qofté se boshtet e elipsit jané né raportin 5:3, dallon jashtégendérsing e elipsit.

- Interpreton ekuacionin e elipsit nése jan€ pércaktuar: a) gjysméboshti i vogél 6 dhe jashtégendérsia 0,8;

b) jashtégendérsia 0,8 dhe largesa ndérmjet vatrave 8; ¢) shuma e gjysméboshteve 8 dhe largesa ndérmjet
vatrave §; ¢) gjysméboshti i madh 10 dhe jashtégendérsia 0,8.

Burimet, mjetet e konkretizimit dhe materialet mésimore: libri, tabela, shkumési/markeri

Lidhja me léndét e tjera mésimore dhe/apo me ¢éshtjet ndérkurrikulare dhe situatat jetésore:
Kimi
(Lévizja e elektroneve)

PERSHKRIMI I METODOLOGJISE DHE VEPRIMTARITE E PUNES ME NXENES GJATE ORES MESIMORE
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Pérshkrimi i metodologjisé:
TEKNIKAT
E Stuhi mendimesh

R Di/Dua té di/Mésova
R Mendo/puno né dyshe/thuaja grupit

FAZAT E ORES

Evokim/Pjesa hyrése

Nga nxénésve kérkohet € té shprehin mendimet e tyre n€ lidhje me detyrén e dhéné, por duke mos i diskutuar dhe duke mos dhéné
komente né lidhje me ideté e tyre. Mendimet e nxénésve shénohen né tabelé né ményré qé t€ analizohen mé tutje gjaté zhvillimit t&
orés mésimore.

Detyré
a) Gjeni largesat vatrore t€ elipseve me gjysméboshte pérkatésisht:
i) 5 dhe 3; i) 13 dhe 12.

b) Llogarisni pér secilin prej tyre raportin 2
¢) Cili prej tyre éshté mé i shtypur?

Realizim/Pjesa kryesore

Mésimdhénési i udhézon nxénésit q€ té vizatojné njé tabelé té ndaré né tri pjesé. Nxénésit lexojné mésimin, provojné té njehsojné
shembujt dhe pastaj fillojné té plotésojné shtyllat e tabelés: shtylla e paré “DI”, nése ata kan€ njohuri me até ¢faré lexuan; shtylla e
dyté “DUA TE DI”, nése ata kané dicka té panjohur qé déshirojné té diné rreth saj; dhe shtylla e treté “MESOVA”, e plotésojné nése
ka pérgjigje dhe shkruajné edhe informacionet e reja qé nxénésit kané marré gjaté leximit.

Numri e = 2 quhet jashtéqendérsi e elipsit.

Meqé 0 < ¢ <a, del se jashtégendérsia e elipsit €shté numér pozitiv mé i vogél se 1.

Nga vlera e jashtéqendérsis€, varet forma e elipsit. Pér t€ gjykuar pér formén e elipsit, mund t€ shkruajmé:

2 2 2 2 2
¢ a-b b b b
622—22 3 Zl——2:>—2=1—€2 ngaku—= 1—62.
a a a a a

Barazimi i fundit tregon qé sa mé e voggl té jet€ jashtéqendérsia, aq mé i voggl éshté ndryshimi ndérmjet a dhe b, d.m.th. aq mé
2 2
shumé elipsi i afrohet rrethit. Pér e = 0 kemi a = b dhe ekuacioni i elipsit merr trajtén z—z + Z—z =1=x?+y? =a? icili éshté

ekuacioni i rrethit me qendér né€ origjinén e koordinatave dhe rreze a.
Sa mé e madhe té jeté jashtégendérsia, aq mé i madh &shté ndryshimi ndérmjet a dhe b, d.m.th. aq mé “i shtypur” &shté elipsi.

Shembulli 1
T& shkruhet ekuacioni i elipsit duke ditur se boshti i madh e tij €shté 10 dhe jashtéqendérsia 0,6.

Zgjidhje

Kemi2a=10=a=5,e=-=0,6=>c=06-a=06-5=3;

c
a

2 2
b’ =a*—? = b*=25-9=16. Ekuacioni i elipsit éshté Z—S + 31/—6 =1

Shembulli 2
T€ gjendet jashtéqendérsia e elipsit né qofté se segmenti q€ bashkon vatrat e tij shihet nga skaji i boshtit t& vogél nén njé kénd té
drejté.
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Vi
Zgjidhje e
o T e
.'/ b " \
Jepet ZF,BF, = 90° (fig. 8.25). -4.'-\ T D) [, /.-"-4
T =
=

Fig. 8.25

Nga simetria e elipsit del se ZOBF, = 45°, nga ku ZOF;B = 90° — ZOBF, = 90° — 45% = 45° nga ku b = c. Né trekéndéshin BOF,
kemi:

27124 2 24 2_n2 a=c\/§. 3 srai it achta g m S € L _ V2
a=btcr=c+ct=2c"> Jashtégendérsia e elipsit éshté: e Py ey e
Shembulli 3
Té gjendet jashtégendérsia e elipsit né qofté se boshtet e tij jané né raportin 5:3.

Zgjidhje

2a 5 3 e .. .
3-3° b= s Gjejmé ¢ dhe mé pas e. Kemi:
t=a’—br=at——~a?=—ag?sc=2adhee=S=5=1

25 25 5

Reflektim/Pjesa pérfundimtare

Nxénésit diskutojné né dyshe lidhur me detyrat e dhéna nga mésimdhénési dhe, pasi t€ arrijné t’1 japin mendimet e tyre lidhur me
zgjidhjen e detyrave, njérit prej tyre i kérkohet t&€ shkémbejné mendimet n€ njé diskutim me gjithé té tjerét. Mésimdhénési
vazhdimisht i motivon nxénésit t€ 1évizin nga faza né fazé gjaté kétij procesi.

Detyré

Shkruani ekuacionin e elipsit nése jané dhéné:

a) Gjysméboshti i vogél 6 dhe jashtéqendérsia 0,8.

b) Jashtégendérsia 0,8 dhe largesa ndérmjet vatrave 8.

¢) Shuma e gjysméboshteve 8 dhe largesa ndérmjet vatrave 8.
¢) Gjysméboshti i madh 10 dhe jashtégendérsia 0,8.

VLERESIMI I NXENESVE

e  Vlerésimi i pjesémarrjes aktive t€ nx.n€ orén mésimore dhe i punés sé tyre né dyshe/grupe.

DETYRAT DHE PUNA E PAVARUR

1. Té shkruhet ekuacioni i elipsit né qofté se vatrat e tij jané F(—6; 0) dhe F»(6; 0) dhe jashtéqendérsia éshté e = %

2. Té shkruhet ekuacioni i elipsit me kulme té boshtit t& madh Ai(—2; 0) dhe A(2; 0) dhe jashtéqendérsi e = %

3. T¢€ gjendet jashtéqendérsia e elipsit, n€ qofté se segmenti q€ bashkon vatrat e tij shihet nga skaji i boshtit t€ vogél nén kéndin:

a) 60°; b) 120°.
4. T¢ gjendet jashtéqendérsia e elipsit, né qofté se boshti i vogél i tij shihet nga vatrat nén kéndin:
a) 90°; b) 120°.

Reflektimi pér rrjedhén e orés mésimore

e Zgjedhja e mésimdhénésit sa i pérket rrjedhés sé orés mésimore.
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PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE

Mésimdhénési/ja: Data:

ASPEKTET E PERGJITHSHME TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Fusha kurrikulare: MATEMATIKA Lénda: MATEMATIKE Shkalla e kurrikulés: VI Klasa: 12

Tema (nga plani dymujor): Rezultati i té nxénit té temés (nga plani dymujor):

- Interpreton vijat e shkallés sé dyt€ si vend gjeometrik i pikave
VIJAT E GRADES SE DYTE né rrafsh.

- Pérkufizon elementet bazike té vijave té shkall€s s€ dyté
(vatrat, boshtet, ekscentritetin, drejtuesen, asimptotén).

- Identifikon ekuacionin e rrethit, elipsés, hiperbolés dhe
parabolés pérmes koncepteve bazé e prerjeve konike.

- Interpreton pozitén reciproke té vijave t€ gradés sé dyté né
trajt€ analitike dhe gjeometrike.

Rezultatet e té nxénit pér kompetencat kryesore té shkallés (té synuara):
I. KOMPETENCA E KOMUNIKIMIT DHE E TE SHPREHURIT: 1.2,9; Il. KOMPETENCA E TE MENDUARIT: 11.1.,5;
III. KOMPETENCA E TE NXENIT: 111.1,3;

Rezultatet e fushés sé kurrikulés (té synuara):

2. ARSYETIMET DHE VERTETIMET MATEMATIKE- 1; 3. KOMUNIKIMI NE/PERMES MATEMATIKES- 1,2;
5. PERFAQESIMET MATEMATIKE- 1; 6. MODELIMI MATEMATIK- 2.3; 7. STRUKTURIMI I TE MENDUARIT
MATEMATIK- 1;

ASPEKTET SPECIFIKE TK PLANIT TE ORES MiESIMORE

Tipi i orés: Zhvillim

Njésia mésimore: RREZET VATRORE TE ELIPSIT Nr.: 7

Fjalét kyce: elips, rreze vatrore, ekuacion, largesa, pika

Rezultati/et e té nxénit pér oré mésimore:

Nxénési/ja:

- identifikon rrezet vatrore té elipsit;

- llogarit gjatésité e rrezeve vatrore t€ elipsit;

- cakton vendndodhjen e pikés né elipsé;

- interpreton vendndodhjen e pikés dhe gjatésité e rrezeve vatrore t€ pikés.

Kriteret e suksesit :
- Dallon rrezet vatrore té elipsit duke u bazuar n€ figurén e dhéné.

2 2
- Llogarit gjatésité vatrore t& pikés M (x; 4v/3), ku y > 0 né elipsin % + 21—4 =1.

2 2
- N€ elipsin ;C—G + % = 1 cakton pikén, largesa e sé€ cilés nga vatra e majt€ &shté tri her€ mé e madhe sesa largesa e saj nga
vatra e djathté.

2 2
- Vérteton se pika M, me koordinata M(2; 3), ndodhet né elipsin % + 31’—2 =1.
2 2
- Llogarit gjatésité e rrezeve vatrore né€se €sht€ dhéné pika M(2; 3) né elipsin % + 31/—2 =1.

2 2
- N€ elipsin % + % = 1 cakton pikén e cila ndodhet né€ kuadrantin e par€, largesa e s€ cilés nga vatra e majté éshté katér
heré mé e madhe sesa largesa e saj nga vatra e djathté.

Burimet, mjetet e konkretizimit dhe materialet mésimore: libri, tabela, shkumési/markeri

314




Libér pér mésuesin Matematika 12

Lidhja me léndét e tjera mésimore dhe/apo me ¢éshtjet ndérkurrikulare dhe situatat jetésore:
Kimi
(Lévizja e elektroneve)

PERSHKRIMI I METODOLOGJISE DHE VEPRIMTARITE E PUNES ME NXENES GJATE ORES MESIMORE

Pérshkrimi i metodologjisé:
TEKNIKAT
E Bashkébisedim

R Leksion i pérparuar
R Ditari dypjesésh

FAZAT E ORES

Evokim/Pjesa hyrése

) M
Detyre e o AT
- F
. .x%2 y? ,'/ g HM\
Né fig. 8.26 &shté ndértuar elipsi Stz = 1. e Fra
A\ Flcol O Fica) g 3
Cfaré paraqgesin MF; dhe MF; né figurén e dhéné? o e 8
——t—

Meésimdhénési shkruan detyrén né tabel€, ndérsa nxénésit bashkébisedojné rreth saj dhe japin argumentet pér mendimet e tyre.
Pastaj mésimdhénési fillon té shpjegojé njésiné pér t€ cilén béhet fjalé.

Realizim/Pjesa kryesore

Nxénésit bashkohen né dyshe dhe, sé bashku, shqyrtojné zgjidhjen e detyrés. Pastaj, mésimdhénési i udhézon qé t’iu tregojné edhe té
tjeréve né grup ato qé kané gjetur dhe ideté i shkémbejné mes tyre. Né tabelé shénohen zgjidhjet e tyre dhe u kérkohet té lexojné
pjesén e leksionit (mésimit) dhe t€ plotésojné listat e tyre me ide t€ reja.

Duke u nisur nga shembulli i mésipérm, vérejmé se:

Nga pérkufizimi i elipsit, kemi:

rntrn=2..(1)

kur, = (x+c)2+y2dher, =./(x—c)? +y2.

Duke ngritur t& dyja anét né katror né dy barazimet ¢ fundit, kemi:
r?=(x+c)*+y*=x*+2cx + 2 +)? dhe

r? = (x—c)> +)? =x*— 2¢cx + ¢ + 32. Duke zbritur ané pér ané kéto barazime, kemi:
r?—r?=dcx = (r1 —r)(ri +r2) = 4ex .

Por nga barazimi (1) r; + 7, = 2a, prandaj:

(ri—r)2a=4cx=1 —1, = 2§x )

Me barazimet (1) dhe (2) formojmé sistemin :
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c

n+r=2a n=a+—x _
a n=a+ex
¢ ngaku ose
n—r=2—x c r,=a—ex
a B=a——Xx
a

Kéto formula shprehin gjatésité e rrezeve vatrore t€ ¢do pike té elipsit.

Shembulli 1

2 2
NE elipsin % + 36]—4 = 1 jepet pika M (x; 4v/3), ku y > 0. Té gjenden gjatésité e rrezeve vatrore té késaj pike.

Zgjidhje

Duke zévendésuar koordinatat e pikés M né ekuacionin e elipsit, kemi:

x% | 48 x? 1 .

wotaT 1= ToT3OX= +5. Nga kushti x > 0, pranohet x = 5. Pra, M (5; 4+/3).

Nga ekuacioni i elipsit, kemi a?> = 100 = a = 10 dhe b* = 64, nga ku:
A=a*>-bh=100-64=36=>c=6

" =a+£x=10+%-5=10+3=13;

a

]/'2 :a—2x210—£'5:10_3:7
a 10

Shembulli 2

2 2
NE elipsin Z—G + 31/—1 = 1 t&€ gjendet pika, largesa e s€ cilés nga vatra e majté €shté tri heré mé e madhe sesa largesa e saj nga vatra e
djathté.

Zgjidhje

Kemia’=36 =>a=6dhe ?=a>-b*=36—-11=25=c=5.

N¢é barazimin r; + r, = 2a, z€vendésojmé r1 = 3, dhe kemi:
3m+rn=2a=4rn=12=rn=3.Porr,=a— ix. Duke zévendésuar né kété formulé, kemi:

3=6- gx = §x=3 > x= ?. Duke zévendésuar né ekuacionin e elipsit, gjejmé y = + E\/ll.
Jané dy pika qé plotésojné kushtet e problemit: M, (?; 2\/ 11) dhe M2(§; - S\/ 11).

Pas leximit rishikohen listat, nése ka gjéra qé jané lexuar dhe i kemi né list€ apo gjéra t€ reja q€ jané mésuar, té cilat radhiten né listé.

Nése pjesét e lexuara nuk kané ndonjé shképutje logjike, vazhdohet késhtu me lexime dhe me plotésimin e listés sé ideve deri né fund
té mésimit. Por nése kemi problem té ri, shképutje logjike né njésiné mésimore, atéheré rifillon procesin, duke angazhuar prapé ciftet,
pér t€ formuar listé té re idesh.

Reflektim/Pjesa pérfundimtare

Nxé&nésit udhézohen té térheqin njé vijé vertikale né mes t€ fletores, ku né anén e majté do t€ shénojné detyrén e kérkuar dhe né€ anén
e djathté zgjidhjen e saj. Pastaj, nxénésve u kérkohet qé té tregojné zgjidhjet e tyre dhe mésimdhénési mund t€ béjé pyetje rreth
zgjidhjes sé detyrés kur dégjon njé koment. M€ pas, mésimdhénési pyet nése ka nxénés q€ e kané zgjidhur njéjté detyrén dhe, nése ka,
kérkon edhe nga ata komentet e tyre. Né fund, mésimdhénési mund té béjé edhe disa pyetje t€ pérgjithshme pér té paré nése e kané
kuptuar nxénésit detyrén.

Detyré 1

2 2
o LX oy .

Jepet elipsi — +~—=1 dhe pika M(2; 3).

petelipsi ——+7 P (2;3)

a) T¢€ vértetohet se pika M ndodhet né elips.
b) T€ gjenden gjatésité e rrezeve vatrore t€ pikés M.
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Detyré 2

2 2
Né elipsin ﬁ + P 1 t€ gjendet pika e kuadratit t€ paré, largesa e s€ cilés nga vatra e majté &shté katér heré mé e madhe sesa

36

largesa e saj nga vatra e djathté.

VLERESIMI I NXENESVE

e  Vlerésimi i punés individuale té nxénésve gjaté orés mésimore.

DETYRAT DHE PUNA E PAVARUR

2 2
7
1. Jepet elipsi ic—6 + y7 =1 dhe pika M(x;Z) né elips (x < 0).

a) Té shkruhen ekuacionet e rrezeve vatrore té pikés M.
b) T€ gjenden gjatésité e rrezeve vatrore t€ pikés M.

2 2
X .
2. Jepet elipsi 1 + i)_Z =1 dhe pika M(x; NE) ) né t& (x > 0). Té shkruhen ekuacionet e rrezeve vatrore té pikés M, si dhe té gjenden

gjatésité e tyre.
2 2

x
3. Jepet elipsi E + % =1 dhe pika M né kuadratin e paré, pér té cilén abshisa dhe ordinata jané té barabarta. T¢ gjenden

koordinatat e késaj pike, si dhe gjatésité e rrezeve vatrore té saj.

Reflektimi pér rrjedhén e orés mésimore

e Zgjedhja e mésimdhénésit sa i pérket rrjedhés sé orés mésimore.
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PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE

Mésimdhénési/ja: Data:

ASPEKTET E PERGJITHSHME TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Fusha kurrikulare: MATEMATIKA Lénda: MATEMATIKE Shkalla e kurrikulés: VI Klasa: 12

Tema (nga plani dymujor): Rezultati i té nxénit té temés (nga plani dymujor):

- Interpreton vijat e shkallés sé dyt€ si vend gjeometrik i pikave
VIJAT E GRADES SE DYTE né rrafsh.

- Pérkufizon elementet bazike té vijave té shkall€s s€ dyté
(vatrat, boshtet, ekscentritetin, drejtuesen, asimptotén).

- Identifikon ekuacionin e rrethit, elipsés, hiperbolés dhe
parabolés pérmes koncepteve bazé e prerjeve konike.

- Interpreton pozitén reciproke té vijave t&€ gradés sé dyté né
trajté analitike dhe gjeometrike.

Rezultatet e té nxénit pér kompetencat kryesore té shkallés (té synuara):
L. KOMPETENCA E KOMUNIKIMIT DHE E TE SHPREHURIT: 1.2,9; II. KOMPETENCA E TE MENDUARIT: 11.1.5;
III. KOMPETENCA E TE NXENIT: 111.1,3;

Rezultatet e fushés sé kurrikulés (té synuara):

2. ARSYETIMET DHE VERTETIMET MATEMATIKE- 1; 3. KOMUNIKIMI NE/PERMES MATEMATIKES- 1,2;
5. PERFAQESIMET MATEMATIKE- 1; 6. MODELIMI MATEMATIK- 2.3: 7. STRUKTURIMI I TE MENDUARIT
MATEMATIK- 1;

ASPEKTET SPECIFIKE TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Tipi i orés: Zhvillim

Njésia mésimore: VIJAT DREJTUESE TE ELIPSIT Nr.: 8

Fjalét kyce: elips,ekuacion,drejtéz,largesé,raport,vija drejtuese

Rezultati/et e té nxénit pér oré mésimore:

Nxénési/ja:

- dallon drejtueset e elipsit;

- pércakton ekuacionin e elipsit varésisht prej drejtueseve té tij;
- llogarit largesén e pikés prej drejtueseve t€ elipsit;

- cakton ekuacionet e drejtueseve té elipsit.

Kriteret e suksesit:
- Cakto ekuacionin e elipsit, boshti i madh i té cilit ésht€ 24 dhe largesa ndérmjet vijave drejtuese té tij éshté 36.
- Llogarit largesén e pikés M(4; 2,4) nga vija drejtuese pérkatése e elipsit me vatra Fi(=3; 0) dhe F2(3; 0).

2 2

- Pércakton ekuacionet e vijave drejtuese té elipsit: :—6 + ;;_2 =1.

- Cakton ekuacionin e elipsit g€ ka gjysmébosht t€ vogél 26 dhe vijén drejtuese me ekuacion x = £10.

Burimet, mjetet e konkretizimit dhe materialet mésimore: libri, tabela, shkumési/markeri, fleta shuméngjyréshe

Lidhja me léndét e tjera mésimore dhe/apo me ¢éshtjet ndérkurrikulare dhe situatat jetésore:
Kimi
(Lévizja e elektroneve)

PERSHKRIMI I METODOLOGJISE DHE VEPRIMTARITE E PUNES ME NXENES GJATE ORES MESIMORE
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Pérshkrimi i metodologjisé:
TEKNIKAT

E Kllaster
R Leksion i pérparuar

R Diskutim né cift

FAZAT E ORES
Evokim/Pjesa hyrése

Mésimdhénési kérkon nga nxénésit né ményré té liré té€ paragesin mendimet e tyre lidhur me pyetjen e pércaktuar nga ai. Né fletat
shuméngjyréshe qé iu shpérndan, kérkon gé secili prej tyre t€ shénojné né to pérgjigjen dhe ta vendos€ né tabelé.
Detyré

) s Xy . . a a
Né fig. 8.27 &shté ndértuar elipsi ?+ W =1 dhe drejtézat me ekuacione d, : x = - dhed,:x= .

i . AFAE |
e I1'--".' 2 - Cfaré paraqet d né figurén e dhéné?
f - il | I L0 Ii |
LT S
i | Fig. 8.27
g..i: o

Realizim/Pjesa kryesore

Nxénésit bashkohen né dyshe dhe, sé bashku, shqyrtojné zgjidhjen e detyrés. Pastaj, mésimdhénési i udhézon qé t’iu tregojné edhe té
tjeréve né grup ato qé kané gjetur dhe ideté i shkémbejné mes tyre. N€ tabelé shénohen zgjidhjet e tyre dhe u kérkohet t& lexojné
pjesén e leksionit (mésimit) dhe t&€ plotésojné listat e tyre me ide t& reja.

Shénojmé me d largesén e pikés M nga drejtéza d>. Kemi:

a .. .. LT . r a-—-ex a-—ex r
d =—— x. Gjithashtu, > = a — ex. Llogaritim raportin —. Kemi: — = = =e. Pra —=e.
e d d a a-—ex
——X
e e

Njésoj, duke vepruar pér vatrén F; dhe drejt€zén me ekuacion x = —— arrihet né pérfundimin —=e.
e

- . a . . T . s s
Drejtézat d; dhe d> me ekuacione x =+ — quhen vija drejtuese té elipsit, ose shkurt, drejtuese t€ tij.
e

Nga sa thamé mé lart, ato kané kété veti:

2
- .. . a . c . a a a
Né ekuacionin € vijave drejtuese x =+—, zévendésojmé e=—. kemix=t —=+—=+—.
e a e < c
a
o : i wg s @ A 2a 24°
Largesa ndérmjet vijave drejtuese té elipsit éshté /[ =—+—=— ose [ = .
e e e c
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Shembulli 1
T& shkruhet ekuacioni i elipsit, boshti i madh i té cilit éshté 24 dhe largesa ndérmjet vijave drejtues té tij Eshté 36.

Zgjidhje
2
Kemi 2a = 24 = a = 12. Largesa ndérmjet vijave drejtuese éshté [ = . Kemi:
c
2a° a® 144
=36=>c=—=—-=8
c 18 18

x2 y2
b*=a? — * = 144 — 64 = 80. Ekuacioni i elipsit ésht¢ — +=—=1

144 80
Shembulli 2

NEé elipsin me vatra Fi(=3; 0) dhe F»(3; 0), merret pika M(4; 2,4). T¢é gjendet largesa e késaj pike nga vija drejtuese pérkatése e elipsit.
Zgjidhje

Largesat e pikés M nga vatrat e elipsit, jané:

5 =MEF, =J(4+3) +(2,4)" =/49+5,76 =/54,76 =7,4 dhe

1, =MF, =/(4-3)* +(2,4)* =/1+5,76 = /6,76 =2,6

c 3
2a=MF; +MF,=r1 +r=74+2,6=10= a=>5. Jashtéqendérsia e elipsit Eshté e =— = 3 =0,6.
a

r r 2,6 13
Shénojmé me d largesén e pikés M nga vija drejtuese e djathté e elipsit. Nga pérkufizimi i saj, kemi: Z =e=>d=—= W =—.
e 0,
Pas leximit rishikohen listat, nése ka gjéra qé jané lexuar dhe i kemi né list€ apo gjéra té reja q€ jané mésuar, té cilat radhiten né listé.
Nése pjesét e lexuara nuk kané ndonjé shképutje logjike, vazhdohet késhtu me lexime dhe me plotésimin e listés sé ideve deri né fund
té mésimit. Por nése kemi problem té ri, shképutje logjike né njésiné mésimore, atéheré rifillon procesin, duke angazhuar prapé ciftet,
pér t€ formuar listé té re idesh.

Reflektim/Pjesa pérfundimtare

Nxénésit diskutojné né ¢ifte mbi zgjidhjen e detyrave, nxjerrin pérfundimet, krahasojné zgjidhjet dhe diskutojné pér ndonjé
mospérputhje. Pas bashkébisedimit, mésimdhénési angazhon njérin prej nxénésve qé jané né ¢ift pér t€ dhéné zgjidhjen e detyrave
dhe pérfundimet e nxjerra gjaté diskutimit.

Detyré 1

2 2

Pércaktoni ekuacionet e vijave drejtuese té elipsit: ;_6 + ;}—2 =1.
Detyré 2

Cili éshté ekuacioni i elipsit q€ ka gjysmébosht t& vogél 2\/6 dhe vijén drejtuese me ekuacion x = £10.

VLERESIMI I NXENESVE

e  Vlerésimi i aktivitetit t& nxénésve gjaté orés mésimore dhe punés né ¢ift.

DETYRAT DHE PUNA E PAVARUR

1. Té shkruhet ekuacioni i elipsit me largesé ndérmjet vatrave 2 dhe largesé ndérmjet vijave drejtuese 10.

2. Té€ gjendet jashtéqendérsia e elipsit, né qofté se largesa ndé€rmjet vijave drejtuese éshté katér heré mé e madhe se largesa ndérmjet
vatrave té tij.

Reflektimi pér rrjedhén e orés mésimore

® Zgjedhja e mésimdhénésit sa i pérket rrjedhés sé orés mésimore.
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PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE

Mésimdhénési/ja: Data:

ASPEKTET E PERGJITHSHME TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Fusha kurrikulare: MATEMATIKA Lénda: MATEMATIKE Shkalla e kurrikulés: VI Klasa: 12

Tema (nga plani dymujor): Rezultati i té nxénit té temés (nga plani dymujor):

- Identifikon ekuacionin e rrethit, elipsé€s, hiperbolés dhe
VIJAT E GRADES SE DYTE parabolgs, pérmes koncepteve bazé e prerjeve konike.

- Shqyrton pozitén reciproke ndérmjet vijave té shkallés sé dyté
dhe njé drejtéze.

- Interpreton pozitén reciproke té€ vijave t€ gradés sé dyté né
trajt€ analitike dhe gjeometrike.

Rezultatet e té nxénit pér kompetencat kryesore té shkallés (té synuara):
L. KOMPETENCA E KOMUNIKIMIT DHE E TE SHPREHURIT: 1.2,9; II. KOMPETENCA E TE MENDUARIT: 11.1,5;
III. KOMPETENCA E TE NXENIT: 111.1,3;

Rezultatet e fushés sé kurrikulés (té synuara):

2. ARSYETIMET DHE VERTETIMET MATEMATIKE- 1; 3. KOMUNIKIMI NE/PERMES MATEMATIKES- 1,2;
5. PERFAQESIMET MATEMATIKE- 1;: 6. MODELIMI MATEMATIK- 2,3; 7. STRUKTURIMI I TE MENDUARIT
MATEMATIK- 1;

ASPEKTET SPECIFIKE TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Tipi i orés: Zhvillim

Njésia mésimore: GJENDJA E NDERSJELLE E DREJTEZES DHE ELIPSIT Nr.: 9

Fjalét kyce: elipsi, drejtéza, ekuacion, piké, dallori, tangjente

Rezultati/et e té nxénit pér oré mésimore:

Nxénési/ja:

- dallon pikat e pérbashkéta té elipsit dhe drejtézés;

- cakton ekuacionin e elipsit tangjent me drejtézén;

- arsyeto ekuacionin e drejtézés qé Eshté tangjente me drejtézat.

Kriteret e suksesit:
2

- Shpjegon pikat e pé€rbashkéta qé ka elipsa % +y° =1 me drejtézén y=x + 1.

2 2

- Cakton ¢ nése €shté dhéné drejtéza y = 2x + ¢, tangjente me elipsin I + yT =1.

- Jané dhéné drejtézat: d,: y=x—-5dhed,:y= J7x+11. Llogarit ekuacionin e elipsit tangjent me drejtézat e dhéna.
2 2
- Arsyeton se cili €shté kushti g€ drejtéza me ekuacion Ax + By + C = 0 t€ jeté tangjente me elipsin — + el =1.
a
2 2

- Pércakton se cila &shté vlera pozitive e p né drejtézén y = px + 4 q€ €shté tangjente me elipsin ') + y? =1.

Burimet, mjetet e konkretizimit dhe materialet mésimore: libri, tabela, shkumési/markeri, fleta punuese

Lidhja me léndét e tjera mésimore dhe/apo me ¢éshtjet ndérkurrikulare dhe situatat jetésore:
Kimi
(Lévizja e elektroneve)
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PERSHKRIMI I METODOLOGJISE DHE VEPRIMTARITE E PUNES ME NXENES GJATE ORES MESIMORE

Pérshkrimi i metodologjisé:
TEKNIKAT
E Stuhi mendimesh

R Ditari dypjesésh
R Ditari dypjesésh

FAZAT E ORES

Evokim/Pjesa hyrése
Meésimdhénési e paraget detyrén para nxénésve. Nxénésit do t€ punojné né ¢ift duke i hedhur mendimet e tyre né€ lidhje me detyrén né
letér dhe pastaj duke i shkémbyer me shokét. Mésimdhénési shkruan né tabel€ té gjitha ideté e tyre.

Detyré

2
X
Sa pika t&é pérbashkéta ka elipsi T + y2 =1 me drejtézény =x + 1?

Realizim/Pjesa kryesore

Nxénésit udhézohen té térheqin njé vijé vertikale né mes t€ fletores, ku né anén e majté do t€ shénojné pjesét karakteristike q€ ata
kan€ veguar gjaté leximit dhe n€ anén e djathté shénojné pjesét pérbérése t€ tyre. Pastaj nxénésve u kérkohet g€ té lexojné ato q€ kané
shkruar dhe mésimdhénési mund t€ béj€ pyetje kur dégjon njé koment. Mg pas, mésimdhénési pyet nése ka nxénés q¢ i kané shénuar
pjesét e njéjta dhe, nése ka, kérkon edhe nga ata komentet e tyre. Né fund, mésimdhénési mund t€ b&j€ edhe disa pyetje té

pérgjithshme pér t€ paré nése e kané kuptuar ata mésimin.
2 2

x
Jepet drejtéza y = kx + ¢ dhe elipsi— + Z—z =1. Pér té gjetur pikat e tyre té pérbashkéta, zgjidhim sistemin e ekuacioneve:
a

y=hx+t
xZ y2
—+—==1
a b

Duke zévendésuar y né€ ekuacionin e dyté, kemi:

2 2
x_z+(kxb+t)=1:b2x2 +d'k X +2d’ktx+ d*P —d’bt =0=
a
= x*(a’k’ +b*) + 2a’kix + (a’t’ —a’bh*) =0 (1)

Pérftohet né két€ ményré njé ekuacion i fuqisé sé dyté. Dallori i kétij ekuacioni Eshté:
D=Qa’kt) —4(a’k’ +b*)(a’t’ —a’b*) =4a’b* (a’k> +b* —17).
Dallojmeé tri raste:

1) D <0 = 4a’b*(a*k* + b* — #)<0 = a’k?> + b*> — * < 0. Ekuacioni (1) nuk ka zgjidhje. Rrjedhimisht, elipsi dhe drejtéza nuk kané pika
té pérbashkéta. Drejtéza nuk e pret elipsin (fig. 8.28/a).

—

3) D=0 = 4a’b* (@2 + b* - #) = 0 = &> + b* — £ = 0 = a’k* + b? = . Ekuacioni (1) ka vetém njé rrénj€. Drejtéza dhe elipsi kané
vetém njé piké t€ pérbashkét. Drejtéza €shté tangjente me elipsin (fig. 8.28/c).
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Fig. 8.28/a Fig. 8.28/b Fig. 8.28/c

2 2

X
Né kété ményré kemi gjetur kushtin qé drejtéza y = kx + t té jeté tangjente me elipsin —- + ;;—2 =1.
a

Ky kusht éshté: a’k? + b> = 7.
Shembulli 1
2 2
x

Drejtéza y = 2x + ¢ éshté tangjente me elipsin E + y? =1. T& gjendet ¢.
Zgjidhje
Nga kushti i tangjencés, kemi: 15 -4 +4 = = t=+8.
Shembulli 2
T& shkruhet ekuacioni i elipsit, i cili éshté tangjent me drejtézat: d,: y=x—-5dhed,:y= J7x+11.
Zgjidhje
Y

2

2
Ekuacioni i elipsit ésht¢ —-+=—=1. Nga kushti i tangjencés, kemi:

Pér drejtézéndy: a®- 1+ b2 =25 ... (1)
Pér drejtézén do: a*- 7+ b2 =121... (2)

Me ekuacionet (1) dhe (2) formojmé sistemin:

@ +b* =25 a’ =16 o Xy
. =1, . Ekuacioni i elipsit éshté —+-—=1.

Ta” +b" =121 b*=9 16 9

Shembulli 3
2 2

. PO Xy
T& gjendet kushti qé drejtéza me ekuacion Ax + By + C = 0 té jeté tangjente me elipsin a—z + b—z =1.
Zgjidhje
Gjejmé ekuacionin mé t€ thjeshté t€ drejtézes sé dhéné.

A C

y= —Ex B Kemi k =—— dhe t=— B Duke zévendésuar né kushtin e tangjencés a*? + b* = £, kemi:

JETEELS C CR S CRNE S el
B B

Reflektim/Pjesa pérfundimtare

Nxénésit udhézohen t€ térheqin njé vijé vertikale né mes t€ fletores, ku né anén e majté do té shénojné detyrén e kérkuar dhe n€ anén
e djathté zgjidhjen e saj. Pastaj nxénésve u kérkohet qé t€ tregojné zgjidhjet e tyre dhe mésimdhénési mund t& béjé pyetje rreth
zgjidhjes sé detyrés kur dégjon njé koment. M€ pas mésimdhénési pyet nése ka nxénés qé e kané zgjidhur njéjté detyrén dhe, nése ka,
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kérkon edhe nga ata komentet e tyre. Né fund, mésimdhénési mund t€ béjé edhe disa pyetje t€ pérgjithshme pér té par€ nxénésit nése
e kané kuptuar detyrén.

Detyré

2 2

X
Drejtéza y = px + 4 &shté tangjente me elipsin E + yT =1. Cila &shtg vlera pozitive e p?

VLERESIMI I NXENESVE

e  Vlerésimi i pjes€marrjes aktive t€ nxénésit dhe punés sé tyre gjaté zhvillimit té orés mésimore.

DETYRAT DHE PUNA E PAVARUR

1. Drejtéza y = x + n éshté tangjente me elipsin 4x? + 3)? = 12. Cila éshté vlera pozitive e n?

2 2
2. Né fig. 8.29, MiM; &shté pérgjysmore e kuadrantit t€ dyté e té katért. Ekuacioni i elipsit éshté :—4 + 33/—6 =1.
T€ gjendet gjatésia e segmentit MiM,.

i
1 } I

I.._l _l'L

Xty f
3. Ekuacioni i elipsit éshté —+-—=1. " =l .
36 20 e

T& gjendet syprina e drejtkéndéshit MNPQ (fig. 8.30). ; | |

i'.r-', o] F, =
e e
Fig. 8.30

Reflektimi pér rrjedhén e orés mésimore

e Zgjedhja e mésimdhénésit sa i pérket rrjedhés s€ orés mésimore.

324




Libér pér mésuesin Matematika 12

PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE

Mésimdhénési/ja: Data:

ASPEKTET E PERGJITHSHME TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Fusha Kurrikulare: MATEMATIKA Lénda: MATEMATIKE Shkalla e kurrikulés: VI Klasa: 12

Tema (nga plani dymujor): Rezultati i té nxénit té temés (nga plani dymujor):

- Identifikon ekuacionin e rrethit, elipsés, hiperbolés dhe
VIJAT E GRADES SE DYTE parabolés, pérmes koncepteve bazé e prerjeve konike.

- Shqyrton pozitén reciproke ndérmjet vijave t€ shkallés sé dyté
dhe njé drejtéze.

- Njehson ekuacionin e tangjentes s€ vijés s¢ shkallés s¢ dyté né
njé€ pike t€ saj.

- Interpreton pozitén reciproke té vijave t€ gradés sé dyté né
trajt€ analitike dhe gjeometrike.

Rezultatet e té nxénit pér kompetencat kryesore té shkallés (té synuara):
I. KOMPETENCA E KOMUNIKIMIT DHE E TE SHPREHURIT: 1.2,5.9; Il. KOMPETENCA E TE MENDUARIT: I1.1;
III. KOMPETENCA E TE NXENIT: 111.2,3.4;

Rezultatet e fushés sé kurrikulés (té synuara):

2. ARSYETIMET DHE VERTETIMET MATEMATIKE- 1; 3. KOMUNIKIMI NE/PERMES MATEMATIKES- 1,2;
5. PERFAQESIMET MATEMATIKE- 1; 6. MODELIMI MATEMATIK- 2,3; 7. STRUKTURIMI I TE MENDUARIT
MATEMATIK-1;

ASPEKTET SPECIFIKE TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Tipi i orés: Zhvillim

Njésia mésimore: EKUACIONI I TANGJENTES NE NJE PIKE TE ELIPSIT Nr.: 10

Fjalét kyce: elips, ekuacion, piké, tangjente, koeficient kéndor, derivat, boshtet koordinative

Rezultati/et e té nxénit pér oré mésimore:
Nxénési/ja:

- dallon ekuacionin e tangjentes né njé piké t€ elipsit;

- cakton ekuacionin e tangjentes né njé piké té elipsit;

- llogarit piképrerjen e tangjentes me boshtet koordinatave.

Kriteret e suksesit:
2 2

- Cakton ekuacionin e tangjentes sé€ elipsit T—6 + i/—z =1 né pikén e dhéné M(-2; 3).

2 2
- Interpreton ekuacionin e tangjentes sé elipsit 2—4 + ;}—6 =1 gé me boshtet koordinative formon kéndin 135°.

- Llogarit cilat jané koordinatat e prerjes sé€ tangjentit me boshtet koordinatave.

- Vérteton se né pikén M(3; —2) té elipsit 4x* + 9)? = 72, ndértohet tangjentja me té dhe cakton pikat e prerjes sé saj me
boshtet koordinatave.

Burimet, mjetet e konkretizimit dhe materialet mésimore: libri, tabela, shkumési/markeri, fleta shuméngjyréshe

Lidhja me léndét e tjera mésimore dhe/apo me ¢éshtjet ndérkurrikulare dhe situatat jetésore:
Kimi (Lévizja e elektroneve)

PERSHKRIMI I METODOLOGJISE DHE VEPRIMTARITE E PUNES ME NXENES GJATE ORES MESIMORE
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Pérshkrimi i metodologjisé:

TEKNIKAT
E Bashkébisedim
R Té lexuarit né dyshe

R Diskutim né cift

FAZAT E ORES

Evokim/Pjesa hyrése
Mésimdhénési shkruan detyrén né tabelé, ndérsa nxénésit bashkébisedojné rreth saj dhe japin argumentet pér mendimet e tyre.

Detyré:
2
a) Gjeni pikén C té elipsit XT + y? = 1 qé ka abshisé v/3 dhe ordinaté pozitive.

b) Shkruani ekuacionin e drejtézes q€ ka koeficient kéndor k dhe kalon nga pika C.
c¢) Gjeni vlerén e k qé€ kjo drejtéz té jeté tangjente ndaj elipsit né pikén C.

Realizim/Pjesa kryesore

Nxénésit lexojn€ né dyshe tekstin dhe pastaj, me radhé, njéri tregon até q€ ka mbajtur né mend apo ndonj€ pjesé interesante nga ajo
¢far€ ka lexuar dhe flet mé ngadalé pér kohén qé pércakton mésimdhénési, ndérsa nxénési tjeté€r dégjon. Pastaj, nxénésit ndalojné dhe
ndérrojné rolet. Nxénési tjetér i radhés nuk mund té pérsérisé ¢do gjé té kujtuar nga shoku i tij dhe, pér kété arsye, bazohen né tekstin
dhe diskutojné né dyshe, duke dégjuar me kujdes njéri-tjetrin dhe marrin pérgjegjésiné pér procesin e t& nxénit.

2 2
X
Jepet elipsi —+ g_z =1 dhe pika M;(x;; y1) né té (fig. 8.32). =
“ |

Fig. 8.32
Ekuacioni i tangjentes me elipsin né pikén M, ka trajtén y — y1 = k(x — x1), ku k &shté koeficienti kéndor i tangjentes.
Nga kuptimi gjeometrik i derivatit, dimé se k = y’(x;). Nga ekuacioni i elipsit, kemi:

2
y? =b? — Z—zxz. Duke derivuar té dyja anét né lidhje me x, kemi:

b’ b x b x
2y y'=2—5x 2y'=——— k= ——2-—1 . Rrjedhimisht, ekuacioni i tangjentes n€ pikén M; éshté:
a a 'y a
b2 X .. .. . .. — o Y .
Y=y =——5—(x—X). Duke shumézuar t& dyja anét e kétij barazimi me b—2 , kemi:
1
2 2 2 2
XX, X XX X
% - )b/_lz = __2' + _'2 = _2‘ + % = —12 + )b/—lz . Meqé pika Mi(x1; y1) ndodhet né elips, ana e djathté e barazimit t€ fundit éshté e
a a a a

" s o . e XX
barabart€ me 1. N& kété€ ményré, ekuacioni i tangjentes €shté: —-+ b—2 =1.
a

Shembulli 1
2 2

X
T& shkruhet ekuacioni i tangjentes sé elipsit 1— + {—2 =1 né pikén M(-2; 3) té tij.

Zgjidhje
Duke zévendésuar né ekuacionin e tangjentes x; = -2 dhe x, = 3, kemi:
x-(=2 -3
X2 V3 L aye8=0.
16 12
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Shembulli 2
2 2

Xy
Jepet elipsi — +—=1.
PP 64 T 36

a) Té shkruhet ekuacioni i tangjentes ndaj tij, e cila formon me boshtin e abshisave kéndin 135°.
b) T€ gjenden koordinatat e prerjes s€ saj me boshtet koordinative.

Zgjidhje

a) Ekuacioni i tangjentes €shté y = kx + ¢. Kemi:

k=1g135% = -1 = y=—x + ¢. Nga kushti i tangjencés, kemi:

A B+bhr=r=64-1+36=¢F=1==10.

Vémé re se jané dy tangjente T;: y =—x + 10 dhe T»: y = x + 10 (fig. 8.33),
té cilat jané paralele ndérmjet tyre.

Fig. 8.33
) ) x=0 x=10
b) Pér tangjenten Ty: y = —x + 10, kemi P, : 10 dhe Q, :
y = =
Pra, P1(0; 10) dhe Q:(10; 0).
: . x=0 x=-10
Pér tangjenten Ty: y =—x — 10, kemi: P, : 0 dhe Q, : 0
= — y =

Pra, P»(0; —10) dhe Q2(=10; 0).

Reflektim/Pjesa pérfundimtare

Nxénésit diskutojné né cifte mbi zgjidhjen e detyrave, nxjerrin pérfundimet, krahasojné zgjidhjet dhe diskutojné pér ndonjé
mospérputhje mes tyre, dhe né fletat shuméngjyréshe shénojné zgjidhjet pérfundimtare té detyrave. Pas bashkébisedimit,
mésimdhénési angazhon njérin prej atyre q€ jané né ¢ift pér t€ dhéné zgjidhjen e detyrave dhe pérfundimet e nxjerra gjaté diskutimit.
Secili prej nxénésve pérfagésues té ¢ifteve vendos né tabelé fletat shuméngjyréshe me zgjidhjet e tyre, t€ cilat né fund mblidhen nga
mésimdhénési pér t’i analizuar mé tutje pas orés mésimore.

Detyré
Né pikén M(3; —2) té elipsit 4x> + 9y? = 72, ndértohet tangjentja me t&€. Caktoni pikat e prerjes sé saj me boshtet koordinative.

VLERESIMI I NXENESVE

e  Vlerésimi i aktivitetit t€ nxénésve dhe punés s€ nx. né gift.

DETYRAT DHE PUNA E PAVARUR

2 2
x
1. Té shkruhet ekuacioni i tangjentes ndaj elipsit 3—2 + i}—g =1 né pikén M(4; 3) té tij.

2. Té vértetohet se tangjentja me elipsin 4x? + 12)? = 48 né pikén (3; 1) té tij &shté paralele me pérgjysmoren e kuadrantit t& dyté e t&
katért.

2 2
X
3. T¢€ shkruhen ekuacionet e tangjenteve me elipsin E + yT =1, t& cilat formojné me boshtin e abshisave kéndin 135°.

11
4. Té shkruhet ekuacioni i tangjentes me elipsin 4x? + 12y? = 1 né pikén M(Z,Z) té tij.

Reflektimi pér rrjedhén e orés mésimore

e Zgjedhja e mésimdhénésit sa i pérket rrjedhés sé orés mésimore.
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PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE

Mésimdhénési/ja: Data:

ASPEKTET E PERGJITHSHME TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Fusha kurrikulare: MATEMATIKA Lénda: MATEMATIKE Shkalla e kurrikulés: VI Klasa: 12

Tema (nga plani dymujor): Rezultati i té nxénit té temés (nga plani dymujor):

- Interpreton pozitén reciproke té vijave t&€ gradés sé dyté né
VIJAT E GRADES SE DYTE trajté analitike dhe gjeometrike.

- Zbaton vijat e shkallés s€ dyté né zgjidhjen e problemeve té
ndryshme.

Rezultatet e té nxénit pér kompetencat kryesore té shkallés (té synuara):
L. KOMPETENCA E KOMUNIKIMIT DHE E TE SHPREHURIT: 1.2,5,9; II. KOMPETENCA E TE MENDUARIT: IL.1;
III. KOMPETENCA E TE NXENIT: 111.2,3.4;

Rezultatet e fushés sé kurrikulés (té synuara):

2. ARSYETIMET DHE VERTETIMET MATEMATIKE- 1; 3. KOMUNIKIMI NE/PERMES MATEMATIKES- 1,2;
5. PERFAQESIMET MATEMATIKE- 1; 6. MODELIMI MATEMATIK- 2,3; 7. STRUKTURIMI I TE MENDUARIT
MATEMATIK- 1;

ASPEKTET SPECIFIKE TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Tipi i orés: Ushtrime

Njésia mésimore: USHTRIME Nr.: 11

Fjalét kyce: elips, ekuacion, tangjente, drejtéz, paralele, pika, kéndi

Rezultati/et e té nxénit pér oré mésimore:
Nxénési/ja:

- cakton ekuacionin e tangjentes sé elipsit;
- interpreton tangjentet e elipsave;
- llogarit ekuacionin e tangjentes sé€ elipsit ndaj boshteve koordinatave.

Kriteret e suksesit:
2 2

- Cakton ekuacionet e tangjenteve ndaj elipsit ;—0 +% =1, t€ cilat jané paralele me drejtézén e dhéné d: y = 2x + 5.
2 2 2 2

- Interpreton se cilat jan€ ekuacionet e tangjenteve té pérbashkéta té elipseve x? + yT =1dhe XT + y? =1.

2 2

- Shpjegon se cilat jan€ ekuacionet e tangjenteve ndaj elipsit f—z + yT =1, t€ ndértuara nga pika M(1; -3).

- Llogarit ekuacionet e tangjenteve me elipsin 8x? + )% = 8, t& cilat formojné me boshtin e abshisave kéndin 45°.

Burimet, mjetet e konkretizimit dhe materialet mésimore: libri, tabela, shkumési/markeri, fleta punuese

Lidhja me léndét e tjera mésimore dhe/apo me c¢éshtjet ndérkurrikulare dhe situatat jetésore:
Astronomi
(Lévizja e planetéve rreth Diellit)

PERSHKRIMI I METODOLOGJISE DHE VEPRIMTARITE E PUNES ME NXENES GJATE ORES MiESIMORE
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Pérshkrimi i metodologjisé:
TEKNIKAT

E Mendo/ puno né dyshe/ thuaja grupit
R Ditari dypjesésh
R Diskutim né cift

FAZAT E ORES

Evokim/Pjesa hyrése

Nxénésit bashkohen né dyshe dhe, sé bashku, shqyrtojné zgjidhjen e detyrés. Pastaj, mésimdhénési i udhézon qé t’iu tregojné edhe té
tjeréve né grup ato qé kané gjetur dhe ideté i shkémbejné mes tyre. Né tabelé shénohen zgjidhjet e nxénésve dhe kérkohet prej tyre t&
lexojné pjesén e leksionit (mésimit) dhe té plotésojné listat e tyre me ide té reja.

Detyré

2 2

T& shkruhen ekuacionet e tangjenteve ndaj elipsit % + ;—4 =1, té cilat jané paralele me drejtézén d: y = 2x + 5.

Realizim/Pjesa kryesore

Nxénésit udhézohen t€ térheqin njé vijé€ vertikale né mes t€ fletores, ku né anén e majté do té shénojné detyrén e kérkuar dhe n€ anén
e djathté zgjidhjen e saj. Pastaj, nxénésve u kérkohet qé t€ prezantojné punén e tyre dhe mésimdhénési mund té béjé pyetje rreth
zgjidhjes sé detyrés s€ prezantuar nga nxénésit. M€ pas mésimdhénési pyet nése ka nxénés qé e kané zgjidhur nj&jté detyrén dhe, nése
ka, kérkon edhe nga ata komentet e tyre. Né fund, mésimdhénési mund t€ b&jé edhe disa pyetje té pérgjithshme pér té paré nxénésit
nése i kané kuptuar detyrat.

Shembulli 1
2 2 2 2

X x
T& shkruhen ekuacionet e tangjenteve té pérbashkéta té elipseve: 5 + y? =1dhe —+ y? =1.

4
Zgjidhje

Ekuacioni i tangjentes €shté y = kx + z. Nga kushti i tangjencés, kemi:
Sk +4=r1 k==l
=
4k +5=¢ t=13
Jané katér tangjente té pérbashkéta: y=x+3;y=x-3;y=—x+3;y=—x-3.

Shembulli 2
2 2

T& shkruhen ekuacionet e tangjenteve ndaj elipsit E + yT =1, té ndértuara nga pika

M(1; -3).

Zgjidhje

Véme re se pika M(1; —3) nuk ndodhet né elips, sepse koordinatat e saj nuk e vértetojné i T
ekuacionin e elipsit (fig. 8.34). i

Drejtézat qé kalojné nga pika M(1; —3), kané ekuacionin: i il
y+3=k(x—1)=>y=hx+(k-3) e e

Nga kushti i tangjencés sé€ drejtézés me elipsin, kemi:
5
12 +4=(k-3 =12 +4=K+6k+9= 11k -6k—-5=0= k, =1dhek, =—ﬁ. Fig. 8.34

Ekuacionet e tangjenteve jané:
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T:y=x+(-1-3)=y=x-4

5 5
2 Y= (11 )=y

Reflektim/Pjesa pérfundimtare

Nxénésit diskutojné né ¢ifte mbi zgjidhjen e detyrave, nxjerrin pérfundimet, krahasojné zgjidhjet dhe diskutojné pér ndonjé
mospérputhje mes tyre, dhe né fletat shuméngjyréshe shénojné zgjidhjet pérfundimtare té€ detyrave. Pas bashkébisedimit,
mésimdhénési angazhon njérin prej atyre q€ jané né ¢ift pér t€ dhéné zgjidhjen e detyrave dhe pérfundimet e nxjerra gjaté diskutimit.
Secili prej nxénésve pérfagésues t€ gifteve vendos né tabelé fletat shuméngjyréshe me zgjidhjet e tyre, té cilat né fund mblidhen nga
mésimdhénési pér t’i analizuar mé tutje pas orés mésimore.

Detyré

Té shkruhen ekuacionet e tangjenteve me elipsin 8x% + 2 = 8, & cilat formojné me boshtin e abshisave kéndin 45°.

VLERESIMI I NXENESVE

e Vlerésimi i aktivitetit té nx. dhe bashképunimi i tyre me té tjerét.

DETYRAT DHE PUNA E PAVARUR

2 2

1. T& shkruhen ekuacionet e tangjenteve me elipsin 2—4 + Z—G = 1, té cilat formojné me boshtin e abshisave kéndin 135°.
2 2

2. Té shkruhen ekuacionet e tangjenteve me elipsin Z_o + y? = 1, t& cilat jané pingule me drejtézén y =x + 7.
2 2

3. Té¢ shkruhen ekuacionet e tangjenteve me elipsin x? + yT = 1, t€ cilat jané paralele me drejté€zén y = 3x + 2.

2 2
4. T¢€ shkruhen ekuacionet e tangjenteve me elipsin )3(—0 + 32’—4 = 1, t& cilat jané paralele me drejtézén y = 2x — 3 dhe té gjendet largesa

ndérmjet tyre.

Reflektimi pér rrjedhén e orés mésimore

e Zgjedhja e mésimdhénésit sa i pérket rrjedhés sé€ orés mésimore
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PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE

Mésimdhénési/ja: Data:

ASPEKTET E PERGJITHSHME TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Fusha kurrikulare: MATEMATIKA Lénda: MATEMATIKE Shkalla e kurrikulés: VI Klasa: 12

Tema (nga plani dymujor): Rezultati i té nxénit té temés (nga plani dymujor):

- Interpreton pozitén reciproke té vijave t€ gradés sé dyté né
VIJAT E GRADKES SE DYTE trajté analitike dhe gjeometrike.

- Zbaton vijat e shkall€ s€ dyt€ n€ zgjidhjen e problemeve té
ndryshme.

- Pérdor gjuhén matematike dhe teknologjiné pér té marré dhe
pér té dhéné informacione pér rezultatet e temés.

Rezultatet e té nxénit pér kompetencat kryesore té shkallés (té synuara):
I. KOMPETENCA E KOMUNIKIMIT DHE E TE SHPREHURIT: 1.2,5.9; 1. KOMPETENCA E TE MENDUARIT: IL1;
II. KOMPETENCA E TE NXENIT: 111.2,3,4;

Rezultatet e fushés sé kurrikulés (té synuara):

1. ZGJIDHJA E PROBLEMEVE- 3: 2. ARSYETIMET DHE VERTETIMET MATEMATIKE- 1; 3. KOMUNIKIMI NE/PERMES
MATEMATIKES- 1,2; 5. PERFAQESIMET MATEMATIKE- 1; 6. MODELIMI MATEMATIK- 2,3; 7. STRUKTURIMI I TE
MENDUARIT MATEMATIK- 1;

ASPEKTET SPECIFIKE TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Tipi i orés: Pérforcim

Njésia mésimore: USHTRIME PER PERPUNIM TE NJOHURIVE Nr.: 12

Fjalét kyce: rreth,elips,ekuacion,piképrerje,abshisa,qendér,vatrat,pika,tangjente,boshte koordinative

Rezultati/et e té nxénit pér oré mésimore:
Nxénési/ja:

- dallon vatrat e elipsit;

- cakton ekuacionin e elipsit;

- pércakton ekuacionin e tangjentes sé€ elipsit;

- llogarit largesén ndérmjet qendrave té rrathéve.

Kriteret e suksesit:

2 2
- Cakton koordinatat e vatrave pér elipsén e dhéné ;—5 + % =1

- Cakton ekuacionin e elipsit qé kalon nga gendra e rrethit x*> + 3 + 2y — 8 = 0 dhe qé i ka vatrat né pikat e prerjes sé

rrethit me boshtin e abshisave.
2 2

- Né pikén M(—4; 3) t€ elipsit ;—2 + f_g =1 ndértohet tangjentja me té. Llogarit syprinén e trekénd&shit té formuar nga

tangjentja e formuar dhe boshtet koordinatave.
- Llogarit largesén ndérmjet gendrave té rrathéve x* + 3% =5 dhe x> +)? — 6x + 12y + 36 = 0.

- Pércakton ekuacionin e elipsit g€ ka jashtéqendérsiné e =§ dhe qé kalon nga pika M(2; —g) .

Burimet, mjetet e konkretizimit dhe materialet mésimore: libri, tabela, shkumési/markeri, fleta punuese

Lidhja me léndét e tjera mésimore dhe/apo me c¢éshtjet ndérkurrikulare dhe situatat jetésore:
Astronomi
(Lévizja e planetéve rreth Diellit)
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PERSHKRIMI I METODOLOGJISE DHE VEPRIMTARITE E PUNES ME NXENES GJATE ORES MESIMORE

Pérshkrimi i metodologjisé:
TEKNIKAT

E Mendo/ puno né dyshe/ thuaja grupit
R Ditari dypjesésh
R Rishikim né grupim

FAZAT E ORES

Evokim/Pjesa hyrése

Nx.bashkohen né dyshe dhe s¢ bashku shqyrtojné zgjidhjen e detyrés.Pastaj mésimdhénési i udhézon qé t’ju tregojné edhe té tjeréve
né grup ato qé kané gjetur dhe ideté i shkémbejné né mes tyre.NE tabelé shénohen zgjidhjet e nx. dhe kérkohet prej tyre té lexojné
pjesén e leksionit(mésimit) dhe té plotésojné listat e tyre me ide té reja.

2 2
Detyré: Muret e njé dhome eliptike jepen nga ekuacioni ;—5 + 31’—6 = 1. Dy njeréz duan t&€ qéndrojné né€ vatrat e elipsit n€ ményré qé

ata t€ mund t€ péshpéritin pér t€ dégjuar njéri-tjetrin pa dégjuar askush tjetér. Cilat jané koordinatat e vatrave?

Realizim/Pjesa kryesore

Nxénésit udhézohen té térheqin njé vijé vertikale né mes té fletores, ku né anén e majté do t€ shénojné detyrén e kérkuar dhe né anén
e djathté zgjidhjen e saj. Pastaj, nxénésve u kérkohet qé t€ prezantojné punén e tyre dhe mésimdhénési mund t&€ b&jé pyetje rreth
zgjidhjes s€ detyr€s sé prezantuar nga nxénésit. M€ pas mésimdhénési pyet nése ka nxénés q€ e kané zgjidhur njéjté detyrén dhe, nése
ka, kérkon edhe nga ata komentet e tyre. Né fund, mésimdhénési mund t€ b&jé edhe disa pyetje t& pérgjithshme pér t& paré nxénésit
nése i kané kuptuar detyrat.

Shembulli 1
Té shkruhet ekuacioni i elipsit, i cili i ka vatrat né pikat e prerjes sé rrethit x? + % + 2y — 8 = 0 me boshtin e abshisave dhe qé kalon
nga qendra e kétij rrethi.

Zgjidhje

Gjejmé fillimisht ekuacionin mé t€ thjeshté té rrethit t&€ dhéné. Kemi:
¥+y+2y-8=0=>x"+ (7 +2y+ )-8-1=0=x0+(y+1)>=09.
Qendra e tij &shté Q(0; —1).

Gjejmé pikat e prerjes s€ kétij rrethi me boshtin e abshisave. Kemi:
=8 x=1+/8=12/2. Nga kushti, vatrat e elipsit jané F, (—2\/5;0) dhe F, (—2\/5;0) .
Gjithashtu, ¢ =22 .

2 2
X
Ekuacioni i elipsit ésht€¢ —-+ y—2 =1. Meqé elipsi kalon nga pika Q(0; — 1), koordinatat e késaj pike vértetojné ekuacionin e tij.
a
Kemi:
1

7 =1= b’ =1. Nga barazimi ¢ = b* + 2 gjejmé a>. Kemi:

2
a’ =1+ (2\/5)2 =1+8=9. Ekuacioni i elipsit &shté %4— Y =1.
Shembulli 2

2 2
Né pikén M(—4; 3) té elipsit ;—2 + {_8 =1 ndértohet tangjentja me té. T& gjendet syprina e trekéndéshit té formuar nga kjo tangjente

dhe boshtet koordinative.

Zgjidhje
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Kérkohet syprina e trekéndéshit POQ (fig. 8.35). e
> B
M
PoA l)I 4 x
i
i.'T.
Fig.8.35
Gjejmé fillimisht ekuacionin e tangjentes PQ. Kemi:
x-(—4 -3
3(2 ) + )1—8 =1=3x—-4y+24=0. Gjejmé pikat e prerjes sé késaj tangjenteje me boshtet koordinative.

yp=0=xp=-8 = OP = § njési,
x0=0=yp=6= 0Q = 6 njési.

1 1 "y
Spoq = 3 OP- OQ=E -8 -6 =24 njési katrore.

Reflektim/Pjesa pérfundimtare

Nxénésit ndahen né grupe varésisht prej numrit t€ tyre. Mésimdhénési i shpérndan secilit grup nga njé fleté, n€ té cilén shtrohet detyra
e kérkuar. Pastaj, kur grupet ta kryejné€ punén né fletat e tyre, ato pércillen nga njéri grup te tjetri derisa té gjitha grupet t'i shkruajné
mendimet e tyre lidhur me detyrén apo t’i ploté€sojné mendimet q€ i kané dhéné grupet tjera.

Detyré 1
Té gjendet largesa ndérmjet gendrave té rrathéve x> + > = 5 dhe x? + ) — 6x + 12y + 36 = 0.

Detyré 2

5 2
Té shkruhet ekuacioni i elipsit qé kalon nga pika M(2; — 5) dhe e ka jashtégendérsiné e = E .

VLERESIMI I NXENESVE

e Vlerésimi i aktivitetit t& nxénésve gjaté orés mésimore dhe punés sé tyre né grup.

DETYRAT DHE PUNA E PAVARUR

1. Té€ shkruhet ekuacioni i rrethit qé kalon nga pikat (0; 6); (8; 0) dhe (0; 0).

2. Té shkruhet ekuacioni i elipsit, né qofté se b = 4 dhe e =—— . Té& shkruhen ekuacionet e tangjenteve t€ kétij elipsi, té cilat jané

1
pingule me drejtézén y = Ex -1.

Reflektimi pér rrjedhén e orés mésimore

e Zgjedhja e mésimdhénésit sa i pérket rrjedhés sé€ orés mésimore.
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PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE

Mésimdhénési/ja: Data:

ASPEKTET E PERGJITHSHME TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Fusha kurrikulare: MATEMATIKA Lénda: MATEMATIKE Shkalla e kurrikulés: VI Klasa: 12

Tema (nga plani dymujor): Rezultati i té nxénit té temés (nga plani dymujor):

- Interpreton pozitén reciproke té vijave t€ gradés sé dyté né
VIJAT E GRADES SE DYTE trajté analitike dhe gjeometrike.

- Zbaton vijat e shkall€s s€ dyté né zgjidhjen e problemeve té
ndryshme.

- Pérdor gjuhén matematike dhe teknologjiné pér t€ marré dhe
pér t€ dhéné informacione pér rezultatet e temés.

Rezultatet e té nxénit pér kompetencat kryesore té shkallés (té synuara):
I. KOMPETENCA E KOMUNIKIMIT DHE E TE SHPREHURIT: 1.2; 1. KOMPETENCA E TE MENDUARIT: 11.1.5.8:
III. KOMPETENCA E TE NXENIT: 111.2,3,4;

Rezultatet e fushés sé kurrikulés (té synuara):

1. ZGIIDHJA E PROBLEMEVE- 3: 2. ARSYETIMET DHE VERTETIMET MATEMATIKE- 1; 3. KOMUNIKIMI NE/PERMES
MATEMATIKES- 1,2; 5. PERFAQESIMET MATEMATIKE- 1; 6. MODELIMI MATEMATIK- 2,3;: 7. STRUKTURIMI I TE
MENDUARIT MATEMATIK- 1;

ASPEKTET SPECIFIKE TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Tipi i orés: Vlerésim

Njésia mésimore: DETYRA DHE USHTRIME TE ZGJEDHURA Nr.: 13

Fjalét kyce: ekuacion, rreth, gendér, rreze, diametér, tangjente, elips€, vatér, boshte, koordinata, piké, jashtégendérsia,
rreze vatrore, kénd

Rezultati/et e té nxénit pér oré mésimore:
Nxénési/ja:
- zbaton ekuacionet e rrethit dhe elipsés né zgjidhjen e detyrave t€ ndryshme.

Kriteret e suksesit:
- zgjidh detyrat e caktuara né fletat punuese.

Burimet, mjetet e konkretizimit dhe materialet mésimore: Tabela,markeri/shkumési,fleta té gatshme punuese

Lidhja me léndét e tjera mésimore dhe/apo me ¢éshtjet ndérkurrikulare dhe situatat jetésore:
Astronomi Inxhinieri kompjuterike
(Lévizja e planetéve rreth Diellit) (Grafika kompjuterike)

PERSHKRIMI I METODOLOGJISE DHE VEPRIMTARITE E PUNES ME NXENES GJATE ORES MESIMORE

Pérshkrimi i metodologjisé:
TEKNIKAT
E Stuhi mendimesh

R Ditari dypjesésh
R Ditari dypjesésh

334




Libér pér mésuesin Matematika 12

FAZAT E ORES

Evokim/Pjesa hyrése

Mésimdhénési shpérndan detyrat para nxénésve. Ata do té punojné né ményré individuale duke i zgjidhur detyrat né fletat e tyre
punuese.

Realizim/Pjesa kryesore

Nxénésit né fletat punuese fillojné té zgjidhin detyrat, ku né anén e majté kané detyrén e kérkuar dhe n€ anén e djathté kryejné
zgjidhjen e saj. Pas zgjidhjes s€ detyrave nga ana e tyre, mé€simdhénési i grumbullon detyrat e tyre pér vlerésim t€ métutjeshém.

Reflektim/Pjesa pérfundimtare

Nxénésit né fletat punuese fillojné té zgjidhin detyrat, ku né anén e majté kané detyrén e kérkuar dhe n€ anén e djathté kryejné
zgjidhjen e saj. Pas zgjidhjes s€ detyrave nga ana e tyre, mé€simdhénési i grumbullon detyrat e tyre pér vlerésim t€ métutjeshém.

VLERESIMI I NXENESVE

e Vlerésimi i punés individuale t&é nxénésve.

DETYRAT DHE PUNA E PAVARUR

/

Reflektimi pér rrjedhén e orés mésimore

e Zgjedhja e mésimdhénésit sa i pérket rrjedhés s€ orés mésimore.
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PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE

Mésimdhénési/ja: Data:

ASPEKTET E PERGJITHSHME TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Fusha kurrikulare: MATEMATIKA Lénda: MATEMATIKE Shkalla e kurrikulés: VI Klasa: 12

Tema (nga plani dymujor): Rezultati i té nxénit té temés (nga plani dymujor):

- Zbaton derivatin e funksionit né zgjidhjen e problemeve té
ZBATIME TE DERIVATEVE ndryshme nga fushat e tjera dhe jeta reale.

- Pérdor gjuhén e matematikés dhe teknologjin€ pér derivatin e
funksionit.

Rezultatet e té nxénit pér kompetencat kryesore té shkallés (té synuara):
L. KOMPETENCA E KOMUNIKIMIT DHE E TE SHPREHURIT: 1.9; II. KOMPETENCA E TE MENDUARIT: IL1;
III. KOMPETENCA E TE NXENIT: 111.2,3.4;

Rezultatet e fushés sé kurrikulés (té synuara):
3. KOMUNIKIMI NE/PERMES MATEMATIKES- 1; 5. PERFAQESIMET MATEMATIKE- 1;
6. MODELIMI MATEMATIK- 2;

ASPEKTET SPECIFIKE TK PLANIT TE ORES MiESIMORE

Tipi i orés: Zhvillim

Njésia mésimore: TEOREMA FERMA. TEOREMA E LAGRANZHIT Nr.: 1

Fjalét kyce: teoremé, derivat, funksion, grafik, ekstremum, pika, Langrazh, Ferma

Rezultati/et e té nxénit pér oré mésimore:

Nxénési/ja:
e interpreton zgjidhjen e detyrave té caktuara.
ilustron grafikisht funksionin.
pércakton derivatin e funksioneve.
zbaton teoremén e Langrazhit né zgjidhjen e detyrave.
zbaton teoremén e Fermas né zgjidhjen e detyrave.

Kriteret e suksesit:
e Interpreton grafikun e funksionit y = x?, y = sinx, x€ [0, 2 7 ].
e Pércakton ekstremumet e funksionit y = x%, y = sinx, x€ [0, 2 7 ].
Llogarit derivatin e funksionit y = x?, y = sinx, x€ [0, 2 7 ] né pikén e ekstremumeve.
Pér funksionin f: y = x> — 3x + 1, né segmentin [0, 4], cakton pikén ¢ duke zbatuar teoremén e Lagranzhit.
Llogarit derivatin e funksionit y = x* né pikén x = 0.
Tustron grafikun e funksionit y = x°.
Vérteton nése funksioni i mésipérm ka ekstremum né€ pikén x = 0.
Krahason né bazé té teoremés sé Fermas ekstremumin né pikén x = 0 pér funksionin £ y = x? — 3x + 1.
Cakton pikén ku tangjentja e grafikut &shté paralele me prerésen q€ kalon népér pikat me abshisa a = 1; b =9, pér

funksionin fi y =2 Vx .

Burimet, mjetet e konkretizimit dhe materialet mésimore: libri, tabela, shkumési/markeri, vizore

Lidhja me léndét e tjera mésimore dhe/apo me ¢éshtjet ndérkurrikulare dhe situatat jetésore:
Fiziké
(Lévizja drejtvizore)

PERSHKRIMI I METODOLOGJISE DHE VEPRIMTARITE E PUNES ME NXENES GJATE ORES MESIMORE
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Pérshkrimi i metodologjisé:
TEKNIKAT

E Bashkébisedim
R Leksion i pérparuar

R Diskutim né cift

FAZAT E ORES

Evokim/Pjesa hyrése
Meésimdhénési shkruan detyrén né tabelé dhe nxénésit bashkébisedojné rreth saj, duke dhéné argumente pér mendimet e tyre, té cilat
shénohen né tabelé nga ana e mésimdhénésit. Pastaj, mésimdhénési fillon t€ shpjegojé njésiné pér té cilén béhet fjalé.

Detyré

Interpretoni zgjidhjen e detyrés sé dhéné:

a) Skiconi grafikun e funksionit y = x> dhe gjeni pikén ku ky funksion ka ekstremum.
b) Gjeni vlerén e derivatit né kété piké.

¢) Veproni né t& njéjtén ményré pér funksionin y = sinx, x € [0, 2 77 ].

Realizim/Pjesa kryesore

Nxé&nésit bashkohen né dyshe dhe, sé bashku, shqyrtojné zgjidhjen e detyrés. Pastaj, mésimdhénési i udhézon qé t’iu tregojné edhe té
tjeréve né grup ato qé kané gjetur dhe ideté i shkémbejné mes tyre. Né tabelé shénohen zgjidhjet e tyre dhe u kérkohet té lexojné
pjesén e leksionit (mésimit) dhe té plotésojné listat e tyre me ide té reja.

Shembulli 1
a) Skiconi grafikun e funksionit y = |x|.
b) Tregoni nga grafiku pikén ku ky funksion ka ekstremum dhe shihni nése funksioni ka derivat né kété piké.

Shembulli 2

Eshté dhéné funksioni f y = x*:

a) Gjeni ordinatat e pikave M, M, té grafikut me abshisa pérkatésisht x; = 1, x, = 3.

b) Gjeni koeficientin kéndor £ té drejtézés M;Mo.

¢) A ekziston ndonj€ piké C e intervalit |1, 3[ ku derivati i funksionit f't€ jeté i barabart€ me £? Gjeni kété piké.
d) C’mund t€ thoni pér tangjenten e grafikut té funksionit f né pikén me abshisé c?

Nga shqyrtimi qé kryet mé lart, ju mund té nxirrni két€ pérfundim té pérgjithshém: Pika té dyshimta, ku njé funksion f mund té
keté ekstremum, jané vetém pikat né té cilat funksioni f nuk ka derivat ose ku derivati éshté zero (né pikat pérgjegjése té
grafikut nuk kemi tangjente ose tangjentja €shté paralele me boshtin Ox) (figura 9.1/a, b).

B
'
Oy
o
B
]
Oy
»
o
P25 AP———
a
[
>

Fig. 9.1

KE&té e pohon teorema e méposhtme (qé ne do ta pranojmé pa vértetim).

Teorema Ferma tregon q€ kushti f’(a) = 0 éshté i nevojshém qé funksioni £ (i derivueshém) té keté ekstremum né pikén x = a.
Por ky kusht nuk éshté i mjaftueshém gé ky funksion t€ keté ekstremum né pikén a, si¢ e paté né ushtrimin e mésipérm.
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Do t& pranojmé pa vértetim kété teoremé té réndésishme:

Le té sqarojmé gjeometrikisht pérmbajtjen e késaj teoreme (figura 9.2).

Barazimi (1) mund t& shkruhet né trajtén:

SED-SG) _ iy o
Xy =X

Ana e majté né barazimin (2) paraqet koeficientin kéndor t&€ drejté€zés (MiMz) (ku M; dhe M, jané pikat e grafikut q€ kané abshisa
pérkatésisht x; dhe x») (pse?). Ana e djathté e barazimit (2) paraqet koeficientin kéndor t€ tangjentes sé grafikut né pikén C me
abshisé c. Barazimi (2) tregon se tangjentja né pikén C &shté paralele me drejtézén (M, M>), sepse kané koeficiente kéndore té
barabarta. Shqyrtimi i figurés 9.2 na bind se pika C qé vérteton barazimin (1) mund té mos jeté e vetme. E till¢ Eshté p.sh. edhe pika
D.

Shembulli 3

Pér funksionin £ y = x> — 3x + 1, né segmentin [0, 4] t& gjejmé pikén c sipas teoremés sé¢ Lagranzhit.

Kemi f°(x) = 2x — 3, prandaj f°(c) = 2¢ — 3. Por f{4) =5 dhe f{0) = 1. Sipas teoremés s€¢ Lagranzhit, kemi f{4) — A0) =f"(c) - (4 - 0),
dm.th. 5—1=(2c-3) 4, prej ku gjejmé ¢ = 2.

Nése funksioni f'e ka derivatin zero né ¢do piké té intervalit I, atéher€ ky funksion &shté konstant n€ kété interval.
NEé té vérteté, le ta z&€mé se pér ¢do x € I kemi f°(x) = 0. Zbatojmé teoremén e Lagranzhit, duke menduar x; si piké t& pal€vizshme dhe

duke marr€ x> = x, ku x €shté njé piké ¢farédo e intervalit I (x = x,).

Kemi f{x) — fix1) =f(¢) - (x — x1) (ku ¢ éshté piké ndé€rmjet x; dhe x, d.m.th. piké e intervalit I). Prandaj f(c) = 0 dhe nga barazimi i
mésipérm, rrjedh f{x) — fix1) = 0, pra f{x) = flx1), pér ¢do x € 1. Kjo do t& thoté q¢ fEshté konstante né 1.

Shembulli 4

Shqyrtojmé funksionin f: y = sin’x + cos’x.

Pér ¢do x € 1, kemi f°(x) = (sin%x)’ + (cos?x)’ = 2 sinx * (sinx)’ + 2 cosx * (cosx)’

f7(x) =2 sinx - cosx + 2 cosx(—sinx); f’(x) =0, pér ¢dox € 1.

Késhtu, funksioni f &shté konstant né R, d.m.th. sin*x + cos?x = ¢, pér ¢do x € R. Pér t& gjetur c, né barazimin e mésipérm
zévendésojmé x me 0 dhe marrim sin?0 + cos?0 = ¢, d.m.th. ¢ = 1.

Késhtu, pér ¢do x € R, kemi sin’x + cos?x = 1 (formulé e njohur e trigonometrisg)

Rrjedhimi 2

Nése funksionet f'dhe g i kan€ derivatet t€ barabarta né ¢do piké té intervalit I, at€heré ndryshesa e kétyre funksioneve &shté
konstante né két€ interval.

Vértetoni veté két€ rrjedhim duke shqyrtuar derivatin e ndryshesés d(x) = f(x) — g(x).

Pas leximit rishikohen listat, nése ka gjéra q€ jané lexuar dhe i kemi né list€ dhe cilat jané gjérat e reja q€ jané mésuar radhiten né
listg.
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Reflektim/Pjesa pérfundimtare

Nxénésit diskutojné né cifte mbi zgjidhjen e detyrave, nxjerrin pérfundime, krahasojné zgjidhjet dhe diskutojné pér ndonjé
mospérputhje mes tyre dhe né€ punuese shénojné zgjidhjet pérfundimtare t€ detyrave. Pas bashkébisedimit, mésimdhénési angazhon
njérin prej nxénésve q€ jané né ¢ift pér t&€ dhéné zgjidhjen e detyrave dhe pérfundimet e nxjerra gjaté€ diskutimit. Secili prej nxénésve
pérfagésues té ¢ifteve né tabelé vendos fletat punuese me zgjidhjet e tyre, té cilat né fund mblidhen nga mésimdhénési pér t’i
analizuar mé tutje pas orés mésimore.

Detyré 1

a) Njehsoni derivatin e funksionit y = x> né pikén x = 0.

b) Skiconi grafikun e kétij funksioni. A ka ky funksion ekstremum né pikén x = 0?
¢) A biem né kundérshtim, né kété rast, me teoremén Ferma?

Detyré 2

Pér funksionin f: y =2 \/; , gjeni pikén ku tangjentja e grafikut &shté paralele me prerésen qé kalon népér pikat me abshisaa =1; b =
9.

VLERESIMI I NXENESVE

e Vlerésimi i punés dhe aktivitetit t& nxénésve gjaté orés mésimore.

DETYRAT DHE PUNA E PAVARUR

1. Pika materiale kryen l1&vizje drejtvizore sipas ligjit x = 2 — ¢ + 4, t€ [0,3]. Gjeni ¢astin ¢ né té cilin shpejtésia éshté e barabarté me
shpejtésiné mesatare né segmentin kohor [0, 3].
2. Gjeni derivatin né njé piké x t&€ bashkésis€ s€ pércaktimit dhe studioni shenjén e tij pér funksionin:

1 x2-1

a)y:x+1; b)y: 4x

Reflektimi pér rrjedhén e orés mésimore

e Zgjedhja e mésimdhénésit sa i pérket rrjedhés s€ orés mésimore.
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PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE

Mésimdhénési/ja: Data:

ASPEKTET E PERGJITHSHME TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Fusha kurrikulare: MATEMATIKA Lénda: MATEMATIKE Shkalla e kurrikulés: VI Klasa: 12

Tema (nga plani dymujor): Rezultati i té nxénit té temés (nga plani dymujor):

- Zbaton derivatin e funksionit né zgjidhjen e problemeve té
ZBATIME TE DERIVATEVE ndryshme nga fushat e tjera dhe jeta reale.

- Pérdor gjuhén e matematikés dhe teknologjiné pér derivatin e
funksionit.

Rezultatet e té nxénit pér kompetencat kryesore té shkallés (té synuara):
I. KOMPETENCA E KOMUNIKIMIT DHE E TE SHPREHURIT: 1.9; Il. KOMPETENCA E TE MENDUARIT: IL.1;
I1I. KOMPETENCA E TE NXENIT: 111.2,3.4;

Rezultatet e fushés sé kurrikulés (té synuara):
3. KOMUNIKIMI NE/PERMES MATEMATIKES- 1; 5. PERFAQESIMET MATEMATIKE- 1;
6. MODELIMI MATEMATIK- 2;

ASPEKTET SPECIFIKE TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Tipi i orés: Zhvillim

Njésia mésimore: STUDIMI I MONOTONISE SE FUNKSIONIT Nr.: 2

Fjalét kyce: monotonia, funksion, derivat, interval, shenja

Rezultati/et e té nxénit pér oré mésimore:
Nxénési/ja:

e dallon monotoniné e funksionit;

e ilustron grafikisht funksionin;

e llogarit derivatin e funksionit;

e shpjegon shenjén e funksionit;

e shqyrton monotoning€ e funksionit;

e vérteton teoremén e caktuar.

Kriteret e suksesit:

Pérpilon tabelén e variacionit t& funksionit £ y = —x* + 1, duke u bazuar né grafikun e tij.

Llogarit derivatin e funksionit £ y = —x? + 1.

Shpjegon shenjén e funksionit y = —x* + 1.

Arsyeton se ¢faré véren gjaté krahasimit té intervaleve t€ monotonisé€ sé f me intervalet ku /”(x) ruan shenjé.
Shqyrton monotoniné e funksionit £ y = —x? + 4x + 5.

Duke u bazuar né teoremén 1, vérteton teoremén 2.

Burimet, mjetet e konkretizimit dhe materialet mésimore: libri, tabela, shkumési/markeri, fleta shuméngjyréshe,
vizore

Lidhja me léndét e tjera mésimore dhe/apo me ¢éshtjet ndérkurrikulare dhe situatat jetésore:
Kimi
(Elementet kimike)

PERSHKRIMI I METODOLOGJISE DHE VEPRIMTARITE E PUNES ME NXENES GJATE ORES MESIMORE
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Pérshkrimi i metodologjisé:
TEKNIKAT

E Bashkébisedim
R Té lexuarit né dyshe

R Diskutim né cift

FAZAT E ORES

Evokim/Pjesa hyrése
Mésimdhénési shkruan detyrén né tabelé dhe nxénésit bashkébisedojné pér detyrén, duke dhéné argumentet pér mendimet e tyre.

Detyré

Eshté dhéné funksioni £ y = —x2 + 1:

a) Skiconi grafikun dhe jepni né bazg té tij tabelén e variacionit t€ funksionit.

b) Njehsoni derivatin f°(x) dhe studioni shenjén e tij.

¢) Krahasoni intervalet e monotonisé€ s€ f me intervalet ku f°(x) ruan shenjé. C’vini re?

d) Kontrolloni hamendjen tuaj duke béré té njéjtén puné me funksionin y = —,x € R*.
X

Realizim/Pjesa kryesore

Nxénésit lexojné né dyshe tekstin dhe pastaj, me radhé, njéri tregon até qé ka mbajtur né mend apo ndonjé pjesé interesante nga ajo
¢faré ka lexuar dhe flet mé ngadalé pér kohén qé pércakton mésimdhénési, ndérsa nxénési tjetér dégjon. Pastaj nxénésit ndalojné dhe
ndérrojné rolet. Nxénési tjetér i radhés nuk mund té pérsérisé ¢do gjé té kujtuar nga shoku i tij dhe, pér kété arsye, bazohen né tekst
dhe diskutojné né dyshe, duke dégjuar me kujdes njéri-tjetrin dhe marrin pérgjegjésiné pér procesin e té nxénit.

Njé metodé e fugishme pér té studiuar monotoniné e funksionit né njé bashkési A éshté ajo q€ mbéshtetet né studimin e shenjés sé
derivatit € tij.

Vértetim
Le té jené xi, x» dy pika ¢farédo té intervalit I, té tilla & x» > x;. Meqenése funksioni f'ka derivat né ¢do piké té intervalit I,
at€heré né bazg té teoremés s¢ Lagranzhit shkruajmé: (@9 Sx2) = flx1) =f(c)  (r2a—x1), kuxi<c<x.

Megqenése pika c i pérket intervalit I (pse?), kemi f°(c) = 0 (nga kushti i teoremés).

Meqgé x> x1 kemi x; — x1>0. Ana e djathté e barazimit (1), si prodhim dy faktorésh pozitivé, del pozitive.

Pra, f{x2) — fix1) > 0 d.m.th. f{xz) > f(x)).

Treguam késhtu qé pér ¢do dy x1, x2 € I, nga x»> x; rrjedh f{x2) — f{x1) > 0. Kjo do t& thoté qé funksioni f'€shté rrit€s né
intervalin L.

Shembulli 1
Té shqyrtohet monotonia e funksionit £ y = —x* + 4x + 5.

Zgjidhje

Pér ¢do x €R, kemi f'(x) =2x + 4.

Studiojmé shenjén e binomit té fuqisé sé paré (—2x + 4). Gjejmé rrénjén e tij, pra:

2x+4=0 Sx=2.

Béni tabelén. Shihni qé né intervalin | — 00, 2[ kemi f”(x) > 0, prandaj funksioni €shté rrit€s (teorema 1).
NEé intervalin ]2, + o0 [ kemi f’(x) < 0, prandaj funksioni &shté zbrités (teorema 2).

Reflektim/Pjesa pérfundimtare

Nxénésit diskutojné né€ ¢ifte mbi zgjidhjen e detyrave, nxjerrin pérfundime, krahasojné zgjidhjet dhe diskutojn€ pér ndonjé
mospérputhje mes tyre dhe né punuese shénojné zgjidhjet pérfundimtare t€ detyrave. Pas bashkébisedimit, mésimdhénési angazhon
njérin prej nxénésve q€ jané né ¢ift pér t&€ dhéné zgjidhjen e detyrave dhe pérfundimet e nxjerra gjat€ diskutimit. Secili prej nxénésve
pérfagésues té ¢ifteve né tabelé vendos fletat punuese me zgjidhjet e tyre, té cilat né fund mblidhen nga mésimdhénési pér t’i
analizuar mé tutje pas orés mésimore.

Detyré 1
Vértetoni né ményré té ngjashme teoremén e méposhtme:
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Teorema 2: Nése funksioni f'ka derivat f’(x) negativ né ¢do piké t€ intervalit I, at€heré ky funksion &shté zbrités né kété interval.

Detyré 2
T& shqyrtohet monotonia e funksionit:

1
a)y=x}(x—6); b)y=x*-6x>+9x-1; ¢)y= §x374x;

VLERESIMI I NXENESVE

e Vlerésimi i aktivitetit t€ nxéné€sve dhe punés sé nxénésit né ¢ift.

DETYRAT DHE PUNA E PAVARUR

1. Té shqyrtohet monotonia e funksionit:
a)y=-—x*+5; b)y=x>-2x; c)y=(x—4)>~

2. Pérqindja e popullsisé sé njé vendi q€ pélgen njé kéngé, t muaj pasi ajo Eshté kénduar pér heré t€ paré jepet nga formula:

P=10+ ————, t€]0,24[. N cilin interval kohe kjo pérqindje éshté duke u rritur? Po duke u zvogéluar?
£’ +49

Reflektimi pér rrjedhén e orés mésimore

e Zgjedhja e mésimdhénésit sa i pérket rrjedhés s€ orés mésimore.
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PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE

Meésimdhénési/ja: Data:

ASPEKTET E PERGJITHSHME TEK PLANIT TE ORES MESIMORE

Fusha kurrikulare: MATEMATIKA Lénda: MATEMATIKE Shkalla e kurrikulés: VI Klasa: 12

Tema (nga plani dymujor): Rezultati i té nxénit té temés (nga plani dymujor):

- Zbaton derivatin e funksionit né zgjidhjen e problemeve té
7ZBATIME TE DERIVATEVE ndryshme nga fushat t€ tjera dhe jeta reale.

- Pérdor gjuhén e matematikés dhe teknologjiné pér derivatin e
funksionit.

Rezultatet e té nxénit pér kompetencat kryesore té shkallés (té synuara):
1. KOMPETENCA E KOMUNIKIMIT DHE E TE SHPREHURIT: 1.9; II. KOMPETENCA E TE MENDUARIT: IL.1;
I1I. KOMPETENCA E TE NXENIT: 111.2,3.4;

Rezultatet e fushés sé kurrikulés (té synuara):
3. KOMUNIKIMI NE/PERMES MATEMATIKES- 1; 5. PERFAQESIMET MATEMATIKE- 1;
6. MODELIMI MATEMATIK- 2;

ASPEKTET SPECIFIKE Ti PLANIT TE ORES MESIMORE

Tipi i orés: Zhvillim

Njésia mésimore: KUSHTE TE MJAFTUESHME PER EKZISTENCEN E EKSTREMUMEVE Nr.: 3

Fjalét kyce: ekstremum, funksion, interval, derivat, maksimum, minimum

Rezultati/et e té nxénit pér oré mésimore:

Nxénési/ja:
e shqyrton ekstremumet e funksionit;
e shpjegon ekzistencén e ekstremumeve té funksionit;
e cakton ekstremumet e funksionit.

Kriteret e suksesit:
1
e Llogarit ekstremumet e funksionit y = 5 x5+ 2% + 4x.
e Arsyeton ekzistencén e ekstremumeve té funksionit t&€ mésipérm.

. X
e Pércakton ekstremumet pér funksionet £ y=x* - 12x + 1; y=x* - 3x> +3x - 1; y = ) +—.
X

Burimet, mjetet e konkretizimit dhe materialet mésimore: libri, tabela, shkumési/markeri

Lidhja me léndét e tjera mésimore dhe/apo me ¢éshtjet ndérkurrikulare dhe situatat jetésore:
Kimi
(Elementet kimike)

PERSHKRIMI I METODOLOGJISE DHE VEPRIMTARITE E PUNES ME NXENES GJATE ORES MESIMORE

Pérshkrimi i metodologjisé:

TEKNIKAT:
E Mendo/ puno né dyshe/ thuaja grupit
R Leksion i pérparuar
R Ditari dvpjesésh
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FAZAT E ORES

Evokim/Pjesa hyrése

Nxénésit bashkohen né dyshe dhe, sé bashku, shqyrtojné zgjidhjen e detyrés. Pastaj, mésimdhénési i udhézon qé t’iu tregojné edhe té
tjeréve né grup ato qé kané gjetur dhe ideté i shkémbejné mes tyre. N tabelé shénohen zgjidhjet e tyre dhe u kérkohet té lexojné
pjesén e leksionit (mésimit) dhe t€ plotésojné listat e tyre me ide t€ reja.

Detyré

1
Shqyrtoni funksionin y = g x3+ 2x2+ 4x. A ka ekstremum ky funksion? Pse?

Realizim/Pjesa kryesore

Nxénésit bashkohen né dyshe dhe, sé bashku, shqyrtojné zgjidhjen e detyrés. Pastaj, mésimdhénési i udhézon qé t’iu tregojné edhe té
tjeré€ve né grup ato qé kané gjetur dhe ideté i shkémbejné mes tyre. N¢ tabelé shénohen zgjidhjet e tyre dhe u kérkohet té lexojné
pjesén e leksionit (mésimit) dhe t€ plotésojné listat e tyre me ide té reja.

Teoremé 1

NEé qofté se funksioni f; i cili €shté i derivueshém né intervalin Ja —r, a + r [ dhe f’(a) = 0, ka derivat pozitiv né€ ¢do piké té intervalit
la — r, a[ dhe derivat negativ né ¢do pikeé t€ intervalit ]a, a + r [, at€heré ky funksion ka maksimum pér x = a.
Skematikisht, kushti dhe pérfundimi i késaj teoreme mund t€ paraqgiten me tabelén si mé poshté (fig. 9.3):

X | a-t & atr
AP |
f-{lj{ . "f‘_ =
n | P
£ | 2 &\
} NS,
Fig. 9.3

Teoremé 2

Né qofté se funksioni £, i cili ésht€ i derivueshém né intervalin Ja — r, a + r [ dhe f’(a) = 0, ka derivat negativ n€ ¢do piké t€ intervalit
la — r, a[, dhe derivat pozitiv né ¢do piké té intervalit]a, a + r [, at€heré ky funksion ka minimum pér x = a.
Skematikisht, kushti dhe pérfundimi i késaj teoreme paraqiten késhtu (fig. 9.4):

Shembulli 1
Té gjenden ekstremumet e funksionit f: y = x> — 12x + 1.

Zgjidhje

Pér ¢do x€ R, kemi f'(x) = 3x* — 12.

Studiojmé shenjén e /°(x), d.m.th. shenjén e trinomit t& fuqisé sé dyté 3x> — 12. Gjejmé né fillim rrénjét e ekuacionit:
3-12=0 < x?=4 & (x=20sex=-2).

Pér x = -2, funksioni ka maksimum (teorema 1). Ky maksimum &shté f-2) = (-2)* — 12(-2) + 1 = 17.
Pér x = 2, funksioni ka minimum (teorema 2). Ky minimum &shté 2) = (2)°> — 12(2) + 1 = — 15 (fig. 9.5).
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BRI Mund t6 vértetohet qé:

Nése funksioni f'€shté 1 derivueshém né intervalin Ja — r, a + r [ dhe f’(a) = 0, por f’(x) ruan t€ nj€jtén shenjé né€ t€ dyja intervalet Ja —
r, a[ dhe ]a, a + r [, at€heré ky funksion nuk ka ekstremum né pikén a.

Pas leximit rishikohen listat, nése ka gjéra qé jané lexuar dhe i kemi né list€ dhe gjérat e reja g€ jané mésuar, radhiten né listé.

Reflektim/Pjesa pérfundimtare

Nxénésit udhézohen té térheqin njé vijé vertikale né mes té fletores, ku né anén e majté do té€ shénojné detyrén e kérkuar dhe né anén
e djathté zgjidhjen e saj. Pastaj nxénésve u kérkohet qé té tregojné zgjidhjet e tyre dhe mé€simdhénési mund té béjé pyetje rreth
zgjidhjes sé detyrés kur dégjon njé koment. ME pas mésimdhénési pyet nése ka nxénés qé e kané zgjidhur njéjté detyrén dhe, nése ka,
kérkon edhe nga ata komentet e tyre. Né fund, mésimdhénési mund té béjé edhe disa pyetje t€ pérgjithshme pér t€ paré nxénésit nése
e kané kuptuar detyrén.

Detyré 1
Gjeni ekstremumet e funksionit y = x* — 3x> + 3x — 1.

Detyré 2

X
Gjeni ekstremumet e funksionit: y = E +—.
X

VLERESIMI I NXENESVE

e Vlerésimi ndihmés né grupe.

DETYRAT DHE PUNA E PAVARUR

1. Jepni dy shembuj funksionesh té tilla qé:
a) kané ekstremum né€ pikén a, por nuk kané derivat n€ kété piké;
b) kané derivat té barabarté me zero né pikén a, por nuk kané ekstremum pér x = a.

L . x> pérx<l1
2. Eshté dhéné funksioni f: y =

2—xpérx>1 ‘
a) Ndértoni grafikun dhe gjeni nga grafiku ekstremumet e tij.
b) Tregoni qé funksioni nuk ka derivat pér x = 1.

3. a) Vértetoni qé numri 5 gshté rrénjé e ekuacionit 2x* +x? +x -1 =0.

b) Shqyrtoni monotoniné dhe gjeni ekstremumet e funksionit:

Reflektimi pér rrjedhén e orés mésimore

e Zgjedhja e mésimdhénésit sa i pérket rrjedhés sé€ orés mésimore.
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Mésimdhénési/ja: Data:

ASPEKTET E PERGJITHSHME TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Fusha kurrikulare: MATEMATIKA Lénda: MATEMATIKE Shkalla e kurrikulés: VI Klasa: 12

Tema (nga plani dymujor): Rezultati i té nxénit té temés (nga plani dymujor):

- Zbaton derivatin e funksionit né zgjidhjen e problemeve té
ZBATIME TE DERIVATEVE ndryshme nga fushat e tjera dhe jeta reale.

- Pérdor gjuhén e matematikés dhe teknologjin€ pér derivatin e
funksionit.

Rezultatet e té nxénit pér kompetencat kryesore té shkallés (té synuara):
I. KOMPETENCA E KOMUNIKIMIT DHE E TE SHPREHURIT: 1.9; II. KOMPETENCA E TE MENDUARIT: IL.1;
III. KOMPETENCA E TE NXENIT: I11.2,3.4;

Rezultatet e fushés sé kurrikulés (té synuara):
3. KOMUNIKIMI NE/PERMES MATEMATIKES- 1; 5. PERFAQESIMET MATEMATIKE- 1;
6. MODELIMI MATEMATIK- 2:

ASPEKTET SPECIFIKE TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Tipi i orés: Ushtrime

Njésia mésimore: USHTRIME Nr.: 4

Fjalét kyce: monotoni, funksion, bashkési e pércaktimit, ekstremume, intervali, shenja, parametér

Rezultati/et e té nxénit pér oré mésimore:
Nxénési/ja:

e pércakton monotoning e funksionit;
o llogarit ekstremumet e funksionit;
e vérteton rritjen e funksionit pér vlera té caktuara té parametrit.

Kriteret e suksesit :

Pér funksionin f; y = x? - ¢', cakton monotoniné e tij.

Llogarit ekstremumet e funksionit t€ mésipérm.

Llogarit ekstremumet e funksionit f; y = x — 2sinx, ku x€ 10,27 [.

Vérteton se pér ¢’vlera té parametrit a, funksioni y = x> — ax? + x — 5 &shté rrités né R.

Burimet, mjetet e konkretizimit dhe materialet mésimore: libri, tabela, shkumési/markeri

Lidhja me léndét e tjera mésimore dhe/apo me ¢éshtjet ndérkurrikulare dhe situatat jetésore:
Biologji
(Pérhapja e baktereve)

PERSHKRIMI I METODOLOGJISE DHE VEPRIMTARITE E PUNES ME NXENES GJATE ORES MESIMORE
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Pérshkrimi i metodologjisé:
TEKNIKAT

E Stuhi mendimesh
R Ditari dypjesésh
R Ditari dypjesésh

FAZAT E ORES

Evokim/Pjesa hyrése

Mésimdhénési paraget detyrén para nxénésve. Ata do t€ punojné né ¢ift, duke i hedhur mendimet e tyre né lidhje me detyrén né letér
dhe pastaj i shkémbejné me shokét. Mésimdhénési shkruan né tabel€ t&€ gjitha ideté e nxénésve.

Detyré
Té studiohet monotonia dhe té gjenden ekstremumet e funksionit: £ y = x*-e*

Realizim/Pjesa kryesore

Nxénésit udhézohen té térheqin njé vijé vertikale né mes t€ fletores, ku né anén e majté do té shénojné detyrén e kérkuar dhe n€ anén
e djathté zgjidhjen e saj. Pastaj nxénésve u kérkohet qé té tregojné zgjidhjet e tyre dhe mésimdhénési mund té béjé pyetje rreth
zgjidhjes sé detyrés kur dégjon njé koment. M€ pas mé€simdhénési pyet nése ka nxénés qé e kané zgjidhur njéjté detyrén dhe, nése ka,
kérkon edhe nga ata komentet e tyre. Né fund, mésimdhénési mund té€ béjé edhe disa pyetje t& pérgjithshme pér té€ paré nxénésit nése
e kané kuptuar detyrén.

Shembulli 1

Té& studiohet monotonia dhe t& gjenden ekstremumet e funksionit: £ y =xva® —x> (a > 0).

Zgjidhje

Bashkésia e pércaktimit té funksionit éshté bashkésia e vlerave té x qé plotésojné kushtin: a®> — x> > 0. Duke zgjidhur kété inekuacion

té fuqisé sé dyté me njé ndryshore, gjejmé q& bashkésia e pércaktimit éshté segmenti [—a, a].
Pér ¢do vleré t€ x nga intervali | — a, a[, ekziston f°(x) dhe &shté:

2 2y
f’(x)=(x)’w/a2_x2 +x'(\/a2—x2 )’=\/a2—x2 +x (a—x7) _
24a? - x?

Y ) x-(-2x) \/az—xz '\/az—xz —x? (@ -xH-x* o a’=2x*
Y e SN v e

Pér x e ]-a, af kemi va? —x*> >0, prandaj /’(x) = 0 < (a* — 2x> = 0) dhe shenja e f°(x) pércaktohet nga shenja e trinomit t& fuqisé sé
dyté a® — 2x*. Kemi:

2
-2 =0 ox=L S (x= 4 osex=fi).
V2 V2
Pér lehtési, shenjén e trinomit a® — 2x* e shqyrtojmé né intervalin ]— oo, +oo [, kurse funksionin dhe derivatin e tij né intervalin ]-a, a[.
Shohim tabelén né fig. 9.7.

€T o —a :tz ‘;2 a +00
a’?—z? —|—0 +
_f'() —0 +
f() NN

min Max

Fig. 9.7
Nxirrni nga kjo tabelé pérfundimet pér monotoniné dhe ekstremumet e funksionit £ y =xva? —x* né [-a, al.
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Vérejtje| N¢ disa raste, gjetja e ekstremumeve té funksionit béhet mé leht€ duke pérdorur teoremén e méposhtme, g€ ne do ta
pranojmé pa vértetim.

Nése funksioni f'ka n€ ¢do piké té intervalit I derivat t& paré e t€ dyté dhe n€ pikén a eI kemi: f’(a) =0 dhe f(a) # 0, at€her€ ky
funksion ka né€ pikén a ekstremum. Ky ekstremum &shté maksimum kur /”(a) < 0 dhe minimum kur /”(a) > 0.

Shembulli 2
T€ gjenden ekstremumet e funksionit f; y = x — 2sinx, kux € 10,2 7 [.

Zgjidhje
Funksioni fka n€ ¢do piké t€ intervalit ]0,2 7z [ derivat t€ paré dhe derivat t& dyté.

Kemi: f’(x) = 1 — 2cosx dhe f”'(x) = 2sinx. Pér gjetjen e pikave ku funksioni ka ekstremum, mjafton t€ gjejmé pikat e intervalit 10,2 7 [,
ku f’(x) = 0 dhe té studiojmé shenjén e f”’(x) né secilén prej tyre.

1
fx)=0 < 1-2cosx=0 < cosx = 7 = cosx:cos%.
Ky ekuacion ka njé pafundési zgjidhjesh né R, q€ jepen nga formula x = 2k 7 i% (k— numér i plotg).

Por né 10,2 7 [ ekuacioni ka vetém dy zgjidhje: x; = % (X2=2m — % =

RER

4 . T
(—)=2-sin— =2"-
f(3) 3 2

V3, dm.th. £( %) > 0. N& pikén x; = % funksioni ka minimum.

P %” )= 2sin5Tﬂ - 2@%) =3, dmth. £ %” ) < 0. N& pikén x = 57” , funksioni ka maksimum.

Reflektim/Pjesa pérfundimtare

Nxé&nésit udhézohen té térheqin njé vijé vertikale né mes t€ fletores, ku né anén e majté do t€ shénojné detyrén e kérkuar dhe né€ anén
e djathté zgjidhjen e saj. Pastaj nxénésve u kérkohet qé t€ tregojné zgjidhjet e tyre dhe mésimdhénési mund t€ b&jé pyetje rreth
zgjidhjes sé detyrés kur dégjon njé koment. M€ pas mésimdhénési pyet nése ka nxénés qé e kané zgjidhur njéjté detyrén dhe, nése ka,
kérkon edhe nga ata komentet e tyre. Né fund, mésimdhénési mund té béjé edhe disa pyetje té pérgjithshme pér té paré nxénésit nése
e kané kuptuar mésimin.

Detyré
Pér ¢’vlera té parametrit @ funksioni y = x* — ax? + x — 5 &shté rrités né R?

VLERESIMI I NXENESVE

e Vlerésimi i pjesémarrjes aktive t€ nxénésve né orén mésimore.

DETYRAT DHE PUNA E PAVARUR

1. Gjeni bashkésiné e pércaktimit, studioni monotoniné dhe gjeni ekstremumet e funksionit:

xV1-x? ) _ (x+r)~\/r2x2
_— —

a)y=

; b
B )y
Reflektimi pér rrjedhén e orés mésimore

® Zgjedhja e mésimdhénésit sa i pérket rrjedhés sé orés mésimore.
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PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE

Mésimdhénési/ja: Data:

ASPEKTET E PERGJITHSHME TEK PLANIT TE ORES MESIMORE

Fusha kurrikulare: MATEMATIKA Lénda: MATEMATIKE Shkalla e kurrikulés: VI Klasa: 12

Tema (nga plani dymujor): Rezultati i té nxénit té temés (nga plani dymujor):

- Zbaton derivatin e funksionit né zgjidhjen e problemeve té
ZBATIME TE DERIVATEVE ndryshme nga fushat e tjera dhe jeta reale.

- Pérdor gjuhén e matematikés dhe teknologjiné pér derivatin e
funksionit.

Rezultatet e té nxénit pér kompetencat kryesore té shkallés (té synuara):
L. KOMPETENCA E KOMUNIKIMIT DHE E TE SHPREHURIT: 1.9; II. KOMPETENCA E TE MENDUARIT: IL.1;
III. KOMPETENCA E TE NXENIT: 111.2,3.4;

Rezultatet e fushés sé kurrikulés (té synuara):
3. KOMUNIKIMI NE/PERMES MATEMATIKES- 1; 5. PERFAQESIMET MATEMATIKE- 1;
6. MODELIMI MATEMATIK- 2

ASPEKTET SPECIFIKE TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Tipi i orés: Zhvillim

Njésia mésimore: VLERA ME E MADHE (ME E VOGEL) E FUNKSIONIT TE VAZHDUESHEM Nr.: 5

Fjalét kyce: funksion, i vazhdueshém, grafik, interval, ekstremume, maksimum, minimum

Rezultati/et e té nxénit pér oré mésimore:
Nxénési/ja:
e  krijon grafikun e njé funksioni t& vazhdueshém;
e cakton ekstremumet e funksionit t€ vazhdueshém,;
e llogarit vlerén mé t€ madhe dhe mé t€ vogél té funksionit né interval t& caktuar;
e vérteton ekzistencén e vlerave té€ funksionit t€ vazhdueshém.

Kriteret e suksesit:
e Kirijon grafikun e njé funksioni t€ vazhdueshém n€ intervalin ]a, b[, q€ té keté né t€ nj€ ekstremum té vetém dhe
pikérisht maksimum.
e Jep mendime sa i pérket vlerés mé t&€ madhe dhe mé té vogél t€ funksionit t&€ mésipérm né intervalin ]a, bJ.
e Llogarit vlerén mé té madhe dhe mé té vogél té funksionit f: y = 2x> — 3x> — 12x + 2 né segmentin [-2, 0].

1
e Vérteton q¢€ vlera mé e madhe e funksionit f: y = 4x + — né ]0, + oo [ nuk ekziston.
X

e Llogarit vlerén mé t&¢ madhe dhe mé t&€ voggl té funksioneve né€ intervalet e caktuara:
a)y=2x-x3, xe[l4]; b)y=6x>—x+1,xe[0,1].

Burimet, mjetet e konkretizimit dhe materialet mésimore: libri, tabela, shkumési/markeri, fleta shuméngjyréshe,
vizore

Lidhja me léndét e tjera mésimore dhe/apo me ¢éshtjet ndérkurrikulare dhe situatat jetésore:
Ekonomi
(Llogaritja e kostos)

PERSHKRIMI I METODOLOGJISE DHE VEPRIMTARITE E PUNES ME NXENES GJATE ORES MESIMORE
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Pérshkrimi i metodologjisé:
TEKNIKAT
E Bashkébisedim

R Té lexuarit né dyshe
R Diskutim né cift

FAZAT E ORES

Evokim/Pjesa hyrése

Mésimdhénési shkruan detyrén né tabelé dhe nxénésit bashkébisedojné rreth saj, duke dhéné argumente pér mendimet e tyre.
Detyré

Skiconi grafikun e njé funksioni té€ vazhdueshém né intervalin Ja, b[, qé t€ keté né t&é njé ekstremum t& vetém dhe pikérisht
maksimum. ¢C’mund t€ thoni pér vlerén mé t€ madhe té kétij funksioni né€ intervalin ]a, b[? Po pér vlerén mé t&€ vogél t€ tij né
intervalin ]a, b[?

Realizim/Pjesa kryesore

Nxénésit lexojné né dyshe tekstin dhe pastaj, me radhé, njéri tregon até qé ka mbajtur né mend apo ndonjé pjesé interesante nga ajo
c¢faré ka lexuar dhe flet mé ngadal€ pér kohén q€ pércakton mésimdhénési, ndérsa nxénési tjetér dégjon. Pastaj nxénésit ndalojné dhe
ndérrojné rolet. Nxénési tjetér i radhés nuk mund té pérsérisé ¢do gjé té kujtuar nga shoku i tij dhe, pér két€ arsye, bazohen né tekst
dhe diskutojné né dyshe, duke dégjuar me kujdes njéri-tjetrin dhe marrin pérgjegjésiné pér procesin e t&€ nxénit.

Shembulli 1
Skiconi grafikun e njé funksioni t€ vazhdueshém né intervalin Ja, b[, qé t€ keté né t&€ njé ekstremum t& vetém dhe pikérisht minimum.
Pérgjigjuni dy pyetjeve, si n¢ kérkesén a).

Dimé se: Nése funksioni f éshté i vazhdueshém né segmentin [a, b], atéheré ai merr né kété segment vlerén e vet mé té madhe
dhe vlerén e vet mé té vogél.

Funksioni f, i vazhdueshém né segmentin [a, b], vlerén e tij mé t€ madhe e merr ose né njé piké t&€ brendshme t&é segmentit [a, b]
(dhe né kété piké €shté e qarté qé do té keté maksimum) ose né skajet e kétij segmenti. Vlerén e tij mé t€ vogél né segmentin [a, b], ky
funksion e merr ose n€ ndonjé piké t€ brendshme té€ segmentit (dhe n€ kété piké éshté e qarté qé do té keté€ minimum) ose né skajet e
kétij segmenti.

WVIBEOER! Pér & gjetur vierén mé té madhe dhe vlerén mé té vogél té njé funksioni £ té vazhdueshém né segmentin [a, b], zbatojmé tre
hapat mé poshté:

1) gjejmé té gjitha ekstremumet e funksionit pér x € [a,b];

2) njehsojmé vlerat né skajet fla), f(b);

3) krahasojmé t€ gjithé kéta numra. M€ i madhi prej tyre €shté vlera mé e madhe e fné [a, b], kurse mé i vogli prej tyre €shté vlera mé
e vogél e fné [a, b].

Shembulli 2
Té gjendet vlera mé e madhe dhe mé e vogél e funksionit f: y = 2x> — 3x% — 12x + 2 né segmentin [-2,0].

Zgjidhje

Ky funksion éshté i derivueshém né R, pra edhe né segmentin [-2, 0]. Si rrjedhojé, ai Eshté i vazhdueshém né kété segment.
1) Gjejmé ekstremumet e funksionit. Pér ¢do x € R, kemi f'(x) = 6x% — 6x — 12.

Gjejmé pikat ku /°(x) = 0 dhe studiojmé shenjén e derivatit f°(x). Pér kété, gjejmé né fillim rrénjét e trinomit t€ fuqisé s¢ dyté
6x —6x—12=0 < x> —x—2=0. Ky ekuacion ka dy rrénjé reale x; = — 1; x» = 2.

Duke studiuar shenjén e kétij trinomi, nxjerrim kéto pérfundime pér ekstremumet e funksionit (fig. 9.8):

Fig. 9.8

Pér x = -1, funksioni ka maksimum. Ky éshté A-1)=2-(-1) -3 -(=1)>- 12 (- 1) + 2, dm.th. f~1) = 9. Pér x = 2, funksioni ka
minimum, por kjo piké nuk i pérket segmentit t& shqyrtuar.
2) Gjejmé vlerat né skajet A—2) =2 (-2)° =3 - (-2)> — 12 - (=2) + 2 =-2. Kurse f{0) = 2.
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3) Duke krahasuar numrat 9, —2 dhe 2, shohim qé vlera mé e madhe e funksionit f né segmentin [-2, 0] &shté 9; ajo merret pér x = 1.
Vlera mé e vogél e funksionit f né segmentin [— 2, 0] &shté —2; ajo merret pér x = —2.

Teoremé

Nése funksioni f €shté i vazhdueshém né intervalin ]a, b[ dhe ka né két€ interval vetém njé ekstremum, atéheré:

a) kur ky ekstremum &éshté maksimum, ai &shté vlera mé e madhe e funksionit né intervalin ]a, b[;

b) kur ky ekstremum ésht€ minimum, ai éshté vlera mé e vogél e funksionit n€ intervalin ]a, bJ[.

Teoremén do ta pranojmé pa vértetim. Ajo mbetet e vérteté edhe pér funksionin e vazhdueshém né segmentin [a, b].

Shembulli 3

T€ gjendet vlera mé e vogél e funksionit f: y = 4x + — né ]0, +O[.
X

Zgjidhje

Bashkésia e pércaktimit t€ kétij funksioni €shté E = {x € R/x # 0}, d.m.th. E = R*. Funksioni €shté i derivueshém né€ R*, pra edhe né
intervalin ]0, + 00 [. Si rrjedhojé, ai éshté i vazhdueshém né kété interval. Gjejmé ekstremumet e funksionit pér x € ]0, + 0.

) . 1 4x* —1
Pér ¢do x# 0, kemi f'(x) =4 — — dm.th. f'(x) = ———.
X X
Meqé x>> 0 pér ¢do x # 0, shenja e derivatit f’(x) pércaktohet nga shenja e trinomit t& fuqisé sé dyté 4x> — 1.
42 -1=0 & x*= Z < (x= 5 osex = 75 ). Duke studiuar shenjén e trinomit, nxjerrim kéto pérfundime pér ekstremumet e

funksionit:

Né intervalin ]0, + o0 [ funksioni ka njé ekstremum té vetém. Ai merret pér x = E dhe éshté minimum.

1
Né bazg té teoremés 2, rrjedh qé’f(E) éshté vlera mé e vogél e funksionit fné ]0, +0[. Kemi {—)=4. — + —— =4. Pra, pér

2 2 05

1
¢dox€]0,+0[ kemi 4x + — 2> 4.
X

Reflektim/Pjesa pérfundimtare

Nxénésit diskutojné né€ ¢ifte mbi zgjidhjen e detyrave, nxjerrin pérfundime, krahasojné zgjidhjet dhe diskutojné pér ndonjé
mospérputhje mes tyre dhe né punuese shénojné zgjidhjet pérfundimtare t€ detyrave. Pas bashkébisedimit, mésimdhénési angazhon
njérin prej nxénésve q€ jané né cift pér té€ dhéné zgjidhjen e detyrave dhe pérfundimet e nxjerra gjaté diskutimit. Secili prej nxénésve
pérfagésues té ¢ifteve né tabelé vendos fletat punuese me zgjidhjet e tyre, t€ cilat né fund mblidhen nga mésimdhénési pér t’i
analizuar mé tutje pas orés mésimore.

Detyré 1

Tregoni g€ vlera mé e madhe e funksionit f; y = 4x + — né ]0, + 00 [ nuk ekziston.
X

Detyré 2
Gjeni vlerén mé té madhe, mé t€ voggél, té funksionit f né segmentin e dhéng, nése:
a)y=2x—-x%, xe[l4] b)yy=6x>-x+1, xe[0,1].

VLERESIMI I NXENESVE

e Vlerésimi i punés né gifte dhe angazhimit t€ nxénésve gjaté orés mésimore.

DETYRAT DHE PUNA E PAVARUR

1. Gjeni vlerén mé t€ madhe dhe vlerén mé t€ vogél t€ funksionit né segmentin e dhéné:
a)y=x*-8x2-9né[-1, 1]; b)y=x*—-4x*né [2, 4].

2. Eshté konstatuar qé njé student méson mesatarisht, pas ¢ orésh mésimi, njé sasi y frazash bazé né gjuhé té huaj, té dhéné nga
formula y = 14t — £, t€[0,7]. Cila éshté vlera mé e madhe e y?

Reflektimi pér rrjedhén e orés mésimore

e Zgjedhja e mésimdhénésit sa i pérket rrjedhés s€ orés mésimore.
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PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE

Mésimdhénési/ja: Data:

ASPEKTET E PERGJITHSHME TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Fusha kurrikulare: MATEMATIKA Lénda: MATEMATIKE Shkalla e kurrikulés: VI Klasa: 12

Tema (nga plani dymujor): Rezultati i té nxénit té temés (nga plani dy mujor):
- Zbaton derivatin e funksionit né zgjidhjen e problemeve té
ndryshme nga fushat e tjera dhe jeta reale.

ZBATIME TE DERIVATEVE - Pérdor gjuhén e matematikés dhe teknologjin€ pér derivatin e
funksionit.

Rezultatet e té nxénit pér kompetencat kryesore té shkallés (té synuara):
I. KOMPETENCA E KOMUNIKIMIT DHE E TE SHPREHURIT: 1.9; Il. KOMPETENCA E TE MENDUARIT: IL.1;
III. KOMPETENCA E TE NXENIT: 111.2,3.4;

Rezultatet e fushés sé kurrikulés (té synuara):
3. KOMUNIKIMI NE/PERMES MATEMATIKES- 1: 5. PERFAQESIMET MATEMATIKE- 1;
6. MODELIMI MATEMATIK- 2:

ASPEKTET SPECIFIKE TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Tipi i orés: Zhvillim

Njésia mésimore: PROBLEMA NE KERKIM TE VLERES ME TE MADHE (ME TE VOGEL) TE
FUNKSIONIT Nr.: 6

Fjalét kyce: derivat, funksion, vlera mé e madhe, vlera mé e vogél, ekstremume

Rezultati/et e té nxénit pér oré mésimore:
Nxénési/ja:
o zgjidh probleme t€ ndryshme né lidhje me vlerén mé t€ madhe dhe mé t& voggl t& funksionit.

Kriteret e suksesit:
o Zgjidh problemet e caktuara sa i pérket vlerés mé t€ madhe dhe mé té vogél té funksionit.

Burimet, mjetet e konkretizimit dhe materialet mésimore: libri, tabela, shkumési/markeri, materiale ndihmése
pér nxénés (fleta punuese)

Lidhja me léndét e tjera mésimore dhe/apo me c¢éshtjet ndérkurrikulare dhe situatat jetésore:
Fiziké (Lévizja drejtvizore)

PERSHKRIMI I METODOLOGJISE DHE VEPRIMTARITE E PUNES ME NXENES GJATE ORES MiESIMORE

Pérshkrimi i metodologjisé:

TEKNIKAT

E Leximi né dyshe
R Kéndet

R Mendo/puno né dyshe/thuaja grupit
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FAZAT E ORES
Evokim/Pjesa hyrése

Nga nxénésit kérkohet qé t€ shprehin mendimet e tyre né lidhje me detyrén e dhéné, duke iu pérgjigjur kérkesave t€ detyrés, por duke
mos i diskutuar dhe duke mos dhéné komente né lidhje me ideté e tyre, né ményré qé té identifikojmé pérgjigjet/zgjidhjet e
mundshme.

Detyré
Ndér gjithé drejtkéndéshat me perimetér 16 cm dhe me gjatési brinjésh numra té ploté, cili ka syprinén mé t€ madhe? Tregoni
arsyetimin tuaj.

Realizim/Pjesa kryesore

Ky aktivitet éshté shumé i dobishém kur mé&simdhénési déshiron t& theksojé faktin se jo t€ gjithé n€ klasé kané piképamje té njéjta ose
qé ka disa zgjidhje pér disa probleme. Kjo metodé mésimore i lejon nxénésit, té cilét normalisht nuk komunikojné né€ klasg, pér té
marré pjesé dhe té komunikojné me shokét e tyre.

Organizimi i nxénésve béhet né kété ményré:

Né katér kéndet e klasés vendosim etiketat me detyrat e caktuara varésisht prej numrit té nxénésve (pra nr. i etiketave té ngjashme pér
secilén detyr€), né vendet e caktuara pér to. Mésimdhénési prezanton para nxénésve llojet e detyrave t&€ vendosura né katér kéndet e
klasés dhe u jep njé kohé t& caktuar nxénésve pér t€ menduar né lidhje me to. Pastaj kérkohet prej tyre qé t€ b&jné pérzgjedhjen e
detyrave t€ dhéna, secili nga njé etiketé. Pasi nxénésit béjné zgjedhjen e tyre, kérkohet prej tyre qé prapa etiketave té pérzgjedhura té
japin mendimet e tyre n€ lidhje me detyrat e caktuara. Pasi i zgjidhin detyrat, ata udhézohen té drejtohen te kéndet nga i kané
pérzgjedhur detyrat. Te kéndet ata bashkohen né grupe me anétarét, d.m.th. secili kénd i klas€s do t€ keté grupe me nxénés qé ndajné
detyrat e ngjashme dhe diskutojné né lidhje me pérzgjedhjen e bér€. Pas njé diskutimi t€ shkurtér, nxénésit thirren né ményré té
rast€sishme, pra nga njé nxénés q€ prezanton grupin pérkatés, pér t&€ dhéné njé deklaraté té thjeshté, e cila mbéshtet zgjedhjen e tyre.

Nga njé copé kartoni né formé katrori, me brinjé 12 cm, kérkohet t€ b&het njé kuti pa kapak, duke preré népér qoshe katroré té
barabarté dhe duke pérthyer pjesét e dala, pér té formuar faget anésore té kutis€. Sa duhet t&€ merret brinja pér katrorét q€ priten, né
ményré q€ véllimi i kutis€ sé formuar t& jet€ mé i madhi?

Zgjidhje
1. Shénojmé me x brinjén e katrorit qé pritet né njé qoshe (x = AiE = A|K). Le t€ shprehim véllimin V t€ kutis€ népérmjet x (fig. 9.9).
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7

¥ e
e B :
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* %./."/I
Wik v
plecdd
[:
Fig. 9.9

Shénojmé me y brinjén e bazés sé kutisé (v = Ai1B;). Kutia e pérftuar ésht€ kuboid, prandaj véllimi i saj éshté i barabarté me
prodhimin e lartésisé me syprinén e bazés (baza éshté katrori A;BiC1Dy). Pra, V =37 - x. Té shprehim V vetém népérmjet x.
Nga kushti kemi: LE = 12 cm, d.m.th. x +y + x = 12, qé nga y = 12 — 2x. Si rrjedhim, V = (12 — 2x)? - x.

Ndryshe, V = (144 — 48x + 4x?) - x.

2. Gjejmé bashkésing X t&€ vlerave t€ mundshme té x.

. x>0 x>0 e 1 .. .
Kemi: { ¥>0 = {12—2x 50 <> 0 <x<6. Pra, x &shté element i intervalit ]0, 6[.

3. Problema joné kthehet né kété problemé té analizés matematike. “Pér ¢’vleré té€ ndryshores x, funksioni V = 144x — 48 x? + 4x
merr vlerén mé t€ madhe né intervalin ]0, 6[?

4. Pér t& dhéné pérgjigjen, gjejmé ekstremumet e funksionit né ]0, 6[, duke studiuar shenjén e derivatit té tij.
Kemi V(x) = 144x — 48x? + 4x3, prandaj V’(x) = 144 — 96x + 12x%. E barazojmé me 0.

V() =0 < 12x*-96x+ 144 =0 < x*>—8x + 12 = 0. Ky ekuacion ka dy rrénjé reale:

x1 = 2; x; = 6. Studiojmé shenjén e derivatit. Marrim tabelén né fig. 9.10:
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e Lo [} 2 6 -

Vi@l | + 0 - 9

L e N
Fig. 9.10

4. Funksioni V éshté i derivueshém né ]0, 6[ dhe ka né t€ njé ekstremum t&é vetém q& merret pér x = 2. Meqg ky ekstremum &éshté
maksimum, ai &shté vlera mé e madhe e funksionit né ]0, 6[. Késhtu, véllimi mé& i madh i kutis€ merret kur brinja e katrorit q€ pritet
gshté x = 2cm; vlera mé e madhe e véllimit éshté: V(2) = 128 cm’.

Duhet t& ndértohet njé kuti né formén e cilindrit rrethor té drejté, e mbyllur lart e poshté dhe me véllim t& njohur 250 7 cm?. Té

caktohen pérmasat e kutisé né ményré g€ té harxhohet sasia mé e vogél e materialit pér ndértimin e saj.
Zgjidhje

1. Harxhimi i materialit do t€ jet€ mé i vogli, kur sipérfagja e pérgjithshme e kutisé t€ jet€ mé e vogla. 1
Shénojmé me x rrezen e bazés sé cilindrit rrethor té drejté dhe me /4 lartésing e tij (fig. 9.11). b

T& shprehim syprinén e pérgjithshme népérmjet x. Ajo éshté: S =S, + 25, d.m.th.
S =27 xh+2xx* VEllimi i kutisé éshté¢ V= 7 x> h. Kemi pra, 7 x>+ h =250 - =, qé nga nxjerrim:
5007

250 . . . 250 |
h= —. Sirjedhim, §=2 7 x —— +27x*, dmth. §= + 27 X2 i
x X X St
2. Gjejmeé bashkésiné X t& vlerave t€ mundshme t€ ndryshores x. I vetmi kusht pér ndryshoren K‘ L j
x &shté x > 0. Prandaj x =10, + oo [.
Fig. 9.11

3. Problema joné kthehet né kété problemé t€ analizés matematike:
5007

X

“Kérkohet vlera mé e vogél e funksionit S = + 2 7 x* né intervalin ]0, + oo [”.

007

4. Gjejmé ekstremumet e kétij funksioni né két€ interval. Funksioni S = + 2 z x? éshté i derivueshém né intervalin ]0, + o [ dhe

x
pér ¢do x nga ky interval kemi:
dr(x’ —125
007 4 4z, dmith, S(x) = (—2)
X X

4
S’(x)=- . Pér x> 0 kemi —;[ > 0, prandaj shenja e §’(x) pércaktohet si shenja e
x

shprehjes x* — 125, e cila zbérthehet késhtu:

X — 125 =x* - 53 = (x — 5) (* + 5x + 25). Trinomi x* + 5x + 25 e ka dallorin negativ, prandaj pér ¢do vleré t&é x kemi x* + 5x + 25 > 0.
Si rrjedhim, shenja e shprehjes x* — 125 (d.m.th. edhe shenja e S°(x)) pércaktohet nga shenja e binomit té fuqisé sé paré x — 5. Kemi
tabelén né fig. 9.12: !

X | -= U 3 t
x-5 . [ LA
s A - ‘T :

.' )_.' ; \."‘ = v

min

Fig. 9.12
5. Eshté e qarté qé funksioni S vlerén mé t& vogél né ]0, + oo [ e merr pér x = 5 cm (pse?). Duke e njehsuar vlerén pérkatése té lartésisé
. 250 . . L . .. .
h sipas formulés h = ——, gjejmé & = 10 cm. Pra, q€ kutia cilindrike e shqyrtuar té ndértohet duke harxhuar sa mé pak material,
X

duhet e mjafton qé lartésia e saj té jeté sa diametri i bazgés.
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thqyriimi i dy problemave té mésipérme vi né dukje njé metodé pér zgjidhjen ¢ problemave,
né té cilat kérkohet vlera mé e madhe (mé e vogél) e njé madhésie konkrete 7.

|.I-gjuihin né manyré té pérshtatshme njé ndryzhore x dhz ¢ shprehim madhesing ; vetém nipir-jﬂ.
2= fTx).

Fjejmé bashlizing X € vlerave té mundshme t& x.

E kihejme problemen konkrefe né Lkété prokleme té analizés matematike: “Keérkohet tlera mé e madhe
(me e vogel) e fanksionit z =jlx) né bashkésing X ™

Gjejme ekstremnmet e fonksionit (€ deriveeshem) ; = Tx) né bashléxzing X_

Cjejme vlerén me {8 madhe (mé t& vozél) &8 madhéxzize 7 dhe interprefojme prakitikizhi pérfundimin e
arrifur.

Reflektim/Pjesa pérfundimtare

Nxénésit diskutojné né dyshe lidhur me detyrén e dhéné nga mésimdhénési dhe, pasi t€ arrijné zgjidhjen e detyrés, njérit prej tyre i
kérkohet t€ shkémbejé mendimet né njé diskutim me gjithé té tjerét. Mésimdhénési vazhdimisht i motivon nxénésit t€ 1évizin nga faza
né fazé gjat€ kétij procesi.

Detyré

Pika materiale kryen 1&vizje drejtvizore sipas ligjit x = 672 — £, ku € [0,5]. Né cilin ¢ast:
a) shpejtésia e pikés do t€ jeté mé e madhja;

b) nxitimi i pikés do t€ jeté¢ mé i madhi?

VLERESIMI I NXENESVE

e Vlerésimi i aktivitetit t€ nxénésve gjaté orés mésimore dhe punés s¢ tyre né grup.

DETYRAT DHE PUNA E PAVARUR

1. Né njé ligen mund té rriten deri 20 000 peshq dhe shpejtésia e rritjes s€ numrit t&€ peshqve &shté né pérpjesétim t€ drejté si me
numrin ekzistues té tyre, ashtu edhe me ndryshesén midis 20 000 dhe numrit ekzistues. Sa duhet té jeté numri i peshqve, qé shpejtésia
e rritjes té jet€ mé e madhe?

2. Pér njé€ paketé postare, shuma e gjatésisé me perimetrin e prerjes t€rthore nuk duhet t€ kalojé 250 cm. Nése paketa €shté njé kuti né
formén e kuboidit, qé e ka prerjen térthore katror, gjeni pérmasat qé ajo té keté véllimin mé té madh.

3. Duhet t& ndértohet njé kuti pa kapak, me fund katror dhe me véllim V = 108 cm?. Cilat duhet té jené pérmasat e kutisé qé pér
ndértimin e saj, t€ harxhohet sa mé pak material?

Reflektimi pér rrjedhén e orés mésimore

e Zgjedhja e mésimdhénésit sa i pérket rrjedhés sé orés mésimore.
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PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE

Mésimdhénési/ja: Data:

ASPEKTET E PERGJITHSHME TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Fusha kurrikulare: MATEMATIKA Lénda: MATEMATIKE Shkalla e kurrikulés: VI Klasa: 12

Tema (nga plani dymujor): Rezultati i té nxénit té temés (nga plani dymujor):

- Zbaton derivatin e funksionit né zgjidhjen e problemeve té
ZBATIME TE DERIVATEVE ndryshme nga fushat e tjera dhe jeta reale.

- Pérdor gjuhén e matematikés dhe teknologjin€ pér derivatin e
funksionit.

Rezultatet e té nxénit pér kompetencat kryesore té shkallés (té synuara):
L. KOMPETENCA E KOMUNIKIMIT DHE E TE SHPREHURIT: 1.9; II. KOMPETENCA E TE MENDUARIT: IL.1;
III. KOMPETENCA E TE NXENIT: I11.2,3.4;

Rezultatet e fushés sé kurrikulés (té synuara):
3. KOMUNIKIMI NE/PERMES MATEMATIKES- 1: 5. PERFAQESIMET MATEMATIKE- 1;
6. MODELIMI MATEMATIK- 2;

ASPEKTET SPECIFIKE TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Tipi i orés: Zhvillim

Njésia mésimore: PROBLEMA Nr.: 7

Fjalét kyce: derivat, funksion, i vazhdueshém, sypriné, grafik, parabolé, bashkésia e vlerave

Rezultati/et e té nxénit pér oré mésimore:
Nxénési/ja:

e Zbatimi i derivateve dhe ekstremumeve té funksionit né zgjidhjen e problemeve nga jeta e pérditshme.
Kriteret e suksesit:

e Zbaton derivatet dhe ekstremumet pér zgjidhjen e problemeve nga jeta e pérditshme.

o Zgjidh detyra té ndryshme né lidhje me derivatet dhe ekstremumet e funksionit.

Burimet, mjetet e konkretizimit dhe materialet mésimore: libri, tabela, shkumési/markeri

Lidhja me léndét e tjera mésimore dhe/apo me ¢éshtjet ndérkurrikulare dhe situatat jetésore:
Fiziké
(Shpejtésia dhe nxitimi)

PERSHKRIMI I METODOLOGJISE DHE VEPRIMTARITE E PUNES ME NXENES GJATE ORES MESIMORE

Pérshkrimi i metodologjisé:
TEKNIKAT

E Stuhi mendimesh
R Kéndet
R Rishikim né grupim
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FAZAT E ORES

Evokim/Pjesa hyrése
Meésimdhénési e paraget detyrén para nxénésve. Ata do t€ punojné né ¢ift duke i hedhur mendimet e tyre rreth saj né€ letér dhe pastaj i
shkémbejné me shokét. Mésimdhénési shkruan né tabelé té gjitha ideté e nxénésve.

Detyré

I. Teksti i shtypur né njé fage libri duhet t& z&ré njé sypriné prej 200 cm?. Hapésirat e
bardha, e sipérmja dhe e poshtmja, duhet t€ jen€ 2 cm té gjera secila, kurse e majta dhe e
djathta nga 1 cm secila (fig. 9.14). Po t€ merret parasysh vetém kursimi i letrés, cilat jané
pérmasat mé t€ pérshtatshme té fages?

Fig. 9.14

Realizim/Pjesa kryesore

Ky aktivitet éshté shumé i dobishém kur m&simdhénési déshiron t€ theksojé faktin se jo t€ gjithé n€ klasé kané piképamje té njéjta ose
q¢é ka disa zgjidhje pér disa probleme. Kjo metodé mésimore i lejon nxénésit, té cilét normalisht nuk komunikojné né klasé, pér té
marré pjes€ dhe t€ komunikojné€ me shokét e tyre.

Organizimi i nxénésve béhet n€ kété ményré:

Né katér kéndet e klas€s vendosim etiketat me detyrat e caktuara varésisht prej numrit t€ nxénésve (pra, numri i etiketave t€ ngjashme
pér secilén detyré), né vendet e caktuara pér to. Mésimdhénési prezanton para nxénésve llojet e detyrave té vendosura né katér kéndet
e klasés dhe u jep njé kohé t€ caktuar atyre pér t€ menduar né€ lidhje me to. Pastaj kérkohet prej tyre qé t& béjné pérzgjedhjen e detyrave
té€ dhéna, secili nga njé etiketé. Pasi nxénésit b&jné zgjedhjen e tyre, kérkohet prej tyre q€ prapa etiketave t€ pérzgjedhura té japin
mendimet e tyre n€ lidhje me detyrat e caktuara. Pasi i zgjidhin detyrat, ata udh€zohen t€ drejtohen te kéndet nga i kané pérzgjedhur
detyrat. Te kéndet, ata bashkohen né€ grupe me anétarét, d.m.th. secili kénd i klasés do té keté grupe me nxénés qé ndajné detyrat e
ngjashme dhe diskutojné né lidhje me pérzgjedhjen e béré. Pas njé diskutimi t€ shkurtér, nxénésit thirren né ményré té rasté€sishme, pra
nga njé nxénés q€ prezanton grupin pérkatés, pér t&€ dhéné njé€ deklaraté té thjeshté, e cila mbéshtet zgjedhjen e tyre.

u
II. N& figurén 9.15 éshté dhéné grafiku i funksionit y = 9 — x>, N& harkun AC té parabolés merret njé el
piké M dhe prej saj higet pingulja (MN) me boshtin Ox. Té gjendet abshisa x e pikés M, né ményré qé £ N
syprina e trapezit ONMC té jet€¢ mé e madhja. M
.'III | A
‘Ii [7] A ] T
Fig. 9.15
Zgjidhje
. . . M
1. Syprina e trapezit kénddrejté ONMC éshté: S = ()CJFTN - ON (pse?)

E shprehim kété syprin€ népérmjet x. Meqenése pika M ndodhet né parabolé, koordinatat e saj vértetojné ekuacionin e parabolés,
prandaj: ym =9 — xf,[ dm.th. yy=9-x?, pra
NM =9 — x2. Por xm = ON d.m.th. ON = x; OC = 9. Késhtu gé&, syprina ¢ trapezit ONMC &shté:

-
g 9+0-x")

1
x, dm.th. S= B (18x —x°).
2. Kemi 0 < ON < OA d.m.th. 0 <x < 3. Bashkésia e vlerave t¢ mundshme té ndryshores x &shté intervali ]0, 3[.

3. Kérkohet vlera mé e madhe e funksionit S = Py (18x —x*), né 10, 3[. Tregoni qé kjo vleré merret pér x = \/g dhe gjejeni até.

Reflektim/Pjesa pérfundimtare

Nxénésit ndahen né grupe varésisht prej numrit té tyre. Mésimdhénési i shpérndan secilit grup nga njé fleté, né té cilén shtrohet detyra
e kérkuar. Pastaj, kur grupet ta kryejné punén né fletat e tyre, ato pércillen nga njéri grup te tjetri, derisa t€ gjitha grupet t'i shkruajné
mendimet e tyre lidhur me detyrén apo t’i plot€sojné mendimet g€ i kané dhéné grupet tjera.

Detyré
Kérkohet t& ndértohet njé shtépi njékatéshe me sypriné banimi 132 m? (né formé drejtkéndéshi) me hapésira oborri para dhe mbrapa
nga 2,2 m dhe me hapésira anash nga 1,5 m. Gjeni pérmasat e truallit mé t&€ vogél ku mund t€ ngrihet shtépia.
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VLERESIMI I NXENESVE

e  Vlerésimi i aktivitetit t€ nxénésve gjaté orés mésimore dhe punés s€ tyre né grup.
DETYRAT DHE PUNA E PAVARUR

1. Njé drejtkéndésh me perimetér 120 cm rrotullohet rreth njé brinje té tij. Sa duhet té jené pérmasat e drejtkéndéshit q€ véllimi i
cilindrit t€ pérftuar té jeté mé i madhi?

2. Jepet njé burim rryme me forcé elektromotore E t€ njohur dhe me rezistencé té brendshme 7 t€ njohur, i cili ushgen njé rezistencé té
jashtme x t€ ndryshueshme. Gjeni vlerén e x, pér t€ cilén zhvillohet fuqia mé e madhe né rezistencén e jashtme.
o . E’x
Udhézim. Pérdorni formulén P = ———.
(x+7r)
3. Né njé port, lartésia e ujit né metra, ¢ oré pas mesnatés, &shté 7 =12 + 5 - sin( 1 ). Gjeni kur merret pér heré t€ paré pas mesnatés

lartésia mé e vogél (mé e madhe) e yjit dhe sa Eshté ajo.

Reflektimi pér rrjedhén e orés mésimore

o Zgjedhja e mésimdhénésit sa i pérket rrjedhés s€ orés mésimore.
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PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE

Mésimdhénési/ja: Data:

ASPEKTET E PERGJITHSHME TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Fusha kurrikulare: MATEMATIKA Lénda: MATEMATIKE Shkalla e kurrikulés: VI Klasa: 12

Tema (nga plani dymujor): Rezultati i té nxénit té temés (nga plani dymujor):

- Zbaton derivatin e funksionit né zgjidhjen e problemeve té
ZBATIME TE DERIVATEVE ndryshme nga fushat e tjera dhe jeta reale.

- Pérdor gjuhén e matematikés dhe teknologjiné pér derivatin e
funksionit.

Rezultatet e té nxénit pér kompetencat kryesore té shkallés (té synuara):
I. KOMPETENCA E KOMUNIKIMIT DHE E TE SHPREHURIT: 1.9; Il. KOMPETENCA E TE MENDUARIT: IL.1;
III. KOMPETENCA E TE NXENIT: 111.2,3.4;

Rezultatet e fushés sé kurrikulés (té synuara):
3. KOMUNIKIMI NE/PERMES MATEMATIKES- 1; 5. PERFAQESIMET MATEMATIKE- 1;
6. MODELIMI MATEMATIK- 2;

ASPEKTET SPECIFIKE TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Tipi i orés: Zhvillim

Njésia mésimore: LAKUESHMERIA E VIJES. PIKAT E LAKESKES (INFLEKSIONIT) Nr.: 8

Fjalét kyce: derivat, funksion, lakesé, vij€, tangjente, pikat e infleksionit, konkav, konveks, teoremé, grafik

Rezultati/et e té nxénit pér oré mésimore:
Nxénési/ja:

e dallon lakueshméring e vijés s€ funksionit;
e shpjegon shenjén e derivatit té rendit t& larté;
e interpreton lakueshméring e funksionit.

Kriteret e suksesit:
e  Pércakton shenjén e derivatit t€ dyté té funksionit y = x.
e Shpjegon se né cilin interval, grafiku i kétij funksioni €shté i mysét (konkave)? I lugét (konvekse)? Nxirrni njé
pérfundim.
e Shqyrton lakueshmériné e funksionit f: y = x* — 6x> + x + 1.
e Pércakton pikat e lakesés pér grafikun e funksionit £ y = x* — 6x? + x + 1.

Burimet, mjetet e konkretizimit dhe materialet mésimore: libri, tabela, shkumési/markeri

Lidhja me léndét e tjera mésimore dhe/apo me ¢éshtjet ndérkurrikulare dhe situatat jetésore:
Fiziké
(Lévizja drejtvizore)

PERSHKRIMI I METODOLOGJISE DHE VEPRIMTARITE E PUNES ME NXENES GJATE ORES MESIMORE
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Pérshkrimi i metodologjisé:
TEKNIKAT
E Stuhi mendimesh

R Di/Dua té di/Mésova
R Ditari dypjesésh

FAZAT E ORES

Evokim/Pjesa hyrése

Secilit prej nxénésve i shpérndahet nga njé letér qé pérmban detyrén e dhéné. Nga ata kérkohet qé t€ shprehin mendimet e tyre né
lidhje me detyrén, duke iu pérgjigjur kérkesave t&€ detyrés, por duke mos i diskutuar dhe duke mos dhéné komente né lidhje me ideté e
tyre, si dhe udhé&zohen gé né letrat me ngjyra té€ shénohen kufizat e kérkuara dhe kufizat e tjera té identifikuara nga ata sipas
kérkesave té detyrés.

Detyré
1. Studioni shenjén e derivatit t& dyté té funksionit y = x>.
2. NE cilin interval, grafiku i kétij funksioni ésht€ i mysét (konkave)? I lugét (konvekse)? Nxirrni njé pérfundim.

Realizim/Pjesa kryesore

Mésimdhénési i udhézon nxénésit qé té vizatojné njé tabelé t& ndaré né tri pjesé. Nxénésit lexojné mésimin, provojné t&é njehsojné
shembujt dhe pastaj fillojné té plotésojné shtyllat e tabelés: shtylla e paré “DI”, nése ata kan€ njohuri me até ¢faré lexuan; shtylla e
dyté “DUA TE DI”, nése ata kané dicka t& panjohur qé déshirojné t& diné rreth saj; dhe shtylla e treté “MESOVA”, e plotésojné nése
ka pérgjigje dhe shkruajné edhe informacionet e reja qé nxénésit kané marré gjaté leximit.

Fshté dhéné njé vijé pa képutje /, qé paraqet grafikun e njé funksioni f; t& derivueshém né intervalin I (fig. 9.16).
Dihet g€ kjo vijé ka tangjente n€ ¢do pikeé t€ saj. & by

/;érkuﬁzim 3

Pika e vijés | qé lidh njé pjesé té lugét me njé pjesé té mysét té saj quhet piké lakese (piké infleksioni) e vijés.
P.sh. vija | e paraqitur né figurén 9.17 éshté e mysét né pjesén DC té saj (pra, pér x € -2, 0]) dhe e lugét né pjesén CE té saj
(pra, pér x € 10,2[. Pika C éshté piké infleksioni e vijés.
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Do t€ pranojmé pa vértetim kéto teorema:

a) N& qofté se funksioni f'ka derivat t€ dyt€ /”'(x) q€ &shté pozitiv pér ¢do vleré t€ x nga intervali I, at€¢heré grafiku i kétij funksioni
éshté i lugét né 1.

b) Né qofté se funksioni f'ka derivat t€ dyt€ /”'(x) q€ &shté negativ pér ¢do vleré t€ x nga intervali I, at€heré grafiku i kétij funksioni
&shté 1 mysét né 1.

Teorema 2
Né qofté se funksioni f'ka derivat t&€ dyté né ¢do piké té intervalit Ja, b[ dhe derivati i dyt€ ndérron shenjé duke kaluar nga intervali
]a, c[ né intervalin ]c, b[, at€heré pika C me abshis€ ¢ &shté piké lakese (infleksioni) pér grafikun e kétij funksioni.

Shembulli 1
Té shqyrtohet lakueshméria dhe té gjenden pikat e lakesés pér grafikun e funksionit f: y = x* — 6x2 +x + 1.

Zgjidhje

hsojmé d dyté dhe studiojmé sh N S e
Njehsojmé derivatin e dyt€ dhe studiojmé shenjén e tij. ! N
Pér ¢do x e R, kemi: £7(x) = 4x> — 12x + 1 dhe f(x) = 12x* — 12 fi(@)] +0 0 +
S0)=0c 1222-12=0 x>~ 1=0 < (x=1osex=-1 fle)| | Y [
Plotésojmé tabelén (fig. 9.18): pinf  pinf

Fig. 9.18

Grafiku éshté i lugét né€ secilin nga intervalet ]—oo, —1[ dhe ]1, + oo [, dhe &shté i mysét né intervalin [-1, 1.
Pikat me abshisa x =—1; x = 1 jané pika lakese (infleksioni).

Gjejmé ordinatat e tyre:

A-D) =D —=6(-1)*+(-1)+1=-5; AD=1*-6-12+1+1=-3.

Pra, pika lakese (infleksioni) jané Ci(—1; —5) dhe Ca(1; -3).

Shembulli 2
T& shqyrtohet lakueshméria e grafikut t& funksionit f; y = cosx né 10, 7 [.

Zgjidhje
Pér ¢do x e R, kemi: f’(x) = —sinx dhe /”(x) = —cosx. Duke ditur shenjén e kosinusit né¢ kuadratin e paré€ dhe té dyt€, plotésojmé tabelén
né fig. 9.19:

m
@ 0 2 Yy
f"{;l: - 0 +
T A O
Fig. 9.19

Késhtu funksioni y = cosx &shté i mysét né ]0, % [ dhe i lugét né ] % , 7 [. Pika C(% ,0) éshté piké lakese (fig. 9.20).
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Shembulli 3
Pér funksionin f; y = e* pér ¢do x € R kemi: f'(x) = " dhe f(x) = *. Meq¢ e* > 0, pér ¢do x € R, kemi: f”’(x) > 0 né R. Késhtu, grafiku i
funksionit f: y = e* &shté i lugét né R.

Pas leximit rishikohen listat, nése ka gjéra qé jané lexuar dhe i kemi né listé apo gjéra t€ reja q€ jané mésuar, té cilat radhiten né listé.
Nése pjesét e lexuara nuk kané ndonjé shképutje logjike, vazhdohet késhtu me lexime dhe me plotésimin e listés s¢ ideve deri né fund
té mésimit. Por nése kemi njé problem té ri, shképutje logjike né njésiné mésimore, atéheré rifillon procesin, duke angazhuar prapé
ciftet pér té formuar listé té re idesh.

Reflektim/Pjesa pérfundimtare

Nxé&nésit udhézohen té térheqin njé vijé vertikale né mes t€ fletores, ku né anén e majté do t€ shénojné detyrén e kérkuar dhe né€ anén
e djathté zgjidhjen e saj. Pastaj, nxénésve u kérkohet qé t& prezantojné punén e tyre dhe mésimdhénési mund té béjé pyetje rreth
zgjidhjes sé detyrés té prezantuar nga ata. M€ pas mésimdhénési pyet nése ka nxénés qé e kané zgjidhur njéjté detyrén dhe, nése ka,
kérkon edhe nga ata komentet e tyre. Né fund, mésimdhénési mund t€ béjé edhe disa pyetje té pérgjithshme pér té paré nxénésit nése i
kané kuptuar detyrat.

Detyré 1
Shqgyrtoni lakueshmériné dhe gjeni pikat e lakesés (infleksionit) pér grafikun e funksionit:

a)y=x—4x*+x+7, b) y = x*(5 — x).

Detyré 2
Studioni lakueshméring e grafikut t€ funksionit y = sinx n€ 0, = [.

VLERESIMI I NXENESVE

e  Vlerésimi i punés individuale dhe né ¢ift i nxénésve gjaté orés mésimore.

DETYRAT DHE PUNA E PAVARUR

1. Studioni lakueshméring, gjeni pikat e lakesés (infleksionit) pér grafikun e funksionit:
a)y=sinx,xe[0,27]; b) y=cosx,xe[0,27].

2. Gjeni bashkésiné e pércaktimit dhe studioni lakueshmériné e grafikut t€ funksionit:
a)y:\/;Jrl; b)y=Inx-1.

Reflektimi pér rrjedhén e orés mésimore

e Zgjedhja e mésimdhénésit sa i pérket rrjedhés s€ orés mésimore.
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PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE

Mésimdhénési/ja: Data:

ASPEKTET E PERGJITHSHME TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Fusha Kurrikulare: MATEMATIKA Lénda: MATEMATIKE Shkalla e kurrikulés: VI Klasa: 12

Tema (nga plani dymujor): Rezultati i té nxénit té temés (nga plani dymujor):

- Zbaton derivatin e funksionit né zgjidhjen e problemeve té
ZBATIME TE DERIVATEVE ndryshme nga fushat e tjera dhe jeta reale.

- Pérdor gjuhén e matematikés dhe teknologjiné pér derivatin e
funksionit.

Rezultatet e té nxénit pér kompetencat kryesore té shkallés (té synuara):
I. KOMPETENCA E KOMUNIKIMIT DHE E TE SHPREHURIT: 1.9; IL. KOMPETENCA E TE MENDUARIT: IL.1;
III. KOMPETENCA E TE NXENIT: 111.2,3.4;

Rezultatet e fushés sé kurrikulés (té synuara):
3. KOMUNIKIMI NE/PERMES MATEMATIKES- 1; 5. PERFAQESIMET MATEMATIKE- 1;
6. MODELIMI MATEMATIK- 2;

ASPEKTET SPECIFIKE TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Tipi i orés: Zhvillim

Njésia mésimore: STUDIMI I VARIACIONIT TE FUNKSIONIT Y =A4X* + BX>+ CX+ D, KU A # 0Nr.: 9

Fjalét kyce: funksion, variacion, derivat, monotoni, ekstremume, shenja, grafik

Rezultati/et e té nxénit pér oré mésimore:
Nxénési/ja:
e dallon variacionin;
e shqyrton monotonin€ dhe lakueshmériné e funksionit;
e konstrukton grafikun e funksionit;
e pércakton variacionin.

Kriteret e suksesit:
e Pér funksionin y = —x* + 1, shqyrton monotoniné dhe lakueshméring e tij.
e Konstrukton grafikun e funksionit y = —x* + 1.
e Shpjegon variacionin e funksionit y = —x* + 3x — 2.
e Konstrukton grafikun e funksionit t€ mésipérm, duke u bazuar edhe né variacionin e atij funksioni.
e Duke u bazuar né fig. 9.24, ndérton grafikun e funksionit y = —x* + 3x — 2.

Burimet, mjetet e konkretizimit dhe materialet mésimore: libri, tabela, shkumési/markeri, vizore, fleta
shuméngjyréshe

Lidhja me léndét e tjera mésimore dhe/apo me ¢éshtjet ndérkurrikulare dhe situatat jetésore:
Ekonomi
(Llogaritja e kostos)

PERSHKRIMI I METODOLOGJISE DHE VEPRIMTARITE E PUNES ME NXENES GJATE ORES MESIMORE
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Pérshkrimi i metodologjisé:
TEKNIKAT

E Bashkébisedim
R Leksion i pérparuar

R Diskutim né cift

FAZAT E ORES

Evokim/Pjesa hyrése
Mésimdhénési shkruan detyrén né tabelé dhe nxénésit bashkébisedojné pér detyrén, duke dhéné argumente pér mendimet e tyre, t&
cilat shénohen né tabel€ nga ana e mé€simdhénésit. Pastaj, mésimdhénési fillon té shpjegoj€ njésin€ pér t€ cilén béhet fjalé.

Detyré
Shqyrtoni monotoning, lakueshmériné dhe ndértoni grafikun e funksionit y = —x2 + 1.

Realizim/Pjesa kryesore

Nxénésit bashkohen né dyshe dhe, sé bashku, shqyrtojné zgjidhjen e detyrés. Pastaj, mésimdhénési i udhézon qé t’iu tregojné edhe té
tjeréve né grup ato qé kané gjetur dhe ideté i shkémbejné mes tyre. N tabelé shénohen zgjidhjet e tyre dhe u kérkohet té lexojné
pjesén e leksionit (mésimit) dhe t€ plotésojné listat e tyre me ide té reja.

Shembulli 1
Té shqyrtohet variacioni dhe t& ndértohet grafiku i funksionit y = —x3 + 3x — 2.

Zgjidhje
Bashkésia e pércaktimit €shté R (pse?)
%) =—(=x)P+3(=x)-2=x3-3x -2

Funksioni nuk €shté as ¢ift, as tek, sepse né R nuk vértetohet asnjéri nga barazimet:

J=x) = flx) ose fi-x) = - fx).

Funksioni nuk éshté periodik. Me t& vérteté, nuk ekziston asnjé numér real T# 0, i tillé qé pér ¢do x € R t& kemi f{x + T) = f(x),
sepse barazimi —(x + T)* + 3(x + T) — 2 = — x> + 3x — 2 merr pamjen —3x>T — 3xT? — T? + 3T = 0 dhe vértetohet pér ¢do xR
vetém kur T = 0.

Pér ¢do x € R kemi f(x) = —3x% + 3.

Studiojmé shenjén e /°(x), d.m.th. shenjén e trinomit t& fuqisé sé dyté —3x> + 3.
fx)=0< 3x*+3=0<>x*-1 < (x=1o0sex=-1). Kemi tabelén né figurén 9.21.

) X I-nﬂ "'1’ f

Fig. 9.21

Funksioni &shté zbrités né secilin nga intervalet ]— o0, —1[ dhe ]1, + o0 [ dhe &shté rrités né ]-1,1[. Pér x =—1 funksioni ka minimum,
qé shté f/(-1) = —(-1)* + 3(-1) -2 = 4.

Pér x = 1 funksioni ka maksimum, qé éshté f°(1) =—(1)> +3 (1) -2 =0.
Pika té grafikut jan€ A(—1; —4); B(1;0).

4) Kemi f”’(x) = —6x. Studiojmé shenjén e /”’(x) dhe kemi tabelén né figurén 9.22.
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Fig. 9.22
Grafiku éshté i lugét né ]—o0,0[ dhe éshté i mysét né ]0, 400 .
Pika me abshis€ 0, d.m.th. pika D(0; —2) &shté piké lakese (infleksioni).

5 lim f(x) = lim (—x’) = —o0

lim f(x) = lim (=x’) = +o0

6) Megenése funksioni éshté i pércaktuar né R, grafiku nuk ka asimptoté vertikale.
Megenése lim f(x) =—00 dhe lim f(x) =+o00 grafiku nuk ka asimptoté horizontale.
X—>+0 X—>—00

7) a) Gjejmé pikat ku grafiku pret boshtin Ox, duke zgjidhur sistemin:
{yzo {—x3+3x—2=0 {x3—3x+220
f— =

y=—x>+3x-2 y=0 y=0

Pér t& zgjidhur ekuacionin x* — 3x + 2 = 0, vémé re q& numri 1 &shté rrénjé e tij, prandaj ana e majté plotpjesétohet me x — 1. Pra, x* —
3x +2=(x— 1)(x*+x—2). Si rrjedhim, ekuacioni x* — 3x + 2 = 0 zgjidhet késhtu: x — 1 =0 ose x> + x — 2 = 0.

Gjejmé x =1 ose (x =+1 ose x =-2).

Grafiku pret boshtin Ox né€ pikat B(1; 0); C(-2; 0).

. Grafiku pret

x=0

y=—x3+3x—2<:>{y=—2
X =

b) Pér té gjetur pikén e prerjes sé grafikut me boshtin Oy, zgjidhim sistemin {

boshtin Oy né pikén D (0; -2).

8) B&jmé tabelén pérmbledhése (fig. 9.23). it =, L
Pika té& grafikut jané A(~1; —4); B(1; 0); C(=2; 0); Pl =0+ lvd =
D(0; -2). el Ll T
; " I . ‘Iﬂ.,;
Fig. 9.23
\ y
9) Grafiku i funksionit y = — x> + 3x — 2 éshté dhéné né figurén 9.24.
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Reflektim/Pjesa pérfundimtare

Nxénésit diskutojné né ¢ifte mbi zgjidhjen e detyrave, nxjerrin pérfundime, krahasojné zgjidhjet dhe diskutojné pér ndonjé
mospérputhje mes tyre dhe né punuese shénojné zgjidhjet pérfundimtare t€ detyrave. Pas bashkébisedimit, mésimdhénési angazhon
njérin prej nxénésve q€ jané né ¢ift pér t€ dhéné zgjidhjen e detyrave dhe pérfundimet e nxjerra gjaté diskutimit. Secili prej nxénésve
pérfagésues té ¢ifteve né tabelé vendos fletat punuese me zgjidhjet e tyre, té cilat né fund mblidhen nga mésimdhénési pér t’i
analizuar mé tutje pas orés mésimore.

Detyré
a) Ndértoni grafikun e funksionit y = —x* + 3x — 2, x€ [-2,0].
b) Zgjidhni grafikisht inekuacioni:
Lx*+3x-220; il. =3 + 3x — 2<4.
¢) Duke pérdorur grafikun e funksionit y = —x* + 3x — 2 (figura 9.24), ndértoni grafikun e funksionit
i.y=-x+3x; i.y=x-3x+2.

VLERESIMI I NXENESVE

e Vlerésimi individual i punés sé nxénésve dhe né ¢ift.

DETYRAT DHE PUNA E PAVARUR

1. Eshté dhéné funksioni £ y = x*> — 3x* + 4.

a) Gjeni pikat ku grafiku pret boshtin Ox; boshtin Oy.

b) Gjeni pikat ku funksioni ka ekstremum.

¢) Ndértoni skematikisht grafikun e funksionit duke pérdorur kéto pika.

d) Shkruani ekuacionin e tangjentes sé grafikut té€ funksionit n€ pikén me abshis€ x = 1.

2. Njé kthesé né njé rrugé automobilistike paragqitet nga grafiku i funksionit y = x> — 6x? + 9x — 1, x €[0;5]. Skiconi formén e késaj
kthese.

Reflektimi pér rrjedhén e orés mésimore

e Zgjedhja e mésimdhénésit sa i pérket rrjedhés s€ orés mésimore.
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PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE

Meésimdhénési/ja: Data:

ASPEKTET E PERGJITHSHME TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Fusha kurrikulare: MATEMATIKA Lénda: MATEMATIKE Shkalla e kurrikulés: VI Klasa: 12

Tema (nga plani dymujor): Rezultati i té nxénit té temés (nga plani dymujor):

- Zbaton derivatin e funksionit né zgjidhjen e problemeve té
ZBATIME TE DERIVATEVE ndryshme nga fushat e tjera dhe jeta reale.

- Pérdor gjuhén e matematikés dhe teknologjin€ pér derivatin e
funksionit.

Rezultatet e té nxénit pér kompetencat kryesore té shkallés (té synuara):
1. KOMPETENCA E KOMUNIKIMIT DHE E TE SHPREHURIT: 1.9; II. KOMPETENCA E TE MENDUARIT: IL.1;
III. KOMPETENCA E TE NXENIT: 111.2,3.4;

Rezultatet e fushés sé kurrikulés (té synuara):
3. KOMUNIKIMI NE/PERMES MATEMATIKES- 1; 5. PERFAQESIMET MATEMATIKE- 1;
6. MODELIMI MATEMATIK- 2;

ASPEKTET SPECIFIKE TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Tipi i orés: Zhvillim

ax+b
Njésia mésimore: VARIACIONI I FUNKSIONIT y =

Nr.: 10
cx+d

Fjalét kyce: variacion, funksion, derivat, grafik, asimptota, simetri

Rezultati/et e té nxénit pér oré mésimore:
Nxénési/ja:
e cakton variacionin e funksionit;
e ilustron grafikisht funksionin;
e shpjegon vendndodhjen e pikés né funksionin e dhéng;
e vérteton pér funksionin e dhéné asimptotat.

Kriteret e suksesit:

e Cakton variacionin e funksionit f y =— —+2.
X

1
e [Ilustron grafikisht funksionin fi y =— —+2.
x

X
e Interpreton duke u bazuar né grafikun e funksionit y = Are)
X +

11
, se pika C(— E ,5) €shté gqendér simetrie.

2x+1

e Vérteton se funksioni y= ka si asimptoté drejtézat me ekuacione x =1y =2.

X —

Burimet, mjetet e konkretizimit dhe materialet mésimore: Libri, tabela,shkumési/markeri,vizore

Lidhja me léndet tjera mésimore dhe/apo me ¢éshtjet ndérkurrikulare dhe situatat jetésore:
Biologji
(Pérhapja e bakterieve)

PERSHKRIMI I METODOLOGJISE DHE VEPRIMTARITE E PUNES ME NXENES GJATE ORES MESIMORE
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Pérshkrimi i metodologjisé:
TEKNIKAT
E Stuhi mendimesh

R Leksion i pérparuar
R Mendo/puno né dyshe/thuaja grupit

FAZAT E ORES

Evokim/Pjesa hyrése
Nga nxénésit kérkohet g€ t&€ shprehin mendimet e tyre n€ lidhje me detyrén e dhéné, por duke mos i diskutuar dhe duke mos dhéné
komente né lidhje me ideté e tyre, né ményré g€ té identifikojmé zgjidhjet e mundshme.

Detyré

Shqyrtoni variacionin dhe ndértoni grafikun e funksionit fi y = — —+ 2.
X

Realizim/Pjesa kryesore

Nxénésit bashkohen né dyshe dhe, s¢ bashku, shqyrtojné zgjidhjen e detyrés. Pastaj, mésimdhénési i udhézon qé t’iu tregojné edhe té
tjeréve né grup ato q€ kané gjetur dhe ideté i shkémbejné mes tyre. Né tabelé shénohen zgjidhjet e tyre dhe u kérkohet té lexojné
pjesén e leksionit (mésimit) dhe t€ plotésojné listat e tyre me ide té reja.

Duke u nisur nga shembulli i mésipérm vérejmé se:

Shembulli 1
2x—1
4x+2

T& shqyrtohet variacioni dhe t€ ndértohet grafiku i funksionit f; y =
Zgjidhje

1) Funksioni &shté racional thyesor, prandaj éshté i pércaktuar pér ¢do vleré té x, té tillé¢ qé 4x +2# 0 d.m.th. x# — 5 .
Pra, bashkésia e pércaktimit éshté X = {x€ R|x# —% }.

2(-x)-1  —2x-1

2) fl—x) = = . Funksioni nuk &shté as g¢ift, as tek. Funksioni nuk &shté periodik (pse?).
A-x)+2 —4x+2
1 2(4x+2)—(2x—1)4 8
3) Pérx# —— kemi f’(x) = 3 = 7 -
2 (4x+2) (4x+2)
1
Vémé re qé€ f'(x) > 0 pér x # —— . Ndértojmé tabelén . (fig. 9.26)
2 s - Te=
e F -
Funksioni éshté rrités né secilin nga intervalet (fig. 9.26). L 'r, | ’
] f | 1 * T
[0, ~ o[ ] 40 L | 2| -7
C2v 2 i R | P
Ai nuk ka pika ekstremumi. A €shté funksioni rrités né bashkésiné X?
1 e =1 s
4. Gjejmé derivatin e dyté. Pér x # —5 kemi X]
G4y . §
—8-2:(4x+2) - (4x+2)" —16-4 —64 e .
JACE 4( S 7= T £l +] - Fig. 9.27
(4x+2) (4x+2)y (4x+2) ] —_f =
LM

Shenja e f”°(x) éshté e kundért me shenjén e (4x + 2). Kemi tabelén né figurén 9.27:

5)a) lim fix) = limz—x*l’ lim fix) = limz—x*l
)a X—>+00 * x>+ 4x 2 7 Xpmo0 X) x—>-0 4x 2
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1
b) Pamé qé funksioni nuk éshté i pércaktuar né pikén x = — E .
. . 2x-1 . ) 1
Shohim lim f(x) = lim = =0 gepse M (2x—1)=-2=0, lim (4x+2)=0 ghe perx>-—
x%—l x—kl 4X + 2 xX—— 1 X*)*l 2
i ; : :
(X>*E) (x>—5)
1 2x—1

e mjaft afér — E thyesa &shté negative.

dx+2

Njélloj tregohet qé lin} S(x) =40
x>——
2

1
(x<—5)

. . 1 1
6) a) Megenése lim f(x) = lim f(x) = E , at€her€ drejtéza y = E &shté asimptoté horizontale e grafikut kur x — +00 ose kur
X—>+00 X—>—0
xX—> —0.
b) Megenése lirr} f(x)=—o0 dhe lin} f(x) =00, atéheré drejtéza x = — 5 gshté asimptoté vertikale e grafikut.

X—>—— X—>——
2 2

1 1
()»>*E) (X<*§)

7. a) Pér t€ gjetur pikat e prerjes sé€ grafikut me boshtin Ox, mjafton t€ zgjidhim sistemin:

_ 2x-1 1 1
y_4x+2<:> al =02 x-1=0=x=—
y=0 4x+2 2

1
Pika e prerjes &shté A(E ; 0).

2x—1
= 1
b) Pér t€ gjetur pikat e prerjes sé€ grafikut me boshtin Oy, mjafton t&€ zgjidhim sistemin Y dx+2 & y= —E. Pika e prerjes
x=0
hté B(0 1 )
éshté ;).
2
8) Tabela pérmbledhése éshté tabela né figurén 9.28. i - F f . i
e A Fig. 9.28
. , 1 1 L1 A
Pika té grafikut jané A(E ;0), B(0; — 5 ). )
oo 2x—1
8) Grafiku i funksionit y = jepet né figurén 9.29. .
4x+2 -
A Fig. 9.29
Vil
fl,
f
. o . , 1
Véme re qé ky grafik éshté njé hiperbolé qé ka si asimptota drejtézat me ekuacione x = — E dhey = E .
Shembulli 2
) 11 o o 2x -1
T& tregohet q€ pika C(——,— ) &shté qendér simetrie e grafikut t€ funksionit y = .
22 4x+2
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Zgjidhje
Le té jeté M(x1, y1) njé piké ¢farédo e grafikut t€ kétij funksioni. Kjo do té thoté qé y, = —— .
4x,+2
Shénojmé N(xn; yn) pikén simetrike t&€ M ndaj pikés C.
2x, —1
Mjafton té vértetojmé qé edhe pika N i pérket grafikut, d.m.th. g€ yn = -~
4x, +2
Xy +X +
Kemi —%~ L= X, dm.th. xx = -1 —x1; q€ nga x; = —1 — xx . Kemi gjithashtu % =Y., dmth yn=1-y.

2%, -1 dx+2-2x+1 2x+3 2(-1-x,)+3 -2x, +1

Prandaj yn=1—

4x, +2 4x, +2 4x, +2 4(—1—xN)+2 —4x, -2
2xy —1 N , | S e 2x—1
Del yn = ————, pra pika N i pérket grafikut, d.m.th. pika C(——,—) €shté qendér simetrie e grafikut t& funksionit y = .
4x, +2 22 4x +2
a
Funksioni y = 7 (ku ¢ # 0) quhet funksion homografik. Grafiku i tij &shté njé hiperbolé q¢ ka si asimptoté drejtézat y = —
cx + C
dhe x = ——, kurse si qendér simetrie ka pikén e prerjes sé tyre d.m.th. pikén C(——;—).

C c C

Ky fakt g€ ne po e pranojmé pa vértetim, na lejon té skicojmé mé thjesht grafikun e kétij funksioni, duke marré disa pika ndihmése né
té dyja anét e asimptotés vertikale.

Pas leximit rishikohen listat, nése ka gjéra qé jané lexuar dhe i kemi né listé apo gjéra t€ reja q€ jané mésuar, té cilat radhiten né listé.

Neése pjesét e lexuara nuk kané ndonjé shképutje logjike, vazhdohet késhtu me lexime dhe me plotésimin e listés s€ ideve deri né fund
té mésimit. Por nése kemi problem té ri, shképutje logjike né njésiné mésimore, atéheré rifillon procesin, duke angazhuar prapé ciftet,
pér t€ formuar listé té re idesh.

Reflektim/Pjesa pérfundimtare

Nxénésit udhézohen t€ térheqin njé vijé vertikale né mes té fletores, ku né anén e majté do té shénojné detyrén e kérkuar dhe né anén
e djathté zgjidhjen e saj. Pastaj, nxénésve u kérkohet qé t€ tregojné zgjidhjet e tyre dhe mésimdhénési mund té béjé pyetje rreth
zgjidhjes sé€ detyrés kur dégjon njé koment. M€ pas, mésimdhénési pyet nése ka nxénés q€ e kané zgjidhur njéjté detyrén dhe, nése ka,
kérkon edhe nga ata komentet e tyre. Né fund, mésimdhénési mund té béjé edhe disa pyetje t€ pérgjithshme pér t& paré nése e kané
kuptuar nxénésit detyrén.

Detyré
2x+1

Tregoni q¢ grafiku i funksionit y = ka si asimptoté drejtézat me ekuacionex =1y =2.

x p—
Nxénésit diskutojné né dyshe lidhur me detyrén e dhéné nga mésimdhénési dhe, pasi té arrijné zgjidhjen e detyrés, njérit prej tyre i
kérkohet t€ shkémbejé mendimet né njé diskutim me té gjithé t€ tjerét. Mésimdhénési vazhdimisht i motivon nxénésit té 1€vizin nga
faza né fazg gjaté kétij procesi.

VLERESIMI I NXENESVE

e  Vlerésimi i aktivitetit t& nxénésve gjaté orés mésimore.

DETYRAT DHE PUNA E PAVARUR

6
1. a) Ndértoni grafikun e funksionity = ——.
X

b) Tregoni si mund t€ merren pre;j tij grafikét e funksioneve:

6 6 6 6
y=—01j\ by=—-—+1 Oy=——7; dy=—-———+2.
| x X x—1 x—1
2. Shqyrtoni variacionin dhe ndértoni grafikun e funksionit:
) x+1 b 1 ) 2x 0 2x -1
a)y=—-; y= ; ©)y= ; y= .
x—1 2x+4 x=3 2x+2
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x—1 '
2x+2

a) Shqyrtoni variacionin dhe ndértoni grafikun e tij.

x—1
b) Zgjidhni grafikisht inekuacionin >0
3x+6

3. Eshté dhéné funksioni £ y =

x —
4. a) Shqyrtoni variacionin dhe ndértoni grafikun e funksionit f; y = 4—
X

b) Gjeni ekuacionin e tangjentes me grafikun né pikén me abshis€ 3.
3-x
4x

¢) Ndértoni grafikun e funksionit g: y =

Reflektimi pér rrjedhén e orés mésimore

e Zgjedhja e mésimdhénésit sa i pérket rrjedhés sé orés mésimore.
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PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE

Mésimdhénési/ja: Data:

ASPEKTET E PERGJITHSHME TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Fusha kurrikulare: MATEMATIKA Lénda: MATEMATIKE Shkalla e kurrikulés: VI Klasa: 12

Tema (nga plani dymujor): Rezultati i té nxénit té temés (nga plani dymujor):

- Zbaton derivatin e funksionit né zgjidhjen e problemeve té
ZBATIME TE DERIVATEVE ndryshme nga fushat e tjera dhe jeta reale.

- Pérdor gjuhén e matematikés dhe teknologjin€ pér derivatin e
funksionit.

Rezultatet e té nxénit pér kompetencat kryesore té shkallés (té synuara):
L. KOMPETENCA E KOMUNIKIMIT DHE E TE SHPREHURIT: 1.9; II. KOMPETENCA E TE MENDUARIT: IL.1;
IIL. KOMPETENCA E TE NXENIT: 111.2,3.4;

Rezultatet e fushés sé kurrikulés (té synuara):
3. KOMUNIKIMI NE/PERMES MATEMATIKES- 1; 5. PERFAQESIMET MATEMATIKE- 1;
6. MODELIMI MATEMATIK- 2: 8. PERDORIMI I TIK-ut NE/PER MATEMATIKE-1;

ASPEKTET SPECIFIKE TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Tipi i orés: Ushtrime

Njésia mésimore: USHTRIME Nr.: 11

Fjalét kyce: derivat, ekuacion, monotoni, ekstremum, lakueshméri, vlera mé e madhe, vlera mé e vogél

Rezultati/et e té nxénit pér oré mésimore:
Nxénési/ja:
e dallon vlerén mé té madhe té funksionit;
e cakton monotoniné dhe ekstremumet e funksionit;
e interpreton monotoning dhe lakueshmériné e funksionit;
o llogarit vlerén mé t& madhe dhe mé t€ voggl té funksionit.

Kriteret e suksesit:
e Pércakton se cili nga t€ gjithé trekénd&shat kénddrejt€ me hipotenuzé a, ka syprinén mé té€ madhe.

e (Cakton monotoning dhe ekstremumet e funksionit y = %xz —3x.

e Llogarit vlerén mé té madhe dhe mé t€ vogél té funksionit: y = §x3 —4x? 4+ 12x — 1 né [0,4].

e Pér funksionin f: y = 4x* — 3x + 1, interpreton monotoniné dhe lakueshmériné e tij.

e Konkludon se cilat do té jené pérmasat e drejtkéndéshit t€ nxjerré me prerje té€rthore té€ njé trungu druri cilindrik
qé syprina e tij té jet€ mé e madhja.

Burimet, mjetet e konkretizimit dhe materialet mésimore: libri, tabela, shkumési/markeri, projektori, interneti,
fleta punuese, https://www.symbolab.com/solver/derivative-applications-calculator

Lidhja me léndét e tjera mésimore dhe/apo me c¢éshtjet ndérkurrikulare dhe situatat jetésore:
Fiziké (Shpejtésia e trupit)

PERSHKRIMI I METODOLOGJISE DHE VEPRIMTARITE E PUNES ME NXENES GJATE ORES MESIMORE
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Pérshkrimi i metodologjisé:

TEKNIKAT
E Mendo/ puno né dyshe/ thuaja grupit
R Ditari dypjesésh

R Diskutim né cift

FAZAT E ORES

Evokim/Pjesa hyrése

Nxénésit bashkohen n€ dyshe dhe, s€ bashku, shqyrtojné zgjidhjen e detyrés. Pastaj, mé€simdhénési i udhézon qé t’iu tregojné edhe t&
tjeréve né grup ato qé kané gjetur dhe ideté i shkémbejné mes tyre. N¢ tabelé shénohen zgjidhjet e tyre dhe u kérkohet té lexojné
pjesén e leksionit (mésimit) dhe té plotésojné listat e tyre me ide té reja.

Detyré

Nga té gjithé trekéndéshat kénddrejt€ me hipotenuzé a, cili ka syprinén mé té€ madhe?

Realizim/Pjesa kryesore

Nxénésit udhézohen t€ térheqin njé vijé vertikale né mes t€ fletores, ku né anén e majté do té shénojné detyrén e kérkuar dhe né€ anén
e djathté zgjidhjen e saj. Pastaj, nxénésve u kérkohet qé t€ tregojné zgjidhjet e tyre dhe mésimdhénési mund té b&j€ pyetje rreth
zgjidhjes sé detyrés kur dégjon njé koment. Mé pas, mésimdhénési pyet nése ka nxénés qé e kané zgjidhur njéjté detyrén dhe, nése ka,
kérkon edhe nga ata komentet e tyre. Né fund, mé€simdhénési mund té béjé edhe disa pyetje t€ pérgjithshme pér t€ paré nése e kané
kuptuar nxénésit detyrén.

Shembulli 1

Studioni monotoniné dhe gjeni ekstremumet e funksionit y = %xz —3x.

Shembulli 2

Gjeni vlerén mé t&¢ madhe dhe mé t& vogél té funksionit: y = %x3 —4x?+ 12x — 1 né [0, 4].

Shembulli 3

Eshté dhéné funksioni £ y = 4x® — 3x + 1:

a) Shqyrtoni monotoniné e funksionit dhe lakueshmériné e grafikut.

b) N¢ cilén pikeé té grafikut, tangjentja €shté paralele me prerésen g€ kalon nga pikat me abshisa x; =—1; x, = 1?

Reflektim/Pjesa pérfundimtare

Nxénésit diskutojné né ¢ifte mbi zgjidhjen e detyrave, nxjerrin pérfundime, krahasojné zgjidhjet dhe diskutojné pér ndonjé
mospérputhje mes tyre dhe né punuese shénojné zgjidhjet pérfundimtare t€ detyrave. Pas bashkébisedimit, mésimdhénési angazhon
njérin prej nxénésve q€ jané né ¢ift pér té€ dhéné zgjidhjen e detyrave dhe pérfundimet e nxjerra gjaté diskutimit. Secili prej nxénésve
pérfagésues té cifteve né tabelé vendos fletat punuese me zgjidhjet e tyre, té cilat né fund mblidhen nga mésimdhénési pér t’i
analizuar mé tutje pas orés mésimore.

Detyré
Nga njé trung druri cilindrik qé€ e ka prerjen térthore gark me rreze R duam té nxjerrim njé tra me prerje térthore drejtkéndésh. Cilat
duhet t€ jené pérmasat e kétij drejtkéndEshi qé syprina e tij té jet€ mé e madhja.

VLERESIMI I NXENESVE

e Vlerésimi i aktivitetit t€ nx. dhe bashképunimi i tyre me té tjerét

DETYRAT DHE PUNA E PAVARUR

1. Eshté dhéné funksioni £ y = —%xz +1:

a) Gjeni pikat A, B ku grafiku pret boshtin Ox;

b) Shqyrtoni trapezin ABCD (AB||CD) me dy kulme C, D né grafikun e kétij funksioni. Shprehni syprinén S t& kétij trapezi né varési
té abshisés x t& pikés C.

¢) Tregoni bashkésiné X té vlerave t&€ mundshme té€ x-it dhe gjeni vlerén mé t€ madhe t€ funksionit S né bashkésiné X.

d) Ndértoni grafikun e funksionit S pér x € X.

Reflektimi pér rrjedhén e orés mésimore

e Zgjedhja e mésimdhénésit sa i pérket rrjedhés sé orés mésimore
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PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE

Mésimdhénési/ja: Data:

ASPEKTET E PERGJITHSHME TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Fusha kurrikulare: MATEMATIKA Lénda: MATEMATIKE Shkalla e kurrikulés: VI Klasa: 12

Tema (nga plani dymujor): Rezultati i té nxénit té temés (nga plani dymujor):

- Zbaton derivatin e funksionit né zgjidhjen e problemeve té
ZBATIME TE DERIVATEVE ndryshme nga fushat e tjera dhe jeta reale.

- Pérdor gjuhén e matematikés dhe teknologjiné pér derivatin e
funksionit.

Rezultatet e té nxénit pér kompetencat kryesore té shkallés (té synuara):
L. KOMPETENCA E KOMUNIKIMIT DHE E TE SHPREHURIT: 1.9; II. KOMPETENCA E TE MENDUARIT: IL.1;
IILKOMPETENCA E TE NXENIT: 111.2,3.4;

Rezultatet e fushés sé kurrikulés (té synuara):
3. KOMUNIKIMI NE/PERMES MATEMATIKES- 1; 5. PERFAQESIMET MATEMATIKE- 1;
6. MODELIMI MATEMATIK- 2;

ASPEKTET SPECIFIKE TK PLANIT TE ORES MiESIMORE

Tipi i orés: Vlerésim

Njésia mésimore: DETYRA DHE USHTRIME TE ZGJEDHURA Nr.: 12

Fjalét kyce: derivat, funksion, monotoni, vlerat e funksionit, asimptotat, ekstremume, piképrerje

Rezultati/et e té nxénit pér oré mésimore:
Nxénési/ja:
-Zbaton derivatet né€ zgjidhjen e detyrave té ndryshme.

Kriteret e suksesit :
-Zgjidh detyrat e caktuara né fletat punuese.

Burimet, mjetet e konkretizimit dhe materialet mésimore: tabela, markeri/shkumési, fleta té gatshme punuese

Lidhja me léndét e tjera mésimore dhe/apo me ¢éshtjet ndérkurrikulare dhe situatat jetésore:
Fiziké Kimi
(Lévizja drejtvizore) (Pérgendrimi i substancave)

PERSHKRIMI I METODOLOGJISE DHE VEPRIMTARITE E PUNES ME NXENES GJATE ORES MESIMORE

Pérshkrimi i metodologjisé:
TEKNIKAT
E Stuhi mendimesh

R Ditari dypjesésh
R Ditari dypjesésh
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FAZAT E ORES

Evokim/Pjesa hyrése

Mésimdhénési shpérndan detyrat para nxénésve. Ata do té punojné né ményré individuale duke i zgjidhur detyrat né fletat e tyre
punuese.

Realizim/Pjesa kryesore

Nxénésit n€ fletat punuese fillojné t€ zgjidhin detyrat, ku né anén e majté e kané detyrén e kérkuar dhe né anén e djathté kryejné
zgjidhjen e saj. Pas zgjidhjes s€ detyrave nga ana e tyre, mésimdhénési i grumbullon ato pér vlerésim té métutjeshém.

Reflektim/Pjesa pérfundimtare

Nxénésit n€ fletat punuese fillojné t€ zgjidhin detyrat, ku né anén e majté e kané detyrén e kérkuar dhe né anén e djathté kryejné
zgjidhjen e saj. Pas zgjidhjes s€ detyrave nga ana e tyre, mésimdhénési i grumbullon ato pér vlerésim t& métutjeshém.

VLERESIMI I NXENESVE

e Vlerésimi i punés individuale té nxénésve.

DETYRAT DHE PUNA E PAVARUR

/

Reflektimi pér rrjedhén e orés mésimore

e Zgjedhja e mésimdhénésit sa i pérket rrjedhés sé orés mésimore
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PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE

Mésimdhénési/ja: Data:

ASPEKTET E PERGJITHSHME TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Fusha kurrikulare: MATEMATIKA Lénda: MATEMATIKE Shkalla e kurrikulés: VI Klasa: 12

Tema (nga plani dymujor): Rezultati i té nxénit té temés (nga plani dymujor):

- Pérkufizon vijat e shkall€s sé dyté (rrethi, elipsi, hiperbola
dhe parabola si pasojé e prerjeve t€ sipérfaqeve konike).
VIJAT E GRADES SE DYTE - Interpreton vijat e shkallés sé dyté si vend gjeometrik i pikave
né rrafsh.

- Pérkufizon elementet bazike t€ vijave t€ shkallés s€ dyté
(vatrat, boshtet, ekscentritetin, drejtuesen, asimptotén).

- Identifikon ekuacionin e rrethit, elipsés, hiperbolés dhe
parabolés pérmes koncepteve bazg e prerjeve konike.

Rezultatet e té nxénit pér kompetencat kryesore té shkallés (té synuara):
1. KOMPETENCA E KOMUNIKIMIT DHE E TE SHPREHURIT: 1.2,9; Il. KOMPETENCA E TE MENDUARIT: 11.1,5;
III. KOMPETENCA E TE NXENIT: I11.1,3

Rezultatet e fushés sé kurrikulés (té synuara):

2. ARSYETIMET DHE VERTETIMET MATEMATIKE - 1; 3. KOMUNIKIMI NE/PERMES MATEMATIKES - 1,2;
5. PERFAQESIMET MATEMATIKE - 1; 6. MODELIMI MATEMATIK- 2,3;: 7. STRUKTURIMI I TE MENDUARIT
MATEMATIK- 1

ASPEKTET SPECIFIKE TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Tipi i orés: Zhvillim
Njésia mésimore: HIPERBOLA DHE EKUACIONI I SAJ Nr.: 1

Fjalét kyce: prerje konike, kon, rrafsh, hiperbol€, ekuacion, koordinata, vatra, largesa, boshte.

Rezultati/et e té nxénit pér oré mésimore:
Nxénési/ja:

- Identifikon hiperbolén.

- Dallon ekuacionin e hiperbolés.

- Pércakton ekuacionin e hiperbolés.

Kriteret e suksesit:
- Shpjego kushtin e nevojshém dhe t&é mjaftueshém qé koordinatat e pikés M(x; y) t€ kétij plani t€ vértetojné barazimin

AM — BM| =2, pér pikat e dhéna A(-3; 0) dhe B(3; 0)

- Cakto ekuacionin e hiperbolés ku largesa ndérmjet vatrave €sht€ 2¢ = 10, dhe diferenca e rrezeve vatrore €shté 2a = 8.

- Sipas elementeve t€ caktuara a) a =5 dhe b = 4; b) largesa ndérmjet vatrave &sht€ 14 njési, ndérsa largesa ndérmjet
kulmeve &shté 12 njési; ¢) boshti imagjinar €shté 12 njési dhe largesa ndérmjet vatrave €shté€ 20 njési; d) boshtet e saj jané
12 njési dhe 10 njési, pércakto ekuacionet e hiperbolés.

Burimet, mjetet e konkretizimit dhe materialet mésimore: Libri, tabela, shkumési/markeri, fleta punuese, konet
prej letre apo ndonj€ materiali tjetér, fleta t€ bardha apo shuméngjyréshe, gérshéré.

Lidhja me léndét e tjera mésimore dhe/apo me ¢éshtjet ndérkurrikulare dhe situatat jetésore:
Ndértimtari

(Konstruksionet)

PERSHKRIMI I METODOLOGJISE DHE VEPRIMTARITE E PUNES ME NXENES GJATE ORES MESIMORE
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Pérshkrimi i metodologjisé:
TEKNIKAT
E Bashkébisedim

R Leksion i pérparuar
R Diskutim né cift

FAZAT E ORES

Evokim/Pjesa hyrése

Mésimdhénési/ja shkruan detyrén né tabelé dhe nxénésit bashkébisedojné pér detyrén dhe japin argumentet pér mendimet e tyre, té
cilat shénohen né tabelé nga ana e mésimdhénésit/es. Pastaj, mésimdhénési/ja fillon t&€ demonstroj€ pretjen e njé rrafshi me njérin pre;j
koneve duke e ndérlidhur me njésiné qé béhet fjalé.

Detyré
Né planin koordinativ jané dhéné pikat A(—3; 0) dhe B(3; 0). Shkruani kushtin e nevojshém dhe té mjaftueshém qé koordinatat e

pikés M(x; ) t& kétij plani t8 vértetojn barazimin [AM — BM | =2

Realizim/Pjesa kryesore

Nxé&nésit bashkohen né dyshe dhe sé bashku shqyrtojn€ zgjidhjen e detyrés. Pastaj mé€simdhénési/ja i udhézon g€ t’iu tregojné edhe t&
tjeréve né grup ato qé kané gjetur dhe ideté i shkémbejné n€ mes tyre. N€ tabel€ shénohen zgjidhjet e nxénésve dhe kérkohet prej tyre
té lexojné pjesén e leksionit (m&simit) dhe t€ plotésojné listat e tyre me ide t€ reja, gjat€ leximit t€ leksionit.

Pérkufizim: Hiperbol€ quhet bashkésia e pikave té planit, diferenca e largesave t€ té cilave nga dy pika fikse té planit, té quajtura
vatra, e marré€ né vleré€ absolute, ésht€ madhési konstante pozitive. (Kjo konstante duhet t€ jet€ mé e vogél se largesa ndérmjet
vatrave).

Pér té nxjerré ekuacionin e hiperbolgs, zgjedhim si bosht té abshisave, drejtézén qé bashkon dy vatrat, ndérsa origjinén e koordinatave
e caktojmé n€ mesin e segmentit q¢é bashkon vatrat (fig. 10.1).

¥
1 Mz}
—7
Fi il
e = ’/r:
e ..J'-
____/"’ !
F, {-¢.0) 0 F, (&0} T
Fig. 10.1

Hiperbola

Shénojmé me 2c¢, largesén ndérmjet vatrave F; dhe F,. Kemi Fi(—c; 0) dhe Fa(c; 0). Shénojmé M(x; y) njé piké t& ¢farédoshme té
hiperbol€s. Segmentet MF; dhe MF, quhen rreze vatrore t€ piké€s M. Gjat€sité e tyre i shénojmé me »; dhe r». Kemi:

n=ME =(x+c)’ +y*; r,=ME, =/(x=¢)" + " .

Sipas pérkufizimit t& hiperbolés vlera absolute e diferencés |I’1 - I’2| &shté madhési konstante. Duke e shénuar at€ me 2a kemi:

\/(x+c)2 +y2 —\/(x—c)2 +y2

Pra koordinatat (x; y) t€ pikés sé cfarédoshme M té hiperbolés vértetojné ekuacionin (1).

| — 1| =24 0se =2a... (1)
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Anasjellas, ¢do piké M(x; y), koordinatat e sé€ cilés vértetojné ekuacionin (1), ndodhet né hiperbolé.
Né két€ ményré, ekuacioni (1) éshté ekuacioni i hiperbolés.

Sikurse edhe tek elipsi, pas disa transformimesh, ekuacioni i hiperbol€s merr trajtén
2 2

X
XY 1 ..2),kub>=c’ —a>. Barazimi (2) quhet ekuacioni mé i thjeshts i hiperbolds.

2 2
a b

Shembulli -1: T¢ shkruhet ekuacioni i hiperbolés, né té cilén largesa ndérmjet vatrave &shté 2¢ = 10, dhe diferenca e rrezeve vatrore
éshté 2a = 8.

Zgijidhje

Kemi 2¢ = 10=c=15;2a =8=a =4.

Nga barazimi b>=c? —a’ kemi b =52 - 4>=25-16=9
2 2

Ekuacioni i hiperbolés &shté f— R

9

Forma e hiperbolés
1. Simetria

Sikurse edhe elipsi, hiperbola &shté vijé simetrike né lidhje me boshtet koordinative dhe origjinén e koordinatave (sepse né
ekuacionin e saj figurojné vetém katrorét e koordinatave x, y).

2. Zona e vendosjes

2 2 2 2

X X
Nga ekuacioni i hiperbolés = —2— =1, kemi “— =1+
a

b’ a b’
2

2
X

Meqé Z—ZZO del gé —221:>x22a2:>|x|2a
a

Kjo tregon se pikat e hiperbolés ndodhen jashté brezit t€ kufizuar nga drejtézat x = —a dhe x = a.

3. Pikat e prerjes me boshtet

2
. X . . . .
Péry=0kemi —=1= x> =a’ = x =+a . Hiperbola pret boshtin ¢ abshisave né pikat
a

Ai(—a; 0) dhe A(a; 0). Kéto pika quhen kulme té hiperbolés. Segmenti A1A = 2a quhet boshti real i hiperbolés.
2
Pér x = 0, y nuk ekziston, sepse ekuacioni —y—2 =1 nuk ka zgjidhje. Rrjedhimisht, hiperbola nuk e pret boshtin e ordinatave. Por pér
b
analogji me elipsin shénojmé B(0; —b) dhe B(0; b). Segmenti BiB = 2b quhet boshti imagjinar i hiperbolés.
Né fig. 10.2 éshté ndértuar drejtkéndéshi EFKL me bazé A A = 2a dhe lartési B|B = 25.

Do té pranojmé pa vértetim q& diagonalet e kétij drejtkéndéshi jané asimptota té hiperbolés. Ekuacionet e tyre jané y =t —x . N&
a

kété ményré forma e hiperbolés paraqitet né Fig. 10.3.

/L &

1 0
e |3 £ 2
Fig. 10.2 Fig. 10.3

Né rreth marrim nj€ piké té ¢farédoshme M(x; y). Nga pérkufizimi, pika M Eshté piké e rrethit atéheré dhe vetém at€heré kur
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QM=+ (D)
Nga formula qé jep largesén ndérmjet dy pikave, kemi: QM = \/(x — a)? + (y — b)?
Meqé QM =1 = QM?=1% kemi: (x —a)’ + (y - by’ =7 ... (2)

Nga njévlershméria e barazimeve (1) dhe (2) del se né qofté se pika M(x, y) éshté piké e rrethit, koordinatat e saj vértetojné
ekuacionin (x - a)? + (y - b)? = #? dhe anasjellas, né qofté se koordinatat (x, y) t&€ pikés M vértetojné ekuacionin (x — a)’ + (y — b)’ = 72,
at€heré ajo piké ndodhet né rreth.

Né kété ményré kemi provuar se ekuacioni i rrethit me qendér Q(a; b) dhe rreze r éshté (x — a)’ + (y — b)>=r.
Ky ekuacion quhet edhe ekuacioni mé i thjeshté i rrethit.
Pas leximit rishikohen listat, nése ka gjéra qé€ jan€ lexuar dhe i kemi né list€ dhe cilat jané gjérat e reja q€ jané mésuar radhiten né

listé. Nése pjesét e lexuara nuk kané ndonjé shképutje logjike, vazhdohet késhtu me lexime dhe me plotésimin e listés s¢ ideve deri né
fund t€ mésimit. Por nése kemi problem té ri, shképutje logjike n€ njésiné mésimore, atéheré rifillo procesin, duke angazhuar prapé
ciftet, pér t&€ formuar listé t€ re idesh.

Reflektim/Pjesa pérfundimtare

Nxénésit né ¢ifte diskutojné mbi zgjidhjen e detyrave, nxjerrin pérfundimet, krahasojné zgjidhjet dhe diskutojné pér ndonjé
mospérputhje né mes tyre dhe né punuese shénojné zgjidhjet pérfundimtare té detyrave. Pas bashkébisedimit mésimdhénési/ja
angazhon njérin prej nxénésve qé jané né€ ¢ift pér t€ dhéné zgjidhjen e detyrave dhe pérfundimet e nxjerra gjaté diskutimit. Secili prej
nxénésve pérfagésues t€ ¢ifteve né tabelé vendosin fletat punuese me zgjidhjet e tyre, té cilat né fund mblidhen nga mésimdhénési/ja
pér t’1 analizuar mé tutje pas orés mésimore.

Detyré 1:
T& shkruhet ekuacioni i hiperbol€s, né qofté se:
a)a=>5dhe b =4,

b) largesa ndérmjet vatrave €shté 14 njési, ndérsa largesa ndérmjet kulmeve €shté 12 njési;
¢) boshti imagjinar ésht€ 12 njési dhe largesa ndérmjet vatrave éshté 20 njési;
d) boshtet e saj jané 12 njési dhe 10 njési.

VLERESIMI I NXENESVE

e Vlerésimi i pjes€marrjes aktive t&€ nxénésve gjaté orés mésimore.

DETYRAT DHE PUNA E PAVARUR

1. Té gjenden gjatésité e boshteve, si dhe koordinatat e vatrave t& hiperbolés 9x — 16y? = 144,

2. Vatrat e hiperbolés jané Fi(—13; 0) dhe F»(13; 0). Boshti imagjinar i saj &shté 10. T€ shkruhet ekuacioni i hiperbolgs.

3. T€ shkruhet ekuacioni i hiperbolés me njérin kulm (—6; 0) dhe larges€ ndérmjet vatrave 14.

4. T¢€ gjendet gjat€sia e boshtit imagjinar t€ hiperbol€s, né qofté se njéra vatér e saj €shté (5; 0) dhe boshti real &shté 8. T€ shkruhet
ekuacioni i késaj hiperbole.

5. Boshti real i hiperbolés éshté 2 heré mé i madh se boshti i saj imagjinar. Largesa ndérmjet vatrave éshté 6\/§ . T€ shkruhet
ekuacioni i hiperbolés.

Reflektimi pér rrjedhén e orés mésimore

® Zgjedhja e mésimdhénésit/es sa i pérket rrjedhés sé orés mésimore
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PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE

Meésimdhénési/ja: Data:

ASPEKTET E PERGJITHSHME TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Fusha kurrikulare: MATEMATIKA  Lénda: MATEMATIKE Shkalla e kurrikulés: VI Klasa: 12

Tema (nga plani dymujor): Rezultati i té nxénit té temés (nga plani dymujor):

- Interpreton vijat e shkallés sé dyté si vend gjeometrik i
VIJAT E GRADES SE DYTE pikave né rrafsh.

- Pérkufizon elementet bazike t€ vijave t€ shkallés s¢ dyté
(vatrat, boshtet, ekscentritetin, drejtuesen, asimptotén).

- Identifikon ekuacionin e rrethit, elips€s, hiperbolés dhe
parabolés pérmes koncepteve bazé e prerjeve konike.

- Interpreton pozitén reciproke té vijave t€ gradés sé dyt€ né
trajté analitike dhe gjeometrike.

Rezultatet e té nxénit pér kompetencat kryesore té shkallés (té synuara):
1. KOMPETENCA E KOMUNIKIMIT DHE E TE SHPREHURIT: 1.2,9; II. KOMPETENCA E TE MENDUARIT: 11.1.5
I1. KOMPETENCA E TE NXENIT: I11.1,3
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Rezultatet e fushés sé kurrikulés (té synuara):

2. ARSYETIMET DHE VERTETIMET MATEMATIKE - 1; 3. KOMUNIKIMI NE/PERMES MATEMATIKES - 1,2
5. PERFAQESIMET MATEMATIKE - 1; 6. MODELIMI MATEMATIK - 2,3; 7. STRUKTURIMI I TE MENDUARIT
MATEMATIK - 1

ASPEKTET SPECIFIKE TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Tipi i orés: Zhvillim

Njésia mésimore: JASHTEQENDERSIA E HIPERBOLES. HIPERBOLA BARABRINJESE Nr.2

Fjalét kyce: hiperbola, ekuacion, jashtégendérsia, boshti, vatra, largesa, asimptota, barabrinjése .

Rezultati/et e té nxénit pér oré mésimore:
Nxénési/ja:

- Dallon jashtéqgendérsiné e hiperbolés.
- Cakton jashtégendérsiné e hiperbolés.
- Dallon hiperbolén barabrinjése.

- Krahason hiperbolat.

- Cakton ekuacionin e hiperbolés.

Kriteret e suksesit:
2 2 2

- Krahaso se cila prej hiperbolave f—6 - % =1 dhe ic—s —y* =1 &shté mé e shtypur.

(98]

- Cakto ekuacionin e hiperbolés me vatra Fi(-2; 0) dhe F»(2; 0) dhe ekuacione t€ asimptotave y =+—x

N

- Pércakto ekuacionin e hiperbol€s barabrinjése e cila kalon népér pikén M(5; 4).
- Llogarit kéndin e ngushté ndérmjet asimptotave t€ hiperbolés me jashtéqendérsi 2.
- Nése jan¢ dhéné boshti real 10 dhe jashtéqendérsia 1,4,11ogarit ekuacionin e hiperbolés.

Burimet, mjetet e konkretizimit dhe materialet mésimore: Libri, tabela, shkumési/markeri.

Lidhja me Iéndét e tjera mésimore dhe/apo me ¢éshtjet ndérkurrikulare dhe situatat jetésore:

Fiziké
(Shpejtésia e zérit)

PERSHKRIMI I METODOLOGJISE DHE VEPRIMTARITE E PUNES ME NXENES GJATE ORES MESIMORE

Pérshkrimi i metodologjisé:
TEKNIKAT

E Stuhi mendimesh

R Di/Dua té di/Mésova

R Mendo/puno né dyshe/thuaja grupit
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FAZAT E ORES

Evokim/Pjesa hyrése

Nga nxénésit kérkohet q€ té shprehin mendimet e tyre né lidhje me detyrén e dhéné, duke mos i diskutuar dhe duke mos dhéné
komente né lidhje me ideté e tyre. Mendimet e nxénésve shénohen né tabel€, né€ ményré qé t€ analizohen mé tutje gjaté zhvillimit té
orés mésimore.

2 2 2

X X
Detyré: Shqyrtoni hiperbolat 16 —% =1 dhe 5 y* =1. Cila prej tyre &shté mé e shtypur?

Realizim/Pjesa kryesore

Mésimdhénési/ja i udhézon nxénésit q€ té vizatojné nj€ tabelé t€ ndaré né tri pjes€. Nxénésit lexojné mésimin, pastaj fillojné té
plotésojné shtyllat e tabelés: shtylla e paré “DI”, nése ata kané njohuri me até ¢faré lexuan; shtylla e dyté “DUA TE DI”, nése ata
kané dicka t& panjohur qé& déshirojné t& diné rreth asaj, dhe shtylla e treté “MESOVA”, & cilén e plotésojné nése ka pérgjigje dhe

shkruajné edhe informacionet e reja qé€ i kané marré gjaté leximit.

c
Si edhe tek elipsi, raporti e =— quhet jashtéqendérsi e hiperbolés. Meqé 0 <a <c del se e > 1.
a

2 2
X
NE qofté se a = b, hiperbola quhet barabrinjése. Ekuacioni i saj €shté¢ —-— y—2 =1 ose x* — y2 =a’ . Pér hiperbolén barabrinjése
a a
. ¢ 2
kemi: 02=a2+b2:a2+a2=2a2:c=a\/§ nga ku e=—=a =42.
a a

b
Asimptotat e hiperbolés barabrinjése jané drejté€zat me ekuacione y =t—x =tx, prajané pérgjysmoret e kuadranteve I-I1I dhe II-
a

IV. Gjithashtu ato jan€ pingule ndérmjet tyre (fig. 10.4). Pse?

Fig. 10.4

Shembulli 1: T¢ shkruhet ekuacioni i hiperbolés me gjysmébosht real \/E , e cila kalon nga pika M(5; 2).
Zgjidhje

2 2
Ekuacioni i hiperbolés éshté x_z - y—z =1.Zévendésojmé a =+/15 dhe kemi:
a
x2 y2
E - b_2 =1. Meqé pika M(5; 2) ndodhet né hiperbolé, koordinatat e saj vértetojné ekuacionin e hiperbolés. Kemi:
25 4 4 10
——= 3—22—:?172 =6.
15 b b
x2 y2
Ekuacioni i hiperbolés éshté — — ? =1.
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Shembulli 2: T¢€ shkruhet ekuacioni i hiperbolés me vatra Fi(—2; 0) dhe F2(2; 0) dhe ekuacione t& asimptotave y =t—x.

Nw

Zgjidhje

Jané dhéné ¢ =2 dhe 2 =§ =b= %a. Kemi:
a

a2+b2:‘72:>az+(§a)2=4:>a2+ia2:4:>£a2:4:>a2:ﬁ:>a:—;
4 16 16 25
Atéheré b:iazé.§:§:>b2:£'
4 45 5 25
Eluaciont | hinerbolss sshis 2o — 2o 12 25 250"
uacioni i hiperbolés éshté 636 = o a5 "
25 25

Shembulli 3: Hiperbola barabrinjése kalon nga pika M(5; 4). T€ shkruhet ekuacioni i saj.

Zgjidhje

Ekuacioni i hiperbolés sé kérkuar éshté é - y—j =1. Pika M ndodhet né hiperbolé, pra koordinatat e saj vértetojné ekuacionin e
hiperbolés. Kemi: “

%—L—?zl:a%:lznf =9,

Ekuacioni i hiperbolés éshté % —% =1osex’ — y2 =9,

Shembulli 4: T€ gjendet kéndi i ngushté ndérmjet asimptotave t€ hiperbolés, jashtégendérsia e s€ cilés Eshté 2.

Zgjidhje
2 2 2 2
c c a +b b b
Kemi: e=—=2=¢’ =—=4= =d4=d’ +b’ =4a’ = b’ =3a" > —~=3=>—=3.
a a a a a

Ekuacionet e asimptotave jané: y = 3x dhe y=- J3x.
Gjejmé kéndin ndérmjet tyre me formulén

B+3
1-v343

tgp = % ku k = V3 dhe k, = —3. Kemi tgp = =+/3 nga ku ¢p=60".
1 2

Reflektim/Pjesa pérfundimtare

Nxénésit diskutojné né dyshe lidhur me detyrat e dhéna nga mésimdhénési/ja dhe pasi t€ arrijné t’i japin mendimet e tyre lidhur me
zgjidhjen e detyrave, njérit prej tyre u kérkohet t&€ shkémbejné mendimet né njé diskutim me t&€ gjithé nxénésit. Mésimdhénési/ja
vazhdimisht i motivon nxénésit t€ 1évizin nga faza né fazé gjaté kétij procesi.

Detyré 1: T¢ shkruhet ekuacioni i hiperbolés me bosht real 10 dhe jashtégendérsi 1,4.

Detyré 2: Té shkruhet ekuacioni i hiperbolés me bosht imagjinar 8 dhe jashtéqendérsi 1,6.

VLERESIMI I NXENESVE

e  Vlerésimi i pjesémarrjes aktive t&€ nxénésit/es né orén mésimore dhe i punés sé tyre né dyshe/grupe.

DETYRAT DHE PUNA E PAVARUR

1. T€ gjenden gjatésité e boshteve, koordinatat e vatrave, jashtéqendérsia dhe ekuacionet e asimptotave té hiperbolés
25x? — 144y? = 3600.

2. T& shkruhet ekuacioni i hiperbolés me vatra Fi(—10; 0) dhe F»(10; 0) duke ditur se pika M(1 2;3\/§ ) ndodhet né té.
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3. Té¢ shkruhet ekuacioni i hiperbolés me largesé¢ ndérmjet vatrave 52 dhe ekuacione t€ asimptotave y = i?x .

4. Té¢ shkruhet ekuacioni i hiperbolés qé kalon nga pika M(S\/g ;4) dhe ka ekuacione t€ asimptotave y =+ —x.

(NN

Reflektimi pér rrjedhén e orés mésimore

e Zgjedhja e mésimdhénésit/es sa i pérket rrjedhés s€ orés mésimore.
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PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE

Mésimdhénési/ja: Data:

ASPEKTET E PERGJITHSHME TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Fusha kurrikulare: MATEMATIKA Lénda: MATEMATIKE Shkalla e kurrikulés: VI Klasa: 12

Tema (nga plani dymujor): Rezultati i té nxénit té temés (nga plani dymujor)

- Interpreton vijat e shkallés sé& dyté si vend gjeometrik i pikave
VIJAT E GRADES SE DYTE né rrafsh.

- Pérkufizon elementet bazike té vijave té shkallés sé dyté
(vatrat, boshtet, ekscentritetin, drejtuesen, asimptotén).

- Identifikon ekuacionin e rrethit, elipsé€s, hiperbolés dhe
parabolés pérmes koncepteve bazé e prerjeve konike.

- Interpreton pozitén reciproke té vijave t&€ gradés sé€ dyté né
trajté analitike dhe gjeometrike.

Rezultatet e té nxénit pér kompetencat kryesore té shkallés (té synuara):
I. KOMPETENCA E KOMUNIKIMIT DHE E TE SHPREHURIT: 1.2,9; Il. KOMPETENCA E TE MENDUARIT: IL.1.5
III. KOMPETENCA E TE NXENIT: 111.1,3

Rezultatet e fushés sé kurrikulés (té synuara):

2. ARSYETIMET DHE VERTETIMET MATEMATIKE- 1; 3.KOMUNIKIMI NE/PERMES MATEMATIKES- 1,2;
5. PERFAQESIMET MATEMATIKE- 1; 6. MODELIMI MATEMATIK- 2,3; 7. STRUKTURIMI I TE MENDUARIT
MATEMATIK- 1

ASPEKTET SPECIFIKE TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Tipi i orés: Zhvillim

Njésia mésimore: RREZET VATRORE DHE VIJAT DREJTUESE TE HIPERBOLES  Nr. 3

Fjalét kyce: hiperbola, rreze vatrore, ekuacion, largesa, pika, vija drejtuese.

Rezultati/et e té nxénit pér oré mésimore:
Nxénési/ja:

- Identifikon rrezet vatrore t€ hiperbolés.

- Llogarit gjatésité e rrezeve vatrore t€ hiperbolés.

- Cakton ekuacionin e hiperbolés.

- Pércakton ekuacionet e asimptotave té hiperbolés.

- Pércakton ekuacionet e vijave drejtuese té hiperbolés.
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Kriteret e suksesit:
2 2

. X
-Llogarit largesat e pikés M(1; y). nga vatrat e hiperbolés E Y 1

9

2 2

-Llogarit gjatésité e rrezeve vatrore t€ pikés M(1; y) né hiperbolén % - y? =1 pérx>0

-Pércakto se cili éshté ekuacioni i hiperbolés qé ka vatér t€ djathté F,(5; 0) dhe largesén ndérmjet vijave drejtuese 6,4
2 2

-Llogarit gjatésité e rrezeve vatrore té€ pikés M nése jepet hiperbola f_6 —i}—z =1dhe pika M(x; 6) né t€ (x > 0)
-Cakto ekuacionet e asimptotave t€ hiperbolés me largesé ndérmjet vatrave 2¢ = 10 dhe jashtégendérsi e = %

-Cakto ekuacionet e vijave drejtuese t¢ hiperbolés me largesé ndérmjet vatrave 2¢ = 10 dhe jashtéqendérsi e = %

Burimet, mjetet e konkretizimit dhe materialet mésimore: Libri, tabela, shkumési/markeri.

Lidhja me léndét e tjera mésimore dhe/apo me ¢éshtjet ndérkurrikulare dhe situatat jetésore:

Konstruksione
(Kullat e termocentraleve)

PERSHKRIMI I METODOLOGJISE DHE VEPRIMTARITE E PUNES ME NXENES GJATE ORES MESIMORE

Pérshkrimi i metodologjisé:
TEKNIKAT
E Bashkébisedim

R Leksion i pérparuar

R Ditari dypjesésh

FAZAT E ORES
Evokim/Pjesa hyrése

Mésimdhénési/ja shkruan detyrén né tabelé dhe nxénésit bashkébisedojné pér detyrén dhe japin argumentet pér mendimet e tyre.
Pastaj mésimdhénési/ja fillon t& shpjegon nj€siné pér t€ cilén béhet fjalg.
Detyré:
2 yz
N¢ hiperbolén E —? =1, jepet pika M(1; y). Gjeni largesat e pikés M nga vatrat e késaj hiperbole.

Realizim/Pjesa kryesore

Nxénésit bashkohen né dyshe dhe s€ bashku shqyrtojné zgjidhjen e detyrés. Pastaj mésimdhénési/ja i udhézon qé t’iu tregojné edhe té
tjer€ve n€ grup ato q€ kané gjetur dhe ideté i shkémbejné né mes tyre. N€ tabelé shénohen zgjidhjet e nxénésve dhe kérkohet prej tyre
t€ lexojné pjesén e leksionit (mé&simit) dhe t€ plot€sojné listat e tyre me ide té reja.
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1. Rrezet vatrore té hiperbolés

2 2
Né fig. 10.5 &shté ndértuar hiperbola x—z —Z—z =1 dhe né t& éshté marré pika M(x; y).né degén e djathté té saj.
a
T,
e \\
Fig. 10.5

Kemi 7 =MF, =/(x+¢)* +y* dhe r, =MF, =/(x—¢)* + )" .

Nga pérkufizimi i hiperbolés, pér degén e djathté kemir; — . =2a ... (1)
Duke arsyetuar né ményré analoge si edhe tek elipsi (shih mésimin 8.7) kemi

c
2—ri=dcx=>(—n)m+n)=4cx=>2a(r+n)=4cx=>r+1, = Zax .. (2
Me barazimet (1) dhe (2) formojmé sistemin:
c

n—r,=2a n=—x+a
a n=ex+a
¢ ngaku ose .
n+rn=2—x ¢ h=ex—a
a h=—x—a
a
Kéto formula shprehin gjatésité e rrezeve vatrore t€ ¢do pike t€ degés sé€ djathté t& hiperbolés.

2 2
b
Shembulli 1: N¢ hiperbolén Z —? =1, jepet pika M(x; 1) ku x > 0. T€ gjenden gjatésité e rrezeve vatrore té pikés M.

Zgjidhje

Meqé pika M ndodhet né€ hiperbolé, koordinatat e saj vértetojné ekuacionin e hiperbol€s. Duke zévendésuar y = 1 n€ kété ekuacion
kemi:
2 2
x 1 x~ 3
=l == x"=9=x=3,sepse x> 0.
6 2 6 2
Nga ekuacioni i hiperbol€s gjejmé c¢. Kemi:

c_22_2 23

3
=a"+h=6+2=8=c=2/2e="= —= T Gjatésité e rrezeve vatrore té pikés M jané:

a J6 3
23
r1=eX+a=T~3+\/5=2«/§+\£;

7 =ex—a=¥-3—\/g=2\/§—\/g.

2. Vijat drejtuese té hiperbolés
2 2

X a a
Né fig. 10.6 éshté ndértuar hiperbola —- —y—2 =1 dhe drejtézat me ekuacione /, : x =—— dhe /, : x =—. N& degén e djathté né
a e e

hiperbol€ éshté marré pika e ¢farédoshme M(x; y).

.

Fig. 10.6

a
Shénojmé me d, largesén e pikés M nga drejtéza . Kemi d = x ——=.
e
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Gjithashtu kemi:
\e . L . L, ex—a ex—a 7
72 = ex — a. Llogaritim raportin —. Kemi: —= = = =e. Pra ==e.
d a ex—a
e e

. A o . N P
Né ményré analoge provohet se pér rrezen vatrore r1 dhe drejtézén me ekuacion x = —— &shté i vérteté raporti E] =e kud &shté
e

largesa e pikés M nga kjo drejtéz.

a
Drejtézat /; dhe [, me ekuacione x =+ — quhen vija drejtuese té hiperbolés ose shkurt drejtuese t€ saj.
e

Kéto drejtéza kané vetiné: Raporti i largesave té ¢do pike té hiperbolés nga vatra dhe vija drejtuese pérkatése éshté madhési
konstante, e barabarté me jashtéqendérsiné e hiperbolés.

Shénim:
c a a a’

Duke zévendésuar e =—, ekuacionet e vijave drejtuese t€ hiperbolés marrin trajtén: x = +— =1t—=1— Largesa ndérmjet tyre
a e ¢ c

a
2a 2a°
éshté¢ /| =— ose /=
e c

Shembulli 2: T€ shkruhet ekuacioni i hiperbolés me vatér té djathté Fx(5; 0) dhe largesé ndémjet vijave drejtuese 6,4.
Zgjidhje

Ekuacioni i hiperbolés éshté:

2 2 2 2
X__Z_zzl.Kemi =5 dhe 2° =6,4= 2

2
a

=6,4=a’=16; b’ =c’—a’ =25-16=9.

C
2 2

Ekuacioni i hiperbolés &shté ic—6 R

9
Pas leximit rishikohen listat, nése ka gjéra qé€ jan€ lexuar dhe i kemi né list€ dhe cilat jan€ gjérat e reja q& jané mésuar radhiten né
listé. Nése pjesét e lexuara nuk kané ndonjé shképutje logjike, vazhdohet késhtu me lexime dhe me plotésimin e listés s¢ ideve deri né
fund t€ mésimit .Por nése kemi problem té ri, shképutje logjike n€ njésiné mésimore, atéheré rifillo procesin, duke angazhuar prapé
ciftet, pér t& formuar list€ té re idesh.

Reflektim/Pjesa pérfundimtare

Nxénésit udhézohen té térheqin njé vijé vertikale n€ mes té fletores, ku n€ anén e majté do t&€ shénojné detyrén e kérkuar dhe né anén
e djathté zgjidhjen e saj. Pastaj, nxénésve u kérkohet q¢ té tregojné zgjidhjet e tyre dhe mésimdhénési/ja mund té béjé pyetje rreth
zgjidhjes sé detyrés kur dégjon njé koment. M€ pas, mésimdhénési/ja pyet nése ka nxénés qé e kané zgjidhur njéjté detyrén dhe, nése
ka, kérkon edhe nga ata komentet e tyre. N& fund, mé€simdhénési/ja mund té béjé edhe disa pyetje t€ pérgjithshme pér t€ paré nése e

kané kuptuar nxénésit detyrén.
2 2

Detyré 1: Jepet hiperbola f—6 - i}_2 =1 dhe pika M(x; 6) né té (x > 0). T¢ gjenden gjatésité e rrezeve vatrore té pikés M.

Detyré 2: Largesa ndérmjet vatrave té hiperbolés éshté 2¢ = 10 dhe jashtéqendérsia e = Z

a) Té shkruhen ekuacionet e asimptotave té saj
b) T¢ shkruhen ekuacionet e vijave drejtuese té saj

VLERKESIMI I NXENESVE

e Vlerésimi ndihmés né grupe

DETYRAT DHE PUNA E PAVARUR
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2 2
X
1. Jepet hiperbola 7 - y? =1 dhe pika M(x; 2) ku x > 0. T€ gjenden gjatésité e rrezeve vatrore t€ pikés M.

2. T¢ gjendet kéndi ndérmjet asimptotave té hiperbol€s, né€ qofté se largesa ndérmjet vatrave t€ saj éshté 2 heré mé e madhe se largesa
ndérmjet vijave drejtuese.

3. a) Té shkruhet ekuacioni i hiperbolés, e cila kalon nga pikat (-5; 2) dhe (2\/§ ;\/5 ).
b) T¢ shkruhen ekuacionet e vijave drejtuese t€ saj.

9
4. Té shkruhet ekuacioni i hiperbolés me bosht real 8, e cila kalon nga pika (—5; Z) .

2 2

X
S. Jepet hiperbola — — PARS

80 20
a) T¢ gjendet pika M me abshisé 10 dhe ordinaté negative.
b) T¢ gjenden gjatésité e rrezeve vatrore té pikés M.

c¢) T&€ shkruhen ekuacionet e rrezeve vatrore té pikés M.

Reflektimi pér rrjedhén e orés mésimore

e Zgjedhja e mésimdhénésit/es sa i pérket rrjedhés sé orés mésimore.

PLANIFIKIMI I ORKES MESIMORE

Mésimdhénési/ja: Data:

ASPEKTET E PERGJITHSHME TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Fusha kurrikulare: MATEMATIKA  Lénda: MATEMATIKE  Shkalla e kurrikulés: VI Klasa: 12

Tema (nga plani dymujor): Rezultati i té nxénit té temés (nga plani dymujor):

- Identifikon ekuacionin e rrethit, elipsés, hiperbolé&s dhe
parabolés pérmes koncepteve bazé e prerjeve konike.

VIJAT E GRADES SE DYTE - Shqyrton pozitén reciproke ndérmjet vijave té shkallés sé dyté
dhe njé drejtéze.

- Interpreton pozitén reciproke té vijave t& gradés sé dyté né
trajté analitike dhe gjeometrike.

Rezultatet e té nxénit pér kompetencat kryesore té shkallés (té synuara):
I. KOMPETENCA E KOMUNIKIMIT DHE E TE SHPREHURIT: 1.2,9; Il. KOMPETENCA E TE MENDUARIT: 1I.1,5
I1II. KOMPETENCA E TE NXENIT: I11.1,3

Rezultatet e fushés sé kurrikulés (té synuara):

2. ARSYETIMET DHE VERTETIMET MATEMATIKE - 1; 3. KOMUNIKIMI NE/PERMES MATEMATIKES - 1,2;
5. PERFAQESIMET MATEMATIKE - 1; 6. MODELIMI MATEMATIK - 2,3: 7. STRUKTURIMI I TE MENDUARIT
MATEMATIK- 1;

ASPEKTET SPECIFIKE TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Tipi i orés: Zhvillim

Njésia mésimore: GJENDJA E NDERSJELLE E DREJTEZES DHE HIPERBOLES Nr. 4
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Fjalét kyce: hiperbola, drejtéza, ekuacion, piké, dallori, tangjente.

Rezultati/et e té nxénit pér oré mésimore:

Nxénési/ja:

- Dallon pikat e pérbashkéta t€ hiperbol€s dhe drejtézés.

- Cakton ekuacionin e hiperbolés tangjent me drejtézén.

- Arsyeton ekuacionin e hiperbolés g€ éshté tangjente me drejtézat.

Kriteret e suksesit:

2 2

- Shpjego se sa pika t€ pérbashkéta ka hiperbola f—6 - f—z =1 me drejtézén y = x

2 2

- Cakto t nése &shté dhéné drejtéza y = kx + 2, tangjente me hiperbolén f—6 P

12
- Jané dhéné drejtézat: d,: y=x-3 dhed,:y=-2x— J54. Llogarit ekuacionin e hiperbolés tangjent me drejtézat e
dhéna.

2 2

- Cakto n nése éshté dhéné drejtéza 9x + 2 + n = 0, tangjente me hiperbolén % R

45
- Jané dhéné drejtézat: d,: y=x-5dhed,:y= J7x+11 .Llogarit ekuacionin e elipsit tangjent me drejté€zat e dhéna
- Arsyeto se cili &shté ekuacioni 1 hiperbolés, qé €shté tangjente me drejtézat y=x+ 1 dhe y=3x-5

Burimet, mjetet e konkretizimit dhe materialet mésimore: Libri, tabela, shkumési/markeri, fleta punuese.

Lidhja me léndét e tjera mésimore dhe/apo me ¢éshtjet ndérkurrikulare dhe situatat jetésore:
Fiziké
(Orbitat e Keplerit)

PERSHKRIMI I METODOLOGJISE DHE VEPRIMTARITE E PUNES ME NXENES GJATE ORES MESIMORE

Pérshkrimi i metodologjisé:
TEKNIKAT

E Stuhi mendimesh

R Ditari dypjesésh

R Ditari dypjesésh

FAZAT E ORES

Evokim/Pjesa hyrése
Mésimdhénési/ja paraget detyrén para nxénésve. Nxénésit do t&€ punojné né ¢ift duke i hedhur mendimet e tyre né lidhje me detyrén
né letér, pastaj duke i shkémbyer me shokét. Mésimdhénési/ja shkruan né tabelé t& gjitha ideté e nxénésve.

2 2

Detyré: Jepet hiperbola f—6 - i/_2 =1. Sa pika té pérbashkéta me té ka drejtéza y = x?
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Realizim/Pjesa kryesore

Nxé&nésit udhézohen té té€rheqin nj€ vijé vertikale n€ mes té fletores, ku né anén e majté do té shénojné pjesét
karakteristike qé ata kané vecuar gjaté leximit dhe n€ anén e djathté shénojné pjesét pérbérése t€ tyre. Pastaj nxénésve u
kérkohet g€ t€ lexojné ato q€ kané shkruar dhe mésimdhénési/ja mund té béj€ pyetje kur dégjon njé koment.
Mésimdhénési/ja pastaj pyet a ka nxénés q€ i kané shénuar pjesét e njéjta dhe nése ka, kérkon edhe nga ata komentet e
tyre. N€ fund, mé&simdhénési/ja mund té b&jé edhe disa pyetje t€ pérgjithshme pér t€ paré a e kané kuptuar nxénésit
mésimin.

2 2
Jepet drejtéza d: y = kx + t dhe hiperbola x_z - ;—2 =1. Pér t€ gjetur pikat e tyre t& pérbashkéta, zgjidhim sistemin e
a
ekuacioneve:
y=hkx+t
Xy Duke zévendésuar y né ekuacionin e dyté kemi:
& b
2 2
x_z_ (kbe; D =1=b’x" —d’k’x* —2a’ktx—a’t’ —a’h* =0=
a
= x*(b* —a’k’)-2a’kix —(a’t* +a’bh*) =0 )

Pérftohet né kété ményré njé ekuacion i fuqisé s€ dyt€. Dallori i kétij ekuacioni éshté:

D=(2a’kt)’ +4(b° —a’k*)a’t* + a’b*) =4a’b* (> +b* —a’k?) .

Dallojmé tri raste:

1) D<0= 4a’b* (£’ +b* —a’k’) <0 = a’k*— b*> £. Ekuacioni (1) nuk ka zgjidhje. Rrjedhimisht, hiperbola dhe
drejtéza d nuk kané pika té pérbashkéta. Drejtéza d nuk e pret hiperbolén (fig. 10.7/a).

Fig. 10.7

2
Né kété€ ményré kemi gjetur kushtin q€ drejt€za y = kx + ¢ té jeté tangjente me hiperbolén x_2 -
a

Al shté: ak - b=~

2
y
—2:1.

2 2

Shembulli 1: Drejtéza y = kx + 2 éshté tangjente me hiperbolén T—6 - i/—z =1. Té gjendet £.

Zgjidhje
Nga kushti i tangjencés kemi 16-k* — 12 =4 =k* = 1=k = £1.
Shembulli- 2: Té shkruhet ekuacioni i hiperbolés, e cila éshté tangjente me drejtézat: d,: y=x—-3 dhed,: y=-2x- J54
Zgjidhje
-y
2

Ekuacioni i hiperbolés €shté x_z 5 =1.Nga kushti i tangjenc€s kemi:
a

Pér drejtézén di: a* — b* = 9.
Pér drejtézén do: 4a® — b> = 54.
Me ekuacionet e pérftuar formojmé sistemin:
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2 2

a’-b*=9 a’ =15
p
4g* —b* =54 b =6
y

Ekuacioni i hiperbolés &shté % s =1

Shénim

Reflektim/Pjesa pérfundimtare

Nxénésit udhézohen t€ té€rheqin njé vijé vertikale né mes t& fletores, ku n€ anén e majté do t&€ shénojné detyrén e kérkuar dhe n€ anén
e djathté zgjidhjen e saj. Pastaj, nxénésve u kérkohet qé t&€ tregojné zgjidhjet e tyre dhe mésimdhénési/ja mund t€ béjé pyetje rreth
zgjidhjes sé detyrés kur dégjon njé koment. Mé pas, mésimdhénési/ja pyet nése ka nxénés qé e kané zgjidhur njé;jté detyrén dhe, nése
ka, kérkon edhe nga ata komentet e tyre. Né fund, mé&simdhénési mund té béjé edhe disa pyetje té pérgjithshme pér té paré nése e

kané€ kuptuar nxénésit detyrén.
2 2

Detyré 1: Drejtéza 9x + 2y + n = 0 &shté tangjente me hiperbolén x? - Z—S =1.Té& gjendet n.

Detyré 2: Té¢ shkruhet ekuacioni i hiperbolés, e cila éshté tangjente me drejtézat y = x + 1 dhe y = 3x — 5.

VLERESIMI I NXENESVE

e  Vlerésimi i pjes€marrjes aktive t€ nxénésve dhe punés s€ tyre gjaté zhvillimit t& orés mésimore.

DETYRAT DHE PUNA E PAVARUR

2 2
1.T¢ gjenden pikat e pérbashkéta t€ hiperbolés ;—0 - ;}_6 =1 me drejtézat:

a)x—5y=0; b)2x+y—18=0; )x—y+5=0
x2
2. Té shkruhen ekuacionet e drejtézave qé€ kalojné nga pika M(2; —5) dhe jané paralele me asimptotat e hiperbolés T - y2 =1.

2 2

3. Drejtéza y = x + 2 &shté tangjente me hiperbolén f—o — % =1. Té& gjendet pika e tyre ¢ pérbashkét.

2 2
4. Drejtéza y = x — 1 &shté tangjente me hiperbolén % - b—z =1. Té& gjendet b

Reflektimi pér rrjedhén e orés mésimore

® Zgjedhja e mésimdhénésit/es sa i pérket rrjedhés s€ orés mésimore
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PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE

Mésimdhénési/ja: Data:

ASPEKTET E PERGJITHSHME TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Fusha kurrikulare: MATEMATIKA Lénda: MATEMATIKE Shkalla e kurrikulés: VI Klasa: 12

Tema (nga plani dymujor): Rezultati i té nxénit té temés (nga plani dymujor):

- Identifikon ekuacionin e rrethit, elipsés, hiperbolés dhe
VIJAT E GRADES SE DYTE parabolés pérmes koncepteve bazé e prerjeve konike.

- Shqyrton pozitén reciproke ndérmjet vijave té shkall€s s€ dyté
dhe njé drejtéze.

- Njehson ekuacionin e tangjentes s€ vijés s€ shkallés sé dyté né
njé€ piké té saj.

- Interpreton pozitén reciproke té vijave t& gradés sé dyté né
trajt€ analitike dhe gjeometrike.

Rezultatet e té nxénit pér kompetencat kryesore té shkallés (té synuara):
1. KOMPETENCA E KOMUNIKIMIT DHE E TE SHPREHURIT: 1.2, 5, 9; Il. KOMPETENCA E TE MENDUARIT: IL.1;
III. KOMPETENCA E TE NXENIT: 111. 2, 3, 4

Rezultatet e fushés sé kurrikulés (té synuara):

2. ARSYETIMET DHE VERTETIMET MATEMATIKE - 1; 3. KOMUNIKIMI NE/PERMES MATEMATIKES - 1,2;
5. PERFAQESIMET MATEMATIKE - 1; 6. MODELIMI MATEMATIK- 2,3: 7. STRUKTURIMI I TE MENDUARIT
MATEMATIK -1

ASPEKTET SPECIFIKE TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Tipi i orés: Zhvillim

Njésia mésimore: EKUACIONI I TANGJENTES Ni NJE PIKE TE HIPERBOLES Nr.

[[9)]

Fjalét kyce: hiperbolé, ekuacion, piké, tangjente, koeficient kéndor, derivat, boshtet koordinative.

Rezultati/et e té nxénit pér oré mésimore:

Nxénési/ja:

- Cakton vendndodhjen e pikés né hiperbolé.

- Dallon ekuacionin e tangjentes né njé piké t& hiperbolés.

- Cakton ekuacionin e tangjentes né njé piké té hiperbolés

- Pércakton ekuacionin e tangjentes s€ hiperbol€s ndaj boshtit t& abshisave

Kriteret e suksesit:
2 2

- Cakto pikén me abshisé +/70 € ndodhet né kuadrantin e paré nése éshté dhéné hiperbola f—o RN

6

2 2

- Pércakto ekuacionin e drejtézés q€ éshté tangjente me hiperbolén T—O —y? =1, né pikén e caktuar n€ shembullin e

mésipérm.

2
X

- Shpjego ekuacionin e tangjentes ndaj hiperbol€s 35 y* =1 né pikén M(%;%)
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2 2

-Interpreto ekuacionin e tangjentes sé hiperbolés f—6—y7 =1 gé me boshtin e abshisave formon kéndin 45°

-Llogarit boshtin imagjinar t€ hiperbolés me bosht real 10 dhe tangjente me drejtézén y =x — 3

Burimet, mjetet e konkretizimit dhe materialet mésimore: Libri, tabela, shkumési/markeri, fleta
shuméngjyréshe.

Lidhja me léndét e tjera mésimore dhe/apo me céshtjet ndérkurrikulare dhe situatat jetésore:
Optika
(Thjerrézat optike)

PERSHKRIMI I METODOLOGJISE DHE VEPRIMTARITE E PUNES ME NXENES GJATE ORES MESIMORE

Pérshkrimi i metodologjisé:
TEKNIKAT

E Bashkébisedim

R Té lexuarit né dyshe

R Diskutim né cift

FAZAT E ORES

Evokim/Pjesa hyrése

Mésimdhénési shkruan detyrén né€ tabelé dhe nx.bashkébisedojné pér detyrén dhe japin argumentet pér mendimet e tyre.

2 2

Detyré: a) Né hiperbolén f—o - y? =1 gjeni pikén me abshisé /70 qé ndodhet né kuadrantin e parg.

b) Shkruani ekuacionin e drejtézés q€ &shté tangjente me hiperbolén né kété pikeé.

Realizim/Pjesa kryesore

Nxénésit lexojné tekstin né dyshe dhe pastaj, me radhé, njéri tregon até qé ka mbajtur n€ mend apo ndonjé pjesé interesante nga ajo
cfaré ka lexuar dhe flet mé ngadal€ pér kohén qé pércakton mésimdhénési, ndérsa nxénési tjetér dégjon. Pastaj, nxénésit ndalojné dhe
ndérrojné rolet. Nxénési tjetér i radhés nuk mund t€ pérséris€ ¢do gjé t€ kujtuar nga shoku i tij dhe, pér két€ arsye, bazohen né tekstin
dhe diskutojné né dyshe, duke dégjuar me kujdes njéri-tjetrin dhe marrin pérgjegjésiné pér procesin e t€ nxénit.
2 2
. X .
Jepet hiperbola —-— Z—z =1 dhe pika M;(x; y1) né té (fig. 10.8).
a

Fig. 10.8

Ekuacioni i tangjentes me hiperbolén né pikén M ka trajtén y — y; = k(x — x1) ku k éshté koeficienti kéndor i tangjentes.
Nga kuptimi gjeometrik i derivatit dimé se k= y’(x1).
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2
Nga ekuacioni i hiperbol€s kemi: y2 = —zx2 — b, Duke derivuar t& dyja anét né lidhje me x kemi:
a
b’ . b x B: x, o I, b’ x
2y-y'= Z?x =y =a—2 — =k= —2-—1. Rrjedhimisht, ekuacioni i tangjentes né pikén M; éshté: y —y, =—-—-(x—x,).

a a

Duke shumézuar té dyja anét e kétij barazimi me Z—; kemi:

2 2 2 2
XX, X XX X
% — ;:—]2 = a—Z‘ - a_]2 = a_zl - % = a_]2 — ;:—]2 . Meqé pika M(x1,y1) ndodhet né hiperbolg, ana e djathté e barazimit t& fundit &shté

X W

¢ barabart€ me 1. N& kété ményré ekuacioni i tangjentes Eshté —- B =1
a

o o X, , 253
Shembulli 1: Té shkruhet ekuacioni i tangjentes ndaj hiperbolés 2—5— y° =1 né pikén M(T’Z)
Zgjidhje
Vémé re se pika M ndodhet né hiperbolé. Me té vérteté:

25, 625
4__(3)2 _l6 9 _2_9_
25 4 25 16 16 16
25
X — 3
Ekuacioni i tangjentes éshté: 54 -y ) =l=x-3y-4=0
2 y2

Shembulli -2: Tangjentja e hiperbolés E - T =1 formon kéndin 45° me boshtin e abshisave. Té shkruhet ekuacioni i késaj
tangjenteje.
Zgjidhje

Ekuacioni i tangjentes éshté y = kx + £. Kemi k= tgd45°=1=>y=x+1¢.
Nga kushti i tangjencés kemi: a’k> —b* = =16-1-4= =" =12=1t= +24/3 .
Ekuacionet e tangjenteve jané y =x =t 2\/5 .

2 2
Shembulli -3: Jepet hiperbola ? _E =1. Té& shkruhet ekuacioni i tangjentes ndaj késaj hiperbole, kur dimé se, origjina e

koordinatave dhe vatra e djathté e hiperbolés kané té nj&jtén larges€ nga kjo tangjente.

Zgjidhje

Ekuacioni i tangjentes s€ kérkuar &shté:

XX1 Y0

T_Ez 1= 16xx; —9yy1— 144 =0 ... (1)

Nga ekuacioni i hiperbolés kemi ¢ = a® + b> =9 + 16 = 25 =¢ = 5. Vatra e djathté e hiperbolés éshté F(5; 0).
Gjejmé largesat e pikave Fo(5; 0) dhe O(0; 0) nga tangjentja. Kemi:

|16x,-5-144] |144|
sz = 2 2 sdo = 2 2 >
J(16x,)* +(-93) J6x,)* +(-93)
80x, —144
dy, =d, = [Box 144 _ 144 = |80x, —144|=144 = x, _13
JA6x) +(=91)°  {J16x,)* +(<9y,)’ 5

Duke zé&vendésuar né ekuacionin e hiperbolés gjejmé y;. Kemi:

18,

(?) y12 4\/_

5T N oy 20
9 16 N=ES
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Pikat e takimit jané (%,?\/ﬁ) dhe (g—%\/ﬁ) .

5 b
Duke zévendésuar né ekuacionin (1) gjejmé ekuacionet e tangjenteve té kérkuara:
1 4
16(?8)x—9(i§\/ﬁ)y—144=0:>8xi\/ﬁy—20=0

Pas leximit rishikohen listat, nése ka gjéra q€ jané lexuar dhe i kemi né list€ apo gjéra té reja qé jané mésuar, té cilat radhiten né listé.

Nése pjesét e lexuara nuk kané ndonjé shképutje logjike, vazhdohet késhtu me lexime dhe me plotésimin e listés s€ ideve deri né fund
té mésimit. Por nése kemi problem t€ ri, shképutje logjike n€ njésiné mésimore, até€heré rifillon procesin, duke angazhuar prapé ciftet,
pér té formuar listé té re idesh.

Reflektim/Pjesa pérfundimtare

Nxénésit diskutojné né ¢ifte mbi zgjidhjen e detyrave, nxjerrin pérfundime, krahasojné zgjidhjet dhe diskutojné pér ndonjé
mospérputhje mes tyre dhe né punuese shénojné zgjidhjet pérfundimtare té detyrave. Pas bashkébisedimit, mésimdhénési angazhon
njérin prej nxénésve qé jané né ¢ift pér t& dhéné zgjidhjen e detyrave dhe pérfundimet e nxjerra gjaté diskutimit. Secili prej nxénésve
pérfaqgésues té cifteve né tabelé vendos fletat punuese me zgjidhjet e tyre, té cilat né fund mblidhen nga mésimdhénési pér t’i

analizuar mé tutje pas orés mésimore.
2 2

Detyré 1: Té shkruhet ekuacioni i tangjentes me hiperbolén f—6 _yT =1, e cila kalon nga pika M(—5; 5) € saj.

Detyré 2: Hiperbola e ka boshtin real 10 dhe éshté tangjente me drejtézén y = x — 3. T¢ gjendet boshti imagjinar i saj.

VLERESIMI I NXENESVE

e Vlerésimi i punés né ¢ifte dhe angazhimit t€ nxénésve gjaté orés mésimore

DETYRAT DHE PUNA E PAVARUR

2 2
X
1. Ekuacioni i njé tangjenteje té hiperbolés E - y? =1 &sht€ x —y — 3 =0. T€ gjendet pika e takimit.

2 2
x

2. Drejtéza y = 2x — 2 €shté tangjente me hiperbolén —- —yT =1. Té gjendet largesa ndérmjet vijave drejtuese té hiperbolés.
a

2
3. Jepet hiperbola x? -y =1.

a) T€ gjenden koordinatat e vatrave t€ saj.

b) Té¢ shkruhet ekuacioni i elipsit, q€ ka t& njéjtat vatra me hiperbolén dhe &shté tangjent me drejtézén me ekuacion y =x + \/g .

Reflektimi pér rrjedhén e orés mésimore

e Zgjedhja e mésimdhénésit sa i pérket rrjedhés s€ orés mésimore.
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PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE

Mésimdhénési/ja: Data:

ASPEKTET E PERGJITHSHME TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Fusha Kurrikulare: MATEMATIKA Lénda: MATEMATIKE Shkalla e kurrikulés: VI Klasa: 12

Tema (nga plani dy mujor): Rezultati i té nxénit té temés (nga plani dymujor):

- Pérkufizon vijat e shkall€s s€ dyté (rrethi, elipsi, hiperbola
VIJAT E GRADES SKE DYTE dhe parabola si pasojé e prerjeve té sipérfageve konike).

- Interpreton vijat e shkallés sé dyté si vend gjeometrik i pikave
né rrafsh.

-Pérkufizon elementet bazike t€ vijave té shkallés s¢ dyté
(vatrat, boshtet, ekscentritetin, drejtuesen, asimptotén).

- Identifikon ekuacionin e rrethit, elipsés, hiperbolés dhe
parabolés pérmes koncepteve bazg e prerjeve konike.

Rezultatet e té nxénit pér kompetencat kryesore té shkallés (té synuara):
L. KOMPETENCA E KOMUNIKIMIT DHE E TE SHPREHURIT: 1.2,9; Il. KOMPETENCA E TE MENDUARIT: II. 1, 5;
III. KOMPETENCA E TE NXENIT: II1. 1,3

Rezultatet e fushés sé kurrikulés (té synuara):

2. ARSYETIMET DHE VERTETIMET MATEMATIKE - 1; 3.KOMUNIKIMI NE/PERMES MATEMATIKES - 1.2;
5. PERFAQESIMET MATEMATIKE - 1;: 6. MODELIMI MATEMATIK- 2,3: 7. STRUKTURIMI I TE MENDUARIT
MATEMATIK - 1

ASPEKTET SPECIFIKE TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Tipi i orés: Zhvillim

Njésia mésimore: PARABOLA SIMETRIKE NE LIDHJE ME BOSHTIN E ABSHISAVE Nr.

(=)

Fjalét kyce: parabolg, simetrike, boshti i abshisave, vatra, larges€, vijé drejtuese, parametér.

Rezultati/et e té nxénit pér oré mésimore:
Nxénési/ja:

- Krahason largesat ndérmjet pikave dhe drejtézEs.
- Dallon ekuacionin e parabolés.
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- Cakton ekuacionin e parabolés.
- Pércakton ekuacionin e parabolés ndaj vijés drejtuese.
- Llogarit vlerén e parametrit t€ parabolgs.

Kriteret e suksesit:

- Krahaso largesén e pikés me ordinaté y né vijén me ekuacion y* = 4x nga pika fikse A(1; 0) dhe nga drejtéza fikse

x =—1, n€ ményré q¢€ té jené t&€ barabarta.

- Cakto ekuacionin e parabolés me gendér n€ origjinén e koordinatave, simetrike né lidhje me boshtin e abshisave, me
vij€ drejtuese me ekuacion x = —3 dhe vatér F(3; 0)

- Pércakto vendndodhjen e ekuacionit té parabolés majtas boshtit t&€ ordinatave,me qendér né origjinén e koordinatave,
simetrike né€ lidhje me boshtin e abshisave dhe me parametér p = 1

- Pércakto ekuacionin e parabolés, nése jané dhéné vatra dhe ekuacioni i vijés drejtuese: a) F(2; 0); d: x =-2;b) F(-1; 0);
d:x=1;c)F(4;0); d: x=—4

- Llogarit m nga parabola )* = mx dhe qé kalon nga pika M(3; 6).

Burimet, mjetet e konkretizimit dhe materialet mésimore: Libri, tabela, shkumési/markeri, fleta punuese, konet
prej letre apo ndonjé materiali tjetér, fleta té€ bardha apo shuméngjyréshe, gérshéré.

Lidhja me léndét e tjera mésimore dhe/apo me ¢éshtjet ndérkurrikulare dhe situatat jetésore:
Fiziké
(Sinjalet)

PERSHKRIMI I METODOLOGJISE DHE VEPRIMTARITE E PUNES ME NXENES GJATE ORES MESIMORE

Pérshkrimi i metodologjisé:
TEKNIKAT

E Bashkébisedim

R Leksion i pérparuar

R Diskutim né cift

FAZAT E ORES

Evokim/Pjesa hyrése
Mésimdhénési/ja shkruan detyrén né tabelé dhe nxénésit bashkébisedojné pér detyrén dhe japin argumentet pér mendimet e tyre, té

cilat shénohen né tabelé nga ana e mésimdhénésit.
Pastaj mésimdhénési/ja fillon t&€ demonstrojé prerjen e njé rrafshi me njérin prej koneve duke e ndérlidhur me njésiné qé béhet fjalé.

Detyré: Né vijén me ekuacion y* = 4x merrni njé piké me ordinaté y. Tregoni qé largesat e saj nga pika fikse A(1; 0) dhe nga
drejtéza fikse x = —1 jang té barabarta.

Realizim/Pjesa kryesore

Nxénésit bashkohen né dyshe dhe, s€ bashku, shqyrtojné zgjidhjen e detyrés. Pastaj, mésimdhénési i udhézon qé t’iu tregojné edhe té
tjeréve né grup ato qé kané gjetur dhe ideté i shkémbejné mes tyre. N€ tabelé shénohen zgjidhjet e tyre dhe u kérkohet té lexojné
pjesén e leksionit (mésimit) dhe t€ plotésojné listat e tyre me ide té reja.

Pérkufizim: Parabolé quhet bashkésia e pikave t€ planit t€ baraslarguara nga njé drejtéz fikse dhe nga njé piké fikse e planit, jashté
késaj drejtéze.

Drejtéza fikse PQ quhet vijé drejtuese, ndérsa pika fikse F quhet vatér e parabolés. Largesa FA e vatrés nga vija drejtuese shénohet
me p dhe quhet parametér i parabolés

(p > 0).
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Pér té nxjerré ekuacionin e parabolés zgjedhim si origjiné t&€ koordinatave mesin O t€ segmentit AF, ndérsa si bosht abshisash
zgjedhim drejtézén q€ kalon nga vatra F dhe €shté pingule me vijén drejtuese (me drejtim nga vija
drejtuese tek vatra) (fig. 10.9).

Parabola Fig. 10.9

Shénojmé M(x; y) njé piké té ¢farédoshme té parabolés.

.y p p
Kemi F(;0), A(—=30), N(-£5 ).
emi F(730), A(=730), N(=53)

Atéheré: r = MF =,f(x—§)2+y2 dhe d = MN = (x-}-%)z )

Sipas pérkufizimit t€ parabolés, q¢€ pika M t€ ndodhet né parabolé duhet e mjafton q¢ MF = MN. Zévendésojmé dhe kemi:

\/(x—g)z +97 =\/(x+§)2 (D)

Ky &shté ekuacioni i parabolés s€ shqyrtuar. Duke ngritur t&€ dy anét né katror marrim ekuacionin e njévlershém:

xz—pX+pz+y2 =x2+px+%@y2=2px... 2

Meqgenése ekuacioni (2) €shté i njévlershém me ekuacionin (1) atéheré edhe ekuacioni (2) €shté ekuacioni i parabolés sé shqyrtuar.
Ekuacioni y* = 2px quhet edhe ekuacioni mé i thjeshté i parabolés.

Forma e parabolés
1. Simetria

Parabola €shté vijé simetrike né lidhje me boshtin e abshisave. Me té vérteté, né qofté€ se pika M;(x; y1) ndodhet n€ parabolg, edhe
pika Ni(x1; —v1) ndodhet gjithashtu n€ parabolé ( pse?). Boshti i abshisave quhet bosht i parabolés.

2. Zona e vendosjes
Nga ekuacioni y? = 2px, meqé 3* > 0 del se x > 0. Si pérfundim té gjitha pikat e parabolés ndodhen djathtas boshtit t& ordinatave (pra,
né kuadrantet I dhe IV).

3. Pikat e prerjes me boshtet
Pér x = 0 kemi y = 0, q¢€ tregon se parabola kalon nga origjina e koordinatave.
Pika O(0; 0) quhet kulm i parabolés.

4. Forma e parabolés
Né kuadrantin e paré, me rritjen e vlerave t&€ x nga 0 né +oo, kemi rritjen e vlerave t€ y nga 0 né +oo. N€ kété ményré, forma e
parabolés paraqitet né Fig. 10.10.

] PP o e

el

Fig. 10.10 Fig. 10.11
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Shénim
Né qofté se vatra ndodhet majtas vijés drejtuese, kemi F(—g; 0) dhe ekuacioni i parabolés &shté y* = —2px (fig. 10.11).

Shembulli 1: T€ shkruhet ekuacioni i parabol€s me qendér né origjinén e koordinatave, simetrike né€ lidhje me boshtin e abshisave,
me vijé drejtuese me ekuacion x = -3 dhe vatér F(3; 0).

Zgjidhje

Koordinatat e vatrés jané F(?;O) . Nga kushti %z 3= p =6. Ekuacioni i parabolés éshté y* = 6x.

Shembulli 2: T¢ shkruhet ekuacioni i parabolés me qendér né origjinén e koordinatave, simetrike n€ lidhje me boshtin e abshisave,
me parametér p = 1, e cila &sht€ e vendosur majtas boshtit té ordinatave.
Zgjidhje

Ekuacioni i parabolés éshté y? = —2px. Duke zévendésuar kemi y? = —2x.
Pas leximit rishikohen listat, nése ka gjéra qé€ jan€ lexuar dhe i kemi né list€ apo gjéra té reja qé jané mésuar, té cilat radhiten né listé.
Nése pjesét e lexuara nuk kané ndonjé shképutje logjike, vazhdohet késhtu me lexime dhe me plotésimin e list€s s€ ideve deri né fund

té mésimit. Por nése kemi problem té ri, shképutje logjike né njésiné mésimore, atéheré rifillon procesin, duke angazhuar prapé ciftet,
pér té formuar listé t& re idesh.

Reflektim/Pjesa pérfundimtare

Nxénésit diskutojné né ¢ifte mbi zgjidhjen e detyrave, nxjerrin pérfundime, krahasojné zgjidhjet dhe diskutojné pér ndonjé
mospérputhje mes tyre dhe né punuese shénojné zgjidhjet pérfundimtare té detyrave. Pas bashkébisedimit, mésimdhénési/ja angazhon
njérin prej nxénésve qé jané né ¢ift pér t&€ dhéné zgjidhjen e detyrave dhe pérfundimet e nxjerra gjaté diskutimit. Secili prej nxénésve
pérfagésues té cifteve né tabel€ vendos fletat punuese me zgjidhjet e tyre, t€ cilat né fund mblidhen nga mésimdhénési pér t’i
analizuar mé tutje pas orés mésimore.

Detyré 1: Té shkruhet ekuacioni i parabolés, kur jepen koordinatat e vatrés F dhe ekuacioni i vijés drejtuese d.
a)F(2;0); d: x=-2; b) F(-1;0); d: x=1; c) F(4;0);d: x=-4;

Detyré 2: Parabola y* = mx kalon nga pika M(3; 6). Té gjendet m.

VLERESIMI I NXENESVE

e Vlerésimi i pjesémarrjes aktive t€ nxénésve gjaté orés mésimore

DETYRAT DHE PUNA E PAVARUR

1. Té gjendet vatra dhe ekuacioni i vijés drejtuese t& parabolés:
a) y? = 12x; b) y? = —6x; c) )y =—x

2. Sa éshté largesa e vatrés sé parabolés 3y — 5x = 0 nga vija drejtuese € saj?
3. Drejtéza y = mx + 9 kalon nga vatra e parabolés y? = 12x. Té gjendet m.
4. Té shkruhet ekuacioni i vijés drejtuese té parabolés y* = 16x.

5. Parabola me gendér né origjinén e koordinatave, éshté simetrike né lidhje me boshtin e abshisave dhe e vendosur djathtas boshtit t&
ordinatave. Largesa e vatrés sé saj nga kulmi &shté 4 njési. Té shkruhet ekuacioni i saj.

Reflektimi pér rrjedhén e orés mésimore

® Zgjedhja e mésimdhénésit/es sa i pérket rrjedhés sé orés mésimore
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PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE

Mésimdhénési/ja: Data:

ASPEKTET E PERGJITHSHME TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Fusha kurrikulare: MATEMATIKA Lénda: MATEMATIKE Shkalla e kurrikulés: VI Klasa: 12

Tema (nga plani dy mujor): Rezultati i té nxénit té temés (nga plani dy mujor):

- Pérkufizon vijat e shkall€s s€ dyté (rrethi, elipsi, hiperbola
VIJAT E GRADES SE DYTE dhe parabola si pasojé e prerjeve té sipérfageve konike).

- Interpreton vijat e shkallés s€ dyté si vend gjeometrik i pikave
né rrafsh.

- Pérkufizon elementet bazike té vijave t€ shkallés sé dyté
(vatrat, boshtet, ekscentritetin, drejtuesen, asimptotén)

- Identifikon ekuacionin e rrethit, elipsés, hiperbolés dhe
parabolés pérmes koncepteve bazé e prerjeve konike.

Rezultatet e té nxénit pér kompetencat kryesore té shkallés (té synuara):
L. KOMPETENCA E KOMUNIKIMIT DHE E TE SHPREHURIT: 1.2, 9; II. KOMPETENCA E TE MENDUARIT: I1.1,5;
III. KOMPETENCA E TE NXENIT: 1111, 3

Rezultatet e fushés sé kurrikulés (té synuara):

2. ARSYETIMET DHE VERTETIMET MATEMATIKE- 1; 3. KOMUNIKIMI NE/PERMES MATEMATIKES- 1,2;
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5. PERFAQESIMET MATEMATIKE - 1; 6. MODELIMI MATEMATIK- 2,3; 7. STRUKTURIMI I TE MENDUARIT
MATEMATIK -1

ASPEKTET SPECIFIKE TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Tipi i orés: Zhvillim

Njésia mésimore: PARABOLA SIMETRIKE NE LIDHJE ME BOSHTIN E ORDINATAVE (x2=2py)
Nr.7

Fjalét kyce: parabolg, simetrike, boshti i ordinatave, vatra, larges€, vijé drejtuese, parametér.

Rezultati/et e té nxénit pér oré mésimore:

Nxénési/ja:

- Krahason largesat ndérmjet pikave dhe drejtéz€s.

- Cakton ekuacionin e parabolés.

- Pércakton bashkésin€ e pikave ndaj vatrés sé parabolés dhe drejtézés.
- Cakton ekuacionin e vijés drejtuese t€ parabolés.

- Llogarit largesén ndérmjet vatrave t& parabolés.

Kriteret e suksesit:

- Krahaso largesén e pikés me abshisé x né vijén me ekuacion )* = 8y nga pika fikse B(0; 2) dhe nga drejtéza fikse
x =-=2, né€ ményré q¢ té jené t&€ barabarta.
- Cakto ekuacionin e parabolés me kulm né origjinén e koordinatave, simetrike né€ lidhje me boshtin e ordinatave, e

. . . . 3
vendosur mbi boshtin e abshisave me parametér >

- Cakto ekuacionin e parabolés qé kalon nga pika M(—4; —2), me kulm né origjinén e koordinatave dhe simetrike me
boshtin e ordinatave

- Pércakto bashkésiné e pikave té baraslarguara nga pika F(0; %) dhe drejtéza me ekuacion y = —%

- Pér parabolén x? = 8y pércakto ekuacionin e vijés drejtuese té saj
- Llogarit largesén ndérmjet vatrave té parabolave y* = 8x dhe x> = 16y

Burimet, mjetet e konkretizimit dhe materialet mésimore: libri, tabela, shkumési/markeri.

Lidhja me léndét e tjera mésimore dhe/apo me ¢éshtjet ndérkurrikulare dhe situatat jetésore:
Kimi
(Léngjet)

PERSHKRIMI I METODOLOGJISE DHE VEPRIMTARITE E PUNES ME NXENES GJATE ORES MESIMORE

Pérshkrimi i metodologjisé:
TEKNIKAT

E Leximi né dyshe

R Ditari dypjesésh

R Mendo/puno né dyshe/thuaja grupit
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FAZAT E ORES

Evokim/Pjesa hyrése

Nxénésve u kérkohet € té shprehin mendimet e tyre né lidhje me detyrén e dhéné, duke u pérgjigjur né kérkesat e detyrés, duke mos i
diskutuar dhe duke mos dhéné komente né lidhje me ideté e tyre, né ményré qé t€ identifikojmé pérgjigjet/zgjidhjet e mundshme.

Detyré: Né vijén x? = 8y merrni njé piké me abshisé x. Tregoni qé largesat e saj nga pika fikse B(0; 2) dhe nga drejtéza fikse y = -2

jané t€ barabarta.

Realizim/Pjesa kryesore

Nxénésit udhézohen té térheqin njé vijé vertikale né mes t€ fletores, ku n€ anén e majté do t&€ shénojné detyrén e kérkuar dhe n€ anén
e djathté zgjidhjen e saj. Pastaj, nxénésve u kérkohet q¢ té tregojné zgjidhjet e tyre dhe mésimdhénési mund t€ béjé pyetje rreth
zgjidhjes sé detyrés kur dégjon njé koment. Mé pas, mésimdhénési pyet nése ka nxénés qé e kané zgjidhur njéjté detyrén dhe, nése ka,
kérkon edhe nga ata komentet e tyre. Né fund, mésimdhénési mund t€ b&jé edhe disa pyetje t& pérgjithshme pér t€ paré nése e kané
kuptuar nxénésit detyrén.

NE mésimin e kaluar pér gjetjen e ekuacionit té parabolés zgjodhém drejtézén OF (ku O &shté kulmi dhe F, vatra e parabolés) si bosht
té abshisave. E zgjedhim tani kété drejtéz si bosht té ordinatave, ndérsa si origjiné t&€ koordinatave caktojmé pérséri mesin O té
segmentit FA (fig. 10.12).

Fig. 10.12
Kemi F(0; g) .
Duke ndjekur arsyetime t€ ngjashme me rastin e méparshém arrihet né pérfundimin se ekuacioni i parabolés me kulm né origjinén e

koordinatave dhe bosht simetrie, boshtin e ordinatave &shté x? = 2py. Vija drejtuese PQ e késaj parabole ka ekuacionin y = v .

2

Né qofté se si drejtim té boshtit t& ordinatave zgjedhim drejtimin nga F né O, atéheré ekuacioni i parabolés éshté x? = —2py, ndérsa

vija drejtuese PQ e saj ka ekuacionin y =§ (fig. 10.13).

Fig. 10.13

Shembulli 1: T€ shkruhet ekuacioni i parabolés me kulm né origjinén e koordinatave, simetrike n€ lidhje me boshtin e ordinatave, e
vendosur mbi boshtin e abshisave, né qoft€ se parametri i saj Eshté E

Zgjidhje

Ekuacioni i parabolés éshté x*> = 2py. Duke zévendésuar p :% kemi x? = 3y.

Shembulli 2: T¢€ shkruhet ekuacioni i parabolés me kulm né origjinén e koordinatave, simetrike né lidhje me boshtin e ordinatave,
duke ditur qé ajo kalon nga pika M(—4; -2).

Zgjidhje
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Ekuacioni i parabolés éshté x*> = 2py. Pika M ndodhet né parabolg, prandaj koordinatat e saj vértetojné ekuacionin e parabolés. Kemi:
(—4)? = 2p(-2) =p = —4. Ekuacioni i parabolés éshté x> = —8y.

1 1
Shembulli 3: Té gjendet bashkésia e pikave té baraslarguara nga pika F(0; Z) dhe drejtéza me ekuacion y = _Z .

Zgjidhje

1 1
Bashkésia e kérkuar éshté parabola me ekuacion x> = 2py. Kemi: % = 1 =>p=—.

2

Ekuacioni i parabolés éshté x> = y.

Reflektim/Pjesa pérfundimtare

Nxénésit diskutojné n€ dyshe lidhur me detyrat e dhéna nga mésimdhénési dhe, pasi té arrijné zgjidhjen e detyrés, njérit prej tyre i
kérkohet t€ shkémbejé mendimet né njé diskutim me gjithé t€ tjerét. Mésimdhénési vazhdimisht i motivon nxénésit té 1€vizin nga faza
né fazé gjaté kétij procesi.

Detyré 1: Té shkruhet ekuacioni i vijés drejtuese t& parabolés x> = 8y.

Detyré 2: Té gjendet largesa ndérmjet vatrave té parabolave y* = 8x dhe x> = 16y.

VLERESIMI I NXENESVE

e Vlerésimi i aktivitetit t&€ nxénésve gjaté orés mésimore dhe punés s€ tyre né grup

DETYRAT DHE PUNA E PAVARUR

1. T€ shkruhet ekuacioni i parabolés, me kulm né origjinén e koordinatave, simetrike né lidhje me boshtin e ordinatave n€ qofté se
vatra e saj €shté F(0; 3).

2. Né fig. 10.14 éshté ndértuar parabola y* = 12x ku F éshté vatra ¢ saj. Té gjendet gjatésia e segmentit MN.

Fig. 10.14

3. Drejtéza 3x + my + 10 = 0 kalon nga vatra e parabolés x> = 10y. T& gjendet m.

Reflektimi pér rrjedhén e orés mésimore

e Zgjedhja e mésimdhénésit/es sa i pérket rrjedhés sé orés mésimore.
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PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE

Mésimdhénési/ja: Data:

ASPEKTET E PERGJITHSHME TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Fusha kurrikulare: MATEMATIKA  Lénda: MATEMATIKE Shkalla e kurrikulés: VI Klasa: 12

Tema (nga plani dy mujor): Rezultati i té nxénit té temés (nga plani dymujor):

- Identifikon ekuacionin e rrethit, elipsés, hiperbolés dhe
VIJAT E GRADES SE DYTE parabolés pérmes koncepteve bazé e prerjeve konike.

- Shqyrton pozitén reciproke ndérmjet vijave té shkall€s s€ dyté
dhe njé drejtéze.

- Interpreton pozitén reciproke té vijave t&€ gradés sé dyté né
trajté analitike dhe gjeometrike.

Rezultatet e té nxénit pér kompetencat kryesore té shkallés (té synuara):
I. KOMPETENCA E KOMUNIKIMIT DHE E TE SHPREHURIT: L. 2, 9; I. KOMPETENCA E TE MENDUARIT: 1L 1, 5;
IIl. KOMPETENCA E TE NXENIT: IIl.1, 3

Rezultatet e fushés sé kurrikulés (té synuara):

2. ARSYETIMET DHE VERTETIMET MATEMATIKE - 1; 3. KOMUNIKIMI NE/PERMES MATEMATIKES - 1, 2;
5. PERFAQESIMET MATEMATIKE 1; 6. MODELIMI MATEMATIK- 2, 3;: 7. STRUKTURIMI I TE MENDUARIT
MATEMATIK- 1

ASPEKTET SPECIFIKE TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Tipi i orés: Zhvillim

Njésia mésimore: GJENDJA E NDERSJELLE E DREJTEZES DHE PARABOLES Nr.

]

Fjalét kyce: parabola, drejtéza, ekuacion, piké, dallori, tangjente.

Rezultati/et e té nxénit pér oré mésimore:

Nxénési/ja:

- Dallon pikat e pérbashkéta té parabolés dhe drejtézés.

- Cakton ekuacionin e parabolés tangjent me drejtézén.

- Arsyeton ekuacionin e drejtézEs qé éshté tangjente me parabolén.

Kriteret e suksesit:

- Shpjego pikat e pérbashkéta qé ka parabola x> = 4y me drejtézay = x — 1

- Cakto m nése éshté dhéné drejtéza y = mx + 1, tangjente me parabolén y? = 8x

- N& parabolén x> = 8y cakto ¢ ku drejtéza y = x + ¢ éshté tangjente me parabolén e dhéné.

- Arsyeto se cili &shté ekuacioni i parabolés me kulm né origjinén e koordinatave, simetrike n€ lidhje me boshtin e
abshisave dhe c tangjente me drejtézén y = 3x — 1

- Pércakto ekuacionin e tangjentes me parabolén y* = —12x, qé formon me boshtin e abshisave kéndin 135°

- Llogarit pikén e takimit té drejtézés x + 3y + 9 = 0 tangjente me parabolén y* = 4x

- Drejtéza y = kx — 5 éshté tangjente me parabolén x* = 20y. Llogarit vlerén k.

Burimet, mjetet e konkretizimit dhe materialet mésimore: Libri, tabela, shkumési/markeri, fleta punuese.

Lidhja me léndét e tjera mésimore dhe/apo me ¢éshtjet ndérkurrikulare dhe situatat jetésore:
Kimi
(Léngjet)
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PERSHKRIMI I METODOLOGJISE DHE VEPRIMTARITE E PUNES ME NXENES GJATE ORES MESIMORE

Pérshkrimi i metodologjisé:
TEKNIKAT

E Stuhi mendimesh

R Ditari dypjesésh

R Ditari dypjesésh

FAZAT E ORES

Evokim/Pjesa hyrése

Mésimdhénési/ja paraget detyrén para nxénésve. Nxénésit do t&€ punojné né ¢ift duke i hedhur mendimet e tyre n€ lidhje me detyrén né
letér dhe pastaj duke i shkémbyer me shokét. Mésimdhénési/ja shkruan né tabelé té gjitha ideté e nx.

Detyré: Eshté dhéné parabola x> = 4y dhe drejtéza y = x — 1. Sa pika t& pérbashkéta ka kjo drejtéz me parabolén?

Realizim/Pjesa kryesore

Nxénésit udhézohen t€ térheqin njé vijé vertikale n€ mes té fletores, ku né anén e majté do té shénojné detyrén e kérkuar dhe né anén e
djathté zgjidhjen e saj. Pastaj, nxénésve u kérkohet qé té tregojné zgjidhjet e tyre dhe mésimdhénési mund t€ béjé pyetje rreth zgjidhjes
sé€ detyrés kur dégjon njé koment. M€ pas, mé€simdhénési pyet nése ka nxénés qé e kané zgjidhur njéjté detyrén dhe, nése ka, kérkon
edhe nga ata komentet e tyre. Né fund, mésimdhénési mund t€ b&jé edhe disa pyetje té pérgjithshme pér t& paré nése e kané kuptuar
nxénésit detyrén.

Jepet drejtéza y = kx + t dhe parabola y* = 2px. Pikat e pérbashkéta té tyre gjenden duke zgjidhur sistemin e ekuacioneve:
{ y=hkx+t

¥ =2px '
Duke zévendésuar y né ekuacionin e dyté kemi:
(fx + 1)? = 2px = k2 + 2ktx + 1 — 2px = 0 = k2x* + 2(kt —p)x + £ =0... (1)

Dallori i kétij ekuacioni €shté:
D = 4(kt — p)? — 428> = 4k* — 8kip + 4p? — 4k>F* = 4p® — 8kip = 4p(p — 2kt).
Dallojmé tri raste:

1)D <0 = 4p(p — 2kt) <0 = p — 2kt <0 = 2kt > p. Ekuacioni (1) nuk ka rrénjé. Rrjedhimisht, parabola dhe drejtéza nuk kané pika té
pérbashkéta. Drejtéza nuk e pret parabolén (fig. 10.15/a).

2)D>0=4p(p — 2kt) > 0 = p — 2kt > 0 = 2kt < p. Ekuacioni (1) ka dy rrénjé. Rrjedhimisht, parabola dhe drejtéza kané dy pika t&
pérbashkéta. Drejtéza e pret parabolén n€ dy pika (fig. 10.15/b).

3) D=0=4p(p — 2kt) = 0 = p — 2kt = 0 = 2kt = p. Ekuacioni (1) ka veté€m njé rrénjé. Rrjedhimisht, parabola dhe drejtéza kang
vetém njé piké té€ pérbashkét. Drejtéza €shté tangjente me parabolén (fig. 10.15/c).
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a) b ¢)

Fig.10.15
Né kété ményré, barazimi 2kt = p pérbén kushtin qé drejtéza y = kx + ¢ t€ jeté tangjente me parabolén ) = 2px.

Shénim

1. Né qofté se drejtéza jepet me ekuacionin e saj té pérgjithshém Ax + By + C = 0, gjejmé fillimisht ekuacionin mé t€ thjeshté té saj.
Kemi:
A

C
y=——x- E . Zévendésojmé né kushtin e tangjencés 2kt = p dhe kemi:

B

A C
2(—5) . (—E) = p nga ku2-A-C = B2p, i cili shpreh kushtin gé drejtéza Ax + By + C = 0 t& jeté tangjente me parabolén y? = 2px.

2. Né qofté se parabola jepet me ekuacionin x* = 2py, pikat e pérbashkéta me drejtézén y = kx + t gjenden duke zgjidhur sistemin e
ekuacioneve:

y=hx+t . . : . . . - o
{ P Duke ndjekur arsyetime t€ ngjashme si edhe né€ rastin e méparshém arrihet né pérfundimin se kushti i tangjencés sé tyre
X =2py
2t
éshté _k_2 =p.

Shembulli- 1: Drejtéza y = mx + 1 éshté tangjente me parabolén y? = 8x. T& gjendet m.
Zgjidhje

Kemi 2p = 8 = p = 4. Zévendésojmé né kushtin e tangjencés: 2 -m -1 =4 =>m=2.
Shembulli -2: Drejtéza y = x + ¢ éshté tangjente me parabolén x? = 8y. Té gjendet .
Zgjidhje

Jané dhéné 2p =8 =>p =4 dhe k=1.

2t 2t
Duke zévendésuar né kushtin e tangjencés Xz = p kemi: T =4=t=-2.

Shembulli- 3: T¢€ shkruhet ekuacioni i parabolés me kulm né origjinén e koordinatave, simetrike n€ lidhje me boshtin e abshisave, e
cila éshté tangjente me drejtézén y = 3x — 1.

Zgjidhje

Ekuacioni i parabolés éshté y? = 2px. Nga kushti i tangjencés kemi:

2 -3 (-1)=p =p = —6. Ekuacioni i parabolés éshté y* = —12x

Shembulli 4: Té shkruhet ekuacioni i tangjentes me parabolén y? = —12x, e cila formon me boshtin e abshisave kéndin 135°.

Zgjidhje

Parametri i parabolés €shté p = 6. Ekuacioni i tangjentes sé kérkuar éshté y = kx + ¢. Kemi
k= tg135° = —1. Ekuacioni i tangjentes éshté y = —x + t. Nga kushti i tangjencés kemi:

2 - (-1) - t=—6 =¢ = 3. Ekuacioni i tangjentes éshté y = —x + 3.
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Reflektim/Pjesa pérfundimtare

Nxénésit diskutojné€ n€ dyshe mbi zgjidhjen e detyrave, nxjerrin pérfundimet, krahasojné zgjidhjet dhe diskutojné pér ndonjé
mospérputhje. Pas bashkébisedimit, mésimdhénési/ja angazhon njérin prej nxénésve qé jané né ¢ift pér t€ dhéné zgjidhjen e detyrave
dhe pérfundimet e nxjerra gjaté diskutimit.

Detyré 1: Drejtéza x + 3y + 9 = 0 éshté tangjente me parabolén y? = 4x. Té gjendet pika e takimit.

Detyré 2: Drejtéza y = kx — 5 éshté tangjente me parabolén x> = 20y. T& gjendet k.

VLERESIMI I NXENESVE

e  Vlerésimi i pjesémarrjes aktive t€ nx. dhe punés s€ tyre gjaté zhvillimit té orés mésimore

DETYRAT DHE PUNA E PAVARUR

1. Né parabolén y* = 2px té gjendet pika:
a) ordinata e sé€ cilés &shté e barabarté me dyfishin e abshis€s s€ saj;
b) ordinata e s€ cilés €shté e barabart€ me dyfishin e parametri t€ parabolés;

¢) me koordinata t€ barabarta.
2 2

2. Té gjenden pikat e prerjes sé parabolés y? = 12x me elipsin 2—5 + f—6 =1.

3. Né parabolén y? = 8x té gjendet pika me rreze vatrore té barabarté me 20.

4. Rrethi (x + 6)? + 3> = 100 dhe parabola y*> = 18x priten né dy pika A dhe B. Té& shkruhet ekuacioni i drejtézés AB.

Reflektimi pér rrjedhén e orés mésimore

® Zgjedhja e mésimdhénésit/es sa i pérket rrjedhés sé orés mésimore
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PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE

Mésimdhénési/ja: Data:

ASPEKTET E PERGJITHSHME TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Fusha kurrikulare: MATEMATIKA Lénda: MATEMATIKE Shkalla e kurrikulés: VI Klasa: 12

Tema (nga plani dymujor): Rezultati i té nxénit té temés (nga plani dymujor):

- Identifikon ekuacionin e rrethit, elipsés, hiperbolés dhe
VIJAT E GRADES SE DYTE parabolés pérmes koncepteve bazé e prerjeve konike.

- Shqyrton pozitén reciproke ndérmjet vijave té shkall€s s€ dyté
dhe njé drejtéze.

- Njehson ekuacionin e tangjentes s€ vijés s€ shkallés sé dyté né
njé€ piké té saj.

- Interpreton pozitén reciproke té vijave t& gradés sé dyté né
trajt€ analitike dhe gjeometrike.

Rezultatet e té nxénit pér kompetencat kryesore té shkallés (té synuara):
1. KOMPETENCA E KOMUNIKIMIT DHE E TE SHPREHURIT: 1.2, 5, 9; II. KOMPETENCA E TE MENDUARIT: II. 1;
III. KOMPETENCA E TE NXENIT: 111. 2, 3, 4

Rezultatet e fushés sé kurrikulés (té synuara):

2. ARSYETIMET DHE VERTETIMET MATEMATIKE - 1; 3.KOMUNIKIMI NE/PERMES MATEMATIKES -1, 2;
5.PERFAQESIMET MATEMATIKE - 1; 6. MODELIMI MATEMATIK -2, 3: 7. STRUKTURIMI I TE MENDUARIT
MATEMATIK -1

ASPEKTET SPECIFIKE TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Tipi i orés: Zhvillim

Njésia mésimore: EKUACIONI I TANGJENTES Ni NJE PIKE TE PARABOLES ~ Nr. 9

Fjalét kyce: parabol€, ekuacion, piké, tangjente, koeficient kéndor, derivat, pingule, paralele.

Rezultati/et e té nxénit pér oré mésimore:

Nxénési/ja:

- Dallon ekuacionin e tangjentes né njé piké t& parabolgs.

- Cakton ekuacionin e tangjentes né njé piké t&€ parabolés.

- Interpreton pozitén e tangjentes ndaj parabolés.

- Shpjegon piképrerjen e tangjentes s€ parabolés me drejtézat.

Kriteret e suksesit:

- Cakto pikén e parabolés x> = 4y qé ka abshisén 2.

- Pércakto ekuacionin e drejtézés q€ kalon népér pikén e caktuar mé sipér dhe me koeficient kéndor k.

- Llogarit vlerén e k nga ekuacioni i drejtézés i caktuar mé larté dhe qé éshté tangjente me parabolén x* = 4y.

- Interpreto ekuacionin e tangjentes sé parabolés y* = 16x pingule me drejtézén y = x — 7 dhe paralele me drejtézén 2x — y
+5=0.
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- Llogarit cilat jané koordinatat e prerjes sé tangjentit me drejtézén y = 4x — 5 nése éshté dhéné parabola 3* = 10x.

- Cakto ekuacionin e tangjentes me parabolén y? = 4x né pikén e dhéné M(1; -2).
- N& parabolén x> = 12y,caktoni pikén qé tangjentja formon me boshtin e abshisave kéndin 45°.

Burimet, mjetet e konkretizimit dhe materialet mésimore: Libri, tabela, shkumési/markeri, fleta
shuméngjyréshe.

Lidhja me léndét e tjera mésimore dhe/apo me ¢éshtjet ndérkurrikulare dhe situatat jetésore:
Fiziké
(Trajektorja)

PERSHKRIMI I METODOLOGJISE DHE VEPRIMTARITE E PUNES ME NXENES GJATE ORES MESIMORE

Pérshkrimi i metodologjisé:
TEKNIKAT

E Bashkébisedim

R Té lexuarit né dyshe

R Diskutim né cift

FAZAT E ORES

Evokim/Pjesa hyrése
Meésimdhénési/ja shkruan detyrén né tabel€é dhe nxénésit bashkébisedojné pér detyrén dhe japin argumentet pér mendimet e tyre.

Detyré: a) Gjeni pikén e parabolés x> = 4y qé ka abshisén 2.
b) Shkruani ekuacionin e drejtézés qé kalon nga kjo piké dhe ka koeficient kéndor £.

¢) Gjeni k g€ kjo drejtéz té jeté tangjente me parabolén.

Realizim/Pjesa kryesore

Nxénésit lexojné tekstin né dyshe dhe pastaj, me radhé, njéri tregon até qé ka mbajtur né mend apo ndonjé€ pjesé€ interesante nga ajo
¢faré ka lexuar dhe flet mé€ ngadalé pér kohén q€ pércakton mésimdhénési, ndérsa nxénési tjetér dégjon. Pastaj, nxénésit ndalojné dhe
ndérrojné rolet. Nxénési tjetér i radhés nuk mund t€ pérsérisé ¢do gjé t€ kujtuar nga shoku i tij dhe, pér kété arsye, bazohen né tekstin
dhe diskutojné né dyshe, duke dégjuar me kujdes njéri-tjetrin dhe marrin pérgjegjésiné pér procesin e t& nxénit.

Jepet parabola y* = 2px dhe pika M (x1; y1) né té (fig. 10.17).

Fig. 10.17
Ekuacioni i tangjentes me parabolén né pikén M, &shté: y — y1 = k(x — x1).
Nga kuptimi gjeometrik i derivatit kemi k = f"(x1).
Né ekuacionin e parabolés y* = 2px derivojmé té dyja anét né lidhje me x. Kemi:

2y'=2p=y'= L Roeficienti kéndor i tangjentes éshté k = 2

N
Ekuacioni i tangjentes né pikén M, éshté:
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P
y—y1=y—(x—x1):>yy1—y12=px—px1$yy1=px—px1+yf--- €))
1

Meqgé pika Mi(x1; y1) ndodhet né parabolé kemi ylz =2px,.

Duke zévendésuar n€ barazimin (1) kemi: yy1 = px — px; + 2px; nga ku yy1 = p(x + x1), i cili jep ekuacionin e tangjentes me parabolén
? = 2px né pikén M (xy; y1) té saj.

Vérejtje!
Njélloj vértetohet se ekuacioni i tangjentes ndaj parabolés x? = 2py né pikén (xi, y1) t& saj éshté xx; = p(y + 1)

Shembulli 1: Té shkruhet ekuacioni i tangjentes me parabolén y? = 8x né pikén M(2; —4).

Zgjidhje
Vémé re se pika M(2; —4) ndodhet né parabolé. Me té& vérteté: (—4)> =8 - 2.
Ekuacioni i tangjentes sé€ kérkuar éshté: y - (4)=4(x+2)=>x+y+2=0.

Shembulli 2: Té shkruhet ekuacioni i tangjentes sé parabolés y* = 16x, € cila éshté:
a) pingule me drejtézény =x—7;
b) paralele me drejtézén 2x —y + 5 =0.

Zgjidhje

a) Ekuacioni i tangjentes s€ kérkuar éshté: y = —x + ¢ (pse?).

Nga kushti i tangjencés kemi: 2kt =p = 2(-1)t =8 = t=—4.

Ekuacioni i tangjentes éshté: y = —x — 4.

b) Ekuacioni i tangjentes sé kérkuar éshté 2x —y + ¢ =0 ( pse?)

Nga kushti i tangjencés kemi: 2-A-C=B?>-p=2-2-C=8=C=2.
Ekuacioni i tangjentes éshté: 2x —y +2 =0.

Shembulli 3: Jepet parabola y? = 10x. Té shkruhen ekuacionet e tangjenteve té saj né pikat e prerjes me drejtézén y = 4x — 5.

Zgjidhje
Pikat e prerjes sé parabolés me drejtézén gjenden duke zgjidhur sistemin e ekuacioneve:
5 X = 5
=4x-5 x=— Y 5 5 5
yz = 2 ose 8 . Pikat e prerjes jané M, (—,5); M, (=,——).
vy =10x _ 5 2 8 2

Ekuacionet e tangjenteve jané:

né pikén M, :y-5=5(x—§):2x—2y+5=0;

né pikén M, :y-(—g)=5(x+§):>8x+4y+5=0.

Reflektim/Pjesa pérfundimtare

Nxénésit diskutojné né ¢ifte mbi zgjidhjen e detyrave, nxjerrin pérfundime, krahasojné zgjidhjet dhe diskutojné pér ndonjé
mospérputhje mes tyre dhe né punuese shénojné zgjidhjet pérfundimtare té detyrave. Pas bashkébisedimit, mésimdhénési angazhon
njérin prej nxénésve qé jané né ¢ift pér t€ dhéné zgjidhjen e detyrave dhe pérfundimet e nxjerra gjaté diskutimit. Secili prej nxénésve
pérfagésues té cifteve né tabelé vendos fletat punuese me zgjidhjet e tyre, t€ cilat né fund mblidhen nga mésimdhénési pér t’i
analizuar mé tutje pas orés mésimore.

Detyré 1: Té shkruhet ekuacioni i tangjentes me parabolén y? = 4x né pikén M(1; -2).

Detyré 2: Né cilén piké té parabolés x> = 12y, tangjentja formon me boshtin e abshisave kéndin 45°?

VLERESIMI I NXENESVE

e  Vlerésimi i aktivitetit t€ nxénésve dhe punés sé nx. né ¢ift

DETYRAT DHE PUNA E PAVARUR
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1. T& shkruhet ekuacioni i tangjentes sé parabolés y* = x né pikén me ordinaté —2.

2. Té shkruhet ekuacioni i tangjentes me parabolén y* = 16x, e cila éshté paralele me drejtézénx —y +2 =0.
3. Té shkruhet ekuacioni i tangjentes me parabolén )? = 4x, e cila éshté pingule me drejtézén x + y + 1 = 0.

4. Té shkruhet ekuacioni i tangjentes me parabolén y* = 4x, € cila formon kéndin 60° me boshtin e abshisave.

Reflektimi pér rrjedhén e orés mésimore

® Zgjedhja e mésimdhénésit sa i pérket rrjedhés sé orés mésimore

PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE

Mésimdhénési/ja: Data:

ASPEKTET E PERGJITHSHME Ti PLANIT TE ORES MESIMORE

Fusha kurrikulare: MATEMATIKA Lénda: MATEMATIKE Shkalla e kurrikulés: VI Klasa: 12

Tema (nga —plani dy mujor): Rezultati i té nxénit té temés (nga plani dy mujor)

- Interpreton pozitén reciproke té vijave t& gradés sé dyté né
VIJAT E GRADES SE DYTE trajté analitike dhe gjeometrike.

- Zbaton vijat e shkall€ s€ dyt€ n€ zgjidhjen e problemeve té
ndryshme.

- Pérdor gjuhén matematike dhe teknologjiné pér t€ marré€ dhe
pér t& dhéné informacione pér rezultatet e temés.

Rezultatet e té nxénit pér kompetencat kryesore té shkallés (té synuara):
L. KOMPETENCA E KOMUNIKIMIT DHE E TE SHPREHURIT: 1. 2, 5, 9; II. KOMPETENCA E TE MENDUARIT: I1.1;
III. KOMPETENCA E TE NXENIT: III. 2, 3, 4

Rezultatet e fushés sé kurrikulés (té synuara):

1. ZGJIDHJA E PROBLEMEVE - 3: 2. ARSYETIMET DHE VERTETIMET MATEMATIKE - 1: 3. KOMUNIKIMI NE/PERMES
MATEMATIKES - 1, 2; 5. PERFAQESIMET MATEMATIKE - 1; 6. MODELIMI MATEMATIK- 2, 3;: 7. STRUKTURIMI I TE
MENDUARIT MATEMATIK - 1

ASPEKTET SPECIFIKE TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Tipi i orés: Ushtrime

Njésia mésimore: USHTRIME PER KREUN Nr. 10

Fjalét kyce: hiperbolé, parabolg, ekuacion, piképrerje, abshisa, pika, tangjente, boshte koordinative.

Rezultati/et e té nxénit pér oré mésimore:
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Nxénési/ja:

- Dallon tangjentet e parabolés.

- Cakton ekuacionin e tangjentes sé parabolés né njé piké.

- Pércakton pozitén e tangjentes sé hiperbolés ndaj drejtézEs.

- Llogarit largesén ndérmjet gendrave t& rrathéve.

- Interpreton pozitén e parabolés né njé piké ndaj boshteve koordinative.
- Arsyeton pozitén e drejtézés dhe parabolés.

Kriteret e suksesit:

- Llogarit syprinén e trekéndéshit té kufizuar nga tangjentja e formuar nga pika e caktuar M(2; —2) e parabolés y* = 2x
dhe boshtet koordinative

- Cakto ekuacionin e tangjentes qé kalon népér pikén M(3; —4) té parabolés y* = 4x

2 2
- Né hiperbolén e dhéné XT - 31/—2 = 1,cakto pikén A né€ kuadrantin e paré, né t€ cilén tangjentja me hiperbolén &shté

paralele me drejtézén 2x —y+ 7 =0

- Interpreto ekuacionin e parabolés qé kalon nga pika A e caktuar mé lart€ me kulm né€ origjinén e koordinatave dhe
simetrike me boshtin e abshisave

- Arsyeto kushtin se pér ¢faré vlere t€ m drejtéza y = mx + 1 dhe parabola > = 2x priten, jané tangjente apo nuk kané
pika té pérbashkéta.

Burimet, mjetet e konkretizimit dhe materialet mésimore: Libri, tabela, shkumési/markeri, fleta punuese.

Lidhja me léndét e tjera mésimore dhe/apo me ¢éshtjet ndérkurrikulare dhe situatat jetésore:

Fiziké Fiziké
(Orbitat e Keplerit) (Trajektorja)

PERSHKRIMI I METODOLOGJISE DHE VEPRIMTARITE E PUNES ME NXENES GJATE ORES MESIMORE

Pérshkrimi i metodologjisé:
TEKNIKAT

E Mendo/ puno né dyshe/ thuaja grupit

R Ditari dypjesésh

R Rishikim né grupim

FAZAT E ORES

Evokim/Pjesa hyrése

Nxénésit bashkohen né€ dyshe dhe, sé bashku, shqyrtojné zgjidhjen e detyrés. Pastaj, m&€simdhénési i udhézon qé t’iu tregojné edhe té
tjeréve né grup ato qé kané gjetur dhe ideté i shkémbejné mes tyre. N€ tabelé shénohen zgjidhjet e tyre dhe u kérkohet té lexojné
pjesén e leksionit (mésimit) dhe té plotésojné listat e tyre me ide té reja.

Detyré: N& pikén M(2; —2) té parabolés y* = 2x ndértohet tangjentja me t&. TE gjendet syprina e trekéndéshit t€ kufizuar nga kjo
tangjente dhe boshtet koordinative.
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Realizim/Pjesa kryesore

Nxénésit udhézohen té térheqin njé vijé vertikale n€ mes té fletores, ku né anén e majt€ do t&€ shénojné detyrén e kérkuar dhe né€ anén
e djathté zgjidhjen e saj. Pastaj, nxénésve u kérkohet g€ té tregojné zgjidhjet e tyre dhe mésimdhénési mund té béjé pyetje rreth
zgjidhjes sé detyrés kur dégjon njé koment. Mé pas, mésimdhénési pyet nése ka nxénés qé e kané zgjidhur njéjté detyrén dhe, nése ka,
kérkon edhe nga ata komentet e tyre. Né fund, mésimdhénési mund té béjé edhe disa pyetje t& pérgjithshme pér té paré nése e kané
kuptuar nxénésit detyrén.

Shembulli 1: Nga pika M(3; —4) ndértohen tangjentet ndaj parabolés y* = 4x. Té shkruhen ekuacionet e tyre.

Zgjidhje

Vémé re se pika M nuk ndodhet né hiperbolé. Me té vérteté: (—4)2 = 4 - (3).

Ekuacionet e tangjenteve kané trajtén y = kx + ¢. Meqé pika M ndodhet né tangjente, koordinatat e saj vértetojné kété ekuacion.
Pra—4=3k+t ...(1).

Nga kushti i tangjencés sé€ drejtézés me parabolén kemi: 2kt =2 ... (2)
Me ekuacionet (1) dhe (2) formojmé sistemin:

{3k+t=—4 {k1=_1 k=1
= .

okt . ose 3
= h=- t,=-3

1
Ekuacionet e tangjenteve jané y=—x—1 ose y = —gx -3.

2 2

Shembulli 2: Jepet hiperbola XT ERAN |

12
a) T€ gjendet pika A e kuadrantit t& par€, né€ t€ cilén tangjentja me hiperbolén éshté paralele me drejtézén 2x —y + 7 =0.
b) Té shkruhet ekuacioni i parabolés me kulm né origjinén e koordinatave, simetrike n€ lidhje me boshtin e abshisave, e cila kalon
nga pika A.

Zgjidhje

a) Tangjentja me hiperbolén ka ekuacionin 2x — y + C = 0. Nga kushti i tangjencés kemi:
@A - B =C=44-121=C*=C=+2.

Ekuacionet e tangjenteve jané 2x —y+2=0o0se 2x —y—2 =0.

Pikat e takimit gjenden duke zgjidhur sistemet:

2 2 2 2

r Y Y

4 12 = A (—4-6)ose 1 4 12 = A, (4 6).
2x-y+2=0 2x-y-2=0

Pér kushtet e problemit pranohet pika A,.
9
b) Ekuacioni i parabolés éshté * = 2px. Zévendésojmé koordinatat e pikés Az. Kemi:36=2p-4= p = > Ekuacioni i parabolés

&shté 3% = Ox.

Reflektim/Pjesa pérfundimtare

Nxénésit ndahen né grupe varésisht prej numrit té tyre. Mésimdhénési/ja shpérndan te secili grup nga njé fleté, n€ té cilén shtrohet
detyra e kérkuar. Pastaj, kur grupet ta kryejné punén, fletat pércillen nga njéri grup te tjetri, derisa té gjitha grupet t’i shkruajné mendimet
e tyre lidhur me detyrén apo t’i plot€sojn€ mendimet q€ i kan€ dhéné grupet e tjera.

Detyré:
Jepet parabola y* = 2x dhe drejtéza y = mx + 1. Pér ¢’vleré t€ m drejtéza dhe parabola:

a) priten; b) jané tangjente; c) nuk kané pika té pérbashkéta.

VLERESIMI I NXENESVE

414




Libér pér mésuesin Matematika 12

e  Vlerésimi i aktivitetit t& nxénésve gjaté orés mésimore dhe punés sé tyre né grup.

DETYRAT DHE PUNA E PAVARUR

1. NE cilén piké té parabolés y* = 15x, tangjentja formon me boshtin e abshisave kéndin 45°?
2. Té shkruhen ekuacionet e tangjenteve me parabolén y* = 4x né pikat e prerjes sé saj me drejtézén 3x + 2y + 1 =0.

3. Ekuacioni i njé tangjenteje t& hiperbolés x?> — 4y? = 12 &shté x —y — 3 = 0. Té gjenden koordinatat e pikés sé& takimit.

Reflektimi pér rrjedhén e orés mésimore

e Zgjedhja e mésimdhénésit sa i pérket rrjedhés sé orés mésimore

PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE

Mésimdhénési/ja: Data:

ASPEKTET E PERGJITHSHME TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Fusha kurrikulare: MATEMATIKA Lénda: MATEMATIKE Shkalla e kurrikulés: VI Klasa: 12

Tema (nga plani dymujor): Rezultati i té nxénit té temés (nga plani dymujor)

- Pérkufizon vijat e shkall€s s€ dyté€ (rrethi, elipsi, hiperbola
VIJAT E GRADES SE DYTE dhe parabola si pasojé e prerjeve t€ sipérfageve konike).

- Identifikon ekuacionin e rrethit, elipsé€s, hiperbolés dhe
parabolés pérmes koncepteve bazg€ e prerjeve konike.

Rezultatet e té nxénit pér kompetencat kryesore té shkallés (té synuara):
LKOMPETENCA E KOMUNIKIMIT DHE E TE SHPREHURIT: 1. 2, 5, 9; II. KOMPETENCA E TE MENDUARIT: IL1;
III. KOMPETENCA E TE NXENIT: I11. 2, 3, 4

Rezultatet e fushés sé kurrikulés (té synuara):

2.ARSYETIMET DHE VERTETIMET MATEMATIKE- 1: 3. KOMUNIKIMI NE/PERMES MATEMATIKES- 1, 2:
5. PERFAQESIMET MATEMATIKE- 1;: 6. MODELIMI MATEMATIK- 2, 3: 7. STRUKTURIMI I TE MENDUARIT
MATEMATIK- 1;

ASPEKTET SPECIFIKE TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Tipi i orés: Zhvillim

Njésia mésimore: EKUACIONI I PERBASHKET I KONIKEVE Nr.: 11
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Fjalét kyce: prerje konike, rreth, elipsé, hiperbolé, parabolé.

Rezultati/et e té nxénit pér oré mésimore:
Nxénési/ja:

- Dallon prerjet konike.
- Shpjegon rrethin, elipsén, parabolén dhe hiperbolén.

Kriteret e suksesit:

- Pércakton prerjet konike té rrethit, elipsé€s, hiperbolés dhe parabolés, bazuar né figurat e dhéna.

Burimet, mjetet e konkretizimit dhe materialet mésimore: Libri, tabela, shkumési/markeri, fleta
shuméngjyréshe, projektori, interneti.

https://www.youtube.com/watch?v=HO2zAU3Eppo
https://www.youtube.com/watch?v=XLdIYhVwV0w

Lidhja me léndét e tjera mésimore dhe/apo me ¢éshtjet ndérkurrikulare dhe situatat jetésore:
Arkitekturé
(Projeksionet)

PERSHKRIMI I METODOLOGJISE DHE VEPRIMTARITE E PUNES ME NXENES GJATE ORES MESIMORE

Pérshkrimi i metodologjisé:
TEKNIKAT
E Kllaster

R Leksion i pérparuar

R Ese 10 min

FAZAT E ORES

Evokim/Pjesa hyrése

Mésimdhénési/ja kérkon nga nxénési qé té paragesin né ményré té€ pavarur mendimet e tyre lidhur me pyetjen e pércaktuar nga ai/ajo.
Né fletat shuméngjyréshe qé iu shpérndan nxénésve, kérkon qé secili prej tyre té shénojé né to pérgjigjen dhe ta vendos€ né tabelé.

Cfaré nénkuptoni me fjalén konike?

Realizim/Pjesa kryesore
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Nxénésit bashkohen né€ dyshe dhe s€ bashku shqyrtojné zgjidhjen e detyrés. Pastaj, mésimdhénési/ja i udhézon qé t’u tregojné edhe t&
tjeréve né grup ato qé kané gjetur dhe ideté i shkémbejné mes tyre. N€ tabelé shénohen zgjidhjet e nxénésve dhe u kérkohet t& lexojné
pjesén e leksionit (mésimit), si dhe t€ plotésojné listat e tyre me ide té reja.

Vijat, ekuacionet e té cilave né sistemin koordinativ xOy jan€ ekuacione t€ gradés sé¢ dyt€ me dy ndryshore x, y (rrethi, elipsi,
hiperbola dhe parabola) jané njohur qé né kohén e Greqisé sé vjetér. Ato jané shqyrtuar si prerje té sipérfages konike me plane. Eshté
kjo arsyeja qé ato quhen edhe prerje konike.

Ndonése me metoda studimi té€ ndryshme nga ato qé pérdorim sot (pér arsye se né Greqiné e vjetér nuk njihej metoda e koordinatave),
matematikanét greké kan€ njohur shumé miré vetit€ e prerjeve konike. Réndésia e studimit té tyre u ligjérua né ményré té vecanté
pasi Kepleri zbuloi qé€ 1€vizja e trupave giellor€ kryhej sipas trajektoresh qé jan€ prerje konike. Ja njé interpretim gjeometrik i tyre.

E presim konin me plane q€ nuk kalojné nga kulmi i tij (fig. 10.19).

1. N@ qofté se plani prerés éshté pingul me boshtin e konit, at€heré prerja éshté rreth.

2. NE qofté se plani prerés nuk éshté paralel me asnjé pérftuese t€ konit, atéheré prerja Eshté elips.

3. N€ qofté se plani prerés &shté paralel mé nj€ pérftuese té konit, atéher€ prerja éshté parabolé.

4. NE qofté se plani prerés éshté paralel me boshtin e konit atéheré prerja éshté hiperbolé.

Fig. 10.19 Fig. 10.20

Duke i bashkuar né njé t€ vetém pérfundimet e arritura pér elipsin, hiperbolén dhe parabolén, né lidhje me vatrén dhe vijén drejtuese
pérkatése, japim kété pérkufizim:

Prerje konike quhet bashkésia e pikave té planit, raporti i largesave té té cilave nga njé piké fikse (vatra) dhe njé drejtéz fikse
(vija drejtuese) éshté madhési konstante (fig. 10.20).

NE ményré té vecanté:

1

Pér elipsin: =e<];

171

I
Q
I

FM
Pér parabolén: 2 1
M2N2

3

Pér hiperbolén: M
M;N

3773

=e>1.

Ekuacioni i pérbashkét i konikeve sipas pércaktimit metrik

Pér té gjitha koniket ka njé konstante g€ i karakterizon ato.
Ekziston njé drejtéz d dhe njé piké e caktuar F (q€ nuk ndodhet né d), kundrejt t€ cilave t€ gjitha pikat, pér secilén konike, kané vetiné
e raportit té largesave:

L ilés piké M té konik ika F
argesa e secilés piké M € konikes ngapika ¥ _, o .

Largesa e késaj pike M nga drejtéza d

Kéte konstante e shénojmé me e dhe e quajmé jashtégendérsi t€ konikes. Shihni rastet n€ figurén 10.21. Drejtéza d quhet vijé
drejtuese e konikes, kurse pika F — vatér e saj. Kemi kéto raste:
Pér parabolén e = 1; pér elipsin e < 1; pér hiperbolén e > 1.

fa = /_
e o,
g '\\" f.-.. v :
_14 — l"r ar S
S i R, [
...... = . I \
hl e, T S %,
Fig. 10.21
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Ekuacionet e konikeve mund t€ gjenden duke u mbéshtetur né vetiné e formuluar mé sipér.
Le té shqyrtojmé pikén e caktuar F dhe drejté€zén e caktuar d, q€ nuk kalon nga F. Le té jet€ M njé piké e ¢farédoshme e planit.
Shénojmé me H kémbén e pingules sé€ hequr nga pika M ndaj drejtéz€s d. Largesat MF dhe MH t€ pikés M pérkatésisht nga pika F

dhe nga drejtéza d ndryshojné né varési t€ pikés M, por raporti i tyre nuk ndryshon: =e.
Zgjedhim sistemin koordinativ si né figurén 10.22. Marrim boshtin e abshisave né drejtézén (DF), qé kalon nga pika F dhe éshté

pingule me drejt€zén d. Si origjin€ marrim pikén O té segmentit [DF] q€ e ndan két€ segment né raportin e, d. m.th. —— =¢e.Me

kété sigurohemi q€ konikja kalon népér origjinén e sistemit koordinativ.

7 -

(el ) |
|

Fig. 10.22

Né sistemin koordinativ t€ zgjedhur, koordinatat e pikés F le té jené (f; 0). Pra, F(f; 0).
Ekuacioni i drejtézés d leté jeté x = s. Nése koordinatat e pikés M jané M(x; y), atéheré koordinatat e pikés H jané H(s; y). Kemi

MF =\J(f =x)* +y* dhe MH =|s—x|

Shqyrtojmé bashkésiné e pikave t€ planit qé vértetojné barazimin

MF —e ()
H

Ky barazim &shté i njévlershém me barazimin MF = ¢ - MH, d.m.th. &shté i njévlershém edhe me barazimin (MF)? = ¢*- (MH)?, pra
edhe me barazimin

(f-x)+y =es-x? (2.
Késhtu, pika M(x; ) e planit ndodhet né bashkésiné (koniken) e shqyrtuar atéheré dhe vetém atéheré kur koordinatat e saj vértetojné
ekuacionin (2). Ekuacioni (2) éshté ekuacioni i konikes s€ shqyrtuar.
Me shndérrime té njévlershme ky ekuacion sillet né trajtén:

(1-e)*+1? = 2(f—eXs)x + (2 —e*%) =0 (3)

OF
Meqenése O_D =e¢, kemi OF = ¢ - OD, d.m.th. | f | =e- |S| . Por O, F ndodhen né gjysméboshte té kundérta t€ boshtit té abshisave,

prandaj abshisat e tyre f'dhe s kané shenja té kundérta. Pra, f=—e 5.
Duke béré kété zévendésim né ekuacionin (3), marrim kété ekuacion té pérbashkét pér koniket: (1 —e?) ‘x> +)? =21 + e)x =0

Pas leximit rishikohen listat,nése ka gjéra q€ jan€ lexuar dhe i kemi né listé dhe cilat jan€ gjérat e reja q€ jané mésuar radhiten né
listé.Nése pjesét e lexuara nuk kané ndonjé shképutje logjike, vazhdohet késhtu me lexime dhe me plotésimin e listés s€ ideve deri né
fund t€ mésimit .Por nése kemi problem t€ ri,shképutje logjike n€ njésiné mésimore,atéheré rifillo procesin, duke angazhur prapé
ciftet, pér t& formuar listé t€ re ideshé.

Reflektim/Pjesa pérfundimtare

Nxénésit shkruajné né ményré individuale njé ese 10-minutéshe lidhur me temén “Konikét pérreth nesh”. Pastaj punimet e tyre
merren pér analizim dhe vlerésim t& métutjeshém nga ana e mésimdhénésit/es.

VLERESIMI I NXENESVE

e Vlerésimi i aktivitetit t€ nxénésve dhe punés individuale té tyre.
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DETYRAT DHE PUNA E PAVARUR

e  Puné e pavarur (Pérzgjedhja e mésimdhénésit/es)

Reflektimi pér rrjedhén e orés mésimore

® Zgjedhja e mésimdhénésit/es sa i pérket rrjedhés sé orés mésimore

PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE

Mésimdhénési/ja: Data:

ASPEKTET E PERGJITHSHME TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Fusha kurrikulare: MATEMATIKA Lénda: MATEMATIKE Shkalla e kurrikulés: VI Klasa: 12

Tema (nga plani dymujor): Rezultati i té nxénit té temés (nga plani dymujor):

- Interpreton pozitén reciproke té vijave t& gradés sé dyté né
VIJAT E GRADES SE DYTE trajté analitike dhe gjeometrike.

- Zbaton vijat e shkall€s sé dyté né zgjidhjen e problemeve té
ndryshme.

- Pérdor gjuhén matematike dhe teknologjiné pér t€ marré dhe
pér t& dhéné informacione pér rezultatet e temés.

Rezultatet e té nxénit pér kompetencat kryesore té shkallés (té synuara):
1. KOMPETENCA E KOMUNIKIMIT DHE E TE SHPREHURIT: 1.2; I. KOMPETENCA E TE MENDUARIT: 1.1, 5, 8;
ITI. KOMPETENCA E TE NXENIT: I1L. 2, 3, 4

Rezultatet e fushés sé kurrikulés (té synuara):

1. ZGIIDHJA E PROBLEMEVE - 3; 2. ARSYETIMET DHE VERTETIMET MATEMATIKE - 1; 3. KOMUNIKIMI NE/PERMES
MATEMATIKES - 1, 2; 5. PERFAQESIMET MATEMATIKE - 1; 6. MODELIMI MATEMATIK- 2, 3; 7. STRUKTURIMI I TE
MENDUARIT MATEMATIK - 1

ASPEKTET SPECIFIKE TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Tipi i orés: Vlerésim

Njésia mésimore: DETYRA DHE USHTRIME TE ZGJEDHURA Nr. 13

Fjalét kyce: ekuacion, hiperbola, vatér, jashtéqendérsia, parabola, vijé drejtuese, tangjente, asimptotén, gjysméboshte,
largesa, pika, koordinata, paralele, pingule.

Rezultati/et e té nxénit pér oré mésimore:

Nxénési/ja:

- Zbaton ekuacionet e hiperbolés dhe parabol€s n€ zgjidhjen e detyrave té ndryshme
Kriteret e suksesit:

- Zgjidh detyrat e caktuara né fletat punuese.
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Burimet, mjetet e konkretizimit dhe materialet mésimore: tabela, markeri/shkumési, fleta té gatshme punuese.

Lidhja me léndét e tjera mésimore dhe/apo me céshtjet ndérkurrikulare dhe situatat jetésore:

PERSHKRIMI I METODOLOGJISE DHE VEPRIMTARITE E PUNKES ME NXENES GJATE ORES MESIMORE

Pérshkrimi i metodologjisé:
TEKNIKAT

E Stuhi mendimesh

R Ditari dypjesésh

R Ditari dypjesésh

FAZAT E ORES

Evokim/Pjesa hyrése

Mésimdhénési/ja u shpérndan detyrat nxénésve do té punojné né ményré individuale duke i zgjidhur detyrat né fletat e tyre punuese.

Realizim/Pjesa kryesore

Nxénésit né fletat punuese fillojné t€ zgjidhin detyrat, ku n€ anén e majté e kané detyrén e kérkuar dhe né anén e djathté kryejné
zgjidhjen e saj. Pas zgjidhjes sé detyrave nga ana e tyre mésimdhénési i grumbullon detyrat e tyre pér vlerésim t& métutjeshém.

Reflektim/Pjesa pérfundimtare
Nxénésit né fletat punuese fillojné t€ zgjidhin detyrat, ku n€ anén e majté e kané detyrén e kérkuar dhe né anén e djathté kryejné
zgjidhjen e saj. Pas zgjidhjes s€ detyrave nga ana e tyre, mésimdhénési/ja i grumbullon detyrat e tyre pér vlerésim t€ métutjeshém.

VLERESIMI I NXENESVE

e Vlerésimi i punés individuale t&€ nxénésve.

DETYRAT DHE PUNA E PAVARUR

/

Reflektimi pér rrjedhén e orés mésimore

® Zgjedhja e mésimdhénésit/es sa i pérket rrjedhés s€ orés mésimore.

420




Libér pér mésuesin Matematika 12

PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE

Mésimdhénési/ja: Data:

ASPEKTET E PERGJITHSHME TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Fusha kurrikulare: MATEMATIKA Lénda: MATEMATIKE Shkalla e kurrikulés: VI Klasa: 12

Tema (nga plani dymujor): Rezultati i té nxénit té temés (nga plani dymujor):

- Njeh termat, faktet, parimet dhe konceptet bazé t€ integralit t&
NJESIMI I INTEGRALIT pacaktuar.

- Gjen funksionin primitiv t& disa funksioneve elementare,
duke kuptuar procesin e gjetjes sé tyre si proces t€ anasjellté té
derivimit.

- Pérvetéson dhe pérdor vetiné e integralit t€ pacaktuar.

- Pérdor tabelén e integraleve pér zgjidhjen e detyrave té

ndryshme.

Rezultatet e té nxénit pér kompetencat kryesore té shkallés (té synuara):
L. KOMPETENCA E KOMUNIKIMIT DHE E TE SHPREHURIT: 1.9; II. KOMPETENCA E TE MENDUARIT: IL.1;
III. KOMPETENCA E TE NXENIT: 111.2,3;

Rezultatet e fushés sé kurrikulés (té synuara):
3. KOMUNIKIMI NE/PERMES MATEMATIKES- 1; 5. PERFAQESIMET MATEMATIKE- 1;
7. STRUKTURIMI I TE MENDUARIT MATEMATIK- 1;

ASPEKTET SPECIFIKE TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Tipi i orés: Zhvillim

Njésia mésimore: 11.1 Integrali i pacaktuar Nr.:1

Fjalét kyce: funksion, derivat, primitiv, integral, tabelg, veti, pérkufizim, teoremé

Rezultati/et e té nxénit pér oré mésimore:
Nxénési/ja:
e identifikon integralin;
pérkufizon integralin e pacaktuar;
dallon funksionin primitiv;
zbaton vetité e integralit t&€ pacaktuar;
pérdor tabelén e integraleve pér zgjidhjen e detyrave t€ ndryshme.

Kriteret e suksesit:
e Sipas pérkufizimit 1, gjeni funksionet qé kané si primitivé: a) y=x>;b) y=2x;¢c)y= 3Jx .

3
X
J Vértetonsej dx =1gx +cdhe J.dex=?+c

=
COos X

dx

x* =1 cos? x —sin® x
dx J

e Zbaton tabelén e integraleve pér: ° X — 1 cos x — Sin x

Burimet, mjetet e konkretizimit dhe materialet mésimore: libri, tabela, markeri/shkumési

Lidhja me léndét e tjera mésimore dhe/apo me ¢éshtjet ndérkurrikulare dhe situatat jetésore:
Fiziké
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PERSHKRIMI I METODOLOGJISE DHE VEPRIMTARITE E PUNES ME NXENES GJATE ORES MESIMORE

Pérshkrimi i metodologjisé:

TEKNIKAT

E Leximi né dyshe
R Di/Dua té di/Mésova

R Diskutim né cift

FAZAT E ORES

Evokim/Pjesa hyrése

Nga nxénésit kérkohet té shprehin mendimet e tyre n€ lidhje me detyrén e dhéné, duke iu pérgjigjur kérkesave té detyrés, por duke
mos i diskutuar dhe duke mos dhéné komente né€ lidhje me ideté e tyre, né ményré qé t€ identifikojmé pérgjigjet/zgjidhjet e
mundshme.

Gjeni njé funksion, derivati i té cilit né ¢do piké x > 0 té jeté:

1
a) 2x;, b)—sinx; ¢)—. A éshté i vetém ai?
X

Realizim/Pjesa kryesore

Mésimdhénési 1 udhézon nxénésit q€ t€ vizatojné njé€ tabel€ t€ ndaré né tri pjesé. Nxénésit lexojné mésimin, provojné té€ njehsojné
shembujt dhe pastaj fillojné té plotésojné shtyllat e tabelés: shtylla e paré “DI”, nése ata kan€ njohuri me até ¢faré lexuan; shtylla e
dyté “DUA TE DI”, nése ata kané dicka t& panjohur qé déshirojné té diné rreth saj; dhe shtylla e treté “MESOVA”, e plotésojné nése
ka pérgjigje dhe shkruajné edhe informacionet e reja qé nxénésit kané marré gjaté leximit.

Pérkufizim: Funksioni qé ka derivat té barabarté me f (x ) né ¢do piké té intervalit I quhet primitivé e funksionit y= f (x ) nél

Kemi: F'(x): f(x) vx el

Detyré

a) Funksioni F: y = x &shté primitivé e funksionit fiy = 1 né R, sepse x' =1, Vxe R.
!

b) Funksioni F: y = x? éshté primitivé e funksionit f: y = 2x, sepse (x2 ) =2x vxe R
!
¢) Funksioni F: y = sinx &éshté primitivé e funksionit f; y = cosx, sepse (sin x) =C0SX Vxe R.

Funksioni F':y = 3x7 &shté primitivé e funksionit £y = 6x, sepse (3x2)’ = 6x Vx  R.
!

Vémeé re se dhe funksioni y = 3x* +c , C €R, éshté primitivé e funksioni f, sepse (3x2 + C) = 6x . Ka vend teorema:
Teoremé 1: Né qofté se /' éshté primitivé e funksionit f né I, atéheré té gjitha funksionet e formés /" + C , ku c éshté
konstante, jané primitiva té funksionit f né L.

Teoremé 2: Nése F éshté njé primitivé e funksionit f né I, atéheré ¢do primitivé e f né I mund té paraqitet né trajtén F + ¢, ku
c éshté njé konstante.

!
Vetia e paré: Derivati i integralit t& pacaktuar éshté i barabarté me funksionin nén integral U. f (x)dx :| = f (x)

Vetia e dyté: Diferenciali i integralit t€ pacaktuar éshté i barabarté me shprehjen nén integral d U f (x)dx J= f (x)dx .
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Vetia e treté: Integrali i diferencialit t& njé funksioni €shté i barabarté me funksionin nén diferencial. Pra Id [F ()C) +c]=F (x) +c

Vetia e katért: Integrali i pacaktuar i prodhimit t& njé konstanteje me njé funksion té integrueshém né I &shté i barabarté me

prodhimin e konstantes me integralin e funksionit. Pra: ka (x)dx = kI f (x)dx

Vetia e pesté: Integrali i pacaktuar i shumés sé disa funksioneve té integrueshme éshté i barabarté me shumén e integraleve té secilit

funksion.j[f1 () + £ (X) + oo £, () Jdx = j f(x)dx + j () dx + j £ (x)dx

Detyré
3

2 X
Té vértetohet se: jx dx = ? +cC (1)

Vértetim

2
x’ X’ ' 3x 2 - e
? +c| =|—|tCc= T = X né bazg t€ vetisé sé paré, barazimi (1) €shté i verteté.

3
- dx
b) T€ vértetohet se: J S—=1gx+c 2)
COS X
Vértetim
’ ! 1
(tgx + c) = (tgx) +c'= né bazé t€ vetis€ sé par€, barazimi (2) €shté i verteté.
COoS X

Tabela e integraleve

a+l
a i dx
l.J.dx=x+c 2.Jx dx—a+1+c(a¢_1) 3.]7=1n|x|+c
4.Isinxdx=—cosx+c 5.jcosxdx:sinx+c 6.Iaxdx=a—+c
Ina
X 3o x d d.
7.'[6 GaSIcEt ¢ S.Icos);x:tngrc 9.J-Sin)zcx:—c0tgx+c
IO‘I%=Llnx_a +c 11. Lzlnxﬂ/xzﬂzz +c
x"—a 2a |x+a Z+a
dx ) d
12. Iﬁ:arcsmx+c 13. J.1+);2 =arctgx+c
Detyré
Té njehsohet: _[(3)62 -2x+ S)a’x
Zgjidhje
j(3x2 —2x+5)dx= I3x2dx—‘[2xdx+_[5dx= 3jx2dx—2J.xdx+SJ.dx =
3x* 2x*

3 +CI—T+02+5)C+C3:X3 —x’ +5x+c

Reflektim/Pjesa pérfundimtare

Nxé&nésit diskutojné né ¢ifte mbi zgjidhjen e detyrave, nxjerrin pérfundime, krahasojné zgjidhjet dhe diskutojné pér ndonjé
mospérputhje mes tyre dhe né€ punuese shénojné zgjidhjet pérfundimtare t€ detyrave. Pas bashkébisedimit, mésimdhénési angazhon
njérin prej nxénésve qé jané né ¢ift pér t& dhéné zgjidhjen e detyrave dhe pérfundimet e nxjerra gjaté diskutimit. Secili prej nxénésve
pérfagésues t€ ¢gifteve né tabelé vendos fletat punuese me zgjidhjet e tyre, té cilat né fund mblidhen nga mésimdhénési pér t’i
analizuar mé tutje pas orés mésimore.
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Detyré
x’ -1
Té njehsohet:j dx
x—1
Zgjidhje
3 2
x -1 x-1)(x"+x+1
J.—dxz.[( X )dxzj(xz+x+1)dx:jx2dx+jxdx+'|.dx=
x—1 X -
X3 X2
=—+—+Xx+cC.
3 2
Detyré
2 )
COS X—Sm x
T& njehsohet: I—,dx
COSX —SImnx
Zgjidhje

2 c 2 . .
J‘COS X — S xdx:J-(cosx—smx)(cosx+51nx)

_ dx = I(cosx+sinx)dx=
cosx —sinx

COosSx —sin x

=J.cosxdx+jsinxdx= sinx —cosx+c.

VLERESIMI I NXENESVE

e  Vlerésimi i pjes€émarrjes aktive t& nxénésve né orén mésimore.

DETYRAT DHE PUNA E PAVARUR

1.Tregoni g€ barazimet e méposhtme jané t& vérteta:

N 3 4 3
a)Jx4dx:x?+c; J.%dx:%+c; I(x+2)2dx=—(x;2) +c.
d dx 1 dx _
b)J-?len|x|+c; x—f=—;+c; fﬁ—z\/;”-
2x
c)je”dxzex+c; jezxdx=%+c,
d)j2sinxcosxdx:sin2 xX+c; Isin2xdx:—cos2x+c.

2. T€ njehsohen integralet:

a)I(xz—x+2)dx; J- l—inx; J.[x+i—2jdx.
b)j(ex +sinx)dx; I 2e* +2cosx—CO:2dex; j(x+8in12x_00:2dex.
c).[(3x—x+x3)dx; j x2—2x—sinx+%jdx; I(e"—ax+2x)dx.

Reflektimi pér rrjedhén e orés mésimore
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PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE

Mésimdhénési/ja: Data:

ASPEKTET E PERGJITHSHME TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Fusha Kurrikulare: MATEMATIKA Lénda: MATEMATIKE Shkalla e kurrikulés: VI Klasa: 12

Tema (nga plani dymujor): Rezultati i té nxénit té temés (nga plani dymujor):

. - Pérvetéson dhe pérdor vetiné e integralit té pacaktuar.
NJESIMI I INTEGRALIT - Pérdor tabelén e integraleve pér zgjidhjen e detyrave té
ndryshme.

- Pérdor shndérrime t€ thjeshta té diferencialit pér njésimin e
integralit.

- Zbaton integralin e pacaktuar né disa probleme praktike.

Rezultatet e té nxénit pér kompetencat kryesore té shkallés (té synuara):
I. KOMPETENCA E KOMUNIKIMIT DHE E TE SHPREHURIT: 1.9; II. KOMPETENCA E TE MENDUARIT: 1L1;
III. KOMPETENCA E TE NXENIT: 111.2,3;

Rezultatet e fushés sé kurrikulés (té synuara):
3. KOMUNIKIMI NE/PERMES MATEMATIKES- 1; 5. PERFAQESIMET MATEMATIKE- 1;
7. STRUKTURIMI I TE MENDUARIT MATEMATIK- 1;

ASPEKTET SPECIFIKE TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Tipi i orés: Zhvillim

Njésia mésimore: 11.2 Integrimi i drejtpérdrejté. Shndérrime nén shenjén e diferencialit Nr.:2

Fjalét kyce: funksion, derivat, diferencial, shndérrim, integral, tabelg, veti, teoremé

Rezultati/et e té nxénit pér oré mésimore:
e Dallon integralin e pacaktuar.
e Pérdor shndérrime té thjeshta t& diferencialit pér njésimin e integralit.
e Zbaton vetit€ e integralit t& pacaktuar.
e Pérdor tabelén e integraleve pér zgjidhjen e detyrave t&€ ndryshme.

Kriteret e suksesit:
e Shndérron né diferencial dhe mé pas njéson integralin: I(ZX + 5)10 dx .

4 2
e Zbaton tabelén e integraleve pér té njésuar integralin: j(Mde .
x

i} e . psin® x—cos® x
e Pérshkruan zgjidhjen e integralit: Iﬁdx.
sin” x-cos” x

dx

e Analizon zgjidhjen e integralit:j s
X2 —

Burimet, mjetet e konkretizimit dhe materialet mésimore: libri, tabela, markeri/shkumési

Lidhja me Iéndét e tjera mésimore dhe/apo me ¢éshtjet ndérkurrikulare dhe situatat jetésore:
Arkitekturé
Ndértimtari
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PERSHKRIMI I METODOLOGJISE DHE VEPRIMTARITE E PUNES ME NXENES GJATE ORES MESIMORE

Pérshkrimi i metodologjisé:
TEKNIKAT
E Kkllaster

R Di/Dua té di/Mésova
R Diskutim né cift

FAZAT E ORKES
Evokim/Pjesa hyrése

Mésimdhénési kérkon nga nxénésit né ményré té liré té paragesin mendimet e tyre lidhur me temén e pércaktuar nga ai. Rikujton
tabelén e integraleve pér funksionet elementare?

Realizim/Pjesa kryesore

Mésimdhénési 1 udhézon nxénésit q€ t€ vizatojné njé€ tabel€ t€ ndaré né tri pjesé. Nx&nésit lexojné mésimin, provojné t&€ njehsojné
shembujt dhe pastaj fillojné té plotésojné shtyllat e tabelés: shtylla e paré “DI”, nése ata kan€ njohuri me até ¢faré lexuan; shtylla e
dyté “DUA TE DI”, nése ata kané dicka t& panjohur qé déshirojné té diné rreth saj; dhe shtylla e treté “MESOVA”, e plotésojné nése
ka pérgjigje dhe shkruajné edhe informacionet e reja qé€ nxénésit kané marré gjaté leximit.

Detyré

T& njehsohet: I (8)63 —3x% +4x- I)Q’X .

Zgjidhje

j(8x3 -3x’ +4x—1)dx: I8x3dx - '[3x2dx + J4xdx - jdx =

= 8.[x3dx—3_|‘x2dx +4jxdx— Idx —8§_3§ +4§—x+c =

=t =2t —x+e.

Detyré
4 2
Té njehsohet: I(M}ix
X
Zgjidhje
4 2 4 2
— — 1
J-(Zx 3x 1de _ I(2x 3 _l}dx - j2x3dx —j3xdx —j—dx =
X X X X X
2xt 3y’ o3
A S N A N
4
Detyré

. sin” x —cos” x
T& njehsohet: Iﬁdx .
SN x-CoS X

Zgjidhje
s 2 2
SIn” x—Ccos” x in? 2
J—dxzj‘ sim X _ cos X dxzj 1 dx—j ! dx = fgx+cotgx +c.
a2 2 -2 2 -2 2 2 22
SIn” x-cos” x SIn” x-Ccos” X SIn” x-Ccos” X cos” x sin” x

Detyré
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dx .

T& njehsohet : j 7 ¢

Zgjidhje
1 ln|x_\/€| _ ln|x_\/g|

7 1
——dx =17 dx =T +c= +c
J.x2—6 x J.x2_(\/g)2 2(\/6) ‘x+\/€‘ 2\/6 ‘x+\/€‘
Teoremé: Nése u = u(x) éshté njé funksion I derivueshém dhe j f (x)dx =F (x) +C, atéheré

j fWdu=F(u)+c.

Formulat e integrimit e ruajné trajtén e vet nése tek ato zévendésohet x me njé funksion u té derivueshém.

ME poshté do t€ marrim tabelén e diferencialit t€ funksionit:

1

1. dv=d(x+b) 2. dx:;d(ax)
3. dled(ax+b) 4.xdx=ld(x2)
a 2
5. x"dx = n+1d(x””), neN 6. x“dx= a+1d(x““),(a¢—l)
7. % 4(1n]) 8.*dx = d(e")

X

9.cosxdx = d(sinx)

10. sinxdx = d(—cosx)

Detyré

T& njehsohet: j (2x + 5)10 dx .
Zgjidhje
Vémé re se: d(2x + 5): (2x + 5) dx = 2dx < dx Z%d(Zx + 5)

Atéheré: I (2x + 5)10 dx = j(2x + 5)10 . %d(Zx + 5). Duke shénuar u = 2x + 5 kemi

11

11 11
=1J.u10d(u):l'u—+c=l(2x+5) +c:(2x+5) e
2 211 2 11 22

Detyré

2
Té njehsohet:j%/—dx_

2x +1
Zgjidhje

2 2 1
dx = dx = |2(2x+1) 3dx

jm I(2x+1)§ J (2+1)

Vémé re se:d(2x+1):(2x+1)!dx =2dx < dx:%d(2x+1).
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1
dx =2j(2x+1)_5dx: 2](2x+1)*§ -%d(2x+l).

2
Atéheré: J. ﬁ
X+

1

1 1 3 2 3 2
Duke shénuar u = 2x + 1, marrim: ZEJ.M 3d(u) =

+c=—u’+c = —(2x+1)3 +c.
2 2

W ‘ N| :w\m

Reflektim/Pjesa pérfundimtare

Nxénésit diskutojné né ¢ifte mbi zgjidhjen e detyrave, nxjerrin pérfundime, krahasojné zgjidhjet dhe diskutojné pér ndonjé
mospérputhje mes tyre dhe né punuese shénojné zgjidhjet pérfundimtare té detyrave. Pas bashkébisedimit, mésimdhénési angazhon
njérin prej nxénésve q€ jané né ¢ift pér t€ dhéné zgjidhjen e detyrave dhe pérfundimet e nxjerra gjaté diskutimit. Secili prej nxénésve
pérfagésues t€ ¢ifteve né tabelé vendos fletat punuese me zgjidhjet e tyre, té cilat né fund mblidhen nga mésimdhénési pér t’i
analizuar mé tutje pas orés mésimore.

Detyré

4
Té njehsohet: .[ x(l —x? ) dx
Zgjidhje

’

Vémérese:d(l—x2)= (l—xz) dx=—2xdx < xdx=—%d(l—x2).

Atéherc’:&:.[)(?(l—x2 )4dx= I(l —x? )4xdx = I(I—X2)4(—%jd(l—x2).Duke shénuar 1 — x> = u, marrim:

S5
Lo 1 -2 (=2
_EJ.M d(u)——a.?+c=—ET+c= —10 +cC.
Detyré
T& njehsohet Jsin 2xdx .
Zgjidhje

. . 1
Vémé re qé dx = %d(Zx) . Prandaj J‘sm 2xdx = J.sm 2x-5-d(2x) .

: 1. 1 1
Duke shénuar u = 2x,marrim J‘SID 2xdx = EISIHU du = E(— cosu)+c= —E'COS 2x+c.

VLERESIMI I NXENESVE

e  Vlerésimi i pjes€marrjes aktive t€ nxénésit né orén mésimore.

DETYRAT DHE PUNA E PAVARUR

1. T€ njehsohen integralet:

2x 2x X
[ £ s je [
3.!@0&; J. J.(l-;—jc)de.
4. jcosx-tgxdx; J.sm x - cot gxdx ; I%dx

2. Té& njehsohen integralet:
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1. I(x+5)7dx
2..[ 5—xdx

1
3._[ x—2dx;

j( I(l—3x)5dx; j‘(x+2)zdx,
ER [3/(a-7x) ax.

dx ; 2
IS VI-3x 43+ 5x)° ¢

Reflektimi pér rrjedhén e orés mésimore
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PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE

Meésimdhénési/ja: Data:

ASPEKTET E PERGJITHSHME TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Fusha kurrikulare: MATEMATIKA Lénda: MATEMATIKE Shkalla e kurrikulés: VI Klasa: 12

Tema (nga plani dymujor): Rezultati i té nxénit té temés (nga plani dymujor):

. - Pérvetéson dhe pérdor vetiné e integralit té pacaktuar.
NJESIMI I INTEGRALIT - Pérdor tabelén e integraleve pér zgjidhjen e detyrave té
ndryshme.

- Pérdor shndérrime t€ thjeshta t€ metodé€s se z&vendésimit pér
njésimin e integralit.

- Zbaton integralin e pacaktuar né disa probleme praktike.

Rezultatet e té nxénit pér kompetencat kryesore té shkallés (té synuara):
I. KOMPETENCA E KOMUNIKIMIT DHE E TE SHPREHURIT: 1.9; II. KOMPETENCA E TE MENDUARIT: IL.1;
IIIl. KOMPETENCA E TE NXENIT: 111.2,3;

Rezultatet e fushés sé kurrikulés (té synuara):
3. KOMUNIKIMI NE/PERMES MATEMATIKES- 1: 5. PERFAQESIMET MATEMATIKE- 1;
7. STRUKTURIMI I TE MENDUARIT MATEMATIK- 1;

ASPEKTET SPECIFIKE TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Tipi i orés: Zhvillim

Njésia mésimore: Integrimi me zévendésim Nr.:3

Fjalét kyce: funksion, derivat, zévendésim, integral, tabelg, veti, pérkufizim, teoremé

Rezultati/et e té nxénit pér oré mésimore:
e Dallon pjesén e funksionit e cila duhet t€ zévéndésohet pér tu integruar.
e Kupton metodén e z&véndEsimit pér té gjetur integralin e pacaktuar.
e Analizon zgjidhjen e integralit t€ pacaktuar me metodén e zé€vendésimit.

Kriteret e suksesit:
1

\/;+5

- Zbato metodén e zévendésimit pér té njésuar integralin | dx .

1

dx ;
- Tregon se duhet t& merren dy zévéndésime pér té njésuar integralin =~ >~ Vx

Burimet, mjetet e konkretizimit dhe materialet mésimore: libri, tabela, markeri/shkumési

Lidhja me léndét e tjera mésimore dhe/apo me ¢éshtjet ndérkurrikulare dhe situatat jetésore:
Fiziké
(Temperatura)

PERSHKRIMI I METODOLOGJISE DHE VEPRIMTARITE E PUNES ME NXENES GJATE ORES MESIMORE

Pérshkrimi i metodologjisé:

TEKNIKAT
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E Bashkébisedim
R Di/Dua té di/Mésova
R Mendo/puno né dyshe/thuaja grupit

FAZAT E ORES

Evokim/Pjesa hyrése
Meésimdhénési shkruan detyrén né tabelé dhe nx.bashkébisedojné pér detyrén dhe japin argumentet pér mendimet e tyre.
Pastaj mésimdhénési fillon té shpjegon njésiné pér té cilén béhet fjalé.

Duke béré zévendésimi \/; —3 =1, njehsoni integralet:

a)j(\/;—3)5dx; b)j\/;l);.

Realizim/Pjesa kryesore

Mésimdhénési i udhézon nxénésit q€ té vizatojné njé tabelé té ndaré né tri pjesé. Nxénésit lexojné mésimin, provojné té njehsojné
shembujt dhe pastaj fillojné t& plotésojné shtyllat e tabelés: shtylla e paré “DI”, nése ata kané njohuri me até ¢faré lexuan; shtylla e
dyté “DUA TE DI”, nése ata kané dicka t& panjohur qé déshirojné t& diné rreth saj; dhe shtylla e treté “MESOVA”, e plotésojné nése
ka pérgjigje dhe shkruajné edhe informacionet e reja qé nxénésit kané marré gjaté leximit.

Né integralinj f(x)dx béhet zévendésimi x = g(f), ku g éshté njé funksion i ¢, qé ka funksion t& anasjellé dhe derivat t&

vazhdueshém. Atéheré:

fO) =flg@®)]; dx=g'(H)dt; ff(x)dx = ff[g(t)]g’(t)dt

Detyré
1
Gjeni [ dx .
\/; +5
Zgjidhje

o Zévendésojmé \/; =t.
e Del: x=7£. Pra, dx=2r
e Atéheré, integrali shkruhet:

! 2t t t+5-5 t+5 5
J de=|"dr=2]—dr =2 =g B2 2 -
s £+5 t+5 t+5 t+5 1+5

1 1
= 2[dt—10]——dt =2[dt —10] ——d(t +5) = 2t —10In|t + 5|+ c.
t+5 t+5

e Né shprehjen e fundit, z&vendésojmé ¢ = \/; dhe gjejmé:

[ dx:2\/;—101n‘\/;+5‘+c.
\/;+5

Detyré
Gjeni Jx\/x —1 dx.
Zgjidhje

e Zévendésojmé VX —1=t1.

e Del: x=£+1. Pra, dx = 2¢dt.
e Atéheré, integrali shkruhet:

3

5
Ix\/x—l alxz_[(z2 +1)-t-2zdt=2I(t4+t2)dt=2jt4dt+2jt2dt=2%+2%+c
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e N& shprehjen e fundit, zévendésojmé 1 = VX —1 dhe gjejmé:

[xx1 dxzz(m) +2( 1)
5 3

+cC.

Reflektim/Pjesa pérfundimtare

Detyré 1
1
dx
I 5-x

Zgjidhje

Z@évendésojmé \/; =t.

e Del: x=¢. Pra, dx =2
e Atéheré, integrali shkruhet:

[——ax = [ =2[ .
5-4/x 51 5—t¢

e ZévendésojméS—t=u,t=5-u.

e Del:-dt = du Pra, dt = -du.

e  Atéheré, integrali shkruhet:

ZI—dst_t t=—2j5%du =—10j%+2jdu = —10Inu +2u = —10In(5 - /x) +24x

Nxénésit diskutojné né dyshe lidhur me detyrat e dhéna nga mésimdhénési dhe, pasi t€ arrijné zgjidhjen e detyrés, njérit prej tyre i
kérkohet t€ shkémbejé mendimet n€ njé diskutim me t€ gjithé nxénésit. Mésimdhénési vazhdimisht i motivon nxénésit t& 1€vizin nga
faza né faz¢ gjaté kétij procesi.

VLERESIMI I NXENESVE

e  Vlerésimi i pjesémarrjes aktive t€ nxénésit né orén mésimore.

DETYRAT DHE PUNA E PAVARUR

Njéso integralet:

1 1 1
1.I4+\/;dx; 2.Imdx; 3.jmdx;

4.I;dx;

1 1
5| —dx; 6. | —dx;
3+x+5 J.\/1—x+2 J.\/2x+ -5
dx; S.Ixlex—4dx;

7-I;
7\/§+4

2. Duke béré zévendésimin u = — ,vértetoni se:
a

1 1 X 1 1 . X
a) I 3 dx=—arctg—+c; b) Iﬁdx:—arcsm—ﬁ—c(a >O),
a —x

a’+x a a a a

Reflektimi pér rrjedhén e orés mésimore
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PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE

Mésimdhénési/ja: Data:

ASPEKTET E PERGJITHSHME TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Fusha kurrikulare: MATEMATIKA Lénda: MATEMATIKE Shkalla e kurrikulés: VI Klasa: 12

Tema (nga plani dymujor): Rezultati i té nxénit té temés (nga plani dymujor):

. - Pérvetéson dhe pérdor veting e integralit t€ pacaktuar.
NJESIMI I INTEGRALIT - Pérdor tabelen e integraleve pér zgjidhjen e detyrave t&
ndryshme.

- Pérdor shndérrime t€ thjeshta t&€ metodés se z&€vendésimit pér
njésimin e integralit.

- Zbaton integralin e pacaktuar né disa probleme praktike.

Rezultatet e té nxénit pér kompetencat kryesore té shkallés (té synuara):
I. KOMPETENCA E KOMUNIKIMIT DHE E TE SHPREHURIT: 1.9; Il. KOMPETENCA E TE MENDUARIT: IL1;
IIL. KOMPETENCA E TE NXENIT: 111.2,3;

Rezultatet e fushés sé kurrikulés (té synuara):
3. KOMUNIKIMI NE/PERMES MATEMATIKES- 1: 5. PERFAQESIMET MATEMATIKE- 1;
7. STRUKTURIMI I TE MENDUARIT MATEMATIK- 1;

ASPEKTET SPECIFIKE TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Tipi i orés: Zhvillim

Njésia mésimore: 11.4 Integrimi parcial (me pjesé) Nr.:4

Fjalét kyce: funksion, derivat, pjesé, integral, tabelé, veti, pérkufizim, teoremé

Rezultati/et e té nxénit pér oré mésimore:
Nxénési/ja:
e dallon prodhimin e dy faktoréve;
e kupton formulén e integrimit me pjesé;
e analizon zgjidhjen e integralit t€ pacaktuar me formulén e integrimit me pjes€.

Kriteret e suksesit:

e (Cakton funksionet nga integrali Ixz In x dx, t€ cilat duhet t€ zévéndésohen me u(x) dhe dv.

e Zbaton dy heré formulén e integrimit me pjes€ pér integralin.

Burimet, mjetet e konkretizimit dhe materialet mésimore: libri, tabela, markeri/shkumési

Lidhja me léndét e tjera mésimore dhe/apo me ¢éshtjet ndérkurrikulare dhe situatat jetésore:
Fiziké
(Temperatura)

PERSHKRIMI I METODOLOGJISE DHE VEPRIMTARITE E PUNES ME NXENES GJATE ORES MiESIMORE

Pérshkrimi i metodologjisé:

TEKNIKAT
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E Bashkébisedim
R Ditari dypjesésh
R Mendo/puno né dyshe/thuaja grupit

FAZAT E ORES

Evokim/Pjesa hyrése

Mésimdhénési shkruan detyrén né tabelé dhe nxénésit bashkébisedojné pér detyrén dhe japin argumentet pér mendimet e tyre.
Pastaj, mésimdhénési fillon t€ shpjegojé njésin€ pér té cilén béhet fjalé.

Duke béré zévendésimi \/; —3 = njehsoni integralet:

o) [(Jx=3)dx; b) j\/g:

Realizim/Pjesa kryesore

Nxénésit udhézohen té térheqin nj€ vijé vertikale né mes té€ fletores, ku né anén e majté do t€ shénojné detyrén e kérkuar dhe n€ anén
e djathté zgjidhjen e saj. Pastaj, nxénésve u kérkohet qé t€ tregojné zgjidhjet e tyre dhe mésimdhénési mund t€ b&jé pyetje rreth
zgjidhjes sé detyrés kur dégjon njé koment. ME pas, mésimdhénési pyet nése ka nxénés qé e kané zgjidhur njéjté detyrén dhe, nése ka,
kérkon edhe nga ata komentet e tyre. Né fund, mésimdhénési mund té béjé edhe disa pyetje t€ pérgjithshme pér té paré nése e kané
kuptuar nxénésit detyrén.

Teoremé: Le t€ jené u(x) dhe v(x) dy funksione t€ derivueshme né€ nj€ interval I, s€ bashku me derivatet
e tyre, u’(x) dhe v’(x). At€heré: Iu(x)v'(x)dx =u(x)v(x) —Iv(x)u '(x)dx

Detyré
Gjeni Ixz Inx dx.
Zgjidhje
Zgjedhim: u(x) = Inx dhe dv = x> dx
_ 1 1 ) x
Kemi: u’(x)= — pradu = —-dx dhe v(x) = _[x dx=—.
X X 3
Zbatojmé formulén e integrimit me pjes€. Késhtu:
) x x 1 x’ ¢, x 1 x°
Ix Inx dx =—lnx—j——dx =—lnx——jx dx=—Inx———+c.
3 3 x 3 3 3 33

3

X 1
Pérfundimisht, sz Inx dx = 3 (Inx— g) +c.
Detyré
Gjeni Ixezxdx.
Zgjidhje

Zgjedhim: u(x) = x dhe dv = e*dx
2x

. 2% e
Kemi: u’(x) = 1, pra du = dx dhe v(x) = Ie dx = 7

Zbatojmé formulén e integrimit me pjes€. Késhtu:

2x 2x 2x 2x 2x
J.xezxdxzxe——je—dx:xe__ljeb‘dx:xe__le__,_c.
2 2 2 2 2 22
.. .. 2 er 1
Pérfundimisht: Ix Inx de=— (x - —) +c.
2 2

Do ta pérgjithésojmé pér disa shembuyj tabelén e integrimit palrcial:
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Integrali i pacaktuar U=,V =
J.Pn(x)lnxdx, u=lnx
dv=P,(x)dx
P.(x) polinom i fuqisé n
u=Py(x)
I P (x)e"dx
dv=e* dx
P.(x) polinom i fuqisé n, a real Metoda pérdoret né ményré té njépasnjéshme » her€.
. u=Pu(x)
J‘Pn (x)sin(ax) dx , .
dv = sin(ax) -dx
P,(x) polinom i fuqisé n, a real Metoda pérdoret né ményré té njépasnjéshme » her€.
u = Pu(x)
an (x) cos(bx) dx
dv = cos(bx) - dx
P,(x) polinom i fuqisé n, b real Metoda pérdoret né ményré té njépasnjéshme n heré.
u=e*

dv = sin(bx) "dx
Mbas pérdorimit dy heré t&€ metodés, fitohet njé ekuacion né

lidhie me I;.

L= j ™ sin(bx) dx

Detyré
Gjeni .[ x2cosx dx
Zgjedhim: u(x) = x*> dhe dv = cosx.
Kemi: u’(x) = 2x, pra du = 2xdx dhe v(x) = J.COS X dx=sinx.
Zbatojmé formulén e integrimit me pjes€. Késhtu:
Ixz cosx dx = x’ sinx—Iszin xdx = x° sinx—ZIxsinxdx :

e Né integralin e anés s¢ djatht€, zbatojmé edhe njéheré formulén e integrimit me pjesé, duke zgjedhur u(x) = x dhe dv = sinx - dx.
Gjejmé: u’(x) = 1,pra du = dx dhe v(x) = —cosx. Atéheré, nga formula e integrimit me pjes€, kemi pér té:

Ixsinxdxz—xcosx+.[cosxdx =—xcosx+sinx+c

e Pérfundimisht: Ixz cos xdx = x” sin x — 2(=x cos X +sin x) +c = x* sin x + 2xcos x — 2sinx + ¢ .

Reflektim/Pjesa pérfundimtare

Detyré: Njésoni lenx dx; 2. I(ZX +1)e™ dx; 3. J'ln_x dx .

Nxénésit diskutojné né dyshe lidhur me detyrat e dhéna nga mésimdhénési dhe, pasi té arrijné zgjidhjen e detyrés, njérit prej tyre i
kérkohet t€ shkémbejé mendimet né njé diskutim me gjithé té tjerét. Mésimdhénési vazhdimisht i motivon nxénésit t€ 1€vizin nga faza
né fazé gjaté kétij procesi.

VLERESIMI I NXENESVE

e  Vlerésimi i pjes€marrjes aktive t&€ nx.n€ orén mésimore

DETYRAT DHE PUNA E PAVARUR

T& gjenden integralet e pacaktuara:

1. xIn2x d: 2.[Gr-De* dr; 5 jlnx‘z‘x s
4.Ix/;1nxdx; S.Ix31nxdx; 6.J.xez"+3 dx
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7.I(x—1)e4x dx; S.J’(x2 +1e " dx; 9._.’x3 Inx dx .
E njéjta kérkesé pér integralet qé vijojné:

10.J.(x+6)sinxdx; 11.J.(3x+7)cos3x dx ;

1. j (x> +7)cosx dx; 13. j (x+5)sin(2x +3) dx ;

14. j xcos(2—3x) dx; 1s. j (1—x)sin(x—1) dx .

E njéjta kérkesé si mé lart pér integralet qé€ vijojné:

16.]@“ sin3xdx: 17 Ie“ cos 2x dx ; 18. J.xe”‘ sin x dx .

Reflektimi pér rrjedhén e orés mésimore
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PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE

Mésimdhénési/ja: Data:

ASPEKTET E PERGJITHSHME TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Fusha kurrikulare: MATEMATIKA Lénda: MATEMATIKIE Shkalla e kurrikulés: VI Klasa: 12

Tema (nga plani dymujor): Rezultati i té nxénit té temés (nga plani dymujor):

- Identifikon thyesén e rregullt racionale nése fuqia e polinomit né

NJESIMI I INTEGRALIT emérues €shté mé e madhe se fuqgia e polinomit né numérues.

- Pérdor tabelén e integraleve pér zgjidhjen e detyrave té ndryshme.
- Pérdor shndérrime té thjeshta t€ metodés se zévendésimit pér
njésimin e integralit racional.

- Zbaton integralin e pacaktuar né disa probleme praktike.

Rezultatet e té nxénit pér kompetencat kryesore té shkallés (té synuara):
I. KOMPETENCA E KOMUNIKIMIT DHE E TE SHPREHURIT: 1.9; I. KOMPETENCA E TE MENDUARIT: IL.1;

III. KOMPETENCA E TE NXENIT: I11.2,3;

Rezultatet e fushés sé kurrikulés (té synuara):
3. KOMUNIKIMI NE/PERMES MATEMATIKES- 1; 5. PERFAQESIMET MATEMATIKE- 1;

7. STRUKTURIMI I TE MENDUARIT MATEMATIK- 1;

ASPEKTET SPECIFIKE TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Tipi i orés: Zhvillim

Njésia mésimore: 11.5 Integrali racional Nr.:5

Fjalét kyce: funksion, derivat, racional, integral, tabelé, veti, pérkufizim, primitiv

Rezultati/et e té nxénit pér oré mésimore:
Nxénési/ja:

[ )

dallon integralin racional,

analizon trajtat e funksionit racional;

barazon eméruesit e thyesave dhe njéson koeficientet e shprehjeve racionale;

zgjidh sistemet, cakton koeficientet dhe shndérron integralin racional ne integral tabelore.

Kriteret e suksesit:

Zbaton integralin e trajtés J.

dx .
ax+b

Burimet, mjetet e konkretizimit dhe materialet mésimore: libri, tabela, markeri/shkumési

Lidhja me léndét e tjera mésimore dhe/apo me ¢éshtjet ndérkurrikulare dhe situatat jetésore:

Fiziké (Temperatura)

PERSHKRIMI I METODOLOGJISE DHE VEPRIMTARITE E PUNES ME NXENES GJATE ORES MESIMORE

Pérshkrimi i metodologjisé:

TEKNIKAT

E Parashikimi népérmjet fjalévé kyge
R Leksion i pérparuar

R Diskutim né cift
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FAZAT E ORES

Evokim/Pjesa hyrése

Caktohen si fjalé kyce pesé terma (fjali) q€ pérdoren mé sé shumti gjaté mésimit. Nga kéto fjalé-pyetje, nxénésit pér 5 minuta nxjerrin
njé zgjidhje me kuptim, ku pérfshihen kéto terma. Mé& pas, nxénésit né dyshe shkémbejné ideté e zgjidhura, disa nga nxénésit mund
edhe t’i komentojné pérgjigjet e tyre me kérkesé t€ mésimdhénésit.

Integral, thyesé racionale, tabelé e integraleve, zévendésim, shembull:

3 3
; b) | ——dx.

Si do t€ veprohet né kété rast?

Realizim/Pjesa kryesore

Nxénésit bashkohen né dyshe dhe, s€ bashku, shqyrtojné zgjidhjen e detyrés. Pastaj, mé€simdhénési i udhézon qé t’iu tregojné edhe t&
tjeréve né grup ato qé kané gjetur dhe ideté i shkémbejné mes tyre. Né tabelé shénohen zgjidhjet e tyre dhe u kérkohet té lexojné
pjesén e leksionit (mésimit) dhe t€ plotésojné listat e tyre me ide té reja.

P(x
Pérkufizim: Thyesa
X

Dallojmé disa lloje té integraleve racionale:

quhet thyesé racionale po ge se P(x) dhe Q(x) jané polinome.

Integrale té trajtés J = dx
ax +
Shkruajmé:j dxzé d(ax+b)=éln|ax+b|+c
ax+b a’ax+b a
% :
Integrale té trajtés jmdx (ku n — numér natyror mé i madh se 1)
ax
Y| A 1 A 1
Shkruajmé | ————dx = — | ———d(ax+b)=—. +c
me j (ax+b)" a j (ax+b)" ( ) a (1-n)(ax+b)""
Integrale té trajtés j i d) @D dx (ku n — numér natyror)
cx ax

Thyesa nén shenjén e integralit shkruhet si shumé e (n + 1) thyesave me numérues konstant dhe me emérues njéra (ax + b), kurse t&

tjerat (cx + d),(cx + d)>,...,(cx + d).

Detyré
e . 9
Njéso integralin [ T
Zgjidhje
9 A B C
Zbérthimin ku A,B,C jané konstante, hépérhé t& papércaktuara. Ky quhet zbérthim

= + +
(1-x)"(x+2) (1-x)> I-x x+2
sipas koeficienteve té papércaktuara.
Pér gjetjen e A,B,C kthejmé né emérues té pérbashkét n€ anén e djathté dhe pastaj barazojmé numéruesit e thyesave né té dyja anét.
Marrim: 9 = A(x + 2) + B(1 —x)(x +2) + C(1 — x)2, d.m.th. 9 = Ax + 2A + Bx — 2Bx — Bx?> + 2B + C — 2Cx + Cx?,
Pra9=(C-B}x*+(A-B-2C)x+(2A+2B+C) (1)

Barazimi (1) &shté njé barazim identik (pér x té ndryshém nga 1 dhe nga —2) dy polinomesh. Kjo ndodh vetém atéheré kur
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koeficientet prané fuqive té njéjta t€ x (né t€ dyja anét) jané t&€ barabarta. Marrim késhtu kéto barazime:
Prané x> C-B=0

Prané x: A-B-2C=0

Prané x%: 2A +2B+C=9

C-B=0

Duke zgjidhur sistemin { A —B—-2C =0 gjemé A=3;B=1;C=1.
244+2B+C=9
9 3 1 1

Kemi zbérthimin = + + . Prandaj:

(l—x)z(x+2) (1-x)* 1-x x+2

9
[ ———— =] ——a+] —dx+j dx =
(1-x)*(x+2) (1- x)
) d(1- x) d(x+2)
=3|(1-x)2d(1- =
Ja-x2aa-n-[Z—+[=—
2
=i—ln|l—x|+ln|x+2|+c =i+ln ] P
1-x I-x 1-x
Detyré
Eshté dhéné funksioni f{x) = %
x(x-1)
L T a b
*  Gjeni konstantet a dhe b, té tilla @€ fix) = — +——;
x° (x=1
e Nxirrni prej kéndej njé primitivé t&€ flx).
Zgjidhje
a b (a+b)x -2ax+a
Shkruajmé: —t
X (x-1) x*(x—=1)°
Rrjedhimisht, @ dhe b duhet té jené té tilla q€ té vértetojné sistemin:
a+b=0
2a=2 .
a=-1
. N C 1 1
Duke e zgjidhur, gjejmé: @ = —1 dhe b = 1. Rrjedhimisht, f'(x)= -—+ " 1)2 .
Pra: I 2x ! j dx+J. =1—L+c.
x*(x—=1)° (x— 1) x x-1

Reflektim/Pjesa pérfundimtare

Nxénésit diskutojné né c¢ifte mbi zgjidhjen e detyrave, nxjerrin pérfundime, krahasojné zgjidhjet dhe diskutojn€ pér ndonjé
mospérputhje mes tyre dhe né punuese shénojné zgjidhjet pérfundimtare t€ detyrave. Pas bashkébisedimit, mésimdhénési angazhon
njérin prej nxénésve q€ jané né ¢ift pér t&€ dhéné zgjidhjen e detyrave dhe pérfundimet e nxjerra gjaté diskutimit.

Detyré
Zbato tri trajtat e integraleve né shembujt e méposhtém:
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. 10 7
. I g
S Eweria b)'[(4x+1)5 s C)I(Zx—S)(x—3)2 *

VLERESIMI I NXENESVE

e  Vlerésimi i pjes€marrjes aktive t&€ nxénésve n€ orén mésimore.

DETYRAT DHE PUNA E PAVARUR

1. Té njehsohen integralet:

Y =N dex o2 v [ B ax.

(2x-5) (—2x—5) (~2x-7) 2(3x-10)

2 -5
dx ; ——dx

o] 32x—5y(-n) J (C2x43)C
x4 2x7 41

(X +x)*
a) Gjeni dy konstante reale a dhe b, té tilla q€ pér ¢do x nga bashkésia e pércaktimit e funksionit, t&¢ kemi:

) = ax b

—_— + —_—
(x*+1)* X°
b) Gjeni primitivén F(x) té f{x) q€ plotéson kushtin F(1) = 0.

2. Eshté dhéné funksioni f{x) =

Reflektimi pér rrjedhén e orés mésimore
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PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE

Mésimdhénési/ja: Data:

ASPEKTET E PERGJITHSHME TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Fusha kurrikulare: MATEMATIKA Lénda: MATEMATIKE Shkalla e kurrikulés: VI Klasa: 12

Tema (nga plani dymujor): Rezultati i té nxénit té temés (nga plani dymujor):

- Identifikon thyesén e rregullt racionale, nése fugia e
NJESIMI I INTEGRALIT polinomit né emérues €shté mé e madhe se fuqia e polinomit
né numeérues.

- Pérdor tabelén e integraleve pér zgjidhjen e detyrave té

ndryshme.

- Pérdor shndérrime t€ thjeshta t€ metod€s s€ zévendésimit pér
njésimin e integralit racional.

- Zbaton integralin e pacaktuar né disa probleme praktike.

Rezultatet e té nxénit pér kompetencat kryesore té shkallés (té synuara):
L. KOMPETENCA E KOMUNIKIMIT DHE E TE SHPREHURIT: 1.9; II. KOMPETENCA E TE MENDUARIT: IL.1;
IIL. KOMPETENCA E TE NXENIT: 111.2,3;

Rezultatet e fushés sé kurrikulés (té synuara):
3. KOMUNIKIMI NE/PERMES MATEMATIKES- 1; 5. PERFAQESIMET MATEMATIKE- 1:
7. STRUKTURIMI I TE MENDUARIT MATEMATIK- 1;

ASPEKTET SPECIFIKE TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Tipi i orés: Zhvillim

Njésia mésimore: 11.6 Integrali racional -Vazhdim Nr.:6

Fjalét kyce: funksion, derivat, racional, integral, tabelg, veti, pérkufizim, primitiv, trajté

Rezultati/et e té nxénit pér oré mésimore:
Nxénési/ja:
e dallon integralin racional;
e analizon trajtat e funksionit racional;
e Dbarazon emruesit e thyesave dhe njéson koeficientet e shprehjeve racionale;
o zgjidh sistemet, cakton koeficientet dhe shndérron integralin racional n€ integrale tabelare.

Kriteret e suksesit:

Zbaton integralin e trajté dx né shembullin | 2x+)
o aton integralin e trajtés x n€ shembullin | ———F——
8 ! I ax+ X" +3x+10
o [ 2x+] e o :
e 7bérthe eméruesin e integralit J.ﬁdx né rrénj€ té trinomit si prodhim i dy faktoréve dhe mé pas njéson.
X X—=

x+3
e Tregon se integrali racional J 5 dx jep dy integrale. Cilat jané ato?

X +2x+5

Burimet, mjetet e konkretizimit dhe materialet mésimore: libri, tabela, markeri/shkumési

Lidhja me léndét e tjera mésimore dhe/apo me ¢éshtjet ndérkurrikulare dhe situatat jetésore:
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Fiziké
Arkitekture
Ndértimtari

PERSHKRIMI I METODOLOGJISE DHE VEPRIMTARITE E PUNES ME NXENES GJATE ORES MESIMORE

Pérshkrimi i metodologjisé:
TEKNIKAT
E bashkébisedim

R Leksion i pérparuar
R Diskutim né cift

FAZAT E ORES

Evokim/Pjesa hyrése
Mésimdhénési shkruan detyrén né tabelé dhe nx.bashkébisedojné pér detyrén dhe japin argumentet pér mendimet e tyre.

X 2x+1
Si do té njésohen integralet: a)I 2 dx; b) Iz—dx'
x +1 X +x+1

Realizim/Pjesa kryesore

Nxénésit bashkohen né dyshe dhe, sé bashku, shqyrtojné zgjidhjen e detyrés. Pastaj, mésimdhénési i udhézon g€ t’iu tregojné edhe té
tjeréve né grup ato qé kané gjetur dhe ideté i shkémbejné mes tyre. N tabelé shénohen zgjidhjet e tyre dhe u kérkohet t& lexojné
pjesén e leksionit (mésimit) dhe t€ plotésojné listat e tyre me ide t€ reja.

i

P'(x)
I. Integrale té trajtés J P(x) dx , ku P(x) éshté polinom.
X

. ) , i udx ¢du
Me zévendésimin u = P(x), kéto integrale marrin trajtén J = I— =In |u| +c=In |P (X)| +c.
u u

mx+n
I1. Integrale té trajtés J-Tb-l- dx .
ax’ +bx+c

a) Rasti kur trinomi ax? + bx + ¢ ka

Né kété rast, ky trinom ka dy rrénjé reale té ndryshme dhe zbérthehet si prodhim dy faktorésh t& gradés sé paré: ax? + bx + ¢ = a(x —
x1)(x — x2).

b) Rasti kur trinomi e ka dallorin D <0.
mx+n
Duke vepruar me koeficientet, e shkruajmé numéruesin e thyesés ————— né trajtén
ax” +bx+c

(2ax + b) + p dhe pastaj e shkruajmé integralin si shumé dy integralesh:

J- mx+n J- 2ax+b

> dx = > dx+j > P dx
ax" +bx+c ax“ +bx+c ax” +bx+c

Integrali i par€ njésohet me zévendésim, ndérsa integrali i dyté, pas disa shndérrimesh, merr trajtén I dx , merr trajtén e

ax* +bx+c
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du u
njohur EJ. 5 = i-arctg—+ C
a‘*u +r ar r

Detyré
2x+3

T& njehsohet integrali J.z— X
x"+3x+10
Zajidhje
VEme re se (2x + 3) &shté derivati i (x? + 3x + 10). Shénojmé x* + 3x + 10 = u dhe marrim
w-dx du
j—:j—:ln|u|+c = ln|x2 +3x+10|+c,
u u

Detyré

2x+1
T& njehsohet integrali I2— dx .
x +3x-4
Zgjidhje
Dallori i trinomit &shté 25 > 0. Duke zgjidhur ekuacionin x?> + 3x — 4 = 0, gjejmé dy rrénjét reale té trinomit 1 dhe —4. Prandaj x> + 3x
2x+1

———— késhtu:
x*+3x—4

— 4 = (x — D(x + 4). Pérdorim metodén e koeficienteve t&€ pacaktuara, duke e zbérthyer thyesén

2x+1 4 s B
(x-D(x+4) x-1 x+4

Kthejmé né emérues t& pérbashkét né anén e djathté dhe barazojmé numéruesit né t€ dyja anét.
Marrim 2x + 1 =A(x +4) + B(x — 1).
Duke barazuar koeficientet prané fuqive té njéjta t€ x né t€ dyja anét, marrim:
2=A+B
1 =4A-B.

3 7
Gjejmé A= — dhe B= —.
5 5

2x+1 d _E ﬁ_l_z.[ dx
5

2l =S a1+ Linfe+ 4.
(—D(x+4) 59 x-1 5

Prandaj J.
! x+d 5

Detyré

x+3
T& njehsohet integrali IZ— dx .
X +2x4+5
Zgjidhje
dx =

X
X' +2x45 29 X2 42x+5 2 X +2x+5 2
Shkruajmé: 2
dlx +2x+5
lj (2 )+1j _ 4 dx:lln|x2+2x+5|+lj.+dx
29 x"+2x+5 29 x°+2x+5 2 29 x°+2x+5

3 l¢ 2x+6 1 1(2x+2)+4 ¢ 2x+42 1 4
.[Ld J-L'dx——.j%d _EJLCJ j

- 42045

1 4 dx
Tani, tek integrali —'Iz—dx = 2_'.2— béjmé kéto shndérrime:
29 x +2x45 X +2x4+5

I dx 2J- dix+1) 1 x+1

—arctg——+c = arct, x—H+c
4 7 g 5 :

FP+2r+s T (x+)+20 2
x+3 1 5 x+1
Pérfundimisht kemi: jmdx = Eln|x -I-2x+5|+arctg7+c .
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Reflektim/Pjesa pérfundimtare

Nxénésit diskutojné né cifte mbi zgjidhjen e detyrave, nxjerrin pérfundime, krahasojné zgjidhjet dhe diskutojné pér ndonjé
mospérputhje mes tyre dhe né punuese shénojné zgjidhjet pérfundimtare t€ detyrave. Pas bashkébisedimit, mésimdhénési angazhon
njérin prej nxénésve qé jané né ¢ift pér t€ dhéné zgjidhjen e detyrave dhe pérfundimet e nxjerra gjaté diskutimit.

Detyré

Zbato tri rastet e integraleve racionale né shembujt e méposhém:

_[ (2x+5)dx . I (Bx—-2)dx . J- (x+10)dx
Y t5x45 xP-2x-3° 2 +4x+10
VLERESIMI I NXENESVE

e  Vlerésimi i pjesémarrtjes aktive t&€ nxénésve né orén mésimore.

DETYRAT DHE PUNA E PAVARUR

1. T€ njehsohen integralet:

J- (4x+T)dx J-(6x+1)dx . J-(—2x+3)dx
2x*+7x+5° 3xt+x+42’ —x*+3x49°
_[ (x+3)dx .[(4x+10)dx_ I (Sx+2)dx
2t —x-1’ 3 +x-2" —x*+4x-3"
I (x+3)dx I(—x+1)dx. i J~(—2x+l)dx
X' +4x+7° 3t +x+2’ X +6x+10°

Reflektimi pér rrjedhén e orés mésimore
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PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE

Mésimdhénési/ja: Data:

ASPEKTET E PERGJITHSHME TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Fusha kurrikulare: MATEMATIKALénda: MATEMATIKE Shkalla e kurrikulés:VIKlasa: 12

Tema (nga —plani dy mujor): Rezultati i té nxénit té temés (nga plani dy mujor)

. -Identifikon thyesén e rregullt racionale nése fuqia e
NJESIMI I INTEGRALIT polinomit né emérues éshté mé e madhe se fuqia e
polinomit né numérues.

- Pérdoré€ tabelen e integraleve pér zgjidhjen e detyrave t&

ndryshme
-Pérdoré shéndrrime t€ thjeshta t& metodés se z&vénésimit pér
njésimin e integralit racional

-Zbaton integralin e pacaktuar né disa probleme praktike.

Rezultatet e té nxénit pér kompetencat kryesore té shkallés (té synuara):
LKOMPETENCA E KOMUNIKIMIT DHE TE TE SHPREHURIT: 1.9; Il. KOMPETENCA E TE MENDUARIT: I1.1;
II.LKOMPETENCA E TE NXENIT: 111.2,3;

Rezultatet e fushés sé kurrikulés (té synuara):
3.KOMUNIKIMI NE/PERMES MATEMATIKES- 1:5.PERFAQESIMET MATEMATIKE- 1;
7.STRUKTURIMI I TE MENDUARIT MATEMATIK- 1;

ASPEKTET SPECIFIKE TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Tipi i orés: Ushtrime

Njésia mésimore: 11.7 Ushtrime Nr.:7

Fjalét kyce: funksion, derivat, racional, integral, tabelé, veti, pérkufizim, primitiv, trajté, zévendésim, integrim me pjesé

Rezultati/et e té nxénit pér oré mésimore:
Nxénési/ja:
e dallon integralin racional;
analizon trajtat e funksionit racional;
barazon emruesit ¢ thyesave dhe njéson koeficientet e shprehjeve racionale;
zgjidh sistemet, cakton koeficientet dhe shndérron integralin racional n€ integral tabelor;
analizon zgjidhjen e integralit t&€ pacaktuar me formulén e integrimit me pjesé;
dallon pjesén e funksionit, e cila duhet té€ zévéndésohet pér t’u integruar;
kupton metodén e z€vendésimit pér té gjetur integralin e pacaktuar.

Kfriteret e suksesit:

e Zbaton metodén e z&€véndEsimit pér t€ nj€suar integralin: ICOS3 xdx .

(x* +2x" + x+1)dx
X +x-2

e Zbérthen eméruesin e integralit _[ né rrénj€ t& trinomit si prodhim t€ dy faktoréve dhe mé

pas njéson.
e Vértetonse: [x-sin(3x — 1) dx = —%(sin(?,x — 1)+ cos(3x — 1))

Burimet, mjetet e konkretizimit dhe materialet mésimore: libri, tabela, markeri/shkumési

Lidhja me léndét e tjera mésimore dhe/apo me ¢éshtjet ndérkurrikulare dhe situatat jetésore:
Fiziké
Arkitekture
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Ndértimtari

PERSHKRIMI I METODOLOGJISE DHE VEPRIMTARITE E PUNES ME NXENES GJATE ORES MESIMORE

Pérshkrimi i metodologjisé:
TEKNIKAT
E bashkébisedim

R Leksion i pérparuar
R Diskutim né cift

Realizim/Pjesa kryesore

Nxénésit bashkohen né dyshe dhe, s€ bashku, shqyrtojné zgjidhjen e detyrés. Pastaj, mésimdhénési i udhézon qé t’iu
tregojné edhe t& tjeréve né grup ato qé kané gjetur dhe idet€ i shkémbejné mes tyre. Né tabelé shénohen zgjidhjet e tyre
dhe u kérkohet t€ lexojné pjesén e leksionit (mésimit) dhe t€ plotésojné listat e tyre me ide té reja.

. ) (0 +2%7 +x+1)dx
1. T€ njehsohet integrali j 5 .
X +x-2
Zgjidhje
Thyesa éshté e parregullt (grada e numéruesit ésht€ mé e madhe se grada e eméruesit), prandaj pjesétojmé numéruesin me
eméruesin. Gjejmé herésin (x + 1) dhe mbetjen (2x + 3). Shkruajmé:

X207 +x+1 2x+3
) — L =X+ 1+ — . Trinomi x* + x — 2 ka dy rrénjé reale:1 dhe -2, prandaj shkruhet si prodhim:
X 4+x-2 X +x-2
x—D(x+2).

2x+3 A .
(x-D(x+2) x-1 x+2

pérbashkét, duke barazuar numéruesit, marrim 2x + 3 = A(x + 2) + B(x — 1). Duke barazuar koeficientet prané fuqive té

Sipas metodés sé koeficienteve té pacaktuara, shkruajmé: . Pasi kthejmé né emérues t&

5 1 2x+3 5 1
njéjta t€ x né t€ dyja anét, gjejmé A = g dhe B = 5 . Késhtu kemi (-1)(x+2) = 3-1) + 3(x+2) . Duke pérdorur
3 2
X 4+2x +x+1 2x+3
barazimin (1), shkruajmé: | ——————dx=|(x+1)dx+| ————dx.D.m.th.
arazimin (1), shkruajmé I R J( ) J [EIND) m
3 2 2

[ T [l ] = S e Sinfre e

X +x-2 3(x-1) 3(x+2) 2 3 3
Detyré
Duke u bazuar né€ shembullin e paré, njehson integralet:

(x* —4x+2)dx (2x% +16x +23)dx
o [t |

X" —6x+8 X +7x+8
Detyré
Me metodén e z€vend€simit, njéson integralin: .[ cos’ xdx .
Zgjidhje
Shkruajmé jcos3dx = J-cosz xCOs xdx = .[cosz x-d(sinx) = J.(l —sin® x)-d(sinx) .
’ sin® x

N . . 3 2 u .
Duke shénuar u = sinx, marrim ICOS xdx = I(l —u’)du=u —?+ c=sinx—
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Detyré
Me metodén e integrimit me pjesé vérteto se [ x - sin(3x — 1) dx = —é(sin(Sx — 1)+ cos(3x—1)

Reflektim/Pjesa pérfundimtare

Nxénésit diskutojné né ¢ifte mbi zgjidhjen e detyrave, nxjerrin pérfundime, krahasojné zgjidhjet dhe diskutojné pér ndonjé
mospérputhje mes tyre dhe né punuese shénojné zgjidhjet pérfundimtare t€ detyrave. Pas bashkébisedimit, mésimdhénési angazhon
njérin prej nxénésve q€ jané né ¢ift pér t€ dhéné zgjidhjen e detyrave dhe pérfundimet e nxjerra gjaté diskutimit.

Detyré

1
Me metodén e zévendésimit, njéson: J.—dx .

JM=x

Detyré
Me metodén e integrimit me pjesé njéso: J (x> +1)-edx.

VLERESIMI I NXENESVE

e  Vlerésimi i pjes€émarrjes aktive t€ nxénésit né orén mésimore.

DETYRAT DHE PUNA E PAVARUR

1. T€ njehsohen integralet:
a) Isins xdx ; b) jcosz xdx; c) J‘sin4 xdx ; d) J‘%dx; e) #dx; f) Ix'\/xz +2dx.
J-x (3 +5x)
2. Té njésohet integrali: j(xz +1)-edx.
(" + x> +3x +1)dx
Xx+l

3. T€ njésohet integrali: I

Reflektimi pér rrjedhén e orés mésimore
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PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE

Mésimdhénési/ja: Data:

ASPEKTET E PERGJITHSHME TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Fusha kurrikulare: MATEMATIKA Lénda: MATEMATIKE Shkalla e kurrikulés: VI Klasa: 12

Tema (nga plani dymujor): Rezultati i té nxénit té temés (nga plani dymujor):

- Kupton integralin e caktuar si limit t&€ shumés integrale pér
INTEGRALI I CAKTUAR funksionin f{x) n€ intervalin [a, b]

- Pérvetéson vetité e integralit té caktuar.

- Pérdor vetité e integralit t€ caktuar.

- Lidh integralin e pacaktuar me integralin e caktuar.

- Zbaton integralin e caktuar né disa probleme praktike.

Rezultatet e té nxénit pér kompetencat kryesore té shkallés (té synuara):
I. KOMPETENCA E KOMUNIKIMIT DHE E TE SHPREHURIT: 1.9; II. KOMPETENCA E TE MENDUARIT: IL.1;
IIIl. KOMPETENCA E TE NXENIT: I11.2,3;

Rezultatet e fushés sé kurrikulés (té synuara):
3. KOMUNIKIMI NE/PERMES MATEMATIKES- 1: 5. PERFAQESIMET MATEMATIKE- 1;
7. STRUKTURIMI I TE MENDUARIT MATEMATIK- 1;

ASPEKTET SPECIFIKE TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Tipi i orés: Zhvillim

Njésia mésimore: 11.8 Syprina e trapezit vijépérkulur. Pérkufizimi i integralit té caktuar. Nr.:8

Fjalét kyce: funksion, integral, segment, i kufizuar, ndarje, sypriné, trapez, vijépérkulur

Rezultati/et e té nxénit pér oré mésimore:

e Dallon integralin e caktuar.

e Pé&rkufizon integralin e caktuar.

e Llogarit syprinén e trapezit vijépérkulur.
Kriteret e suksesit:

- Gjen syprinén e trapezit vijépérkulur qé kufizohet nga grafiku i funksionit y = x*,boshti Ox, drejtézat x = 0;
x = a(a>0)

- Njéson limitin e shumés integrale pér funksionin y = Exz , n€ intervalin [0, 1].

Burimet, mjetet e konkretizimit dhe materialet mésimore: libri, tabela, markeri/shkumési

Lidhja me léndét e tjera mésimore dhe/apo me ¢éshtjet ndérkurrikulare dhe situatat jetésore:
Fiziké
(Temperatura)

PERSHKRIMI I METODOLOGJISE DHE VEPRIMTARITE E PUNES ME NXENES GJATE ORES MESIMORE

448




Libér pér mésuesin Matematika 12

Pérshkrimi i metodologjisé:
TEKNIKAT
E Bashkébisedim

R DRTA
R Mendo/puno né dyshe/thuaja grupit

FAZAT E ORES

Evokim/Pjesa hyrése

Mésimdhénési shkruan detyrén né tabelé, ndérsa nxénésit bashkébisedojné pér detyrén dhe japin argumentet pér mendimet e tyre.
Pastaj mésimdhénési fillon t€ shpjegojé njésin€ pér t€ cilén béhet fjalé.

Si do t€ njésohet syprina e figurés qé kufizohet nga boshti Ox, grafiku i funksionit y = 2x — 4 dhe drejtézat x=3 dhe x = 5.

Realizim/Pjesa kryesore

Lexohet paragrafi i paré. Kur nxénésit ta pérfundojné leximin e kétij paragrafi, mbyllin tekstin. Pas kétij leximi, nxénésve u shtrohen
pyetjet varésisht nga natyra e pérmbajtjes: Cfaré kuptuat nga kjo pjesé qé lexuat? Si do t€ pérkufizohet integrali i caktuar? Pérse
mendoni késhtu? Né mes t€ pyetjeve, nxénésve u lihet hapésiré t€ mendojné dhe pérgjigjet e tyre duhen pranuar.

* Hapa t& nj€jté merren edhe te leximi I i pjesés 2, 3... etj. Para leximit té fundit, shtohet edhe pyetja : Cila do té jeté formula bazé e
njésimit t€ integralit t€ caktuar?

* Pas leximit té fundit, pyesim: A pérfundoi njésia si¢ e menduat? Cfaré syprine mund té njésojmé me formulén e integralit t€ caktuar.
Gjaté pérgjigjeve té nxénésve, mésuesi duhet t’u japé mundési g€ ata té flasin me njéri-tjetrin, e jo pérmes mésuesit. Kété mésuesi e
arrin duke dhéné pyetjet dhe duke miratuar pérgjigjet me 18vizje té kokeés.

Sypriné té trapezit vijépérkulur do té quajmé limitin e shumés Sn kur n —> ©, nése ky limit ekziston dhe nuk varet nga ményra e
zgjedhjes sé pikave ci né segmentet e ndarjes.

Sy =flc1).[x1 — x0] + flc2).[x2 —x1] + ... + flcn).[xn — xn-1] q€ shénohet ndryshe

5= 21606 =x,.)

Detyré 1.
Té gjendet syprina e trapezit vijépérkulur qé kufizohet nga grafiku i funksionit y = x?,boshti Ox, drejtézat x = 0;x = a(a>0) (fig. 11.4).
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Fig. 11.4
Zgjidhje
a
Ndajmé segmentin [0, a] né n pjesé€ té barabarta dhe zgjedhim si pika c; skajet e djathta t€ pjeséve t€ ndarjes. Kemi at€heré ¢;=i- —
n
a.,
dhe flcy =c = (—)".
n
3
30 2 2 a n(n+1)(2n+1)
Pranda_]S— —1 ( ) 2( ) (1 +2°4+37+.. +l’l)—
i=l n 6
a n(n+ l)(2n +1) o 3
Prandaj lim S =lim — 3 = —2=—a. Kjo éshté syprina e trapezit vijépérkulur t€ shqyrtuar.
n—»0 n—wo 6 n 3
Pérkufizimi i integralit té caktuar
Eshté dhéné funksioni f; y = f{x) i vazhdueshém né segmentin [a, b].
E ndajmé segmentin [a, b] né n pjesé t€ barabarta me ané t€ pikave xo = a, x1, x2, ..., Xn = b.
Kemi X; =a+ ) Jkui=0,1,2, ..., n. Né secilin nga segmentet e ndarjes, zgjedhim né ményré ¢farédo nga njé pikéci,ca,...,cn.

n
Vlerat pérkatése té funksionit /' né pikat e zgjedhura do t€ jené pérkatésisht f{c1),f(c2), ... fcn).

Marrim tani shumén: S, = flc1).[x1 — xo] + flc2).[x2 — x1] + ... + flcn).[xn — X 1] q€ shénohet ndryshe S, = Z f (C ) (X —X,_ )

Eshté e qarté qé kjo shumé varet nga ményra se si jané zgjedhur pikat c;.

Pérkufizim: Integral té caktuar me kufij nga a né b té funksionit f do té quajmé limitin e shumés S, kur n — oo, nése ky
limit ekziston dhe nuk varet nga ményra e zgjedhjes sé pikave c; né segmentet e ndarjes.

Ai shénohet j f (x)dx dhe lexohet: “integrali i caktuar nga a né b i f(x)dx”".

a

b
n
Pra, sipas pérkufizimit, If(x)dx = lim Sn =lim Zlf(cl.)(xi X, ) .
n—>0 n—w0 1=
a
a quhet kufi i poshtém i integrimit, kurse b quhet kufi i sipérm i integrimit.
Vértetohet se integrali i caktuar i njé funksioni t€ vazhdueshém né segment ekziston.
Duke pasur parasysh pérkufizimin q€ dhamé mé lart pér syprinén e trapezit vijépérkulur, nxjerrim se:
Nése funksioni f éshté i vazhdueshém dhe jonegativ né segmentin[a, b], syprina e trapezit vijépérkulur qé kufizohet nga
grafiku i funksionit, boshti Ox dhe drejtézat

x = a; x = b éshté e barabarté me jf(x)dx .

Reflektim/Pjesa pérfundimtare
Detyré 1
Njehsoni syprinén e trapezit vijépérkulur qé kufizohet nga grafiku i funksionit

2
y= EX , boshti Ox dhe drejtézat x =0; x = 1.

Nxénésit diskutojné né dyshe lidhur me detyrat e dhéna nga mésimdhénési dhe, pasi t€ arrijné zgjidhjen e detyrés, njérit prej tyre i
kérkohet t€ shkémbejé mendimet né njé diskutim me gjithé té tjerét. Mésimdhénési vazhdimisht i motivon nxénésit t€ 1évizin nga faza
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né fazé gjaté kétij procesi.

VLERESIMI I NXENESVE

e  Vlerésimi i pjesémarrjes aktive t€ nxénésve né orén mésimore.

DETYRAT DHE PUNA E PAVARUR

1. Njehsoni syprinén e trapezit vijépérkulur q€ kufizohet nga grafiku i funksionit y = e*, boshti Ox dhe drejtézat x =0; x = 1.

2. Vértetoni g€ syprina e trapezit vijépérkulur qé kufizohet nga grafiku i funksionit y = 1 — x2,boshti Ox dhe drejtézat x = 0; x = 1

2
éshté —.

3

3. Njehsoni syprinén e trapezit vijépérkulur q€ kufizohet nga grafiku i funksionit y = Inx, boshti Ox dhe drejtézat x = 1; x =e.

4. Njehsoni syprinén e trapezit vijépérkulur qé kufizohet nga grafiku i funksionit y = x3, boshti Ox dhe drejtézat x = 1; x = 2.

Reflektimi pér rrjedhén e orés mésimore
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PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE

Mésimdhénési/ja: Data:

ASPEKTET E PERGJITHSHME TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Fusha kurrikulare: MATEMATIKA Lénda: MATEMATIKE Shkalla e kurrikulés: VI Klasa: 12

Tema (nga plani dymujor): Rezultati i té nxénit té temés (nga plani dymujor):

- Kupton integralin e caktuar si limit t€ shumés integrale pér
INTEGRALI I CAKTUAR funksionin f{x) né intervalin [a, b].

- Pérvetéson vetité e integralit té caktuar.

- Pérdor vetité e integralit té caktuar.

- Lidh integralin e pacaktuar me integralin e caktuar.

- Zbaton integralin e caktuar né disa probleme praktike.

Rezultatet e té nxénit pér kompetencat kryesore té shkallés (té synuara):
I. KOMPETENCA E KOMUNIKIMIT DHE E TE SHPREHURIT: 1.9; Il. KOMPETENCA E TE MENDUARIT: IL.1;
III. KOMPETENCA E TE NXENIT: 111.2,3;

Rezultatet e fushés sé kurrikulés (té synuara):
3. KOMUNIKIMI NE/PERMES MATEMATIKES- 1: 5. PERFAQESIMET MATEMATIKE- 1;
7. STRUKTURIMI I TE MENDUARIT MATEMATIK- 1;

ASPEKTET SPECIFIKE TE PLANIT T ORES MESIMORE

Tipi i orés: Zhvillim

Njésia mésimore: 11.9 Veti té integralit té caktuar Nr.:9

Fjalét kyce: funksion, integral, segment, i kufizuar, ndarje, sypring, trapez, vijépérkulur, veti, formula e Njuton—
Lajbinic

Rezultati/et e té nxénit pér oré mésimore:
e Dallon integralin e caktuar.
e Kupton vetité e integralit t& caktuar.
e Zbaton formulén e Njuton—Lajbnicit pér zgjidhjen e integralit t& caktuar.
e Lidh integralin e pacaktuar me integralin e caktuar.

e Kiriteret e suksesit:

3
e . 3
e Njéson integralin e caktuar I x“dx.
1

3
1
e Me formulén e Njuton—Lajbnicit zgjidh integralin J(xz +x+ —jdx .
X
1

e Cakton primitivin e funksionit iy = sinx dhe mé pas njéson integralin e funksionit f{x) né intervalin [0, z].

Burimet, mjetet e konkretizimit dhe materialet mésimore: libri, tabela, markeri/shkumési

Lidhja me léndet tjera mésimore dhe/apo me c¢éshtjet ndérkurrikulare dhe situatat jetésore:
Arkitekturé
Ndértimtari

PERSHKRIMI I METODOLOGJISE DHE VEPRIMTARITE E PUNES ME NXENES GJATE ORES MESIMORE

452




Libér pér mésuesin Matematika 12

Pérshkrimi i metodologjisé:
TEKNIKAT
E Bashkébisedim

R Leksion i pérparuar
R Diskutim né cift

FAZAT E ORES

Evokim/Pjesa hyrése

Mésimdhénési shkruan detyrén né tabel€, ndérsa nxénésit bashkébisedojné pér detyrén dhe japin argumentet pér mendimet e tyre.

L s

a
. . .. . 3 2 —
a) A €shté i vérteté barazimi IX dx = Ea ?
0

b) Le té jeté F njé primitivé e funksionit y = x> né [0, a]. Njehsoni F(a) — F(0). C’vini re?

Realizim/Pjesa kryesore

Nxénésit bashkohen né dyshe dhe, sé bashku, shqyrtojné zgjidhjen e detyrés. Pastaj, mésimdhénési i udhézon qé t’iu tregojné edhe té
tjeréve né grup ato qé kané gjetur dhe ideté i shkémbejné mes tyre. N tabelé shénohen zgjidhjet e tyre dhe u kérkohet t& lexojné
pjesén e leksionit (mésimit) dhe t€ plotésojné listat e tyre me ide té reja.

Né t€ gjitha vetité e méposhtme, funksioni f'€shté i vazhdueshém né [a,b].

b b
Vetia 1. Faktori konstant del jashté integralit t€ caktuar: J.k f(x)dx = k'j f(x)dx.

Vetia 2. Integrali i caktuar i shumés sé dy funksioneve €sht€ i barabarté me shumén e
integraleve t€ caktuara t€ atyre funksioneve:

[LFG)+g0oldr =] f(x)dx+[ g(x)dx

b
Vetia 3: Nése né [a, b] ka vend mosbarazimi f(x) >0, atéheré I f(x)dx =0,

b b
Vetia 4: Nése né [a, b] ka vend mosbarazimi f(x) > g(x), atéheréj. f(x)dx ZI g(x)dx .

Vetia 5 (Formula e Njuton—Lajbnicit)

b
Nése F éshté nj€ primitivé e funksionit fné [a, b], atéheré _[ f(x)dx=F(b)-F(a).

b c b
Vetia 6: Nése kemi a<c<b, atheré [ f(x)dx = [ £ (x)dx+ [ f(x)dx.
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7 (Teorema mbi t€ mesmen): Ekziston t& paktén njé piké ¢ né [a, b], e tillé€ qé

[f)dx=f(e)yb-a).

Shénim.

Ményra mé e thjeshté pér njehsimin e integralit t€ caktuar Eshté gjetja e njé primitive t€ funksionit nén integral
dhe pérdorimi pastaj i formulés s¢ Njuton-Lajbnicit.

Detyré
3 b4
. .. 3 : d
Njehsoni integralet e caktuara: a) | X dx; b) | SN xax,
1 0

Zgjidhje
1

a) Njé primitivé e funksionit £ y = x3 &shté F: y = ZX .Prandaj, sipas formulés sé Njuton-Lajbnicit, kemi:

3
1 1

[¥de=F@)-F1)=—3"-—1"
1 4° 4
b) Njé primitivé e funksionit f; y = sinx €shté funksioni F: y = —cosx.

V4
Prandaj, sipas formulés sé Njuton-Lajbnicit, kemi: JSin xdx=F(m)—F(0)=-cos7—(—cos0)=1+1=2,

0
Né disa raste éshté e dobishme t€ pérdoren vetité e integralit té caktuar.

_89 9.

Detyré
3

Njehsoni I(X3 +2x° )dx .
1

Zgjidhje
Duke pérdorur vetin€ 2 dhe pastaj veting 1 té integralit t& caktuar, shkruajmé:

3 3 3 3
I(x3 + 2x2)dx = Jx3dx + szzdx =20 + 2.'[ x7dx . Megenése njé primitivé e y = x? &shté
1 1 1 1

112
3

F lx3 icj szdx F(3)-F() 133 113 1(27 1) 26 Késh j(x3+2x2)a’x 20 226
y==X, é = - =—3" ——1" =—(27-1) = — . Késhtu, =20+2— =—.
y 3 g]e]mel 3 3 3 3 esntu 1 3
Detyré
h 1
T& njehsohet: J.()C2 +x+ —ja’x.
1 X
Zgjidhje
Le té gjejmé njé primitivé t& funksionit f(x) =x>+x+—.
X
3 2
J.(xz+x+1jdx—Ixzdx+jxdx+jldx—x—+x—+ln|x|
X X 3 2
3 3 2 3 3 2
Atéherézj.(x2+x+ljdx= T iy || =(3—+3—+ln|3|J—[l+l+ln|l|j:9+2+1n|3|—l—l—
1 X 3 2 -1 32 3 2 2 3 2
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38+3In3
—
Detyré
Njehsoni integralet e caktuara:
4 T e 1
a)J-\/;dx; b)ICOSZxdx; C)I(_+ex)dx' g1 48
I 0 X | P
2. Interpretoni gjeometrikisht vetin€ 7, duke u bazuar te figura e dhéné: i e

Reflektim/Pjesa pérfundimtare

Eshté njé tekniké me t& cilén mund t& béhen krahasime, t& nxirren t& pérbashkétat dhe dallimet e dy apo mé shumé dukurive. Njé
tekniké me t€ cilén mund t€ béhen krahasime, t€ nxirren t€ pérbashkétat dhe dallimet e dy apo mé shumé dukurive. Vizatohen né
dérrasé té zez€ dy rrathé t€ médhen;j té ngjitur mes veti. T€ njéjtén e vizatojné edhe nxénésit né fletoret e tyre. N€ rrethin e majté do t&
shkruajné pér integralin e caktuar, ndérsa né rrethin né t€ djathté pér integralin e pacaktuar. N¢ lidhjen né mes dy rrathéve shkruhen té
pérbashkétat e dy temave. Preferohet qé sé pari t€ shkruhet pér ato ¢ka i dallojné kéto dy tema e mé pas plotésohet pjesa ku
specifikohen tiparet e pérbashkéta. Puna béhet individuale, pastaj n€ ¢ifte dhe mé pas i gjithé grupi formon njé€ diagram té pérbashkét.
Prezantimi mund t€ b&het nga udh€heqgésit e grupeve, ose mésuesi vizaton njé diagram né dérrasé té zez& duke i shkruar ideté nga
diagramet qé kané formuar grupet.

Integrali i Integrali i caktuar

pacaktuar

T& pérbashétat

VLERESIMI I NXENESVE

e Vlerésimi i pjes€marrjes aktive t&€ nxénésve né orén mésimore.

DETYRAT DHE PUNA E PAVARUR

2 -1
1. Té njehsohen integralet: a).[(x-l-l)dx. b) I(xz -Xx— l)dx
X

| 5

2. Té njehsohen integralet:
0 -1

a)j(3x2—2x—5)dx; I(3x2—2x—5)dx; .[(3x2—2x—5)dx.

-1 -2

b)jl_xzdx; j.l_xzdx; 1_xzdx; j.l_xzdx.

o 1+x 1 I+x 4

— N

. 1
(sm X+ cosx— 5 de

) 1
sinx +cosx — 5 dx.
cos” x

z
¢ 1

c)I sin x + cos x — S— |dx;
0 cos” x cos” x

olne——uly —t——u

w(y

3. Rrethoni pérgjigjen e sakté:
2

i. Integrali: I(x - l)2 dxéshté: a)0; b)—; ¢)1; d)

0

W | —
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-1
1
ii. Integrali: J.[— +x+ ljdx éshté:  a)

X 2

-2

—-1-2In2

; b—In2

1
——;d)0.
c) 5 )

Reflektimi pér rrjedhén e orés mésimore
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PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE

Mésimdhénési/ja: Data:

ASPEKTET E PERGJITHSHME TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Fusha Kurrikulare: MATEMATIKA Lénda: MATEMATIKE Shkalla e kurrikulés: VI Klasa: 12

Tema (nga plani dymujor): Rezultati i té nxénit té temés (nga plani dymujor):

- Gjen funksionin primitiv té disa funksioneve elementare.
INTEGRALI I CAKTUAR - Kupton integralin e caktuar si limit té shumés integrale pér
funksionin f{x) n€ intervalin [a, b].

- Pérvetéson vetité e integralit t€ caktuar.

- Pérdor vetité e integralit t€ caktuar.

- Lidh integralin e pacaktuar me integralin e caktuar.

- Zbaton integralin e caktuar né disa probleme praktike.

Rezultatet e té nxénit pér kompetencat kryesore té shkallés (té synuara):
I. KOMPETENCA E KOMUNIKIMIT DHE E TE SHPREHURIT: 1.9; II. KOMPETENCA E TE MENDUARIT: IL.1;
IIl. KOMPETENCA E TE NXENIT: 111.2,3;

Rezultatet e fushés sé kurrikulés (té synuara):
3. KOMUNIKIMI NE/PERMES MATEMATIKES- 1: 5. PERFAQESIMET MATEMATIKE- 1;
7. STRUKTURIMI I TE MENDUARIT MATEMATIK- 1;

ASPEKTET SPECIFIKE TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Tipi i orés: Zhvillim

Njésia mésimore: 11.10 Ushtrime-Integrali i caktuar Nr.:10

Fjalét kyce: funksion, integral, segment, i kufizuar, ndarje, sypriné, trapez, vijépérkulur, veti, formula e Njuton—
Laibjnicit

Rezultati/et e té nxénit pér oré mésimore:
e Dallon integralin e caktuar.
e Kupton vetité e integralit t€ caktuar.
e  Zbaton formulén e Njuton—Lajbnicit pér zgjidhjen e integralit t€ caktuar.
e Lidh integralin e pacaktuar me integralin e caktuar.

Kriteret e suksesit:

4
e Cakton primitivét e funksionit dhe mé pas njéson: I(sin X + c0s x )dx
0

(x-1)

e Faktorizon shprehjen e funksionit y =-—-——=-dhe njéson integralin.
X' —=x

T

2
e Zbaton metodén e z&€vendésimit pér njésimin ¢ integralit t& caktuar: a) .[sin x(cosx +1)*dx dhe b)
0

'O[ex(ex + 1)3dx.

-1

Burimet, mjetet e konkretizimit dhe materialet mésimore: libri, tabela, markeri/shkumési
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Lidhja me léndét e tjera mésimore dhe/apo me ¢éshtjet ndérkurrikulare dhe situatat jetésore:
Arkitekturé
Ndértimtari

PERSHKRIMI I METODOLOGJISE DHE VEPRIMTARITE E PUNES ME NXENES GJATE ORES MESIMORE

Pérshkrimi i metodologjisé:
TEKNIKAT

E Parashikimi népérmjet fjaléve kyce
R Ditari dypjesésh
R Diskutim né cift

Evokim/Pjesa hyrése

Caktohen si fjalé kyce katér terma (fjali) qé pérdoren mé s€ shumti gjaté mésimit. Nga kéto fjalé-pyetje, nxénésit pér 5 minuta
nxjerrin njé zgjidhje me kuptim, ku pérfshihen kéto terma. Mé pas nxénésit né dyshe shkémbejné ideté e zgjidhura, disa nga nxénésit
mund edhe t’i komentojné pérgjigjet e tyre me kérkesé t&€ mésimdhénésit.

T

5
Té njehsohet: J. (sin x + cos x)dx .
0

Zgjidhje
Le t€ gjejmé njé primitivé t€ funksionit f: y = sin x +cos x
I(Sin X + cos x)dx = jsin xdx + Icos xdx = —Ccosx +sinx
B N . 2 42
Atéheré: j(sinx +cos x)dx = (— COS X +sin x) | = (— cos% + sm%) — (—cos0+sin0) = — By + > +1=1
0
0

Realizim/Pjesa kryesore

Nxénésit udhézohen té térheqin njé vijé vertikale né€ mes té fletores, ku né anén e majté do t¢ shénojné detyrén e kérkuar
dhe né anén e djathté zgjidhjen e saj. Pastaj, nxénésve u kérkohet qé t€ tregojné zgjidhjet e tyre dhe mésimdhénési mund
té béjé pyetje rreth zgjidhjes s€ detyrés kur dégjon njé koment. M€ pas, mésimdhénési pyet nése ka nxénés qé e kané
zgjidhur njéjté detyrén dhe, nése ka, kérkon edhe nga ata komentet e tyre. N& fund, mésimdhénési mund t€ béjé edhe disa
pyetje t€ pérgjithshme pér t&€ paré nése e kané kuptuar nxénésit detyrén.

Detyré
-1 3
T& njehsohet : J‘%dx.

Lxt—x
Zgjidhje

Le t€ gjejmé njé primitivé t&€ funksionit f: y =

x4_x3
-1y x—1) —1) x?—2x+1 22 1
fata f)sz_)l)d" S f@—x‘x—fu—z%
1 2 1 ) ) x—2+1 x—3+1 2 1
= [dv - [Sde [dv = ol = 2w d ¢ [a7de =l -2 g b Ty = ol S

I C R 2 1 )\
Atéheré: J.%dx = [ln|x| +;_ j |

2
X=X 2x7 )2
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1 2 1

- —{ln|—2|+—— l Lglnz
2(-1 ) 2 2(-2)

:lnl—2—1—1n2+1+
2 8 8

o1+ -
-1

Detyré
0

Té njehsohet: .[(1 - 3x)4 dx.
-1

Zgjidhje

Le t€ gjejmé njé primitivé té funksionit f: y = (1 - ?,)c)4 .

[(1=3x)"dx = —%j(1—3x)4d(1—3x) -

1

3 5 15
0 5 5 5 s 5
Atéheré: J‘(l—3x)4dx={——(1_3x) }T =—(1_3'O) + (l+3) = ! +4 ——1+4

15 |4 15 15 15 15 15

-1
Detyré

0
Té njehsohet: J.e)C (ex + 1)3 dx .
4
Zgjidhje
3
Le té gjejmé njé primitivé t€ funksionit 3 y = e* (e)C + 1) .

[erle +1) ax = (e +1) dler +1) = (e +1)"

4
0 . 4 0 4 ) 4 ) 4
s el s el e )
% -1 4 4 4
Detyré
3
Té& njehsohet : Isin x(cos X+ 1)3 dx .
0
Zgjidhje
Le t€ gjejmé njé primitivé t& funksionit £ y = sin x(cos X+ 1)3 .
4
jsinx(cosx +1) dx = - I(cosx +1) d(cosx +1) = —M

(cosx+1)4]% _ (COSZ—i_lj _{_ (COSO+1)4} _

cte—wly

Atéheré: | sin x(cos X+ 1)3 dx = |-
4 4 4
1 16 15
4 4 4

Reflektim/Pjesa pérfundimtare

Nxénésit diskutojné né€ ¢ifte mbi zgjidhjen e detyrave, nxjerrin pérfundime, krahasojné zgjidhjet dhe diskutojn€ pér ndonjé
mospérputhje mes tyre dhe né punuese shénojné zgjidhjet pérfundimtare t€ detyrave. Pas bashkébisedimit, mésimdhénési angazhon
njérin prej nxénésve q€ jané né ¢ift pér t&€ dhéné zgjidhjen e detyrave dhe pérfundimet e nxjerra gjaté diskutimit. Secili prej nxénésve
pérfagésues té ¢ifteve né tabelé vendos fletat punuese me zgjidhjet e tyre, té cilat né fund mblidhen nga mésimdhénési pér t’i
analizuar mé tutje pas orés mésimore.
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Detyré
1

Té& njehsohet _[ x’Nx +1dx.
0

VLERESIMI I NXENESVE

e  Vlerésimi i pjes€émarrjes aktive t&€ nxénésve né orén mésimore.

DETYRAT DHE PUNA E PAVARUR

T& njehsohen integralet e méposhtme:

SN

x2 +1 - l+sinx

l.j- i dx;2.j‘x\/x2+1dx;3.j.ex(e"+1 x ; 4. Isinxcosxdx;S. iﬂdx.
0 0 0 0

4

Reflektimi pér rrjedhén e orés mésimore
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PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE

Mésimdhénési/ja: Data:

ASPEKTET E PERGJITHSHME TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Fusha kurrikulare: MATEMATIKA Lénda: MATEMATIKE Shkalla e kurrikulés: VI Klasa: 12

Tema (nga plani dymujor): Rezultati i té nxénit té temés (nga plani dymujor):

- Pérvetéson dhe pérdor veting e integralit caktuar.
INTEGRALI I CAKTUAR - Pérdor tabelén e integraleve pér zgjidhjen e detyrave t€
ndryshme.

- Pérdor shndérrime t€ thjeshta t€ metodé€s se zévendésimit dhe
integralin parcial pér njésimin e integralit t& caktuar.

- Zbaton integralin e caktuar né disa probleme praktike.

- Lidh integralin e pacaktuar me integralin e caktuar.
- Zbaton integralin e caktuar né disa probleme praktike.

- Pérdor integralin e caktuar pér njésimin e syprinés sé€ trapezit

vijépérkulur.

Rezultatet e té nxénit pér kompetencat kryesore té shkallés (té synuara):
I. KOMPETENCA E KOMUNIKIMIT DHE E TE SHPREHURIT: 1.9; II. KOMPETENCA E TE MENDUARIT: 1L1;
III. KOMPETENCA E TE NXENIT: 111.2,3;

Rezultatet e fushés sé kurrikulés (té synuara):
3. KOMUNIKIMI NE/PERMES MATEMATIKES- 1: 5. PERFAQESIMET MATEMATIKE- 1;
7. STRUKTURIMI I TE MENDUARIT MATEMATIK- 1;

ASPEKTET SPECIFIKE TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Tipi i orés: Zhvillim

Njésia mésimore: 11.11 Zbatime té integralit té caktuar pér njehsimin e syprinave té figurave Nr.:11

Fjalét kyce: funksion, trapez vijépérkulur, sypriné, integral, drejtéza, lakore, parabolé

Rezultati/et e té nxénit pér oré mésimore:
e Dallon rastet kur trapezi vijépérkulur ndodhet mbi bosht dhe nén bosht oxy, f (x) <0 Vxe [a, b] dhe f (x) >0
Vx €la, b]_
o [lustron grafikisht trapezin vijépérkulur nga shembujt e dhéné.
e Njéson syprinén e trapezit vijépérkulur.

e Shqyrton rastet.
Kriteret e suksesit:

o [Fshté dhéné parabola y = x> — 2x dhe drejtézat y =0; x =3, pérdor integralin pér njésimin e syprinés sé
kufizuar nga drejtézat.
e Jané dhéné vijat y = x*-2x, y = 0, x = 2, x = 3, njéson syprinén e pércaktuar nga kéto drejtéza.

1
e Vijat y= Ex +l,y=x, x= % x =1, paraget trapez, cakton syprinén e tij.

Burimet, mjetet e konkretizimit dhe materialet mésimore: libri, tabela, markeri/shkumési
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Lidhja me léndét e tjera mésimore dhe/apo me ¢éshtjet ndérkurrikulare dhe situatat jetésore:
Fiziké
(Temperatura)

PERSHKRIMI I METODOLOGJISE DHE VEPRIMTARITE E PUNES ME NXENES GJATE ORES MESIMORE

Pérshkrimi i metodologjisé:
TEKNIKAT
E Bashkébisedim

R Di/Dua té di/Mésova
R Mendo/puno né dyshe/thuaja grupit

FAZAT E ORES

Evokim/Pjesa hyrése

Mésimdhénési shkruan detyrén né tabel€, ndérsa nxénésit bashkébisedojné pér detyrén dhe japin argumentet pér mendimet e tyre.
Pastaj mésimdhénési fillon té shpjegojé njésiné pér té cilén béhet fjalé.

¥4

y=-3r4x

A 1 AN S

Njehsoni syprinén e trapezit vijépérkulur, gé kufizohet nga grafiku i funksionit f{x) = -x’+4x boshti Ox dhe drejtézat x = 1; x = 3.

Realizim/Pjesa kryesore

Mésimdhénési 1 udhézon nxénésit q€ t€ vizatojné njé tabel€ t€ ndaré€ né tri pjesé. Nxénésit lexojné mésimin, provojné té njehsojné
shembujt dhe pastaj fillojné té plotésojné shtyllat e tabelés: shtylla e paré “DI”, nése ata kan€ njohuri me até ¢faré lexuan; shtylla e
dyté “DUA TE DI”, nése ata kané dicka t& panjohur qé déshirojné t& diné rreth saj; dhe shtylla e treté “MESOVA”, e plotésojné nése
ka pérgjigje dhe shkruajné edhe informacionet e reja € nxénésit kané marré gjaté leximit.

Eshté dhéné funksioni £ y = f (x) i vazhdueshém né [a, b]. Kérkohet té gjendet syprina e figurés sé kufizuar nga grafiku
i funksionit y = f(x), drejtézat y=0,x =a dhe x=5b.
Dallojmé rastet:

a) Né qofté se f (x) >0 Vxe [a, b], ne kemi par€ q€ syprina e trapezit vijépérkulur ABCD (fig. 11.6) éshté S =

.[ f (x)dx . ’ o

Fig.11.6
Njélloj jan€ dhe rastet kur nuk kemi t€ b&jmé me trapez vijépérkulur, por me njé trekénd€sh vijépérkulur si né
(fig.11.7/a, b) ose trekéndésh (fig.11.7/¢c):
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a ‘ b c
fig. 11.7/a,b,c
b) Né rastin kur f (x) <0 Vxe [a, b], shqyrtojmé simetriken e figurés soné (t€ vizuar) kundrejt boshtit Ox (fig. 11.8).
Kjo simetrike kufizohet nga boshti Ox, drejtézat x = a; x = b, si dhe nga grafiku i funksionit -, q€ éshté¢ — f (x) >0
Vx € [a,b] (fig. 11.8).

Fig. 11.8

b
Prandaj, syprina e figurés simetrike do té jeté: S = I[— f (x)]dx (sipas rastit a). Si rrjedhoj€, edhe syprina e figuré€s soné

b
do té jeté po kaq. Késhtu, né rastin (b), syprina e kérkuar éshté S = —I f (x) dx.
c¢) Né rastin kur funksioni y = f (x) &shté i tillé qé:
f(x)=0 Vx ela,c] dhe £(x)<0 Vx €[c,b]. Atéheré syprina e kérkuar gjendet si shumé syprinash té dy pjeséve

c b
(fig.11.9) dhe éshté: S = j F(x)dx % j — f(x)dx .

—TB— —

Fig.11.9 Fig. 11.10

d) Syprina e figurés qé kufizohet nga grafikét e dy funksioneve y = f (x), y= g(x) dhe nga drejtézat x =a,x =5, kur

b
dihet q¢ £(x)> g(x) (fig. 11.10) &shte: S = [[1(x) - g(x)Hx.
Pér secilin rast, shqyrtojmé nga njé shembull.

Detyré

Té njehsohet syprina e trekéndéshit vijépérkulur, qé kufizohet nga vijat y = x> —2x, y=0, x=2, x=3.

Zgjidhje

Trekéndéshi vijépérkulur, t€ cilit duam t’i gjejmé syprinén, éshté dhéné né figurén 11.11.Meqgenése né [2,3] x> =2x>0

atéheré S = j.(x2 — 2x)dx.
2

Gjejmé njé primitiveé: J.()c2 - 2x)dx = J.xzdx - 2J xdx = % —x°.

1

Fig. 11.11
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3 3
Atéheré: S = I(xz —Zx)dx = ( %—xz )T = ( 2—9 )—(§—4J=§(njési katrore).
5 2

Detyré
Té& njehsohet syprina e trekéndéshit vijépérkulur, qé kufizohet nga parabola y = x> — 2x dhe drejtéza y = 0. Nga

figurall.12 duket se né [0 2] kemi x° —2x <0, prandaj

:[x —2x)dx——(§—x ]Z (x —?]T (4—%}—0

4 .
Pérfundimisht: S = E (njési katrore) Fig. 11.12 =

Detyré
Té& njehsohet syprina e figurés sé kufizuar nga parabola y = x> — 2x dhe drejtézat y =0;x=3.

Zgjidhje
Nga figura (fig. 11.13) vémé re se né [O,Z]kemi x® —2x <0 kurse né [2,3] x® —2x >0, prandaj

A

S= —j. (x2 - Zx) dx+ j(xz - 2x) dx . Duke marré pérfundimet e

)
-t

shembujve 1 dhe 2, kemi: S =

(njési katrore).

wl-b

L4
3

w | 0

Fig. 11.13

Detyré

x=1.

1
T& njehsohet syprina e trapezit t€ kufizuar nga vijat y = Ex +1,y=x, x —%

(—lx + ljdx
2
2

o1 .l __X
Gjejmé njé primitivé té funksionit: J.(— Ex + ljdx = I_Ede + J.dx =~ +Xx.

Bl
2 1 2 A
Atéheré: S = J.( 1)chl)d (_x +xj|=(_1_+1j_ _2__,_1
1
3 2

Zgjidhje
Né bazé té figurés 11.14 kemi:
|
1
S= dx— —x+1-x|dx =
f fl30-)

1

YU S——

2

4 2

2

5 . -
Pérfundimisht: S = E (njési katrore) Fig. 11.14 / SIS
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Reflektim/Pjesa pérfundimtare

Detyré
1.Té njehsohet syprina e figurés sé kufizuar nga drejtézat y=-3x+6 y =0,x=0 dhe x=2.

2.Té njehsohet syprina e figurés sé kufizuar nga vija y = —x* + 2x dhe drejtézat y =0, x = 1 (kufijté e integrimit jané
kufiri i poshtém x = 0 dhe i sipérmi x =1).

Nxénésit diskutojné né dyshe lidhur me detyrat e dhéna nga mésimdhénési dhe, pasi t€ arrijné zgjidhjen e detyrés, njérit prej tyre i
kérkohet t€ shkémbejé mendimet né njé diskutim me gjithé té tjerét. Mésimdhénési vazhdimisht i motivon nxénésit t€ 1évizin nga faza
né fazé gjaté kétij procesi.

VLERESIMI I NXENESVE

e  Vlerésimi i pjesémarrjes aktive t&€ nxénésve né orén mésimore.

DETYRAT DHE PUNA E PAVARUR

1. T€ njehsohen syprinat e figurave té kufizuara nga:
a) drejtézat y=x, y=0,x=1 dhe x=2;

b) drejtézat y =—x,y =0,x=—1dhe x =-2;

c) drejtézat y =2x +1,y =0,x =2 dhe x=3;

d) vijay = x* +2 dhe drejtézat y =0, x=0, x=3.

2. T€ njehsohen syprinat figurave té kufizuara nga:
a)drejtézaty=x , y=0,x=—-1,x=-2;

b) drejtézat y =—x ,y=0,x=1,x=2;

¢) vijay =x” —2x — 3 dhe drejtézat y=0,x=1,x=2;
d) vija y =—x + 2x dhe drejtézat y=0,x=2,x=3.

3. Té njehsohen syprinat e figurave t& kufizuara nga:
a) drejtézat y=x, y =2 dhe x=3;

b) drejtézat y =x,y=2x—1dhe x=4;
c)drejtézat y=x+2,y=2x+6, x=1dhe x=3.

Reflektimi pér rrjedhén e orés mésimore
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PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE

Meésimdhénési/ja: Data:

ASPEKTET E PERGJITHSHME TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Fusha kurrikulare: MATEMATIKA Lénda: MATEMATIKE Shkalla e kurrikulés: VI Klasa: 12

Tema (nga plani dymujor): Rezultati i té nxénit té temés (nga plani dymujor):

- Pérvetéson dhe pérdor vetiné e integralit caktuar.
INTEGRALI I CAKTUAR - Pérdor tabelén e integraleve pér zgjidhjen e detyrave té
ndryshme.

- Pérdor shndérrime t€ thjeshta t€ metodés se zévend€simit dhe
integralin parcial pér njé€simin e integralit té caktuar.

- Zbaton integralin e caktuar né disa probleme praktike.

- Lidh integralin e pacaktuar me integralin e caktuar.
- Zbaton integralin e caktuar né disa probleme praktike.

- Pérdor integralin e caktuar pér njé€simin e syprinés se trapezit

vijépérkulur.

Rezultatet e té nxénit pér kompetencat kryesore té shkallés (té synuara):
I. KOMPETENCA E KOMUNIKIMIT DHE E TE SHPREHURIT: 1.9; II. KOMPETENCA E TE MENDUARIT: IL1;
III. KOMPETENCA E TE NXENIT: 111.2,3;

Rezultatet e fushés sé kurrikulés (té synuara):
3. KOMUNIKIMI NE/PERMES MATEMATIKES- 1: 5. PERFAQESIMET MATEMATIKE- 1;
7. STRUKTURIMI I TE MENDUARIT MATEMATIK- 1;

ASPEKTET SPECIFIKE TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Tipi i orés: Ushtrime

Njésia mésimore: 11.12 Ushtrime - Zbatime té integralit té caktuar pér njehsimin e syprinave té figurave
Nr.:12

Fjalét kyce: funksion, trapez vijépérkulur, sypriné, integral, drejtéza, lakore, parabolé

Rezultati/et e té nxénit pér oré mésimore:
e Cakton pikat x;, x> t€ cilat priten me boshtin ox.
e Kupton pikat x;, x> si interval t€ integralit.
e [lustron grafikisht trapezin vijépérkulur nga shembujt e dhéné.
e Njéson syprinén e trapezit vijépérkulur.
e Shqyrton rastet.

Kriteret e suksesit:
o [shté dhéné parabola y = x* — 4x + 5dhe drejtéza y = x + 1, pérdor integralin pér njésimin e syprinés sé

formuar.

e Cakton intervalin gé kufizohet nga vija me ekuacion y = 4 — x* dhe drejtézat y = 3x, y = -3x .

e [Ilustron figurén qé formojné drejtézat y = x> —4x + Sdhe y = x + 1, dhe mé pas njéso syprinén e sipérfages
sé formuar.
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o Cila &shté syprina e zonés q€ kufizohet nga drejt€zat me ekuacione y = % , ¥ =2x dhe vija me ekuacion y = % .
X

Burimet, mjetet e konkretizimit dhe materialet mésimore: libri, tabela, markeri/shkumési

Lidhja me léndét e tjera mésimore dhe/apo me ¢éshtjet ndérkurrikulare dhe situatat jetésore:
Fiziké
(Temperatura)

PERSHKRIMI I METODOLOGJISE DHE VEPRIMTARITE E PUNES ME NXENES GJATE ORES MESIMORE

Pérshkrimi i metodologjisé:
TEKNIKAT

E Parashikimi népérmjet fjalévé kyqe
R Té lexuarit né dyshe
R Mendo/puno né dyshe/thuaja grupit

FAZAT E ORES

Evokim/Pjesa hyrése

Caktohen pesé terma (fjali) si fjal€ kyge q€ pérdorén mé s€ shumti gjaté mésimit. Nga kéto fjalé-pyetje, nxénésit pér 5 minuta nxjerrin
njé zgjidhje me kuptim, ku pérfshihen kéto terma. Mé& pas nxénésit né dyshe shkémbejné ideté e zgjidhura, disa nga nxénésit mund
edhe t’i komentojné pérgjigjet e tyre me kérkesé t&€ mésimdhénésit.

Gjeni syprinén e figurés, qé kufizohet nga vija me ekuacion y = 4 — x* dhe drejtézat y = 3x, y = -3x .

Si do té caktohet intervali qé pret boshtin ox?

Realizim/Pjesa kryesore

Nxénésit lexojné tekstin né€ dyshe dhe pastaj, me radhé, njéri tregon até q€ ka mbajtur né mend apo ndonjé pjesé interesante nga ajo
c¢faré ka lexuar dhe flet mé ngadalé pér kohén qé pércakton mésimdhénési, ndérsa nxénési tjetér dégjon. Pastaj, nxénésit ndalojné dhe
ndérrojné rolet. Nxénési tjetér i radhés nuk mund té pérsérisé ¢do gjé té kujtuar nga shoku i tij dhe, pér kété arsye, bazohen né tekstin
dhe diskutojné né dyshe, duke dégjuar me kujdes njéri-tjetrin dhe marrin pérgjegjésiné pér procesin e t&€ nxénit.

Detyré

Té njehsohet syprina e figurés sé kufizuar nga vija y = x* + 4x dhe drejtéza y =0.
Zgjidhje

Gjejmé pikat ku grafiku pret boshtin x'x . Pér kété formojmé sistemin:

=0
4 5 = x> +4x=0 < x(x+4)=0del x=0,x=—4
y=x"+4x

0
Nga figura 11.15 duket se né [— 4,0] x* +4x <0 prandaj S = j— (x2 + 4x)dx
-4
Gjejmé njé primitivé t€ funksionit y = —(x2 + 4x)
3 2 3

I—(xz +4x)dx=f—x2dx—j4xdx=—x?—4-%=—%—2x2 Fig. i1.15

Atéheré: S = Jl—(x2 +4x)dx=(—§—2x2) (|) = 0—(—%_2(_4)1

-4
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32
Pérfundimisht: S = ? (njési katrore).

Detyré
Té njehsohet syprina e figurés sé kufizuar nga vijat y = x* —4x + Sdhe y=x+1.
Zgjidhje
Gjejmeé pikat e prerjes sé grafikéve, abshisat e té ciléve do t€ jené kufijt€ e integrimit (fig. 11.16)
2
=x"—4x+5 .
y=x x = x’—4x+5=x+1l<x*-5x+4=0=x=1, x=4 \
y=x+1 R
y

Atéheré: S=j|£[x+1—(x2 —4x+5)]d = jt(—x2 +5x—4)dx
1 1

Giejmé njié primitivé & funksionit y = —x> + 5x — 4 Fig. 11.16 / !

3 2
X 5x

j(—x2 +5x—4)dx=J—x2dx+ijdx—j4dx=—?+T—4x

Prandaj:

4 3 2 4 3 WE
S=[(-x% +5x—4ix = SECE SIS B S Y —(—1+§—4j=
) 30 2 1 30 2 302

64 80 —2+15-24
L 1
S5

9
Pérfundimisht: S = 5 (njési katrore).

Detyré

Cila &shté syprina e zonés qé kufizohet nga drejtézat me ekuacione y = % ,y = 2x dhe vija me ekuacion y = % ?
X

Zgjidhje
Bé&jmé pérséri njé figuré pér té paré mé qarté se cila Eshté zona syprinén e sé€ cilés duam té gjejmé (fig. 11.17). Shihet se
zona e kérkuar pérb&het nga dy zona, syprinat e té cilave mund t€ llogariten me ané t€ integralit t& caktuar (njérén e kemi
gjetur n€ shembullin e mésipérm). Gjejmé né fillim koordinatat e piképrerjes té drejtézave me vijén. Pastaj kemi:
] X £ 7x 7 i
Si=|@x-)dx=|—dx==.
e L

0 0

3
Syprinén S, e kemi njehsuar. Atéheré: S=S,; + S, = 5

Fig. 11.17

Reflektim/Pjesa pérfundimtare

Detyré

Gjeni syprinén e zonés, qé kufizohet nga vijat me ekuacione y = x* dhe y = 3x> — 2x né segmentin [0; 1]

Nxénésit diskutojné né dyshe lidhur me detyrat e dhéna nga mésimdhénési dhe, pasi t€ arrijné zgjidhjen e detyrés, njérit prej tyre i
kérkohet t€ shkémbejé mendimet né njé diskutim me gjithé té tjerét. Mésimdhénési vazhdimisht i motivon nxénésit té 1évizin nga faza
né fazé gjaté kétij procesi.
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VLERESIMI I NXENESVE

e Vlerésimi i pjes€marrjes aktive t& nxénésve né orén mésimore.

DETYRAT DHE PUNA E PAVARUR

1. Gjeni syprinén e zonés, qé kufizohet nga vijat me ekuacione y = x*, y = 2x? — 3 dhe drejtézat x=0 e x = 3.

2. Gjeni syprinén e zonés, gé kufizohet nga vijat me ekuacione y = x> — 1,y = x> — 1 dhe drejtézatx =-1 ex =1

2
3. Gjeni syprinén e zonés, qé kufizohet nga vijat me ekuacione y =x*—1,y = X? dhe drejtézat x =2 e x =2.. 4.Gjeni

syprinén e zonés, q€ kufizohet nga vijat me ekuacione y = 1 ,¥=~/x dhe drejtézatx=1ex=2.
X

Reflektimi pér rrjedhén e orés mésimore
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PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE

Meésimdhénési/ja:

Data:

ASPEKTET E PERGJITHSHME TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Fusha kurrikulare: MATEMATIKA Lénda: MATEMATIKE Shkalla e kurrikulés: VI Klasa: 12

Tema (nga plani dymujor):

INTEGRALI I CAKTUAR

Rezultati i té nxénit té temés (nga plani dymujor):

- Pérdor integralin e caktuar pér njésimin e véllimit t& disa
trupave rrotullues.

- Pérdor vetité e integralit té caktuar.

- Me ané té njésimit t€ integralit, zgjidh probleme té
matematikés apo edhe t€ 1éndéve tjera t€ péraférta nga jeta e
pérditshme.

- Zbaton integralin e caktuar né disa probleme praktike.

Rezultatet e té nxénit pér kompetencat kryesore té shkallés (té synuara):
L. KOMPETENCA E KOMUNIKIMIT DHE E TE SHPREHURIT: 1.9; II. KOMPETENCA E TE MENDUARIT: IL1;

III. KOMPETENCA E TE NXENIT: I11.2,3;

Rezultatet e fushés sé kurrikulés (té synuara):

3. KOMUNIKIMI NE/PERMES MATEMATIKES- 1: 5. PERFAQESIMET MATEMATIKE- 1:

7. STRUKTURIMI I TE MENDUARIT MATEMATIK- 1;

ASPEKTET SPECIFIKE TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Tipi i orés: Zhvillim

Njésia mésimore: 11.13 Njehsimi i véllimeve té trupave Nr.:13

Fjalét kyce: funksion, integral, segment, i kufizuar, v&llim, rrotullim, vijé, sypriné, sferé, kon, cilindér, lakore

Rezultati/et e té nxénit pér oré mésimore:

e Dallon véllimin e trupit kur njihen syprinat e prerjeve t€ tij nga véllimi i trupit rrotullues.
e Njéson véllimin e trupave kur ndodhet ndérmjet dy planeve.

e Llogarit vé€llimin e trupave t€ dhéné né grafik.
e (Cakton intervalet e integralit nga figura.

Kriteret e suksesit:

e Llogarit vé€llimin e sferés me gendér né origjin€ O dhe me rreze R.
e Parabola y = x? dhe drejtézat x = 0; x = 2 rrotullohen rreth boshtit oxy, njéson véllimin e trupit té pérftuar nga

rrotullimi rreth boshtit Ox té zonés sé kufizuar.

e Cakton kufijté e integralit té fituar nga vijat y* = 8x dhe y = x?, dhe mé pas njéson véllimin e trupit t€ pérftuar nga
rrotullimi rreth boshtit Ox t€ zonés sé kufizuar nga vijat e dhéna.

Burimet, mjetet e konkretizimit dhe materialet mésimore: libri, tabela, markeri/shkumési

Lidhja me léndét e tjera mésimore dhe/apo me ¢éshtjet ndérkurrikulare dhe situatat jetésore:

Fiziké
(Temperatura)

PERSHKRIMI I METODOLOGJISE DHE VEPRIMTARITE E PUNES ME NXENES GJATE ORES MESIMORE

Pérshkrimi i metodologjisé:

TEKNIKAT
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E Bashkébisedim
R DRTA
R Mendo/puno né dyshe/thuaja grupit

FAZAT E ORES

Evokim/Pjesa hyrése

Mésimdhénési shkruan temén qé do té diskutohet né tabelé, ndérsa nxénésit bashkébisedojné pér temén dhe japin argumentet pér
mendimet e tyre. Pastaj mésimdhénési fillon t€ shpjegojé njésiné pér té cilén b&het fjalé.

Dimé se ekuacioni i rrethit &shté x> + y? = R%. Le té mendojmé se kryhet njé rrotullim i ploté, rreth boshtit Ox, i zonés qé kufizohet
nga veté ky bosht dhe gjysma e sipérme e rrethit (ajo mbi boshtin Ox).

Cili éshté trupi q€ formohet gjaté rrotullimit?

Sa éshté véllimi i tij?

R
Nga ekuacioni i rrethit nxirrni 3 dhe njehsoni 77 J. yzdx. C’vini re?
-R

Realizim/Pjesa kryesore

Lexohet paragrafi i paré. Kur nxénésit ta pérfundojné leximin e kétij paragrafi, mbyllin tekstin. Pas kétij leximi, nxénésve u shtrohen
pyetjet varésisht nga natyra e pérmbajtjes: Cfaré kuptuat nga kjo pjesé qé lexuat? Si do t€ pérkufizohet integrali i caktuar? Pérse
mendoni késhtu? Né mes t€ pyetjeve, nxénésve u lihet hapésiré t€ mendojné dhe pérgjigjet e tyre duhen pranuar.

* Hapa t€ nj&jté merren edhe te leximi i pjesés 2,3... etj. Para leximit té fundit, shtohet edhe pyetja : Cila do t€ jeté formula baz¢ e
njésimit t€ integralit t€ caktuar?

* Pas leximit té fundit, pyesim: A pérfundoi njésia si¢ e menduat? Cfaré syprine mund té njésojmé mé formulén e integralit t€ caktuar.
Gjaté pérgjigjeve té nxénésve, mésuesi duhet té japé mundési qé ata té flasin me njéri-tjetrin e jo pérmes mésuesit. Kété mésuesi e
arrin duke dhéné pyetjet dhe duke miratuar pérgjigjet me 1évizje té kokés.

I. Véllimi i trupit kur njihen syprinat e prerjeve té tij

Le t& jeté dhéné njé sistem koordinativ kénddre;jté né hapésiré (O; i, J, k ) dhe le t& konsiderojmé si njési pér matjen e véllimit t&
trupave, véllimin e kubit t& ndértuar mbi brinjét 7, ;, k.

Teorema g€ vijon tregon se sa €shté véllimi i njé trupi n€ hapésiré, qé ndodhet midis dy planeve paralele z = a dhe z = b, pér té€ cilin
njohim syprinén e ¢do prerjeje t€ trupit me njé plan paralel me planet z = a dhe z = b.

Teoremé: VEllimi i trupit € ndodhet midis planeve Pa dhe P» me ekuacione pérkatésisht z = a dhe z = b, &shté:

b
V= IS(t)dt , ku S(7) éshté syprina e prerjes sé€ trupit me planin me ekuacion z= ¢ dhe S(7) €shté funksion i vazhdueshém né

Fig. 11.19

Detyré 1

Eshté dhéné sfera me qendér né origjiné O dhe me rreze R (fig. 11.20), njéso véllimin e sferés né figuré.
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L
./\/__‘._f-{_J ,d :."5': ;
/ R S “'.
. - g
1‘9‘\_\ J/
e -
Fig. 11.20

Zgjidhje

Pér ¢do te[-R; R], plani P me ekuacion z = ¢, paralel me planin xOy, e pret sferén sipas qarkut Q me rreze q€ varet nga t;
e shénojmé r(7) rrezen e tij.

Nga teorema e Pitagorés, né trekéndéshin kénddrejté gjejmé se r(¢) = R* — .

Atéheré, syprina e qarkut Q éshté : S(f) = w2(¢) = (R — ).

Véllimi i sferés éshté

R R t3 R R3 4
V= [ S@dt= [ 2(R ~)dt = | Ri-—| =2x| R -— |===R".
2 . 3], 3| 3
Detyré

Eshté dhéné koni me bosht Oz, me kulm A dhe lartési h, baza e té cilit &shté njé rreth né planin xOy me gendér né origjiné
O, (fig. 11.21). Eshté dhéné sfera me qendér né origjiné O dhe me rreze R (fig. 11.20).

Fig. 11.21 ' ( -

Zgjidhje

Pér ¢do te[0; h], plani me ekuacion z = ¢, pret konin sipas njé qarku me rreze qé€ varet nga #; e shénojmé r(¢) rrezen e

tij.Nga ngjashméria e trekéndéshave OAC dhe DAB, mund t€ shkruajmé: % = %; pra, % = % Rrjedhimisht, #(¢) =
14

2
%(h —1) .N& kété ményré, syprina e qarkut me rreze r(¢) éshté S(t) = m(¢) = ni—z(h —1)*.

Sipas teoremés, véllimi i konit éshté:

h h 2 2 h 2 h 2
_ _ R 02 g — R 024 — R _1 _n3 | = R_l 3 _l 2
V—!S(t)dt—!nhT(h ) dt—nh—zj;(h ) dt—nh—z[ S0 L—nhz i |=5R%.

[I. Véllimi i trupit té rrotullimit
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Eshté dhéné funksioni f: y = f{x) jonegativ né [a, b]. Nése trapezi vijépérkulur ABCD i kufizuar nga vijat y = f{x); y = 0;
x=a; x = b (fig. 11.22) rrotullohet rreth Ox, atéheré vértetohet se véllimi i trupit t€ rrotullimit qé formohet jepet nga

b b
formula V' = ﬂjfz(x)dx Jpra V = ﬂjyzdx AV

e/
Fig. 11.22 Fig. 11.23

Nése e rrotullojmé rreth boshtit Ox figurén e kufizuar nga drejtézat x = a; x = b dhe grafikét e dy funksioneve f; g, t& tillé
qé f(x) > g(x) né [a, b], at€heré véllimi i trupit t&€ pérftuar jepet nga formula:

V=x[Lf*(x)-g" (x)ldx

Detyré

Té gjendet véllimi 1 trupit t€ formuar nga rrotullimi rreth boshtit Ox i figurés sé kufizuar nga drejtézat x = 0; x = 2 dhe
parabola y = x.

Zgjidhje
Duke skicuar figurén, gjejmé qé:

h ( 1l 512 =« 32
V= 7le yzdx=7zf Mtdx=m—x’| ==(2°-0") =",

) ) 5 175 5
Detyré

Té gjendet véllimi i trupit té pérftuar nga rrotullimi rreth boshtit Ox té zonés sé kufizuar nga vijat y* = 8x dhe y = x* (fig.
11.24).

Zgjidhje
e oy =8 :
Pér t€ pércaktuar kufijté e integrimit, gjejmé piképrerjet e vijave t€ dhéna duke zgjidhur sistemin , = 8x=x
y=x

prej ku gjejmé x = 0; x = 2. Megenése, sikurse shihet nga figura, né segmentin [0, 2] kemi~/8x > x*, shkruajmé:

V=ﬂJ.[fZ(x)—gz(x)]dx=7z.[(8x—x4)dx=...=%7z. 1
)
Fig. 11.24
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Reflektim/Pjesa pérfundimtare

Detyré

Nxirmi formulén pér véllimin e konit t€ drejté rrethor, duke e par€ até si trup t&€ formuar nga rrotullimi rreth boshtit Ox té
trekéndéshit kénddrejté me katete r dhe h (fig. 11.25).

Fig. 11.2

Nxénésit diskutojné né dyshe lidhur me detyrat e dhéna nga mésimdhénési dhe, pasi t€ arrijné zgjidhjen e detyrés, njérit prej tyre i
kérkohet t€ shkémbejé mendimet né njé diskutim me gjithé t& tjerét. Mésimdhénési vazhdimisht i motivon nxénésit t€ 1€vizin nga faza
né fazé gjaté kétij procesi.

VLERESIMI I NXENESVE

e  Vlerésimi i pjes€émarrjes aktive t&€ nxénésve né orén mésimore.

DETYRAT DHE PUNA E PAVARUR

Trupi qé shihet né figuré (fig. 11.26) éshté marré duke rrotulluar rreth boshtit Oz pjesén e parabolés me ekuacion z = y?
(n€ planin yOz), pér y€[0; 2]. Vini re se ai ndodhet midis planeve me ekuacione z = 0 dhe z = 4. Cili éshté v€llimi i tij?

”2

2

Hwd

Fig. 11.26

2.Gjeni véllimin e trupave t€ rrotullimit qé fitohen nga rrotullimi rreth boshtit t€ abshisave i zonave né figuré€ (fig.
11.27).

N o

Fig. 11.27
3. Gjeni véllimin e trupit t€ rrotullimit qé fitohet nga rrotullimi rreth boshtit Ox 1 zonés qé ndodhet midis segmentit t&

drejtézés y = x dhe pjesés s€ sinusoid€s me ekuacion y = sinx pér x[0; E] .

Reflektimi pér rrjedhén e orés mésimore
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PLANIFIKIMI I OREKS MiESIMORE

Mésimdhénési/ja: Data:

ASPEKTET E PERGJITHSHME TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Fusha kurrikulare: MATEMATIKA Lénda: MATEMATIKE Shkalla e kurrikulés: VI Klasa: 12

Tema (nga plani dymujor): Rezultati i té nxénit té temés (nga plani dymujor):

- Pérdor integralin e caktuar pér njésimin e harkut té& lakores.
INTEGRALI I CAKTUAR - Pérdor integralin e caktuar pér njésimin e sipérfaqes sé
rrotullimit.

- Pérdor vetité e integralit t€ caktuar.

- Me ané t€ njésimit t€ integralit, zgjidh probleme té
matematikés apo edhe t€ 1éndéve tjera té péraférta nga jeta e
pérditshme.

- Zbaton integralin e caktuar né disa probleme praktike.

Rezultatet e té nxénit pér kompetencat kryesore té shkallés (té synuara):
I. KOMPETENCA E KOMUNIKIMIT DHE E TE SHPREHURIT: 1.9; II. KOMPETENCA E TE MENDUARIT: 1L1;
III. KOMPETENCA E TE NXENIT: 111.2,3;

Rezultatet e fushés sé kurrikulés (té synuara):
3. KOMUNIKIMI NE/PERMES MATEMATIKES- 1; 5. PERFAQESIMET MATEMATIKE- 1:
7. STRUKTURIMI I TE MENDUARIT MATEMATIK- 1;

ASPEKTET SPECIFIKE TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Tipi i orés: Zhvillim

Njésia mésimore: 11.14 Gjatésia e harkut té vijés.Syprina e sipérfaqges sé rrotullimit. Nr.:14

Fjalét kyce: funksion, hark, sypring, integral, drejtéza, lakore, parabolg, gjatési,

Rezultati/et e té nxénit pér oré mésimore:
e Dallon formulén e gjatésisé s€ harkut t€ vijés.
e Identifikon formulén e syprinés sé sipérfaqes sé€ rrotullimit.
e Cakton gjatésiné e harqeve né shembuyj.

Kriteret e suksesit:

e [shté dhéné harku i lakores me ekuacion y = \/x_3 , 1 kufizuar me koordinatat nga origjina O(0; 0) deri te pika
B(1; 1), njéson harkun e lakores.

e Nxjerr formulén pér syprinén e késulés sferike.

e Lakorja eksponenciale y = ¢ shtrihet brenda intervalit x € [0, 1], njéson gjatésiné e harkut t€ lakores.

e Gjeni syprinén e sipérfages q€ pérftohet nga rrotullimi rreth boshtit Ox t& harkut té vijés y=x + 1, pérxe[1,3].

Burimet, mjetet e konkretizimit dhe materialet mésimore: libri, tabela, markeri/shkumési

Lidhja me léndét e tjera mésimore dhe/apo me ¢éshtjet ndérkurrikulare dhe situatat jetésore:
Fiziké
(Temperatura)

PERSHKRIMI I METODOLOGJISE DHE VEPRIMTARITE E PUNES ME NXENES GJATE ORES MESIMORE

Pérshkrimi i metodologjisé:

TEKNIKAT
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E Bashkébisedim
R Té lexuarit né dyshe
R Mendo/puno né dyshe/thuaja grupit

FAZAT E ORES

Evokim/Pjesa hyrése
Mésimdhénési shkruan titullin e njésisé mésimore, si dhe disa pyetje rreth njésisé mésimore né tabelé. Nxénésit bashkébisedojné pér
detyrén dhe japin argumentet pér mendimet e tyre.

r
DISKUTIM: Shqyrtoni trekéndéshin kénddrejté, qé kufizohet nga grafiku i funksionit f; y = Zx ,boshti Ox dhe drejtéza
x=h.

h
a) Njehsoni gjatésiné e hipotenuzés. Krahasoni até me J. 1+[/'(x)]) dx.
0
b) Mendoni njé rrotullim té ploté t&é kétij trekéndéshi rreth boshtit Ox. Cfaré trupi formohet? Njehsoni syprinén e

h
sipérfages anésore té tij. Krahasoni até me 271'J. )+ ()] dx.
0

Realizim/Pjesa kryesore

Nxénésit lexojné tekstin né dyshe dhe pastaj, me radhé, njéri tregon até qé ka mbajtur né mend apo ndonjé pjesé interesante nga ajo
¢faré ka lexuar dhe flet mé ngadalé pér kohén qé pércakton mésimdhénési, ndérsa nxénési tjetér dégjon. Pastaj, nxénésit ndalojné dhe
ndérrojné rolet. Nxénési tjetér i radhés nuk mund té pérsérisé ¢do gj€ té kujtuar nga shoku i tij dhe, pér kété arsye, bazohen né tekstin
dhe diskutojné né dyshe, duke dégjuar me kujdes njéri-tjetrin dhe marrin pérgjegjésiné pér procesin e t& nxénit.

I. Le té jeté dhéné funksioni fiy = f{x) me derivat t€¢ vazhdueshém né segmentin [a, b].Shénojmé A; B pikat e
grafikut me abshisa pérkatésisht a; b. Vértetohet q€ gjatésia e harkut AB t€ vijé€s me ekuacion y = f(x) (grafikut t&
funksionit) jepet nga formula:

z=j 1+ ()] dx

Detyré
Té& gjendet gjatésia e harkut t& vijés me ekuacion y =+/x’ , nga origjina O(0; 0) deri te pika B(1; 1).
Zgjidhje

3 1
3 3 1
Kemi fix) =x? dhe f'(x) = 5')62 . Prandaj 1+ f'(x)]> =,[1+ %x . Njé primitivé e kétij funksioni éshté

3 1

8 9 3
F.y=—(1 +ZX)2 . Prandaj, gjatésia e harkut té kérkuar éshté: / = I 1+[f'(x)[dx=F(1)-F(0)=

13+/13 -8
27 27

0

IL. Le t€ na jeté dhéné funksioni fi y = flix) q€ ka derivat t€ vazhdueshém né segmentin [a, b]. Duke béré njé
rrotullim t€ ploté té grafikut t€ tij, pér x €[a,b], rreth boshtit Ox, merret nj€ sipérfage rrotullimi. Syprina e késaj

sipérfaqeje jepet nga formula:

b b
S= Z”I F(x)AJ1+[f'(x)*dx , qé shénohet shkurt késhtu: S = 27[J‘ yall+[y T dx.

Detyré
T& nxirret formula pér syprinén e késulés sferike.
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Zgjidhje
Le ta z€mé se gjysmérrethi me gendér né origjiné e rreze, qé ndodhet mbi boshtin Ox, rrotullohet rreth boshtit Ox.
Shqgyrtojmé harkun AB té kétij rrethi, qé kufizohet nga pikat me abshisa pérkatésisht a; b. T€ gjejmé syprinén e késulés
sferike q€ formohet.
Ekuacioni i rrethit éshté x> + y* = R%. Pér gjysmén e sipérme té tij, nxjerrim:
X

il ' R '\2
y= VR*=x* . Duke derivuar, gjejmé: y, = ———== «/l+(yx)2 === y4/I+(y,) =R.
VR =x* JR* =x*
b
Prandaj, nga formula S = 272'I y1+[y T dx né rastin toné gjejmé:

b
S= 2;szdx=2;zR(b—a).

Meqgenése b — a = h &shté lartésia e késulés sferike, nxjerrim formulén pér syprinén e késulés sferike me lartési h, qé
ndodhet né sferén me rreze R:S =27 R'h

Reflektim/Pjesa pérfundimtare

Detyré

1. Gjeni gjatésiné e harkut t€ vijés y = ¢, pér xe [0,1].

Detyré

2. Gjeni syprinén e sipérfages qé pérftohet nga rrotullimi rreth boshtit Ox t€ harkut t€ vijés y =x + 1, pér x[1,3].
Nxénésit diskutojné né dyshe lidhur me detyrat e dhéna nga mésimdhénési dhe, pasi té arrijné zgjidhjen e detyrés, njérit prej tyre i
kérkohet t€ shkémbejé mendimet né njé diskutim me gjithé té tjerét. Mésimdhénési vazhdimisht i motivon nxénésit t€ 1€vizin nga faza
né fazé gjaté kétij procesi.

VLERESIMI I NXENESVE

e  Vlerésimi i pjes€marrjes aktive t&€ nx€nésit né orén mésimore.

DETYRAT DHE PUNA E PAVARUR

1. Gjeni gjatésité e hargeve t€ vijave t€ méposhtme:

a)y=\/;; x€[0,1]; b)y=1nx,xe[\/§,\/§];

oy =e*,xe[l,2]; d)y = Incox, x€ [O,%] )

2. Gjeni syprinén e sipérfaqes qé pérftohet duke rrotulluar rreth boshtit Ox harkun e vijés s¢ méposhtme:
Q) y=2x,xe[35]:  by=e,xe[02]: o)y = sinx, xe |0, %].

X X

a * =
3. Gjeni gjatésiné e harkut té vijés y = E(e” +e “), nga pika me abshisé x = 0 tek ajo me abshisé x = b (a > 0; b > 0).

4. Gjeni gjatésiné e harkut té vijés 5)° = x?, i cili ndodhet brenda rrethit x> +y? = 6.
5. Gjeni syprinén e sipérfages sé pérftuar nga rrotullimi rreth boshtit Ox i harkut té parabolés y* = 4ax (a > 0), gé
kufizohet nga origjina dhe pika me abshisé x = 3a.

Reflektimi pér rrjedhén e orés mésimore
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PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE

Mésimdhénési/ja: Data:

ASPEKTET E PERGJITHSHME TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Fusha kurrikulare: MATEMATIKA Lénda: MATEMATIKE Shkalla e kurrikulés: VI Klasa: 12

Tema (nga plani dymujor): Rezultati i té nxénit té temés (nga plani dymujor):

- Problemeve nga fizika iu jep zgjidhje matematikore me ané té
INTEGRALI I CAKTUAR integraleve.

- Pérdor vetité e integralit té caktuar.

- Me ané t€ njésimit t€ integralit, zgjidh probleme t&
matematikés apo edhe t€ 1€nd€ve tjera t€ péraférta nga jeta e
pérditshme.

- Zbaton integralin e caktuar né disa probleme praktike.

- Pérdor teknologjin€ pér gjetjen e vlerave té péraférta té
funksioneve, si dhe vlerat e péraférta t& integralit té caktuar.

Rezultatet e té nxénit pér kompetencat kryesore té shkallés (té synuara):
LKOMPETENCA E KOMUNIKIMIT DHE TE TE SHPREHURIT: 1.9; Il. KOMPETENCA E TE MENDUARIT: IL.1;
IILKOMPETENCA E TE NXENIT: I11.2,3;

Rezultatet e fushés sé kurrikulés (té synuara):
3.KOMUNIKIMI NE/PERMES MATEMATIKES- 1:5.PERFAQESIMET MATEMATIKE- 1;
7.STRUKTURIMI I TE MENDUARIT MATEMATIK- 1;

ASPEKTET SPECIFIKE TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Tipi i orés: Zhvillim

Njésia mésimore: 11.15. Zbatimi i integralit té caktuar né fiziké Nr.:15

Fjalét kyce: funksion, integral, drejtéza, shpejtési, kohé, 18vizje drejtvizore, piké materiale, forcé, puné

Rezultati/et e té nxénit pér oré mésimore:
e Dallon problemet nga fizika dhe iu jep zgjidhje matematikore me ané té€ integraleve.
o Identifikon s(t) si funksion qé pérshkruan lévizjen e pikés né interval kohor.
e Argumenton me shembull se gjaté zhvendosjes sé njé pike materiale sipas njé drejté€ze, nén veprimin e njé force,
kryhet njé puné.

Kriteret e suksesit:

e Cakton rrugén e pérshkuar, nga momenti ¢ = 1 deri n€ momentin ¢ = 4 gjaté njé 1€vizjeje drejtvizore, shpejtésia e
sé cilés éshté né funksion té kohés: v(f) = £# — 3t + 2.

o (Cili éshté funksioni s = s(¢) qé pérshkruan lévizjen e pikés né€ kohé, nése pika zhvendoset né nj€ 1€vizje
drejtvizore me shpejtési t€ castit v(¢) = (2¢ + 3) m/sek. Dihet gjithashtu se deri né momentin ¢ = 1, pika ka
pérshkuar distancén Sm.

e Njé piké materiale zhvendoset né ményré drejtvizore me nxitim a(¢) = —6¢. Duke ditur se n€ momentin # = 0,
rruga e pérshkuar ésht€ zero dhe shpejtésia €shté 12m/sek, gjeni funksionin e zhvendosjes (pra funksionin
s = s(t), q€ pér ¢do ¢ tregon distancén e pérshkuar nga pika). Udhézim: a(?) = v’(¢).

Burimet, mjetet e konkretizimit dhe materialet mésimore: libri, tabela, markeri/shkumési

Lidhja me léndét e tjera mésimore dhe/apo me ¢éshtjet ndérkurrikulare dhe situatat jetésore:
Fiziké (Temperatura)
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PERSHKRIMI I METODOLOGJISE DHE VEPRIMTARITE E PUNES ME NXENES GJATE ORES MESIMORE

Pérshkrimi i metodologjisé:
TEKNIKAT
E Leximi né dyshe

R Di/Dua té di/Mésova
R Ditari dypjesésh

FAZAT E ORES

Evokim/Pjesa hyrése
Nga nxénésit kérkohet q€ té shprehin mendimet e tyre n€ lidhje me detyrén e dhéné, duke iu pérgjigjur kérkesave té detyrés, por duke
mos i diskutuar dhe duke mos dhéné komente né lidhje me ideté e tyre, né ményré qé t€ identifikojmé pérgjigjet/zgjidhjet e
mundshme.
Ku gjen zbatim integrali i caktuar?
Njé piké materiale, gjat€ segmentit kohor [0, 4] (sek), zhvendoset gjaté boshtit Ox me shpejtési q€ ndryshon sipas ligjit
(&) = £ + 1 (m/sek).
a) Gjeni njé€ primitivé t&€ funksionit v = v(¢). Cili &shté kuptimi fizik i saj?

4
b) Njehsoni I(l‘ 24 1)dt . Cili éshté kuptimi fizik i tij?

0

Realizim/Pjesa kryesore

Mésimdhénési i udhézon nxénésit q€ té vizatojné njé tabelé té ndaré né tri pjesé. Nxénésit lexojné mésimin, provojné té njehsojné
shembujt dhe pastaj fillojné té plotésojné shtyllat e tabelés: shtylla e paré “DI”, nése ata kané njohuri me até ¢faré lexuan; shtylla e
dyté “DUA TE DI”, nése ata kané dicka t& panjohur q& déshirojné t& diné rreth saj; dhe shtylla e treté “MESOVA”, e plotésojné nése
ka pérgjigje dhe shkruajné edhe informacionet e reja qé nxénésit kan€ marré gjaté leximit.

I. Rruga e pérshkuar né njé lévizje drejtvizore

Le té jeté s = s(¢) funksioni i kohés qé pérshkruan 1€vizjen e pikés materiale [s(¢) éshté distanca q&€ pérshkon
pika nga momenti i fillimit ( = 0)deri né momentin z].

Atéher€, shpejtésia e ¢astit e pikés materiale né momentin to Eshté v(to) = s’(to).

s(a)= ]iv(t)dt

Detyré
Né njé 1évizje drejtvizore, shpejtésia e njé pike materiale, né funksion té kohés, éshté w(r) = #* — 3¢ + 2. Rruga e pérshkuar
4

nga pika, nga momenti ¢ = 1 deri n€ momentin ¢ =4 (vémé re se né [1, 4] kemi v(¢) > 0), éshté: J‘(t2 =3+ Z)dt = % .
1

Detyré
Njé piké zhvendoset né njé 1évizje drejtvizore me shpejtési té castit v(¢) = (2¢ + 3) m/sek. Dihet gjithashtu se deri né
momentin ¢ = 1, pika ka pérshkuar distancén 5m. Cili éshté funksioni s = s(f) q€ pérshkruan Iévizjen e pik&s né kohé (pra
qé jep né€ ¢do cast ¢, rrugén e pé€rshkuar nga pika q€ nga momenti i fillimit t€ [&vizjes)?

Zgjidhje
Eshté e qarté se s = s(f) &shté njé primitivé e v = v(¢). Nga kushti, ajo q& kérkohet éshté primitiva qé& kalon nga pika (1; 5),
sepse s(1) = 5.
Primitiva &sht€ s(r) = [(2¢+3)dr =" +3t+c.

Nga kushti gjejmé 12 +3 -1 +c=5,prac=1.Pras(t)=¢>+3t+1.
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Il. Puna e njé force

A= jf(x)dx.

Nga fizika dihet se, gjaté zhvendosjes s€ njé pike materiale sipas njé drejtéze, nén veprimin e njé force, kryhet njé€ puné.
Supozojmé se nj€ piké materiale zhvendoset né boshtin e abshisave nga pika A(a) n€ pikén B(b), nén veprimin e forcés F,
e cila ka drejtimin e boshtit t€ abshisave. Supozojmé se madhésia e forcé€s F né pikén x t€ segmentit [a; b], éshté F' = f(x).

Detyré

Njé sust€ e ka njérin skaj té fiksuar né pikén P (fig. 11.28) dhe, n€ gjendje té liré, skaji tjetér i saj ndodhet né pikén O.
Ushtrojmé né skajin e liré njé forcé zgjatése né drejtimin e boshtit Ox. T€ gjendet puna e kryer nga kjo forcé pér zgjatjen
e sustés, duke kaluar skajin e saj nga pika me abshisé x; te pika me abshisé€ x».

%' P o i e

Fig. 11.28

Zgjidhje

Madhésia e forcés pér ta zgjatur sustén me x €shté né pérpjesétim t€ drejté me kété zgjatje F'= k *x. Puna e kryer pér té
, ) o A T ke’ 2k

zgjatur sustén nga gjat€sia x; te gjatésia x, Eshté A = J.F-dx =I kx-dx =7| = 5()622 -x7).

Reflektim/Pjesa pérfundimtare

Nxénésit diskutojné né dyshe lidhur me detyrat e dhéna nga mésimdhénési dhe, pasi té arrijné zgjidhjen e detyrés, njérit prej tyre i
kérkohet t€ shkémbejé mendimet né njé diskutim me gjithé t& tjerét. Mésimdhénési vazhdimisht i motivon nxénésit t€ 1évizin nga faza
né fazg gjaté kétij procesi.

Detyré
Gjeni rrugén e pérshkuar nga pika materiale gjat€ segmentit kohor [0, 4], né qofté se shpejtésia e 1€vizjes €shté
v =48+ 6£.

VLERESIMI I NXENESVE

e  Vlerésimi i pjesémarrjes aktive t€ nxénésve né orén mésimore.

DETYRAT DHE PUNA E PAVARUR

1. Njé piké kryen 1€vizje drejtvizore me shpejtési v(f) = 4¢ + 5, ku koha ¢ shprehet né sekonda. Duke ditur se né momentin
t =1, pika ka pérshkuar 7m, gjeni funksionin e zhvendosjes.
2. Gjeni rrugén e pérshkuar nga pika materiale, gjaté intervalit t& kohés [0; 3], n€ qoft€ se shpejtésia e 1évizjes éshté v(¢) =
2t + 44,
3. Njé piké materiale zhvendoset né ményré drejtvizore me nxitim a(f) = —6¢. Duke ditur se né momentin z = 0, rruga e
pérshkuar éshté zero dhe shpejtésia Eshté 12m/sek, gjeni funksionin e zhvendosjes (pra funksionin s = s(¢), qé pér ¢do ¢
tregon distancén e pérshkuar nga pika). Udhézim: a(f) = v’(¢).
4. Pika materiale zhvendoset me nxitim a(f) = 124 + 6¢. Té gjendet:
a) shpejtésia e castit v(¢), n€ qofté se v(0) = 0;
b) shpejtésia n€ momentin ¢ = 3;
¢) funksioni i zhvendosjes s = s(¢);
d) rruga e pérshkuar n€ segmentin e kohés [0, 3].
5. Dy pika materiale nisen nga e njéjta piké, 1évizin né€ t€ njé€jtin drejtim dhe me shpejtési pérkatésisht vi(f) =3¢+ 7 e va(¥)
=7t + 3. Gjeni:
a) funksionin e zhvendosjes pér secilén nga pikat s = s1(¢) dhe s = s2(), q€ pér ¢do ¢ tregojné rrugét e pérshkuara nga
pikat.

Reflektimi pér rrjedhén e orés mésimore
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PLANIFIKIMI I ORES MESIMORE

Mésimdhénési/ja: Data:

ASPEKTET E PERGJITHSHME TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Fusha Kurrikulare: MATEMATIKA Lénda: MATEMATIKE Shkalla e kurrikulés: VI Klasa: 12

Tema (nga plani dymujor): Rezultati i té nxénit té temés (nga plani dymujor):

-Zbaton integralin e caktuar dhe t&€ pa caktuar né zgjidhjen e
INTEGRALET problemeve té ndryshme nga fushat tjera dhe jeta reale
-Pérdoré gjuhén e matematikés dhe teknologjiné pér derivatin e
funksionit.

Rezultatet e té nxénit pér kompetencat kryesore té shkallés (té synuara):
I. KOMPETENCA E KOMUNIKIMIT DHE E TE SHPREHURIT: 1.9; I. KOMPETENCA E TE MENDUARIT: IL.1;
IIl. KOMPETENCA E TE NXENIT: 111.2,3.4;

Rezultatet e fushés sé kurrikulés (té synuara):
3. KOMUNIKIMI NE/PERMES MATEMATIKES- 1; 5. PERFAQESIMET MATEMATIKE- 1:
6. MODELIMI MATEMATIK- 2;

ASPEKTET SPECIFIKE TE PLANIT TE ORES MESIMORE

Tipi i orés: Vlerésim

Njésia mésimore: 11.16 DETYRA DHE USHTRIME TE ZGJEDHURA Nr.: 16

Fjalét kyce: funksion, integral, segment, i kufizuar, ndarje, sypriné, trapez, vijépérkulur, véllim, shpejtési, kohé, lakore,
primitiv i funksionit

Rezultati/et e té nxénit pér oré mésimore:
Nxénési/ja:
-Zbaton integralin n€ zgjidhjen e detyrave t&€ ndryshme

Kriteret e suksesit:
-Zgjidh detyrat e caktuara me integrale né fletat punuese.

Burimet, mjetet e konkretizimit dhe materialet mésimore: tabela, markeri/shkumési, fleta t€ gatshme punuese

Lidhja me léndét e tjera mésimore dhe/apo me ¢éshtjet ndérkurrikulare dhe situatat jetésore:
Fizik€  Kimi
(Lévizja drejtvizore) (Pérgendrimi i substancave)

PERSHKRIMI I METODOLOGJISE DHE VEPRIMTARITE E PUNES ME NXENES GJATE ORES MESIMORE
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Pérshkrimi i metodologjisé:

MATRICE APO PLAN TESTI

1. Béhet njé tabelé si mé poshté, me aq kolona sa kemi zhvilluar njési mésimore.

2. Caktohet numri i pyetjeve qé duhet t& keté testi (9).

3. Pyetje t€ nivelit t& ulét duhet té jené rreth 60%, ndérsa t€ nivelit t& larté rreth 40%.

4. Nése ndonjé njési ésht€ mé e réndésishme, nga ajo pjes€ duhet t€ keté mé shumé pyetje (5+3).
5. Caktohet numri i pyetjeve né njésité tjera.

6. Mblidhet numri i pyetjeve té dy niveleve dhe ploté€sohet kolona me numrin e pyetjeve.

Njésité mésimore Pyetje nga niveli i ulét Pyetje nga niveli i larté Nr. i pyetjeve

Pas pérfundimit t€ tabelés, shkruhen pyetjet e testit (tabela mé poshté):

1. Pyetjet shkruhen né test sipas radhés s€ njésive.

2. Pyetjet duhet té jené té tipave t&€ ndryshém (té hapura, t€ mbyllura, t&€ kombinuara...).

3. Numri i poenave pér pyetje caktohet nga niveli pyetjeve (pyetjet e nivelit t€ lart€ t& kené mé shumé poena se ato t€ nivelit t& ulét).
4. Né fund caktohet kriteri pér vlerésim mbi bazg t€ numrit t€ poenave, mbi 40% kaluese...

FAZAT E ORES

Evokim/Pjesa hyrése

Mésimdhénési shpérndan detyrat para nx.Nx.do t€ punojné né ményré individuale duke i zgjidhur detyrat né fletat e tyre punuese.

Realizim/Pjesa kryesore

Nxénésit fillojné t&€ zgjidhin detyrat né fletat punuese, ku né anén e majté kané detyrén e kérkuar dhe n€ anén e djathté kryejné
zgjidhjen e saj. Pas zgjidhjes sé detyrave nga ana e tyre, mésimdhénési i grumbullon detyrat e tyre pér vlerésim t€ métutjeshém.

Reflektim/Pjesa pérfundimtare

Nxénésit fillojné t&€ zgjidhin detyrat né fletat punuese, ku né anén e majté kané detyrén e kérkuar dhe n€ anén e djathté kryejné
zgjidhjen e saj. Pas zgjidhjes s¢ detyrave nga ana e tyre, mésimdhénési i grumbullon detyrat e tyre pér vlerésim t&€ métutjeshém.

VLERESIMI I NXENESVE

e  Vlerésimi i punés individuale t€ nxénésve.

DETYRAT DHE PUNA E PAVARUR

/

Reflektimi pér rrjedhén e orés mésimore

e Zgjedhja e mésimdhénésit sa i pérket rrjedhés s€ orés mésimore.
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